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Digniſſimo. 
P62 N babes tandem C Honora- 


® tifhme Domine, )eorum par- 

, tem , que, Tus Regieque 
Societatis ( cut Tu jam 2 
pluribus annis ſummo cum 
bonore Prefides) mandatis 
obſequens, anno ab bin ſecundo, prelo com- 
2 mi- 


ME rr Fr A PC IEA TIE nia : 


miſeram. Speraram equidem Opus inte- 
grum breviore tempore abſolvendum fore : 
Sed,partim ob eam,quam cauſantur T ypotbe- 
ſe, rei difficultatem, & inſolentiorem typos 
ponendi modum ; partim ob meam (Oxonio 
agents) perpetuam fere 2 prelo abſentiam ; 
partim quod ali ſubinde occurrentibus nego- 
tiis impediti T ypothete non buic potuerint 
ſemper intenti eſſe ; fatum eſt, ut in longins 
protraFum fit negotium quam ſperaverim. 
Hinc eft, quod, quem totum una vice prodi- 
turum T raFatum deſtinaveram, jam parti- 
culatim prodeat. Cujus jam babes Partem 
Primam, que totins Fundamenta continet ; 
&+, fpeciatim, De Libra dorinam, Quam 
propediem ſequetur Secunda , ( que De 
Centro Gravitatis erit ; ejuſque Calculo, 
in fignrts quam plurimis curvilines, atque 
ex by orinndss ſolidis C-ſuperficiebus curvs, 
ſats intricato : ) Vtpote cujus partem maxi- 
mam jam abſolverunt opere.. Et, poſt ill am, 
Tertia ; quam-primum per Preli difficulta- 
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tes licebit. Hoc autem, quicquid eft, Tuo 
potiſſumum nomini dicandum duxi ; non tan- 
tum ob eam quam Tibi debemus obſervan- 
tiam , (que tamen maxima eſt,”) eamque 
quam 4 pluribus annis expertus ſum tnam.in 
me propenſam Amicitiam : Sed & 0h eam, 
quam cum ſummsz Nobilitate conjunfam ha- 
bes, ſummam hujuſmodi rerum Intelligenti- 
am. Quanquam enim praviſſimis negotiis 
alias occupatus ; tum que rem Nauticam 
ſpefant, quibus Sereniſſimo R egi inſerus ; 
tum qne Sereniſſimam Reginam, cujus tu 
curas negotia ; tum que , cui Tu Preſedes, 
Societatem Regiam: EF2 tamen in rebus 
Matbematicss perſpicaci2, ſummoque inge- 
nij acumine fretus es , quaſy tu buic tantum - 
negotio intents eſſes,&- nulli ſecundus. V 8- 
rum quidem eft, tum ea que bic babes, tum - 
eorum que mox inſecutura ſunt partem - 
maximam, ante plures annos ſcripta fuiſſe, 
(quod norunt ſaltem ij in quorum privatos - 
uſms exſcripta ſuerunt exemplaria; ©» qui- 
bus- 


bus jam urgentibus prodeunt : )) Sed es 
audacins in lucem jam emitto : quod Tibi 
antebac perluſtrata non diſplicnerint, &* Te 
jubente prodeant, Tu porro perge, quod fac, 
rem literariam ©» ornare &- promovere : 
Nec averſers interim, 


Novemb. 10. 166g. 
Ti obſervantiſſimun 


Joh. Wallis. 
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De MOT U, 


TraFatus Geometricus. 


CAP. L 
De Moru Generarnia. 


DEFINITIONES. 
I. MECHANICEN, appello, Geometriam de Mota. 


g Echanice artes, per contemptun dici ſolent illi- 
berales illz Cerdonum artes, & his ſimilium, 
quas rude vulgus exercet : ad quas Labore magis 
quam Ingenio videtur opus. Et diſtingui ſolent, 
Nona Geometria tantum , ſed ab aliis ctiam x- 
enu:s, (qux mente mags quam manu exerceri 

| Tony atque acumen animi vel poſtulant vel 
faciunt ; ) Liberalibics Cictiz ; ut Yuz: Liberos 
deceant, ut, Serves, Serviles 1llx & illiberales. 
In re Geometrici z Mech.:nice quid factum, non Geometrice, dici 
ſolet : quando rudi X«prez/z> vel materialis inftrumentt applicatione, 
aliifve mediis non abſimilibus, aliquid metimur : non, w&n].u3;. Puta, 
| St quis, admoto Filo, ad Diam-trum primo, deinde ad Perimetrum Cir- 
culi, quam hxc ad illam ration.em habeat, inveſtigatum jret ; eamque, 
experimento fa&to, tripla paulo majorem inveniret , vel triplam feſqui- 
ſeptimam proxime : Mechanice faftum diceretur. Secus autem , 
quum 
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quum Archimedes, modo Geometrico, & Demonſtrationibus ab ips: 
Circuli naruri peritis, eandem in livro a + ws whine Inquilivit. 

Nos neutro ditorum ſenſu Mechanicen dicimus. Sed eam Geometrix 
Partem intelligimus, que Motum tractat : atque Geometricis rationibus, 
& wſrnds, inquirit, Qua vi quique motus peragatur. : 

Nomen vs 4 Mnzzri; ſortitur : quia Machints conſtruendis 
maxime inſerviat. An autem CAfechanica, Zechamees , dicatur , 
{numero {ingulari,) an (pluraliter) Mechamen, Mechanicorum , perinde 
et. 1d eſt, m# au) ry Mnyaroy, an 'H we 5 Mygeruy, (ical, 77 yn 
vel 4=25upn, vel Ds rrgriz.) Nam ad eandem formam dicuntur, Gram- 
matica, Logics, Phyſica, &c, ut intelligatur, vel 5 y;awwanmt, amd, 
gurtai. ;, Cl mi yoeunaling, As curing. Hoc ell, 'H ot TY yoo pd mrs 
fu 1% ons el 7 cu Rus (miytn, imm'tys didesorg?.ic,) aut mh ak mo, 
Fc. Qui de re videatur, (1 libet, H, Stephazus, De abuſu Gracs 
Lis ga. 

Sed & (ab ine: rexds, paudere,) etiam Statica, dici ſolet, vel Me- 
chanice rota, Vei ea ſaltem pars quz de Ponderibrs agit ; qu, quanta lint, 
id Libram (ca%!y) ſfolent exanumarl, 


F 
. 


: 1, Fer Motum intclligimus, Motum localert. 


Uamguam enm de pluribus Motuum generibus agant Logici . 
Ox puta Generatione, Augmentativne, Alteratione, &c. (qua 
omnes an ad Motum Localem reduci pollinr, non liber hic diſquirere : ) 
Nos Mo:um hic in famoliori i1gnificatu intelligimus de Motu Locali ; 
gux ep, Latio, dict {olet. 

Circa Motum autem, multa conſideranda veniunt : ut Vis, Tempus, 


Reliſtentia, Longitudo, Momentum, Impedimentum, Celeritas, Gra- 
vitas, Pondus, ©c. 


[1]. Momentum, appello, id quod motui efficiendo conducit, | 
[ V. Impedimentum, id quod motui obſtat, vel enm impedit. | 


Omentum, eidem ratione a verbo Moves deſcendit, atque /mpe- 

dimentum ab Impedio : Eadem ſcilicet Analogia , qua & alia 
verbalia, in me & mentum finita, a ſuis verbis. Nam, ut a Lacee, 
Lumen: a Flu, fimt , Flumen: a Nuo, Numen : a Fulgeo, full, Ful- 
men: a Falcio, fulcivn, fulcitum , Fulcimen, & fulcimentum : a Moneo, 
monui, Monnmentum, & a Monitum, Monimentum : a Flo, flavi, flatums, 
Flamen : a Fari, fatum, Famen: a Frango, fregi, fratium , Frag - 


mes 
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wen & fragmentum : ab Ago, egi, attum , Agmes : ab Arcto, avcui, 
arttum, Armentum : a Rado, raſi,raſum , Ramentum : a Clo, cecidi, 
ceſum , Cementum : a Noſco, navi, natum ; Nomen, & mobile : Sic, a 
Mover, movi, motum ; Momen, Momentum, & Mobile. Sed & Moles, 
molior, molimen : nill quis hxec a wxaivs, dedufta malin, 

Ad Momentum retero, Vin motricem, & Tempm, Qur, quo ma- 
jora ſunt, eo magis efhcitur motus. = En 

Ad 1opedimentum, retero, Reſiftentiam, 8 Diſtantiam. Qurz, quo 
majora ſunt, eo magis motus /mped:tur. 


V. Vim motricem, vel etiaze Vim ſempliciter , appello Po- 
tentiam efficiendi mot unt, 
V I. Per Tempus, intelligo, Temporis ſpatinm id, in quo motus 
tranſigitur. 
VII. Refiltentiam, fve Vim refiſtendi, Potentiane Motus 
contrariam z five que motuti reſiſtit, 
VIII. Per Diſtantiam ſve Longitudinem motus, 7tel{zgo, 
Longitudinis ſpatinn illud quod motu tranſigitur. 
IX. Celeritas, eſt | motics ex comparatione Longitudinis 
CO Temporis reſultans : Vipote que, Quo Tempore quanta 
Longitudo tranfigitur, determinat. 
X. Xqualis Celeritas, ef, que Aqualem I ongitudinem, 
AEquali tempore, tranſit. 
XI. Major Celeritas, c5f,que 1ajorem Longitudinem Aqua!s 
0 Tempore tranſigit : vel, in Minori Tempore, Longitudinem 
Zqualem, Et quidem, 1n 6 ratione Major, qua, ve! illa 
Longitudo, 1ajor et 5 vel Tempus, Minus, Minor 3 qu. 
| contra, | 
| X II. Gravitas, eſt vis motrix, teorſum z ſive, ad Centr 
Terre, 
Quins ſit, in conlideratione Phyſica, Gravitatis principlum ; non 
hic inquirimus. Neque etiam, An Quatlitas dici debeat, aut, Cor- 
poris AﬀeCtio ; aur, quo ulio nomine cenſeri par fit. Sive enim ab innati 
qualitate in ipſo gravi corpore , ſive a communi circumſtantium vergentta 
ad centrum ; live ab ele&rica vel magnetica Terrz facultate, qua gravta 
ad ſe alliciat ; & effluviis ſuis, ramquam carennlis, attrahar , five alias 
undecunque proveniat; (de quo non eſt ut hic moveamus litem:) ſuthcir, 
| 2 ut 
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ut Gravitatis nomine, eam intelligamus, quam ſenſu deprehendimus, 
Vim dzorſum movendi, tum ipſum Corpus grave, tum quz obſtant 
minus efticacia impedimenta. 

Er quidem, quamquam de Naturali Gravitate (prout concipi ſolet) 
ſea ipſa corporis attectione, qui, ſua ſponte (ut ſoler dici) deorſum 
rendit, directe intelligatur : Tamen, quoniam nihil incommodi inde pro- 
ventucum videtur in ſequente propolitionum ſerte, etiamli de extern vi 
contizu deorſum premente recta ad Centrum Terrz velit quis eas inter- 
pretari ; non eram ſolicitus vel hanc ex Gravitatis dehinitione excludere, 
Quz enim de Cravitate afhrmantur, de quacunque Vi continua, recta ad 
Terrz Centrum movente, perinde vera ſunt ; live lit ea vis innata, five 
adventitia. 

Qurz autera de Gravitate di&ta ſunt, reſpe&tu Centri Terrz , perinde 
de quivis alia motrice Vi continu poterunt intelligi, reſpe&tu ſui quo 
tendit termini, Adeoque (1 vox ea, particulari [ignihcatui hactenus ac- 
commodata, quatenus Lerrx Centrum reſpicit , latiori ſenſu intelizgatur, 
de quivis vi motrice continua, rea ad ſuum terminum movente : non 
minus vera erunt quz traduntur, ſed & forſan magis accurate difta ; dum 
geaer.lia generaliter efferuntur. Sed quoniam de Gravitate ſolent ea 
ſpeciatim tradi, quz continuz Vi Motrict univerſaliter conveniant : Ego 
ctiam communi errori eatenus me accommodayi, at interim moneam, ge- 
ncraliter eſſe vera, quz ſpeciatim etferuntur. Ut mox dicetur fulws. 


X1ILIT. Per Pondus intel/igo gravitatis menſur im. 


Endo ſeu Pendeo, 8 Pondns, paren habent inter ſe cognationem atque 

apud nos Weigh & Weight , (quz a Latinorum Vehs videntur deſcen- 
difle : ſicut etiam #/ayn & agor, quz Latinis Vehrzs & Veh,culum di- 
cuntur, ) : 

An vero Ponds 4 Pende, an hoc ab illo dicatur, non magni intereſt , 
an, quod 20 malim, utrumque. 

Eſt utique Verborum Pendo & Pendeo duplex fignificatus, Prior eft 
To Hang : Aquo lignificatu Pond dictum puto , (licuta Tego, Toga ; 
a Typ.rw, Pampa, a pipdeum, Rhom bus, &c.) idemque ligniticare quod 
Gracis *Oaxnz & proprie de Gravi pendente dictum : Adeoque, ab Unere 
diſtingui, quod Grzcis "Os, (unde & Or#; defcendifle videtur , ) ut 
Pondar,'t quod" Apprndert ; Onns, quod incambir, Grave : BY;cs, utrum- 
que, Sed &, ab a, *Ay9% etiam adhuc Jatius videtur ; quod qu9cun- 
gae Adigit,vel impellit; cum illa tria Gravium nomina (7a#n, 52/466 Sa'gor,) 
non nifi deerſr-2s tendent;a delignent ; utut laxiori ſenſu promiſcue non 
raro uſurpentur omnia. Poſterior 
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Poſterior Verborum lignificatus , qui eſt 7 #e;gh, a Pondere 
ortum traxille videtur : quod eſt, Appenſa ad livram fonaera XAT 
nare. 

A priori lignificatu, dicimus, Appendo, Suſhezdo, Depentes, Pendulas, 
&c. A poſteriori, Perpendo, Expendo, Impendo, Regends, P:uſum, Penſio, 
&c. (ex more veterum, qui 'Pexdere ſolebant Nummos, quos nos Num:- 
ramus.) Sed & Perpendos, Expends, 8c, ſenſu Mceraphorico, ad Animum 
transferuntur ; a poſteriori {1gnificatn ; quando ut ad Libram Pondera, 
lic Res Animo penſitamus : ficut, a priori, dicitur, Anim pendere, ſuſ- 
penſus animas, fp: pendulus, &C. 

Differunt autem Pe»doe, 8 Pendes, non aliter quam Tranlitivum ab 
Intranfitivo. Quod in ejuſmodi formx Verbis, uſu venit. Ut Pardo, 
Pateo, Mando, Maneo; Tendo, Teneo; (carcers Mando, in carcere 
Aaneo ; morem Obtendo, mos Obrinet , Tenet ſententia, ad me Attine:, 
Pertinet, 8c.) Vendo, Veneo, Venundo, Venum eo , Circundo, Circumse0 , 
reliquaque fere a Do & Es compoſita, ut Subio, Swbeo, Prodo, Prodeo; 
Reddo, Kedeo; Trado, Tranſeo; Edo, Exeo; Condo, Coro; Able, Aber; 
Aaddo, Adeo; Indo, Inco; Obdo, Obeo; Perdo, pereo; & liqua ſunt 
fimilia. 

Ego autem, neglecto (1 quod eſt inter Ponds & Oans diſcrimane, (quo 
Libram, illud ; hoc, Veitem, magis ſpettet, ) per Poxdas jam inteiligo, 
illam, in utrovis, Gravitatis menſuram, Guam ad Libram ſolemus exa- 
minare, 

Pondus fic intelletum, aut Gravitas etiam, prout vel in Movente, vel 
in Mobili, conſideratur ; ita vel ad Movendi, vel ad Reliſtendi vim per- 
tinebit : Adeoque nunc ad Momentum, nunc ad Impedimentum rete- 
retur, 

Et quidem, cum ex omnibus Virium generibus, non adiud fit quod ac- 
curatius ad examen revocart ſolet, quam Pondus ; folemus, a4 hujus 
normam, reliquas tum vires tum Reliſtentias xſtimare , eaſque tantas 
reputare, quanto Ponderi zquipollent. 

Er quamquam tum Pondus, tum Vis etiam, ex quo reſpiciant, ve] 
vim Movendi, vel vim Refiſtendi : cumtamen, ut plurtmum, quod mo - 
tum itur Pondus fit, ſeu Grave ; Vis antem, quiz efficiendo morui adhi- 
betur, ſir non raro Vis Humana, aut Animalium, aut Ventus etiam, aut 
vis Elaſtica , alizve plures, non minus quam Grave Pondus : Ponderis 
nomine, plerumque, vim Reſiſtentiz, in ſequentibus delignabimus ; 8c, 
Virium nomine, vim Motricem. Ubi ſecus eric iatel!1gendum ; dictoram 
ſeries ſatis indicabit, | 


X1V. 


Fig. 2. 
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XIV. Direftionem Mobilis, axt etiam Motiis, appello, refam 
ona tendit Mobile, ( Motaſque menſuranm ſecundum hanc 
ttimatan, Motiis Longitudinem appelio, ) Sin curva fera- 
tur Mobile, ( cnjus Direfio in (ingulis punitis immutetur;) 
ea et, pro ſingulis punis, motys Diredio, que curvam in 
illis puniTis Red a contingit, 

XV. Directionem Virium , j:# Moventis, appello, RefF am 
qua tendit vis Motrix., Motuſque menſuran ſecundum hanc 
aStimatan, appello Motizs Altitudinem. 


Stque hac Virium directio in Deſcenſu Gravium, Refta deorſum ad 

Centrum Terrx , quo Gravia ſponte ſui rendunt. Quales quidem 
Rex, quamquam in Centro coeant omnes, pro Parallelis tamen habery 
folent ; Tum quod ſenſuum judicio tales {int (non enim valent fſenſus 
diſtinguere inter vere parallelas , & quz tantillum a paralleliſmo decli- 
nant ; ) Tumetiam quia (i intelligatur, verbi gratia, Librz Jugum adhuc 
longius a Terra removeri, ad infinitam diſtantiam ; erit ea declinatio 
quavis aſſhgnabili minor. 


XVI. Declivitatem, ſex Gradum Declivitatis, appe/lo, Re- 
JſpeFum illum , qur ex motus Altitudine © Longitudine 
comparatis, (ob variam Direfionis Motics ad Dire ionent 
Moventis poſtionen, ) emergit, Atque Acchvitatem ſ1m1i- 
liter 5 que a Declivitate non aliter differt quam quod alterg 
Deſcenſum, Alcenſum altera reſpiciat. 

Pata, F Q, declivis, OF, acclivis redta. 

X V IT. Aqualem Declivitatem, appelſo, que, equali peralls 
Longitudine, equalem Altitudinem peragit, Atque Accli- 
vitatem, fimliter, 

XVIII, Majorem Declivitatem, vel Acclivitatem, ico, 
que, equals peraiti Longitudine, majorem Altitudinem per. 
agit ; vel, minori Longitudine, Altitudinem equalem, Ft 
quiden, ed ratione majorem, qua vel Altitudo illa major 
eſt, vel Longitudo, minor, Minorem ; que contro. 
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Erbi gratia, Sit FP, directic moventis, (puta, rea ad Horizon- Fig. 1. 
tem perpendicularis; ) F O, FB, vel F C, dire&tio mori, ( puta, 
obliqua qualiver, per quam deſcendat Grave.) Si FO, F C, longity- 
dine aquales, lint = que-ait : o/£que'iter deelrves, dico : lin vero, Lon- 
Cirudine aquatinn altera, ut F O, fit Altior , eandem & Megs decliven; 
dico, vimiltrer , {1 Zquc-altz F O, FB, (quarum alritudo fir piFP. 
aqualis,) far & Longitudine xquales ; /f£942/irer declives dico ; Sin 
altera, ut F O, lit brevior ; eandem 6 112935 declivem dico. Eruro- 
bique, eadem ratiove mars drclivem, quavel F O et Altior ouam FC. 
vel Brevior quam F B. 


__— 


XI X. Obliquitatem vero, hujnſoe menſuram, appelle, An- 
culum quem facit cen Perpendiculo, (vel Diredione 1owens 
tis,) Dire10 Noth, ſen Linea qui fertur 1obile, 

Puta, © FP. 

X X. Inclinationem verv ad Horizonte, appelio, obliqritati; 
| complementun, hoe quer: facit Arigninnt ad Hori: ontert, aut 
' ad redan Diretioni moventis perpenaicilarent. 

Ur FOP, 


\ Eclivitatem autem abObliquitate,& [rc!iratione,(quamquan ex v1. 
reliquz dependeant,) diſtinguere neceſle duxi ; quontam O5/19::: 4s 
& {aclizatio Angulis menſurarifolent ; Ea vero Decliwvitates ratio mihi 
tratanda videbarur, quz re&arum inter le rationes reſpiciat. Quipp- 
quz inde dependent,non quidem vel Obliquitatis vel Inclinationis Angulo, 
ed Altitudini rearum longirudine aqualium proportionalia, vel ir. reci- 
proci ratione Rectarum Altitudine xqualium, in ſequentibus deprehen- 
| dentur. 
| Porro ; Cumea quz de Gravitate dijerte dita ſunt in ſequentibus. 
| non ita Gravitati (int peculiaria, quin ut plurtmum alii cuivis continuz v2 
motrici accommodanda veniant; adecque & univerſaliter tradi debere vid: - 
antur, (ut modo dictum eſt : ) Cur illud nominatim de Gravitate pro- 
rulerim, cauſa eſt, quod, cum Gravium motus frequentius conſideration! 
hominum exponi ſoleat, adeoque vocabula huic accommoda , menti t4- 
miliarius ſe otterant, cirius animo percipienda duxerim quz de huc motu 
(qui ex multis unus eſt, fed pra czreris magis norabilis,) traderentur, 
atque ad hujus deinde normam intelligerentur reliqui. : 
Ea vero hent generalia (nec minus interim demonſtrata) interpolit.. 
laxiori hac Gravitatis (cum connexts) definitione, XX1. 


ET 
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X XI, Ter Gravitatem, laxizs acceptam, intellige, Vim quam «+ 
vis continuam in quamcennque plagaim motricem © per Terre 
Centrum, intellige, Terminum quo tendit vis alla motrix ; 
Per Perpendiculum, vel Rectam ad Terrz Centrum, vel 
ctiam Reftam Horizonti perpendicularem, intellige , 
Lincam Dire(lic:iis Vis motricis © Per Deſcenſum & Aſcen« 
ſums Appropinguationem &* Elongationem a Terming Vis 
1otricis : Per Rectam Horizontalem, , ve! Horizontale 
Planum 3 Refzm, ſer planum, lines direFionis moventis 
ad angnlos reFos : Per Deſcenſum, vel Aſcenſum Obliquum; 
Lationem ſecunauny Lineam que Lineam Direftonis mg- 
ventis oblique jecat , ad moventis Terminum Accedendo, 
vel inde Recedendo, Cateraque ſimiliter accommodanda 
ſunt, 

X X II, Machinas, appello, Iniirumenta motibus examinan- 
dis, vel etiam facilttandis, forinſecus adhibita. 


Ualia ſunt Libra, Vis, Trochlea, Cochlea, Axis in Peritrachio, 
Cunezws, & limilia, Quorum Detiniciones ſuis locis ſequentur. 

Priuſquam autem ad Machinas illas ſeparatim conliderandas acceda- 
mus, quas Mechanicorum ſcriptores traQtare ſolent : Przmittenda erunt 
communia quzdam, quz omnes ex quo ſpeftant. Qurz lint Principio- 
rum loco, & a quibus reliqua dependent, quz de lingulis poſtea tradenda 
erunt, 

Idque eo magis mihi faciendum incumbere videatur : Quia qui ante- 
hac traftandum hoc ſuſcepere negotium, videntur citra Principia conſti- 
tiſſe : nec ab imis eruta fundamentis, etiam ea quz ſana ſunt, tradidifle : 
Sed poſtulaſle porius, quz, utut vera lint, Demonſtratione tamen aliqua 
videntur indigere : Unde, tum, in iis quz conſequantur, minus acqui- 
eſcat animus «'mdti54@; avidus, tum & ea minus valeat, in nova materia, 
zmpliare. 
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PROT, I. 


Quz ad zxqualia candem habent rationem , ſunt inter 
ſe xqualia, Et contra. 
A=E. zA=aEk 3zA=3E rA=rE. Fig. 
Uta, di A, E, {int inter ſe xqualia ; erunt & inter ſe xqualia 2 A, 
2E, item 3A, 3E, Er, univerlaliter, yr A, rE, cujuſcunque 
rations Index lit», Per 7,9, Il. Prop. 5 EL. Excl. 


PEOP. IL 


Ubi ratio ex duabus pluribulve componitur 3 Datis com- 
ponentibus, datur compoiita. Nempe, Multiplicatis invi- 
cem exponentibus component1um, ut habeatur Exponens 
Compolitz. | 


SH =&H= & 2X3= 6, Fi. 
4 Ts. [mn I #9 9 
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== 428 4 rst s 2 I 4 


Unto, datarum Rationum componentium, dati Indices ſeu Expo 
nentes (rationum maidmres appellat Enclides , quod Quanticaies 
exponunt Interpretes , malim Ozotientes , 1d enim vult quod ex termi 
Antecedentis per conſequentem divitione emergit,) 4,e. Datur, in- 
quam, Ratio ex his compolita , Ea nempe cujus Exponens eſt « = « x 5, 
(per 5. Def. 6. Flem.) Quod erat demonſtrandum. Shniliter often- 
detur (i p\ure3 efſent rationes componentes, puta {ad z, mad, ad z , 
quz 2x his componitur, eſt ratio / m nad r 5 :, Propter/ mm » tmex 
a 
p22. a 
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SCHOLIUXAM. 


Ud hrc re&tivs intelligantur, notandum erit (quod non pauci per. 

*eram accipiunr,) Rationes, puta Dupli, Tripli, &c. Indices ſeu 
Expoi.entes habere 2, 2, &c. Unde denominationem ſumunt : Nempe 
Quotientes terminorum Antecedentium per ſuos Conſequentes diviſo- 
rum. Adzoque Rationis 4 ad 2, Exponens eſt 2; quiaz) 4 (2 : quam 
itaque Dp! rationem dicimus. Kationis 6 ad 2, Exponens ef: 
3; quiaz) 6 (3: quz propterea dicitur /7:p/; ratto. Et univerlim, 


Rationis / ad », Exponens eſt -: nempe Quotiens Antecedentis } per 
Conſequentem r divilt. 

Hos Indices {ive Exponentes, appellat Exclides , Rationums mays. 
T7Tmg; quod Ouantitates exponunt Interpretes expoſuiflent tutius 
Quo:ientes. Quippe illud vult Exclides, quod ex Antecedentis per 
conſequentem divilione emergit. Dixit autem mauw77zs potius quam 
m7 7i]ag, ut illos etiam Quotientes comprehenderet quz non efſent nu- 
meri Integri, ſed Fra&ti, aut Surdi, &c, Nam Quzotienits live morn] 
vocem, ſtricte ſumpram, non de aliis Quotientibus uſurpabant quam 
qui efſ.nt numeri integri ; qui oſtenderent Quo! uplit4, moara ame, eflet 
Antecedens Conſequentis : At anaixd]u; de Quotiente quolibet, utcun- 
que Fracto, vel Irrationali, dicebatur ; qui non modo Q«ot«p'zz, (puta, 
Daplus, 1riphes, Quadruplns, &c.) Sed && mnnandog Qnantuplus 
eflet Antecedens Conſequentis, oſtenderet : puta Puplus cum ſemſſe, 
7 "_ cum Juadrante, Quadruplis cum beſſe, &c. 

efinit autem Faclides, 5 Def, 6. Kationem ex Rationibus compe/:- 
tam, dici, quando illins Exponent ( mmueIns) ex harum Expontutibus 
inv.cem muliiplicatts conficitur, Adeoque, ex Rationbis Dupli & 
Triplt, compont , Rationem Sextupli ( quia {cilicet 2 x 3 = 6 3) 
nihil aliud eft quod vulgo dicimus, D»p'#m Triph, eſſe Sextuplum, 
lem, Ex Dupli cf Seſquialtert rations, comporit rationem 1 r1ipl: 
(quia 2 x1 — 3,) idem eſt atque, Duplums Seſqmalters, Triplum eſſe. 
Quoniam vero hoc in omnibus rationum compolitionibus non ita com- 
mode, ad poſteriorem hanc formam, proferri poſſir ; priorem unaque 
adhibere folent, Puta ; Kationem v9 ad 4, ex ratiombis 3 adg 7 3 
ad 1, componi , potius dicunt, quam Dauplum Seſqniquartum, ( ? — 
2%) eſſe, Subſeſquitertii, Triplum , quia ſcilicet 3 — 4 * ?. Idiplum 
tamen utrobique ſignificatur. Quod quidem qui probe advertunt, rum 
Exc/1dis definitionem re&ius in elligent, tum & de perplexa in compo- 
nendis rationibus difficultate minus tortafle conquerentur, Saltem quid 
nos 
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nos in hac & ſequentibus propoſicionibus intelle&tum volumus, ſatis 
aflequentur ; qui Rationes ſolemus per earum Jndices vel ys neg g 
deſignare. Pura, 2 A, Duplum quantitatis A; 3 A, Triplum A, 
: [ 


3 A, Seſquialterum; 2 x j A, Duplum Seſquialteri, 5” A , quod 
[ mM 
*ſtad A, in ratione/ ad r; = + -A, quod eſt ad A, in ratione qua 


2x /adr, & wm ad s, componitur. Etin reliquis ſimiliter, 


PEO F. 11h 


Ubi Ratio ex duabus componitur z Dati Compoſit?, & 
componentium unaz daturaltera. Nempe, Divilo ex- 
ponente Compolitz, per Datz componentis Exponen- 
tem, ut habeatur Exponens reliquz. Similiter 3 fi ex 
quotlibet componitur 3 DatJ compoſita, & vel ung, ve! 
quotlibet componentium, vel ex his compolit4 3 datur 
compolita ex rel1quis. 


a)£e(e, 2)6(3 = 


A, mn == 
285 80 #1 FLARES; 
lr Rationis Compolitz Exponens datus « ; datu{que unius ex com - 
ponentibus Exponens a : Datur, taquam, reliquz Exponens e. Cum 
enim (per praced.) Sit a xe = &: (1 dividatur « per 4; prodibit e, 
Exponers re;1quz compoinentls. 
Similiter ; Si compoſite ex 21urtbus Exponens 


Mn - 
detur. untuſque 


t 75k 
ex componentibus — , 1ilo p'r wnc diviſo, prodit expon2ns compolite 
EN 7 lmn . 
ex reliquiz — , Datiſque tum Exponente compolitz -——— , tans alie 
54 y It 
l ” '*. 
ent! hi Y»0l! - - Yel —- ; Cu 
quot componentium, aut ex ns COMpoIntT, — & Ve ; Catwi 
7 i of 
* * 
exponens reliquz, vel ex reliquis (f: plures fint) compotitr, © * 
QC 2 SCHOLIUM, 
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SCHOLIKM. 


Onendum interim eſt ; Intellig:ndam effe hanc Propoſitionem 
4V L/& quz hinc dependent) de cjulinodi Ratione Componente dati, 
c:jus Exponens eſt vere quantitas, & finita : No1 o, vel Iitiuitun, 

Quipoe, (i, qux ſuppoiitur componenttum alrera data . fit nullius 
pianuitatts (pura, ut oad:;) quacunque fir Componens reliqua, 
Compolit etiam nullius erit quantitatis : Ad-oque, ex compotita, & 
a componente, quz fucrat Componens reliqua non conſtabit. Eft 
enimtam 0x 1—=0, Quin 0x: 0, MtoXx3= 9.F%. Nullies 
U{ wm, perinde n/lun eſt, arque Nullies D2, vel Nullics Trix, &c, 

Similiter ; Si {it Comronentium altera, ratio /zfia:ts, (cujus index 
{it OO .) Eſt entm tam OO x4 -— co, quim 0 x2, vel OS 
X 2}, Of. Iafates Unun, Paricer funt [n/init a, atque !»/inites Ds, 
vel infiaittes Tria, G&c. Nov conſtabit itaque, ex hisdatis, quanam 
{it illa Ratio, que intelligitur, cum [x/62174 compolira, etiam Iofinitans 
rXxhibere. 


— 
a 


PAEOP., IV. 


» Ratio quzyvis cum Aqualitatis ratione componitur : 
cadem manet que prias ratio. Et contra 5 Qux cum 
ali2 ratione compolita, illam non Ipmurat z eſt Aquali- 
£471S ratlo, 
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Pp; Qur ex Xqualis &: Dupli rationibus componitur, ef: Dupli 
ratio : Que ex Xquall- & I ripli, elt Tripii ratio, Fc, Sive , 
Quod eſt Duplo #qualie, Duplum eſt ; Quod Triplo, Tri- 
plum, &c. 

Sequitur ex 2 hujus Exponens utique Rationis £qualium eft r ; 
(Nam t'quale quodvis per (uwm Aquale diviſum, Quornentem exhibet 
1: ) Qriquemvis altum exponentem multiplicans, eundem reſtituir ; 
(quippe7 x1 = 7.) Adeoque conſtat Propolitum, Con- 
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- _ A | 
Converſa ſimiliter patet. Quippe fi wxr=7; aty=1. 


PAUGFYV. 
FT n 1+4+--0 libet.1 4 —_ '@] anc 'f1 d} 11911. 
Quantitates qual!bet,in adem ratione vel ancte ve! diminu 
tx; in cadem qua prius ad mvicem ratione con!tituuntur. 
a HHC-:iA:iMB3G :ASUrArBrC. Fig. c,5. 


2 


EAA -4& 
GO ex prxcedente, Eſt utique — = — x — = --, Ttem 


r 5 W.*v 13 
3 A: 3 8 4 B 
— =>—X =— It —=— x ---= --. Adeoquer A,rB,-C, 


", 22, -- an yh. $-=# G 
in eadem ad invicem ratione atque A. B, ©. 

Idem demonſtrabitur ex 16 Element, 5. Cum enim lit, ex hy;0- 
theli, vitr Aad A, licr BadB, ertt /permutando) r A, ad yr |, wt 


AadB. Etdereliguis finilirer, 
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PROF VA 


Que ex Reciprocis Rationibus componitur Ratio, eft ratio 
Aqualitatis. Et contra; Aqualitatis Ratio, ex Rec;- 
frocts componttur, 


2 1 3 pd 3 " A E AE | 6 I 
— vg g-=Tf, — y — = - — = —= — := ERC 
I 2 2 2 2 S = 6 ak 


P33: Dupi: Dimidium, Tripium Trientis, Quadrantis Quadru- 
pium ; Se{quiaitert dubleſquaicerum, cc. tantundem valent atque 
AX Quaie, 

Seguirur ex 2 hujus, Qunppe li ratio A ad E, cum cjuſdem reciproc.. 


E ad A, cymponatur : progibit ratio AE ad AE, qu xqualitztt« cit. 
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Ac que pracedunt Lemmata, ex Rationum doetrini deſumptz, 
huc tranſtuiimus, 05 trequentem eorum 1n ſ-quentibus uſum, 

Demonttrationes vero ita comparatz ſunt (rum hic tum in ſequen. 
obuz pafſim) vi & Fraxin Arithmetic quam Specroſams vocant, d!. 
rectc reſpiciant ; & ad appolitas figuras lincares { [1 cut id gratius vide- 
bicur) tacile accommocentur, 

Exempli eratii. Ad rropoſitionem primam ; perinde eſt live A & 
E habeantur pro Synibolis five ſpeciebus Arithmericts ; live pro linea. 
rum adſccitarum, his notis deſignatarum indiciits. Utrovts enim mods 
procedit demonſt:atio, live de Linets, l1ve de Literts. 

Sic ad Prop. : & 3 perirde ſuccedit demonſtratio, live lint #, e, 
Symbola Aruthmetica ſpeciolx, adeoque e quod ex harum invicer 
multiplicatione oritur : {ve defignet 2 Altitudinem, e Balin, Paralleto- 
Erammi «, Quippe Parallelogramma in ratione ex Baſtum & Alritu- 
dinum rationbus compolita conſtitui notum cit, Adeoque, ut Paralle- 
logrammorum {:milivum Lateribus homologis repraſentart ſolent ra- 
riones Componentes ; its Parallelogrammis iptis, corumve Areis, ra- 
tiones COmpotx, 

Sic ad Prop. 4. Perinde eſt, live inteliigamus quantitates A, E, 
per eandem r multiplicataz, ipſas r A, r E (multiplicattone factas) im 
eadcin ratione exhibere cum iplis A, E ; live Parallelogrammar A, r E, 
{ propter a guales Alticudines r, ) efle ad invicem ut eorum Baſes A, E, 

Er [1militer ad Prop 5. Sive dicamus quantitates A, B, C, per ean- 
dem » multiplicatzs, producere r A, r B, r C, iptis A, B, C, proportio- 
nales ; Sive parallelogramma r A, r B, r C, (propterxqual-m altitudt- 
nem) Baltbus proportionalia ; Sive etiam, in [imilibus triangulis latera 
A,B, C,&r A,rB, r C, in eadem ad invicem efle ratione : perinde elt. 

Item in Pro, 6, Perinde eſt ſive intelligamus Ax E=E x A= &: 
live xqualia dicamus Parallelogramma quorum Altitudines funt ut A ad 
E, Bales vero his reciprocz, nempe ut E ad A. 

Id ſaltem intereſt; Quod demonſtrationes, {1 tanquam Arithme- 
tic habeantur ; Univerſliores ſunt, & de quocunque Quantitatum 
genere pariter concludunt : Si vero ad Lineas vel Paralle!ogramma fpe- 
clatim reſpiciant ; de his ſolum direc concludunt, (1dque ex vi Pro- 
politionum particularium de his in Elementis demonſtratarum : quales 
lunt, Parallelogrammorinn rationes compont exratioubrns Laterum H:- 
mologorum carca 4quales angutos ; Parallelygramma «qu:a'ta, efſe « 


Rater: 
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Baſes , Parall:logramma quorum Baſes (5 Altitudines [unt reciproc 
proportionales, eſſe e/Equaiia, &c.) de aliis vero, non nili accommo- 
dando ad alias quantitates (puta, Vires, Pondera, Velocitates, Decl:. 
vitates, c.) cafdem anatogias quas in Lineis ve! Parallelogrammis, :-, 
demonſtrate fucrant. 

Ego interim, utut Demonſtrationes hujuſmoCi , prout Arithmetic 
ſpeciolx praxin directe reſpictunt, (adeoque univerſaliores exiſtunt ) 
poriores exiſtimem , 2deoque adfcriptas Hguras, non nil unvm aliqnem 
ex multts caſum, qui ſub Univerſal propolitione continetur, ( cut religui 
tamen , in alits quantitatidus funt con:'ormes, ) exhibere : Si tamen 
maliut alit (quibus D-monftrationes Lineares magts arrident ) ut rati- 
ones onines, 1m quibuſcunque quantitatibus (quamquam Linei: fint ite- 
rerogenex,) Linens utcurque exhibeantur , atque hinc ad ipſas Ce quibus 
4gitur quant:tates trans:erantur, His et'am {zr 55eci. vellem. Idque ec 
magis, ut quam inter fe conjunctz (int har binx demonſtrandi m«thos:. 
periptciatur ; & quam facili negotio, demorittritiones Kationum Linc- 
ares, Lineis exutzx, (implictus (mul & univerſalins exhiberi poſlint, 


FOE V5 


Effectus ſunt, cauſis fuis adxquatis, proportionaics. 
C.c::2iCGalngG.EnrCGrt 


Am, {1 Cauta ut C, etfctutE , etiam attera C, cateris parivus, 
3 alterum E efhciet ; tertia tertium, ec. Adeoque 2 C,2 E, 2 C, 
3 E; & quotlibet C, totidem E. Hoc eſt Dupla C, duplum E ; teipla 
triplum , & ſ(inuiiter in quavis alti Mzltiplicimm ratione. 

Sin dicatur , Propter circumirantias evenire pofl:, ut C altera, pri- 
or! parem, non producat etfectum : Jam non cri: hac aut ila C, ut C, 
adxquata Cauſa , ſed fotius, hac vel illa C, his aut illis circumſtaus 
adjuta ve! impedita, Quod eſt contra Hypothelin, 

Atque idcra oft«ndetur, de quavis ratione Su{mu/tipliciam, Verbi 
gratia : Si2 C efficiatut + EF, etiam C efficict utE. Si enim Ceth- 
ciat v<l plus vel miaus quam E , etiam + C limiliter efficerer plus vel 
minus quam 2 F, {per primam partem hupus demonſtrationis : ; Quod 
eſt contra hypotheſin. Similiter oſtenderur, de quavis alia ſubmultt- 
plicium ratione ; Puta, $i 3 C efficiatut 5 E, etiam C efficiet ur 
E. ce Idem 
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Id *m de Quavis Comme? oſuraoliuns ratione, fic oſtenditur. Eſto; 
verbi grutla, eXf ol:itz Cauſarum ratio 2 ad 2, Iverad m:; erii cadem 
& eftcetunm ratio. Nam {1 cauſa vt 2 C, etiiciat ur 2 E , etiam Cauſy 
ut C, ethcterut E; fer lecundam partem kuyus ; } :deoque {per par- 
tem primam) 3 C, ut ;E., Quod era r propol:tum. Er fin liter de 
quavis c commenſurabili um ration? oſtend; etur, aflumpra in demonſira 
tonem communi men{uri, Pota, $1 cauia ut a C efticdat wzEF, 
etiam C ethciet ut E , adeoque # "2 ut 4 E, 

Quodque de Comme -n{urabilibus oſtenditur , Cum nulla Cauſz con- 
Ci 'p? polhir, cur non de [-c mmen{[uravil. bes [1011s irer verum 1! t. { coll. 
GuEe clam, it his, (1 « Opus lit, Dc -monſtratione An {TOPICA evinci ; 
de omnibus pariter verun erit, Efectus Caulis futs 4 d&quatis propor: 
rionales efle, Quod era: us emonſtrandum. 


SO HUE 41 & Mt. 


Niverſalem hanc Propolitionem pranittendam ettum duxt ; ; QU3- 
niam viam aperit, Qua, Cx pure Mat hematlci (peculatio ne, ad 
Whviicam [ranigarur 1011 PO! 1s hanc & lam LOI Inectiiun, 
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ZFAGPE VII 


Contrariorum , quatenus contraria ſunt, Aggregatum : 
xqumpollct Excetiut prepollentts : Congruentium yero : 
corundem Summze. 


=A 3A 3A A —A 3A —3;3A 
ER 23% A —A CIR SR 
-o 1A —-—-A -+2A —-:A +5A —5A4A 


\ Linto C:ontrariorum Sona 1 -+- SR R Adeoq ne 4 St ud Sa [um 


D. few : $1 tljiud, Addendum ; hoc. 


5 


dolignet , defivnabit hoc 
A-ferenaum, delignavit ; Frde iis contr: ris limiliter. vintque COn- 
tYariorum QUaTNTATES 2 A, p+ A. (FC. tru _—_ A LES A — O, 


+tink—_:At+A ;zA+2A——A, cc. (Ut cx Ad- 
ditionum Iegibus con tat. | Hoc eſt, Aggregatum aquvt/aiet Excetſur 


prapolenti-. CQued erar propolitum. 
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+A+A=+!A. —AA=—2A, +;A+1A=+;A 
A—2A=—5A. (ut ex Additionum legibus limiliter conſtat. ) 
dd item erat propolitum. 

Exempligratia. A ſurſum, & A deorſum ; ſe mutuo deſtruune: 
furſum, & 2 A deorſum , rantundem valent atque 1 A ſurſum : 
deorſum & z A ſurſum , xquivalent atque r A deorſum: Adeoque, 
"@bi (verbi grati\) unum paſſum aſcendit , & tantundem deſcendit ; 
"milo eſt po ra vel humilior: Qui aſcencit ; paſſus, & 2 paſſus de- 
"G@ndit ; ef uno paſlu altior : Qui ; paſſus deſcendit iterumque aſcen- 
2 paſſus, e!t uno paſſu humilior. 

® Item ; Qui unum Addir, & tantundem Aufert , nihilo vel Auget 
Wd Minuit: Quiaddit 3, & Auferr 2 ; uno Auget : Qui z Tollit, & 
eſticuit ; uno Minuit. Et de Contrariis aliis fimiliter judicandum. 
2 Contra vero : Qui z paſſus aſcendir, & inſuper 2 alios; eſt 5 paſli- 
ws altior : Qui 3 paſlus deſcendir, & deinde 2 alios , elt 5 patlibus 
tlior. 

Irem : Qui; Addit, & inſuper 2 , quinario auger : Qui tum 3, 
"wn 2 Tollit ; quinario minuit, Et de reliquis {imilirer. 


LD Cs 


ob PROP. IX. 
(Fquipollem fi vel Augeatur, vel Contrarium Minuatur 3 
þ nn: Si Minuatur, vel Contrarium Augeatur; 


X A+EDSA. A—E<A. Fig. t1; 


f 4 Uta Totum eſt ſui Parte majus. Puta: Totum A + E, prxpol- 
} & £|er iplius parti A. Er Totum A, ipſius parti A—E. 


'B 


Ku 52's 
© 1 


Untque hz Propolitiones Novem, rotidem Lemmara ; quz non 
Imagis ſpettant prxſentem Moruum Do&trinam , quam quamvis 
am ; ded frequenti{ſim usus ecunt in ſequentibus , quare in veſtibulo 
monſtrandas duxi, 


D PROP. 
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PROP. X. 


Ubi conjunta ſunt Momentum & Impedimentum : Si Mo. 
mentum prxpollet , pro Momento fimul habenda ſunt 
pro Impedimento vero, {i przpollet Impedimentum ; Et 
utrobique Tanto, quantus cft prepollentis Excefſus; 
Sin xquipollent,. pro Neutro. 

Sin plura 7 conjunCcta vel Momenta, vel Impedimenta : 
Tanta ſimul habenda ſunt, quanta eſt eorundem ſumma, 


C Um enim Contraria ſint Momentum & Impedimentum , hoc ef, 


Canſa ut fir, &, Cauſa ne ſit : Conſtat propoſitum, per $ hujus, 


PROP. XI. 


Si Momentum Impedimento prxpollet : Motum efficit, 
Adeoque 3 Si nullus fuerit, Inchoatur : S1 jam fuerit,} 


Augetur. 


Si przpollet Impedimentum : Impedit. Adeoque Motum, 


ſiquis jam ſit, vel Tollit, vel ſaltem Minuir. 

Et quidem in ei ratione plus minifve Efficit aut Impedit, 
= major eſt vel minor Exceſlus przpollentis. 

Si Zquipollent : Neque Ponitur motus, neque Tollitur, 
Adeoque quz prints erat vel Quies vel Motus, perſeve- 
rat, 


G_ ex prxcedente. Nam prout utriuſque Aggregatum pro ve! 
Momento, vel Irapedimento, vel Neutro habendum eſt ; ita vel 
motum Efhicit, yel Impedir, (& quidem 1n ea ratione,) vel Neutrum, 


per 7 hujus. 


SCHOLIUM. 


"9 EPI, AONn"""0anrg oe 
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SCHOLIU M. 


Potenn hujus Propolttionis partem , Nempe, Inceptum Motum, 
(nili obſtaculum ponatur,) ſuapte ſponte (line continuo motore, ) 
non minus quam jam exiftenrer Quierem (niſ1 accedat Motor) perle- 
verare ; Galilew, Carteſins, Gaſſendrs, aliique, videntur Poſtulare , 
atque hinc non levis momenti multa inferunt : Qui autem Demonſtret, 
non memini me vidifle quempiam. Erarque hoc nobis, in ſequentibus, 
aſlerendum, ubi de Motuum Acceleratione dicetur: tam propere tamen, 
in.ipſo ſtatim veſtibulo, afſerendo abſtinuiſſem, nili conſequentiz ne- 
oe viderem me coatum jam ſtatim affirmare; non parvi poſte? 


' momenti futurum. 


| — 


PROP, XII. 


| Vis vi contraria, (i zquipollet ſuſtinebit : Si minds poller; 


ne hoc quidem : Si przpollet, (neque aliud adlit impe- 
dimentumz) movebit. Et contra : Si.movet z przpol- 
let : $i non movetz tum vel mifins pollet, vel faltem 
#quipollet, vel aliud quid .impedit. 


A A=0.+-:iA—jA=—A, +;3A—!A=+A. 
I S—_D=0+ S— D=—,--  S$S— D—=-+: 


lent ; nullis zquivalent, (per $-hujus;) 4 deoque motum non ethci- 
ant ; (per 7 hujus.) S1 $5 przpoller; fir motus furſum : Si D, deor- 


C lt, verbi gratla, S, vis ſurſum ; D, deorfum. Si iovicem xquipol- 


lum. Equivalent utique Exceſſui przpollengis: per $ hujus ; Erirque 


motus con{onus ; 'per 7 hnjus. 'Er fimiliter de quibulvis aliis Viribus con- 
trariis oſtendetur, 


| Dicotamen, Niſs alind adfit Impedimenturs. Quoniam heeri poteſt, 


ut vel Medii denlitas, vel durities, vel Obex aliquis obſter, quo minus 
a przpollente moveatur vis inferior ; utut Obex ille, vim in contrarium 
Metricem nor habear, '{ed fimpliciter Impediat. Ut, quum grave pa- 


| vimento incumbit : quod vim habear Impediendi ne deſcendat ; non 


autem Motivam ſurſum , quia nec ipſum ſurſum niticur, 
D: SC H C- 
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SCHOL IUM. 


Rocedit hzc tum Propoſitio,tum Demonſtratio, potiſſimum de Mg. T 

bili jam in Quiete conſtituto. S1 vero jam ſit in Motuz Hoc ipſum, # 
elſe in motu, accenſendum erit caulis ejuſdem motus continuativis, yel © Ca 
impeditivis contrarii, Quippe ſublatio motus, ram cauſam efficientem # vt 
poltulat, quam morus Polino ; uti ex Prop. praced. conſtat. Unde eft, ? ſu 
quod Motus Perduli, verbi gratia, a gravitate inchoatus, non quidema} 
gravitate ſola continyatur, fed ab ipſo m_ ſeu motu jam exiſtente li 
continuatur, etiam ultra perpendiculum, adeoque aſcendendo ; non ob. # © 
ſtante ipſius gravitatis in contrarium niſu, aliilque forſan non contem.? 
nendis obſtaculis quod & in aliis motibus ab imperu inchoato continuati; 
paſſim obtinet. Quodque ad hanc Propolitionem monemus ; etiamin} 
{equentibus, prout res tulerit, intelligendum erir, 

Hoc autem fundamento nititur, de contra-ponderantibus, ſeu contrz-# C 
moventibus judicium : Adeoque vel Quietis, ob zquilibrium ſeu contrz.# 
moventium xquipollentiam ; vel Motus, ob przponderantiam, ſeu} C 
prxpollentiam. 


| 


—— 


PROP. XIII | 


Quz ex Mobilium- pondere reſultant motiis Impedimenta, ] 
(czteris paribus,) ſunt Ponderibus proportionalia., *' 
Quodque de Pondere dicitur, de quavis alia contrari4 vii 4 
ſimiliter intelligendum , quz ponderis inſtar erit. Et} ft 
ſimiliter in ſequentibus. | 


Pig. I2, P. I::2P.21:3P.31:;oP.o1 


Ami pondus ut P, impedirut1., etiam alterumP, czteris paribus,} Q 

ut alterum I impedier , tertium, ut tertium, &c. Adeogue 2 P, w 
21, 3P, ut;1, & quotliber P, ut rotidem 1. Quzare & tantundem! 
Ponderts, tantundem impedit ; duplum, duplo , rriplum, triplo, &c. 
Ex in reiguis limiliter proportionibus ; per 7.hujus.. 


SCHOL7UM. 


"OO NO 0" 
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4 SCHOLIUM. 


ico autem, Ceteribxs paribus ; Quoniam idem Pondns, pro vario 
litu, aliiſve circumſtantiis , poteſt varie impedire. Ubi autem 
vel © cxtera ſunt paria ; tota que oritur diverlitas, a ſola Ponderis diverlitate, 
em © vt ab adzxguata causa, profluit. Czteraque, quz Equalium rationem 


of} © ſubeunt, proportionem non immurant. Per 4 hujus. 

nz} Quodque hicdiftumeſt, etiam in altis propolitionibus pariterintel- 
nee © ligendum erit, licet non diſerte dicatur. Quod ſeme] monuiſle ſuffi 
od. © clat, 

M.| 7 6 

—_—_ a * / 

\ in P ROP. XIV. 


i Quz ex Longitudine tranfigenda, reſultant motus Impe- 

+} dimenta 3 ſunt Longitudinibus proportionalia. 

ay Quodque de Longitudinibus, dicitur 3 de Medii denfitate, 
” tenacitate, aut ſimili quovis Impedimento, pariter di- 

cendum erit. Et fimiliter in ſequentibus. 


| L.I:2L.21:3L.31::wL.ml. 
| Uta; Zqualis Longitudo tranſigenda, zqualiter Impedit , dupla, 
os duplo ; tripla, triplo, &c. Nam fi Longitudo ut L, impedit ut I, 
| Etiam altera L, ut alterum I impediet ; & tertia, ut terttum, &e. 
vi; Adeoque ; Dupla, duplo ; Tripla, triplo ; 8 in reliquis {amilicer pro- 
Et portionibus. Per 7 huyus. 

' 

| 


; lm 


PROP. XV. 


ws} Quz ex Pondere ſimul, & Longitudine tranſigenda, reſul- 
»u} tant motiis Impedimenta z ſunt in ratione ex Ponderum 
em! & Longitudinum rationibus compoſit. 


LI: 2L 41:3L 61:wl. mol. 
"ihs-- 4PL. 6PL. mnPL. 


Puta 


= p— __——_—— _ 


Fig. 23, 


P. 2 P. 2 P. » P, Fig. 1.4. 


$. 
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Ura , Duptum Pondus , per Duplam 1.o:gitudinem ferendun, 
eſt Impedi;nentum Quadrupium ; per Triplam, Sextuplum ; Ty. 
plum Pondus, per Longitudinem Triplam, eſt Impedimentug 


Noncuplum ; per Quadruplam, Duodecuplum, &'c. Nam, {i Pondy 
P, per L ongitudinem L terendum, impedit utI , etiam alterum P, per 
ceandem Longitudinem terendum, impedict ut I alterum ; rertium, 
tertium, &c. Adeoque; Duplum, duplo, Tripium , rriplo, &: 
per eandem ray (Here. terendum. Per 1 3 hujus. Cum itaque Por. 


dus ut 2 P, per 


ongicudinem L fterendum, impediat ut 2 I: Pondy 


idem per Longirudinem 2 L ferendum, impedietur 4 1; per 3L, « 
61, cc. perprxced, Item ; Cum Pondus 3 P, per Longitudineml 
ferendum, 1mpediat ut 3 1 : 1dem per 3 L ferendum, impedict ut 9 1, pe: 
4L, ut 121, cc. per praced. Et, univerſaliter, $1 Pondus P, pet 
L ongitudinem L ferendum, impediar ut] : Pondusz P, per eandeml' 
terendum, impedicr ur +1 (per 13 hujus ; ) Adeoque, per mL, u 


” 


dinum rationi 


S1 


C 


»1; (per | Hoc eſt, in ratione ex Ponderum & Longity 
5 compolica, (per 2 hujus.) Quod erat propolitum, 


RN ——e— ESI — — — 42 c—_— 


PROP, XVI. 


, in duobus motibus, Pondera & Longitudines, vel utra 


que fint Aqualia, vel fint Reciproce proportionalia : 
Que hinc reſultavt Impedimenta , funt A:qualia. E: 
contra : Siquz inde reſultant Impedimenta ſunt xqualia: 
Pondera & Longitudines ſunt vel utraque ZEqualia, vel 
faltem Reciproce proportionalia. 


4 


P. «PF. % 3P. zP. »ÞP. 
2 C [ L , _3L. "of mL. »L. 
zPL. I::;2PL. 1. {<{PL. I;; 6PL, I. monPL, I:: mnPL. I. 


Uta : Xquale Pondus, per qualem Longitudinem fzrendum, 
Xqualiter Impedit. Item, Pondus Dupium per #qualem Lon- 
gitudinem, &, Xquale Pondus per Longitudin?m Duplam teren- 


dum, AXqualiter impediunt, Sic, Pondus Triplum per Longitudinem 
Aqualem, &, Equale Pondus per Longirudinem Triplam, Item, 


Pondys 


FT 
On. 


OI Oaee an 
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Pondus Duplam per Longitudimem Triplam, Et, Triplum Pondus per 
Longirudinem Du; lam, Cc. 

Sant enim Impedimenta, 1n rarione ex Ponderum & Longitudinum 
rationibus compoliti , (per praced.) Adeogue, (cum hi ſunt reci 
*rocx,) xqualia ſunt: (per 6 hujus. ) Unde & converſa paret. 


SCHOLIU 17. 


Offer quidem ea clauſula, Fe! #rrague £924/;a, ruro omitti, ut- 
pote quz in ſequenti, Keciprece proportionalis, continetur, Nam, 
ut Dimidio Duplum, tic &, #quale &quali, reciprocum et, 
Mallem tamen, perſpicuitarts gratii, tum in hac Propolitions, rum in 
ſequentibus al1quories, 1ivd enam diferte inferere, Quod quide:n nor: 
tantum ex 6 hujus, ſed & 4 hujus, perinde pater. 
Ex his autera quatuor Pcopolitionibus proxime prececentibus, att!- 
matur 1ſotu9 perfticiendorum Magunio, Ea icilicet que ex taobi- 
lium Pondere, & motus Longitudine, {1mul con{ideratis cmergit, 


PROP. XVIh. 


Que reſpeCtivis Impedimentis aquipollent Momenta, {unt 
Impedimentis propoztionalia, 

(Adeoque Ponderibus, fi reliqua {int pariaz vel Longitu- 
dinibus, (1 reliqua fint partiaz vel quz cx Porndere & Lon- 
gitudine reſultant Impedimentis, 11 re}:qua fint par:a.) 

Eique Momenta , ft augeanturz ve! minuantur [mpedi- 
menta; movebunt. 


M.Il:2M.21:3M.31::rM.rl. 


Uta ; Equale Momentum , Equali Impedimento xquipolict ; 
Duplum, Duplo ; Triplum, Tripio, wa þ Nam {1 Moment 
ut M, xquipollet [Impedimento ut 1 , etzam alteram M, ajreri 1 
#quipollebit ; & Tertium, Tertio, cc. Adeoque, Dupium Ducts, 
Triplum, Triplo, &c. per 7 hajus, 
Adeoque ; vei Ponderibus, vel Longitudinibus, vel qua ex otrilque 
iimul reſultant Impedimentis, (cateris paribus,) funt proportionaiia, 
Nam 


L 1g. 
16, 17, 
SP 
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Nam his proportionalia ſunt, quz ex his reſultant Impediment, 
per 12, 14, 15. hujus. 

Sin augeatur Momentum /Equipollens , vel Impedimentum minuz. 
tur ; Mowientum prapollebit ; adeoque, movebit. per 9, 10. hujus, 


SCHOLIUM. " 
Tque hinc dependerde Zquilibrio, ſeu conrra-nitentium Aqui. 
pollentii, judicium ; &, quz hinc ſequitur, Quiete : quique a 
Prypollentta procedir, Motu. 
PROP. XVIII, I 
"Rt . . "— . dr 
Virium momenta, c#teris paribus, ſunt Virium gradibu ur 
proportionalia. 3 
| ut 
PE © ” ” % ur 
Fig. T9, V.M::2V.2M::3V.;zM::nV.nM - 
Uta; Vis zqualis, tantundem movendo pollet ; Dupla, duplo, 4 
Tripla, iriplo, cc. Nam, (i vis ut V, moveatut M : etiam vi, # 
ut 2 V, movebit uw2M; 3V, ut3M, -#V, ut #M, cc, per} A 
T7 Yal 
hnjus, Q 
PROP. XIX. 
Virium, gradu zqualium, Momenta 3 ſunt, cx aribul, A 
Temporibus proportionalia. nn 
Fig. 15, T,M:2T.z:Mxiz3lt.;3 M::wT. wHM. 
19. 


Am, (1 Vis expolita, Tempore T, moveat ut M : etian altero T, 

tznrundem efticier ; rertio, rantundem, Fc. Adeoque, in 2 1 
vr2zM, inzT, ut;zM, inwT, ut» M, &c. Hoc cſt, Dupl: 
Lempore, duplum efticier , Triplo, rriplum, &'s. per 7 hujus. 


P R O? 


} 


———— 
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n, Ee eee p< ys <4 es. 


Us ME 7 SS > ® 

Quz ex Virium gradu, fimul & applicationum Tempore 
reſultant Momenta ; ſunt in ratione ex Virinm & Tom- 
porum rationibus compoſita. 


Ju. 

01 W. SW: «TY, aV. 
i. Mn 2l. 6dr the OM mT; mak. 
Vi, 4Vi. 6V1. my\l, 


Uca , Vis Dupla, duplo Tempore, Quadruplum poreit, triplo, 

vextuplum : Tripla, triply rempore, poteſt Noncuplum ; qua- 

druplo, Puodecuplum, cxc. Nam, 11 Vis ut V, Tempore T, m3vear 

bu urM: Vis ut 2 V, coder Tempore, movebit ut 2M, & 3 V, ur 

3M, &c. per 18hujus, Camitaque Vis ut 2 V, Tempore T, move! 

ut 2 M; Vis eadem, Tempore 2 i, movebir ut 4M; & rempore 3; T, 

ut 6 M, Fs. Per rg hujus. Item, Cum Vis ut 3 V, Tempoge T, mo- 

veatur 3 M, Viseadem, LTempore 3 T, movebit ut g M; Tempore 

plo. 4T, u 12 M, Fc. Er, uniwerlaliter, $1 Vis V, Tempore T, moven 

| wi ur My; Vis » V, codem Tempore T, movebit ut » M, (per 18 hujus:) 

er; Adeoque, Tempore #» T, ut ms » M, (per 19 hujus.) Hoc eſt, in 

ratione ex Virium & Temporum rationibus compolita, (per #7 hujus. ) 
Quod erat propolitum. 


P_ 


PROP. XXI. : 


b 


"bi Vires 8 Tempora, fint vel utraque Xqualia, vel fint 
: Reciproce proportionalia; quz hinc reſultant Momenta 
ſunt Aqualia, Et contra : $i Momenta illa {int Aqua- 
lia ; Vires & Tempora, ſunt, vel utraque xqualia, ve! 
ol, faltem Reciproct proportionalia. 
oy Ve. 2V. 2V. 3V. 1V. m V , 
21. 5 3T. 2 I, »T, «T, 


—C O_o ——_— P—_— ——— 


VT. Mt: 2VT. M, 6VT. M:: 6VT, M. maVT. Mi: maT. M.? 
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Uta , Vis xqualis. xquali Tempore, tantundem efficit, Item 

Vis dupla quali tempore, 6, Vis xqualis duplo Tempore, tay. 
trindem efhiciunt, Sic, Visdupla triplo Tempore, &&, Vis tripla dupl, 
Fempore, Cc. Sunt enim Momenta 1n rattone ex Virium 6 Temp. 
rum rationibus compolita z {per prexced.) Adeoque (cum hr fir: 
RNeciproca) Aqualia ſunt. (per 6 hujus.) Unde & converſa patet. 


row 


5 E H O L [ it AZ. 


X kis quatuor Propoſitionibus proxime precedenubus, xſtimanty 
qui ex Viribus & Temporious l1mul conlideratis emergunt, 4s 
me; torim Aagutndines. 


- —— ——C— — NN ————— W— 
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P R OP. XXIL 


0 4 WM X Ir. 
In quibufvis Motibus invicem comparatis z Momenta ſur jn 


Impcdizentis proportionalia. 


: — VI-=M PL=lI:; 2VT=2M, :PL=:1::xVT=aM .aPI.;=1l. 
w 3 EY , 

Fig, MzVT.u=ornil=PL.emwie. $ 
II in 


Px ii Vis V, TemporeT ; five, quod ex his reſuitat, Mome 
tum M ; movet Pondus P, per Longitudinem L; ive tollit, qui 
ex his reſaltar, Impedimentum I : Duplum Momentum, toller Duplu 
Iapedimenium ; Triplum, Tripluma, &c, Nam, (i Momentum \ 
tollit ImpeCimentum 1; etiam alterum M, alterum I tollet , rertiur, 
tertium, &c. Adeoque Duplum Momentum, tollet, Duplum Imp 
dimentum ; Triplum, Triplum ; & in reliquis ſimiliter proportios 
bus. Per 7 hujus. Quoderat propoſitum, | 

give, (ut in eArnrea Regula compoſita dici ſolet,) Ut, Factum 
Pondere & Longitudine, in uno Motu ; ad, Fattumex Pondere 
Longitudine, 1n alto Motu : fic, Faftum ex Vi & Tempore, in-pri 
motu, ad, Factum ex Vi & Tempore, in poſteriori motu; cater 
paribus. 


Lo 
All 
SCHOLIEK M. 

XN hac Propolitione potiſſimum dependct Motuum inter ſe comp: 
ratio, quoad Vires, Tempora, Pondera, & Longitudines. 
8 PRO! 
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D - 
ter, 
tw OR El: .- Joes 
ugh P RO P. XXUl. 
npo0- , . . 
liz; in Comparatis Motibus 3 Si Lationum Tempora fint xqua- 
ct, lia 3 Celeritatum gradus ſunt tranſaRis Longitudimibus 
proportionales. 
oy L.a::C.c. Ws” 26! 
Ms LL. C:nrk.e nCuaLteC EA 


Oceſt ; Ut Longirudo prima, ad ſecundam, eodem tempore tran- 
factam ; lic Celeritas prima ad ſecundam. 
Pyuta; Dupla Celeritace, ( codem Tempore, ) Dupla Longitudo 
Th iy Dimidia Celeritate, Subdupla Longitudo. Et (imiliter 
ſur jn aliis proportionibus. Per Celeritatum definitiones. 


_ wy_ 


PROP. XXIV. 


' Incomparatis Motibus; $i tranſacte Longitudines fint 
#quales z Celeritatum gradus ſunt Temporibus reci- 


qui \ " 
pk: Proce proportionales, 
m \ 
tiur, rel;:Cu; 
= 
210! 5on WY ane eos Ep Ron $ep V Fio. z -: 
ti0 T C IT E— ay > Ig. > 
\þ 
I H®- eſt; Ut Tempus ſecundum, ad tempus primum z lic (reci- 
proce) Celeritas prima ad ſecundam, 


ri . . . A _ = n 
ated Puta , Dimidio Tempore, dup!a Celeritate, cranſigitur #qualis 


Longirudo : Duplo Tempore , dimidii Celeritate. Et limilicer in 
4\ts proportionibus, Per Celeritatum defiaitiones, 
"nr! 


0! E 2 PROP 
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FAOF. AXV. 


Comparatorum Motuum Celeritates, ſunt in ratione ex 
dire(ti Longitudinum & reciproci Temporum rationi- 
bus compolit?. 


Wu 1 2 1 wi; FT 
os ff 'X ;3L Ls ,l. 
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SER... 
F Six * 


63 | (43 
| 
? 


_ L ongirudo dupla, dimidio Tempore tranſigitur, Celeri 
tate Quadrupla : Tripla Longirudo dimidio Tempore, Celeritat: 
Sextupla : Tripla Longitudo duplo Tempore , Celeritate Seſquial 
ſi, Of. 

Nam, i Longitudo L, Tempore T, ablolvatur Celeritate ut C 
Longirado 2 L, eodem Tempore T, abſolvetur Celeritate ut 2 C 
/ per 2 3 hujus; ) Adeoque dimudio Tempore ſeu 5T, duplo adhuc 
[crius, five Celeritate ut 4 C. (per przced.) Similiter, Longitudo 
; LremporeT, celeritate ut 3 C; (per 23 hujus: ) Adeoque Tem: 
pore; T, Celeritate ut 6 C; 6 Tempore 2 T, Celeritate © C: pe 
praced. Et, uniuerſaliter ; Si Longitudo L, rempore T, tranſigatr 


Celcritate C : Longitudo # L eodem tempore tranſigetur Celeritat:; 


. * n = 
» C, (per 2 3 hujus: ) adeoque Tempore az T, celeritate — C ; (pe! 


praced} Hoc eſt, in ratione quz ex direti Longitudinum & 
yeciproca Temporum rationibus componitur, Quod erat propolitun. 


P A VP. XXVL 


in comparatis Motibusz E1 tranfactze Longitudines, fin! 
Teraportbus proportionales : Celeritates ſunt zquales 
{t Contr: [ 


— 
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I: prop. XXVITI. De Motu, Generalig; 29 
Au L.T::2L.2T::3L.,3T::sL.,sT:; 
Equitur EX prxcedente. Quoniam, hoc caſu, Reciproca Tempo- 


oy rum (que eadem ett cum rectproca Longirudinum ) cum direct 
:  Longitudinum, compolita z Xqualitatis ratio eſt, per 6 hujus, 


Nt _— wn T1 # , 

" Vel ex definitionibus Celeritatum, Cum enim EXquaits Celeritas. 
xquali Tempore, xquaiem Longitudinem abſo!ric ( per Det, 10.) 
Ettam Duplo tempore, duplam Longitudinem , Triplo, triplam, &<c, 
abſolvet, Er contra, per 7 hujus. 

CE —— Ws 

PROF. XXVIL 

In comparatis motibus, Virium gradus (cxteris paribus ) 

(unt in ratione quz ex Ponderum & Celeritatum ratig- 

Ws nibus componitur, 

ans n VI.ur;;PL.na. 

PL ma 

Cc VY vi_>e —uPLT7,xaTo;ÞC.rc, 

C: - 

* C&- 

fr T ART gn a. 

em. efor wa wat ow” 

e : . hy 
Lo: Um enira (per 22 hnjus) Momentorum ratio, quz ex Virium & 
mw Temporum rationibus componitur ; eadem {it cum ei, que ex 


' Ponderum & Longitudinum rationibus componitur , ratione Impedi- 
"pe! mentorum : $i eximatur utrinque ratto Temporum, vel (quod eodem 

recidit) iflius Reciproca accedat; Relinquetur Virium ratio, ea qua 
16 componitur ex rationibus Ponderum, & Longitudinum, & reciprucy 
a Temporum ; Hoceſt, (per 2 5 hujus) ea quz ex Ponderum & Celer;. 
zaturi rationibus componitur. Quod erat propo/itum. 


N hac Propolitione depender Problematum aliquot, in Mecca... 


Int S*.-0 "MA — ' 

maxime celebrium, generalis folutio, Nempe, 

ES, 7 : 

B P&©@F, 
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30 De Ms: 
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PROP, XAVILL 


atm Pondus, data Vi movere | 


j? V z P FT »: P 
"gp "C. E” - C 
MH TV, PC FT. 


I: expoſita Vis V, quz? mover? potts {ir Pondus P, celeritate C: 
& requiratur, ut eadem vel zquali Vi, moveatur Pondus » P, 
Dico z Si, cxceris paribus, res ita comparetur (interpolita Machin) 
ur, qua ratione Pondus ; P majus (it minulve quam Pondus P; eadem, 
-ontra, rainor far majorve celeritas, puta - GC: eadem Vis V, expo- 
licum Pordas x P, movebi: celericare = #4 
Cum enim rationes »P ad P, & ny, ad C, (int reciprocz ; qua ex 
his componicur eſt Xqualitas, (per 5 hujus :) Adeoque (per prgced.) 
rqualis Vis requiritur ad movendum Pendus P celeritate C, atque 
Pondus # P celeritat? , GC (Quaa erat propolitnm, 


SCHOLIMK AX. 


Uic igitur poti/ſimum negotio ſe applicet MecHanicus, ut iftiuſ- 

modi machinas excogiter, eaſque in uſum redigat, quibus Vi & 
Ponderi interpolitis, motuum celeritatem ita moderetur, ut Ponderum 
Magnirudinem Tarditate motus compentſer ; ſeu, Temporis Longitu- 
dine, Defeum Virium, 


PROP. XXIA, 


Datum Pondus, dati Celeritate movere. 


Þ . VY P . 
C. AT 
Fi « :PC. Vs 
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it 


1. PROP. XXX. De Motu, Genezalia. 21 


I 


-Y lt expoſitum Pondus P, quod, celeritate ©, miovere potis fit Vis V: 
& requirarur, it Celeritate u C, moveatur. 

Dico : St, caters paribus, qua ratione augenda fit aut mins 
enda celeritas, eadem fimiliter augeatur vel minuatur Vis adkibjra 
zxpolitum Pondus data celeritate movebitur, 

Cum enim (propter 1dem utrobique Pondus) c:d:m tit C-leritaturr 
ratio, cum illa quz ex hac & Ponderum raticnibus comporitur, (pet 
4 hujus;) eadem erit & Virium requiittarum ratio; (p:r 27 hujus.) 


Quog erat oſtendendum, 


SCHOL IH M. 


Otandum interim : Cum non ita in promptu ſit, Vires pro arbi 

trio augere, atque Celeritatem motus minuere ; non ita facile 
erit przſens Problema, atque illud quod proxime anrecedit, magni: 
Ponderibus actu applicare, : 


OO OO 


PAUOEF XAA. 


Data V1, data Celeritate,. motum efficere., 


P.V:;-F. 
”N 
C. »C. 
Pho. . To 


requiratur autem, ut Celeritate » C hat motus, 
Dico : $i, cxteris paribus, qui ratione augenda (it aut minuenda 
Celeritas ; eadem, vice verſt, minuatnr vel augeatur Pondus : Eadem 


Y: expolita Vis V, quz Pondus P, celeritate C movere votts {ut 


yo , # I 5 ; 
Vi, data celeritate, movebitur. Puta, Pondus = P, eadem Vi, cele- 


ritate » C movebitur. : 
Cum enim Ponderum - P ad P, & Celkritatum »C ad C, ratic-- 


nes lint reciprocx : Quz ex his componitur ratio, Xgualitatis eſt ; 
(per 6 huyus ; ) Adeoque & Virium requ”” 7. a per 27 hujus, 


TOTIHM, 


32 De Motu, Generalia. Car, * 


SCHOLIU M, 


T Otandum dcnque ; Ira calculum his Propolitionibus inſtituj, 2c 

in Medio Vacuo peragendus fit morus : Quare nec Reijſtenti; 

in m:cto, vel Magnitudinis aut Figurz ret Mobilis, habita eſt con(. 

derario : Sed conditione hac, Cererss paribz, tum hx rum aliz cir. 

cumftamiz lic excludi intelliguntur , ut vel nulla int, vel ita falter 

COmparatz ut non immutrent aut turbent rationes. Adeoque, ubj a4 

fanr, opus erit (quo calculi Mathemarici zzgi8&«z conferverur , «; 

ab ea quam minimura recedatur,) ur earum vel accurara contideryr 

etiam habeatur, & calculo z{timetur ; vel ſaltem, ut eo modo comn: 
rentur quo minimum turbentur reliquz rationes, 


CAP 
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CAP II. 
De Gravinm Deſcenſu, &» Motuum Declivitate. 


- - —_— 


of 4 - x * 


Gravia, cxtcris paribus, gravitant in ratione Ponderum 
Et, univerfaliter, Vires Motriccs quzlibet, -agune pro 
Virtum ratione. 


F oniP. 2 GS, FRSrFi rb. 


Uta ; S1 Pondus ut P, Gravitat ut Gr: Etram alteruca P, we 
alterum C gravitabit : terizum, ut tertium, Fc. Adeaque 2 P, 
ut 2G; 3P, mt 3G; & quotlibet P, ut totidem G, &c. 
Sh enim Gr avitas, Vis Moirix , ejuſque menfura, Pond 
(per 12, 13. Det. Cap. 1.) Movet ioirur Gravitas , pro "denn | 
ratione; peris, Cap. 1. Et limiliter in Moribus aliis oltendetar, 


L————————. —..——————————_—_—_—_—— _ a TI en _—_ 


P ROP. IL 


Gray 'C, quatenus non impeditur , Delcendit z jeu propiits 
ad Terrz Centrum appropinquat. þ 
Ee, rniverſaliter, Vis quzvis Motrix, {ccundum Directt- 


onem 1yuam, quatenus non impeditur, proce, 


-_ . X : N MW. = 
N \n1 per Det. Gravitatis) Gravis eff Vis dc07kum movens, eu 
veriius Terra Centrum. Hac ur, qQuarenus gon Ut Pedrir, 
le-nur C140, gravitate fu, , per 1 cap. 1. 
Ft ti h 5 oftendetur. ' 


'Wfct FO. 9HS% } os } 4 
, b " & * 


A De Gramm Deſcent, 


— => > — —_ 
— —_—_— — ——— 


PROP. 1. | 


Grave tantundem Deſcendit, quanto fit Terrz Centro prg- 
pius : Tantum Aſcendit, quanto remotius, | 

Ft, univerialiter, Cujuſvis Vis Motricis Progreſſus tanty, 
et, quantum ſecundum Direfionem ſuam movetut, 
Reorelius. contre, | 


CD=CB, CA—-CD=CA—CB, CD- CE=CB—CEF, 


St C, Terrx Centrum : unde ducantur xquales rectz CB, CH 
Continuetur CB ad A, & jungatur AD. Item, ſumpto uby: 
in CB, pnnto E , jungatur ED. Dico; Grave ab A, pune 
altiore, ad B vel D motum , rtantundem Deſcendifle, quanto B vel, 


minus quam A, diſtar x Centro C : Motum veroab E, punto quo, 
hymiliore, ad B vel D, rantum Aſcendifle, quanto B vel D, au#® 


gram E, a Centrodiſtat, 

Elt enim (per Det, Gravitatis ) Deſcenſus gravium,( ſeu Motas fee: 
dum Directionem ſuam, } Motus verſus Cenirum Terrz.s Tanto igj! 
Nefccidifſe diceiur Grave, quanto ad Terrx Centrum proptus = 


rit, Puta, quanto Brevior eſt CB vel TD, quam CA. Adeoque tz#; 


Aſcendiſle, quarito tuerit contrario motu latum ; hoc eſt, quant3 


Terrz centro remotius abſceſſerit ; puta, quanto Longior eſt C B, 7 


C D, quam CE. Quoderat propoſitum. | 
Adeogue ; Quamquam AD vel ED reQa, Longior lit quam 


ve! E B, non tamen Altior ſeu major Deſcenſus eſt vel Aſcenſus, GÞ 


vis per illam, quam per hanc lati, ; 

Quodque de Gravitate oſtenſum eſt, {militer de alia Vi Moth 
intelligendum erit, Quod enim eſt, reſpeu Gravitatis, Deſcenl! 
idem eſt, reſpeu cujulvis Vis Motricis, Latio ſecundum Dir« __ 
ivam ; Et contra, xr Def, 21, Cap. 


oa od in aa» em@Kcac<\_ 7vveoO0 vue coo fs .c..c.oco oa am ac aca oc 


10 PROP, IT: Et Motta: Declivitate, 25 


—_ SCHOLIY Mt 
| 
| Otandum interim , pro Peripheria BD, indifterenter ut plut; 
mum ſum? Rettam Horizontalem BH , que, Propter unmet: 


PIY. qm Centri diſtantiam, Sc planorum quibus maxime verlmur Parrt- 
” ratem, cum illa quaſ1 coincidens habert folet. Sj quando tamen ve! 
ntu- immenſa plana traftanda veniant , vel accuratius philoſophandum lir ; 
tur. fecernenda erunt, | | 
Necui interim mirum videatuzr ; quod de Gravi, tanguam in un 
Puntto, verba faciamus ; cum interim Grave non {it niti Corpus ſoir. 
F, dum : Monendum er, conliderare nos hic loci, Grave ut abttractuni 
a Magn, (abſtraftione, ut loquuritur, Mathematici.) Conlideramus 
utique, non quam Grande Corpns, nedum qui Figuri lit, ſed quantx 
Ponderis Vis hoc in punto applicatur : Perinde habentes, mole magna 
ſit, an parva, aut etiam nufla ſed Pun&tulo vis illa infit, Item, planum 
ſir, an rotundum ; plenum, an excavatum ; quod ita ponderat. Quant 
quam enim, in Hydreſtatis:s, aut alias etiam ubi de Medii reliſtenti; 
agatur, aut alibi aliis de cauſts ; magni interfit, qua mole quave hguri, 
if Grave ponderans : ea tamen omnia hic ſecludimus, (eadem liber- 
tare qui, poſt Archimedem , alii, de Planorumy Linearum, aut etzam 
Puneti gravitate philoſophantur ; quod & nos interius tacturi ſumus. ) 
Arque hoc ipſum ne a veritate Phylica nimis abhorrere videatar , often- 
detur, in ſequentibus, (ubi de Centro Gravitatis agetur,) Gravis quai- 
tumvis magni vim totam ita diftribui ut perinde omnino ponderando 
valeat atque (1 in unico illius punto efſet, Verum ea conlideratione 
poſthabiti, qua hujus loci non eſt ; (quippe quum nondum detinivi- 
- mus Centrum gravitatis, nedum elle demonſtravimus, aut quanta vis 
CE. Huic inſit, > a utut in Scholio, ubi laxius agimus, illus men- 
* tionen faciamus ; in Demonſtrationibus tamen non ei libertate ut1- 
ork mur;) ſufficit hic loci monuifle, nos 1d ſaltem hic inquirere, quid fu- 
turum fit, (i hoc aut illo punto ranta vis Ponderis (aut ettam guar 
ponderis inſtar erit,) adhibeatur , undecunque demum fuerit, Quy06 
& ſubinde fepius, in ſequentibus, intelligendum erit, 


wy 4 
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2.2, CATIONS PALLOUS, Propcnuct Grave. "£1 EX Pilltibus 


\ 


gravibus Aggregatum z (Hoc elf, ea potius fertur :) 
qua plus Detcenditur : 14que In cadem ratione qu! plus 
PXetounditur, Efque magis repuguat, K& ih cadem ra- 
tione, qua pits 3!cenditur. Et contra. 

Qui vezo xoraliter vel Deſcenditur vel Aſcenditurz aqua» 
liter vei Fropendet vel Repugnat. Et contra. 

Cxteriique motibaus iden fimiliter accommodabitur, E: 
potius t:.rewur Mobile, (& in c4 ratione pottus, ) qua 
nagis fecyndum virrum Directionen proceditur, 


S$ L117 $N4Mm iendut rae ( per dei. Graviratis) [implicter Deor- 
Kev; aeogque, Guam porteſt JoaxIme ; (Naturaliter (1Guidew 
UL NON 4gunt ex delecty, fed caco impetu pro umn virium :) 
{a POLiNS Ieretur, CrtTIS Farious, qua mags erit Deoriua, fn minus 
1791; {adeogue conrario motui magis repugnat : ) Hoc elf , qua 
pus Delcenditur, quague Aſcenditur minus , (& contra ; Qu rninus 
Wejcendiiur, O\..QUE Aicenditur roagis, @grius Igretur. ) 'l qQuidicen 
PC7 JLAP. 1.) WM eacem ratione. Quod crat propolitiuna, 
Qua vero xqualnter vel Deſc-nditur vel Aſcerditur : Xquzliter ve! 
-rOPEeNUci ves REPUSNat, A Gra» itare {1p1;dem (per der. Oravitatis) 
107 111 Deſcensus ergo, vel ominino tertur. +} hac magis quam illac 


To 
vw 


! 


ib of Lgnat A qualitcr vel Deſcendiur vel Alcenditur. ( Nam (10; 
vel magis Delcenderet, vel minus Afcenderet ; ea magis propenderet 


mmulve repignaret ; per jam Vernonſtrata,) Quod wxidem crit pro- | 


POLE, 


— 


þ+ * * 14 Py t I 44 ” | -+ ” , »w! M9 i » oy 
J.. CaUTE:! z «4 1)? _ 1CIIUCa tis CO CY1.4 PIN: '\ rt Ce , Ort [' 
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\ Us Propenget Graic. kc 5 141% Deicendirur ; WW C « 2 1 re \ 
o k c/ d , % 
mags Airenditur, cc. Cwtcris Partdis5, 
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2? RG 7, 


£6 De Grawinm Deſcenſu, Cay.1; | 


es hos "a? ts Ponies: * an Lie ad eb | 
Contia vero, Qua, cxteris paribus, zqualiter vel Propendet 


my; 


CROP, V. Et Motu: Dect:: Vitale; 37 


PRAGA SY 


Gravium Deſcenſus, invicen comparati, ined ratiune pol- 
lent, quz i Prodreng call S& ratione Altitudinum 
Dctcenſvum compenitur, Atque Aſcenſus timiliter. 

Adcoque ; St Tondera {int xquajia z in ratione Altitudt- 
num : $! Altitudines fint zquales « in ratione Ponde- 
rum : Sl ; Pondera & Altitudincs, ve! ut: raque fint xqua- 
lia, vel fint Reciproce proportionalia : ; /quipollent, 

Er, wniverlaliter, Virium Motricium quarumcunque Pic- 
qreſius Regreliulve, pollent in ratione, qQUX, EX ratione 
\irium.& Progretiuum Regreſflatimve fecu ndum Incam 
Dire&ion!s Virium xſtimatorum, componitur, 


P:'GO: xÞP. AE + 

+ 5 D. ml). 
PD. » PD, CG. PD. mPDUL. m{:., 
— GtsayP, P. G:; sP, 


D , | mD. =D, D. 
PD; m»YPD. wnC. uPD, aPD, G. 


zP. =, zP, 1}, 
D. D. 2D . m1), » D. 
PD, GC: zaPD. ;G:: mwPU, asG: mi PU. mC:;: P 83-4 


Uta , $1 Grave ut P, per D deſcendens, valet ut G, ctram ate 
rum Þ {(catcris paribus) tanrundem deſcendens , valebit ut C- 


WR TY 
+ 2crum , rertium, ur tertium, fc. Adcogue Py ut fa, IN ral 
one Ponderum per 7 CUP. 1, 


tm, di Pgrderis ut P, deſcenſu: per [, valet ut G : eju{dem 9: - 


wis (caierts paribus 1 per D alterum deicent; 5, Tantundem valchLir: 
«6cOque ut altcram G:; per tertivim, vt tertium, Ge. Aveoyue pe: 
#DU, a. mratione AcuindJunm ror 7 4 ol 


- 


28 De Gravium Deſcenſu, Cap. 11.Þ 


Si iraque Pondus P, per D deſcendens, valet ut G : ettam » P, pe! 
D &:{cendens, valebit ut » G; Adeoque, per »D deſcendens , y! 
minuG, (voſtenſumeſt:) Hoceſt, in ratione ex Porderum & A. 
ritudioum rationibus compotiri, (per 2 c2p. 1.) Quod erat proba, 
cum. . 

Qur quidem rationes 11 tint Reciprocx ; que ex his componitur, 
{ quatitas eſt, fc. per 4, 6, cap. 1, 

Similiter de Aſcenſu judicandum. 

Er, in alia quavis Vi Motrice, limiliter oſterdetur. 


SCHOLIUM. ; 


| ps quidem hxc, 8 ſabſequentium Propolitionum aliquot, : 
plures diſtrahi, 8 fimiliter demonſtrart , atque in capite prxcz 
dente fatum eſt, in Prop. 13,14, 15, 16. item, 17,18, 19, 20. iter 
22, 23,24,25- Quumautem illud ſemel irerumque, perfſpicuitzs 
gratia, tactuyp fuerit malebam tum hic tum in {equentibus {uccindt 
us agere, ne videam vel nauſeam creare, vel propolitionum numeru 
prxter neceſſitatem in immenſum augere velle. Ob quam rationer 
etiam Corollaria Propofitioni —"_ toties ſubnectere viſum eſt, 

Ex hac autem Propoſitione (quz Deſcenſuum Aſcenſuumque ar 
mtiudizem , ex Gravium Pondere ſimul & Motuum Alticudine , af 
mat,) poriſſhmum depender, de Machinarum quarumvis Porentii, juc- 
WIN. 


———_ 


"nn 


PROP. VI. 


Conjunctis invicem Deſcenſu & Aſcenſu ; $i pripoll: 
Deſcenſus, pro Deſcenſu ſimpliciter habendi ſunt : P:, 
Aſcenſu vero, 1 Aſcenſus prepollet : (Et quidem utr:; 
bique tanto, quanta eſt Prepollentia : ) Sin xquips' 
lent, pro Neutro. | 

St vero vel plures Aſcenſus conjun&ti fint , vel plurs 
—_—_— : tantundem fimul pollent atqye dey 
umma, 


Idemque motis ab alii Vi Metrice, mutatis mutandis., a 
commodabitur, | 


Patet ex Prop. 8, cap. 1, -- 0! 


a 


vroPp. VILL Et Motunm Declivitato, 


SP) 
\O 


PRO P, VIL 


Comparata Gravia , cxteris paribus, «4 ratione Ponderant 
(Deicenſum moltendo, averſando Alccatum,) qui pol- 
lent corum {1 moveantur Deſcenſus Atcenſufve ; live. 
quz ex Penderum & Altitudinum rationibus componi - 
tur, 


idemgue aliis motibus , mutatis miutandis , accommoda- ' 


bitur. 


Ulta, Tantundem ponderant Unum Pondo fer Nuo Spacta, acque 

Dvo Pondo per Unum Spacium, ſurſum deorſumve (codem tem - 
pore) terenda. (Quippe utrodique Duplum Unitus Pondo per Unumw 
Spacium.) Adeoque Duo Pondo per Duo ſpatia, quadrupium ponde- 
rabunt, Unius Pondo per Unum Spactum eodem tempore terendt, . Et 
in reliquis proportionibus limiliter, 

Cum enim ei ratione plus ponderant Gravia, cxteris paribus, qui 
{unt majoris Ponderis, (per 1 hujus;) quique plus Deſc-nditur, (per 
4 hujus; ) Ea ratione ponderabunt (utriuſque ratione habira ) qui pol- 
ient eorum (ſecundum utramque conliderationem) Deſcenſus Alcen- 
ſusve: Hoceſt, (per 5 hujus,) ea que ex Ponderum 6z. Alticudinum 
rationibus coniponiturs Quod erat demonſtrandum. 

Exempli gratii : Si duo Gravia (eu Vires Motrices) V, P, lint, ve! 
Pondere #qualia & (pro ſitu quo ponuntur) xqualiter (dum novertur) 
aut Deſcenſura aut Aſcenſura, vel, quod Gravius eſt, in eden ratione 
(eodem tempore) minus fit Deſcenſuram ; #quiponcerabunt : (proper 
Deſcenſus Aſcenſiisve xquggollentes, per 5 hujus.) Sin alterius pre- 
polleat, quz ex Pondere &®Altitudine oritar, Deicenzus magnitudo : 
praponderabit illud ; atque in eidem rativne cam ilia prepollentia, 
Puta ; Deſcenſus Ponderis 2Þ per Altitudinem 3D, cum Deſcenſu Pon - 
deris 3 P per Altitudinem 2 D comparatus; Xquipollebit,) proprter 
2X3 =3x2 ;)adeoque gquz fic movenda ſunt, Equiponderabunr, 
Ar, Deſcenſus Ponderis 2 P per Altitudinem 4 D, Defcenſui Ponder < 
;P per Altitudinem 2 D, prapoilebir, (propter 2 x4 > 2 x2: 
Adeoque,quod lic movendum erii. proepornierabir, Erin als ficuititer 


3 wed 


i 


1 


: . 


4G De Craviunt Deſrenſn, Can, I; P 


$1 Cexteris paribus) ad duos ( pluretve) motus &qualiter, rr. 
propendeat Grave (vel ex pluribus conjunct!s Gravibyz © < 
iy. 36, Appregatum, ) ncque ad alium ullum mags propenceat: 


Nullo teretur. 


. . . "BE # £C 
Sin ad unum aliquem, pra cxteris, maxiume propendeat: 
illo (nif alias mmpeditum ) teretur, Fa 
{dem inte{lige, mutatis mutandis, de quicunque Vt Mo- 
tr1Ce, 


. 
TYUr: $i ad A, B, xqualicer propendeat Grave G : !eurra teretur, 
Nam (per 12 Cup, 1.) propentiones contrariz (liquidem utrin- 
que {imul terrt non pol{ir) cam tint #quales, ſe mutuo perimunt, (Ei Id 
{muliter [1 ad plures adhuc motus xqualiter propenderet,) Sed nec 
ao teretuc motu {{iquis 117) cut minus propendeat ; pita ad C, Nam 
(per candem) huic prepolleret utravis duarum ad A, B, Propenito, 
& grave prariperct, Adcoque, (1 ad nulium magis propendeat, null T4 
@ Teretur. Quod erat primo probandum. 
Sim ad unufn aliquem motum, puta ad D, quam ad cxterorum uljum, 
mais propendeat : fingulis hxc prxpollebit; &deoque (nilt alias im- 
peditam) hic teretur Grave : (per candor) i 2 Cap. 1.) (ugd niden ] 


probandum erat, 


SCHOLIER A. CC 


A. inter 11, nequis metur!, TraperfeRtam eſe hane Demonſtratio- | 14t 
2 rem, eocnod, wutut conatus ſeu Propenlio ad D vni coivs ex relt- 

Qs pra polieat, non inde ramen fequatur, quod prapollerer itaque X} det 
{mui on1bus, cum ramen 0:1:16s huic adverſentur : Moneidum hic KC 
erit ; 101 cum fimul omnibus relquorum comparandum ele contum F utc 
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I: PROP. IN, Er Motunir Dechwitate, 41 


$2Cus auto OMmno eſt, ub! PLUrCS conientrentes cotltus , uni alicus 

adver{antur. FPuta, b piuca Minora gravia, unt alicui (l1ngutis quid in 

> gen T, ”_— G Y 8.5 Es Y C ; ” » 

ſed non oM1iDus ) Ma) Fi, 1n OPPoLta Libra 1nce, contra-ponderar-nt. 

Quamquam enim Nizjus Hud in und lance, reliquorum linyulic in alters 

prxpollcat ; Minora tamen hc {t1mul ſampra, Libram in fuas partes 

er $. rrahent ; Quia, cum {1mul omnes il}i conatus minores in eundeom motam 

- conſpirant , pro Conjunctts habendt ſunt conatibus, non Diiparatts. 

Contra quam hic obtinet. 

| Quodgue hic monemvs, alibi ({iqut fimiles occurrunt aſus? intel; . 

* gendum erit. 


ti 
(+ 

PROC 
. Cravis in ſuperficie Sphxrica, Terrx ccncentrica, utcunque 
Ty moti, nullus c{t vel Delccenius vel Aifcenſus. 
E Idem dicerdum eit, de Plano Horizomali ; dummodo, 
1ec propter Parvitatem plant & immenſ2m a Centio dittan- 


m tam, quaſi cum 11/3 Spharici ſuperticie coincidens ha- 
4. beatur. 


Il _— ; TS . 
dem intellige, mutatis mutandis, in alia Vi motrice. 

m. | 5 Fig 

= CB — CD. CE —CD= 9. 

Ja; 5SiaBadD, in ſupcrficieSpharica, Tercx concentrici, 


moveatur grave : (vel ctiam in Horizontahi Plano, quouſque hoc 
cum la coinciders habeatur ; ) Nihilo fit vel Proptus val Remorimws 5 
Centro Terrx , (propter xquales © B, CD, Spharz radios : ) 
Adeoque (p-r , huyjus) non vel Deſcendit quicquam vel Afcendit li 

0-  litum Graye, Quod erat propolitum, 
[t- Idem in motis ab alia Vi Motrice, mvuta't3 mutandis, f{imiliter often- 
& | detur. Nemp- nihil vel profecifls, vel contra, Vim illam ; dummodso 
11c$ {ecundum Vis Motricts Directionem nihil vel proceiterit vel recellerit, 

im Þ utcunque alias moveatur, 


[0 
4 
tit 
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42 De Grawvium Deſcenſu, Cap, Il, 


- _ - - - - 0 0 V_ - OG 0 CEO FL Eo eo - —— 


7 © If fb. # 


Gravis per reftam Horizonti perpendicularem Deſcen: 


dentis, Deſcenſus tantus ct quanta eſt ea recta pe: 
quam fertur. Et {tmiliter A'cendentis Afcentus, 


Ad.oque Oblique vel Deſcendentis vel Aicendentis; tanty;, 


Quinta c{t perpendicularis aque alta, 
Idcem iotcllige , mutatis mutandis, de alj2 Vi motric: 


ABCESC=AB=ABC-DO: 
DCE EC-REC EC=SE; 


Via: Sim ABE recti, quz ad Horizontaiem rectam HB px: 
pendicularis fit, (adeoque ad C centrum Terrx recta tendit, pe 
19 Elemen 3,) teratur Mobile, ab A vel E, ad B : Maniteſtur 
eſt, ranto vel propius vel remotius a Centro fzeri, quanta eſt ipſa A! 
vel E B, reQta qui tertur, {per 3 Elemen. 1.) Adeoque (per 4 hujus 
zarrundem vel Deſcendere vei Aſcendere. Quod erat propolitum. 
Adeoque : St utcunque Oblique, ab A vel E, teratur ad D punctur 
quod tantundem atque ipſum B a Centro diſtet : tantundem utrobiq 
ve: Deſccndifle vel Aſcendifle cenſendum erit; per 3 hujus : Hoc « 
(per modo demonſtrata) quanta eſt AB, vel E B, perpendicular 
Zque alta, Quod item probandum erar. 
(dem, mutatis mutandis, de motis ab alia Vi, (militer oftendetur 


PRE EY — — OO ——— "7 -  —— _————— -  _— — 


FAS FT. Ab 


Gravis, per retam utcunque declivem deſcendentis, D: 


{cenſuum Altitudines ſunt emenſts Longitudinibus pre 


portionales, Atque Aſcenſuum f1m1liter. 


(Intcllige; Dummodo planum Horizontale, cum ſuper 
ficic Sphzrica, Terrx concentrica. coincidens habeatw: 
Et {imiliter in ſequentibus aliquot, quz hinc dependent.) 


Item de alia Vi , mutatis mutandis, intelligendum. 


FC 


| 


PROP, XIT, Er Motunm Declivnate, FE 


FO, FLO FF. FD, 


I: Þ O, Horizontalts recta; FP, ad Horizontem perpendicularis 

F O, inc:inata recta, per quam vel Defcendir vel Aſcendit Grave : 
Er, redtx Þ O, parallela D [ ., (trianguli crura ſecans proport.onaliter. 
per 2 Elem. 5.) Ergo: ut F O, ad F L, Longitudo ad Longicudinem ; 
ticFP, adFD: Hoceſt, (per 3 & 16 hujus,) Deſc2nlus ad Lieſcen- 
fm (1 Deorſum, ) vel (tt furſfum moveatur) Alcen.vs ad Afcenſum, 
Quod crat propoſirum, 

{{em, nuratis mutandls, de motis ab alia Vi quavis, fimiliter often - 
derur, 

SCHOLIH M. 

Upponit hzc Demonſtratio : Herizontalis rectz PO, punAa omni, 
Y. P, O, xque-alra : adecque P O re&tam, quali in ſuperticie Sphzx- 

ric, Terra concentrici, jacer?. Stn «*g:85 loquamur, pro rectis 
PO, i L, fubitituendi ſunt arcus circulares, Terrzx conc-ntrici ; (& 
quidem pro lingulis in F O punetis, mutabitur Perpendiculi potitio, 
& inclinarto declivis reftx : ) Sed tantillum a Rectis difterunt Arcus 
illi, ur pro ReCtis cuto uſurpari ſoleant, ob cauſas ad Det. 15. Cap. 1, 
Memoritas. 


—_— —— T— SO OOO RO 


P KO TÞ.. Ad 


—— 


Redtis, five ad Horizontem perpendicularibus, five utcun- 
que inclinatis 3 Si per Aquales Longitudines feratur 
Grave : Deſcenſuum Alcenſuumve Altitudines , ſunt 
Longitudinibus portionum xque-altarum reciproce pro- 
portionales, 

$i, per Inzquales Longitudines ferantur : Deicenſuum At- 
cenſuumve Altitndios, fit in cd ratione que compo=- 
nitur ex ratioue Longit!:jrum per quas fit motus, & re- 
ciproca Lengitudinum po! tionum aque-altarum. 

Adcoque ; Si emenſz Lorgitudines, tint Lyngitudintbus 
xque-altis proportionales : Deſccnlus Aicenfusve funr 
xquales, 

Idem intellige, mutatis mutandis, de alia Vi motrice. 

| G: | FO. 


l - 
"4 
. 


4 4. De Cravinm Defcenſn, CAD. II,” 
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"YI: FP, ad Horizontem r<&ta; F C, tvcinata: per F P, deſcend» 


* rave; in £ O, grave L; per Lov bicudinem FL, recte Fr, 
aqualem. Jungatur PO Hom ont roots, {abientens por, 


1 


. % \ ' 0 . n : 
01038 r P. | WF, a Q)E= QT IS } C&, (1U1ic þ-+ [e735 i. D. 4 CICONh 
Ligue QraVc5 P. Lanttis lt JUAN. recta Fl WEIFL b-; QUAN cit rect 
F 1» 3 (per i hujus. / FE {tque | per 2 FE ic. 6. WA O { 10i19itud 
vortioits oblique) ad FL, vel huic aquaem © P, ( longitudiner 
perpenticuli axque-aiu :) Sic, vice verla, FP (aititado Defeengy 


in perpenciculo deſcendents, Þ," ad F 2 ( at ualnem defcenſus, 0 


Iique delcendentis L, per longituclinem xquaiem-} Idemque de Aicer, 
dentium per eaidem LF, P F, Afccnlibus, (1miitter oftendetur, Qus 
erat \/robandum. 

4 d.oguz ; St per Inzzquales Longitudines terantur ; (puta, ver 
& FK—;FP,) erunt Deſcenlus Aſcenſutve, in ratione quiz ex i| 
& longitudinum per quas feruntur, compolita ; (nempe F M — 
per prxced, Quod forro provandum erat. 

Idcoque ; (per 5 Cap. 1.) Strationes all:x, {nempe, reciproca por 
tionum ague-alrarum, 6 directa longitudinum emenſarum, } lint 1nv; 
cem recifrc# ; Hoc eſt, 11 Jongitudines emenſx, tint longitudinib, 
xyue-alrts proportionales; (Puta, FL, FD, longitudines emenſ{: 
iplis F O, FP, longitudinibus que altis, proportionales : } Deſcer 
ſuum Aſcenſuumve Altitudines, aquales erunt, Quod erat uitin 
probandum. 

{dem viribus aluis motricibus facile accommodabitur. 


— CO — 


FaDUMT, XML, 


Gravium, per rectas utcunque ad Horizontem inclinata: 


Deſcenſus, in ei ratione pollent, quz componitur «' 


rationibus & ponderum, & Longitudinum emenfarum, 
& Reciprocd Longitudinum exque-altarum. Atque Ab 
cenſus l1militer, 


{E6mque motis ab alia Vi motrice facile accommodabitur.' 


Valcit 


TT OO Ou 


Il' pzor, XIV. Er Motunm Declivitate. 45 


alent enim (per 5 huyus) in ratfoneex Ponderum & Altitudinu: 
| Vitonibo compolita : Hoc eſt, (per pracedentem, ) ex rationibi 
- Pand:zrum, & Long'tuainum emenſarum, & Reciproca Longitudinun 
Xque-altarum. Quod crac probandum, ; 


1 ” & © F. AV. 


W  Befarum Declivitas Longitudine xqualium, eſt Altitudi- 

nibis proportionalis, 

. Rectarum Declivitas xquc-altarum , eſt Longitudinibus 

ten Reciproce proportionalis, 

vw Adcoque; Rectarum quarumvis Declivitas, elt in ea ratt- 

one, quz ex ratione Altitudinum & Reciproci Longitu- 

' dinum componitur, 

Atque: Si Rectarum Longitudines tint Altitudinibus pro- 
portionales ; earum Declivitas xqualis elt, 

x. Quod & alits perinde ac gravium motibus accommodab!- 

m, tur. 


b o 
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Puno F, ducantur xquales re&tz quotluber F P, F O, F B. quz 

. continuatx occurrant Horizontali Kefiz (vel Plano faltemy it 
punctis PS, T, 

| Reftarum FP,FO, FB, longitudine zqualtum, Declivitates, {ur.t 

© earum Altirudinibus, puta, FP, F Q, FR, proporttonales. per Det; 
17, 18. Cap. 1. 

[+ Reftarum FP, FOS, FBVT, aque-aitarum, Declivitates. {ant 

earum I ongitudinibus, hoc cit, wplis FP, FS, F I, Reciproce p. 0- 

7 E_ per ealdem Det. i 7, 18. Cap. 1, Quo crant Cemun- 

randa, | 


ſi | 
( Qu AS 


= 


" OE , 
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26 Je Cravinm Deſcenſu, CaP, Il, 
/Qu115 quidem rationes caldem elle . adeoque geminam que habery 
Dot. 18. Cap. I. CMxzjorss Dec.tvitatis defintonem tatitundem V4- 


lere, (& 11am! fmiliter ; ) hinc conſtat : Quontam ; Sive ſuman. . 
tar rectarum FP, F US, portiones longitudine xquales FP, FQ 


—— _ : : K . 1 
2 quarum Ailtitudines fint © P,FQ, dive portiones xque=altz FP, FS 


jvarum longitudines reclproce funr FS, FP, hoc ft FS, FO; Faden 
ure bique provenit Declivitatum ratio * Nam, ut FP, ad FQ; tices 1 

FS ad FU: per2 Elem, 6, vSimitliter, in rettts FP, FBT , por 

ru xgualiam FP, FB, altitudines F P, FR, Oc porttonum zque 
arm FP, FT, longirudines rcci,!roca FTFP, hoceſt FT, FB ( 

ropc tonales funt : per 2 Elem. 6. Irem; rectarum F O, FBY 

th, um agualiun © O, FB, altirudines FQ, FR, & portio. 

440 Fque-altirum F Q, F V, longitugines reciproce F V, F Q, hy 
et &v, FB, proportionales ſunt : per 2 Elem. 6.) | 
IWeojuc , rectarum, puta FP, F V, Declivitates ; funt in ratton A 
rFP.C7R, nempe inratione guz componitur, ex Altitudinum rat, R 
lc 


one, puti FP ad FQ; arque FQ ad FR, live FV ad FB, hi 


lt FV ad FP, reciproca Longirndinurm. Quod itidem demonſtra 
Gum erat. | = | F 
\ dur {per 6. Cap. 1.) Sirationes iilx (directs alticudinum, 8 - 
reciproca Longitudinum) (znt 11:yicem reciproce ; hoc eſt, 11 Alrit In 
dines lin Longitudinibus directe proportionales 3 Declivicates fur 
Xqualvs, Quod erat ultimo demonttrandum. _ T 
(| 

SC HOLIR AM. ut 


Orandum hic ; Dumgodo Terrzx Centrum intelligatur ramquar 

infinite diſtans ; eadem eft ubique ejuſdem retz, puta F BT 
Declivitas, propter parallelam Perpendiculorum politionem : $1 ver. 
intelligatur ut in certa diſtarcia fnita ; varia eſt in lingulis punCtis D 
clivitas + Quippe cum PFerpendicula omnia in Centro cocant ; qual 
quam eadem {it directio Morus, Motricis tamen vis directio ſubink, g; 
matarur : adecque alia erit illius ad hanc Politio, aliuſque ad perpet 
([iculum Angulus, puta in B quam in F punto : Quzque ex preſent 
Figura & demonſtratione colligitur Declivitas, {ol1 F pun&to convent; 
aliaque pro aliis, ut B, V, T, punts, fimiliter colligenda erir ; 
milfis inde ad Terrz Centrum Perpendiculis, 


PROP, XV. Et Motunm Declivitate. 47 


I: 

V2. 

If+ tans Sat 

vo PROP, XV 

6 \ XV. 

s Linex curvz Declivitas, in ſingulis reſpective punts z ea- 
or dem eſt atque rex ibidem contingentis. Et fuperticici 
we curvz 3 eadem atque ibidem contingentis Flani. 

's Quodaliisperinde atque Gravium motibus accommoda- 
: bitur, | | 

ig. 

a0 YIrFP, perpendiculum , F C, curva; FT, re&ta contingens. Cum Fig. 4 3, 
2 SN anden curvam in variis ſui partibus varie declivem efle conſter, 
- (dechviorem alibi, alibi minus declivem : ) Eandem dico, in F 


magnitudinis, (quod nos, peculiari Traftatu, Ve Angrnir Contattsr 


» 


utriutque 1a io punto Declivitas, Quod erat propolitum, 
idemque de ſuperficiet curve punttis lingulis, fimiliter ofterdervr, 


D; P RO P. XvI. 


Si ad duos motus ita fit comparatum Grave, ceteris paribus: 
ut, altero fi feratur, Deſcenſurum fit 3 Aſcenſurum, |. 
altero : Ea przponderat, qua Deſcenſurum eſt. _ 

d. $1, altero latum, plus Deſcendet ; altero, mirus : Ea pie 
ponderat, qua plus deſcendet. [2s < 
Si, altero, plus Aſcendet 3 altero, minus : ea minus Fe 

pugnat, qua minus Aſcendet, 


JF 


a De Gravium Deſcenſu, Cap, I 


Sin xqualit Le, MIO vis ferarvr, vel Deſcendet, vel Alcer 
det : Fquiponcu.ot riringque. 

Contra vero ; Quai, cis paribus, przponderat, vel mi. 
nits Repugnatz E2 v.: plus Defcenturum eſt, vel Aſcen. 
furum minus : an utraz qual!s utiinque futurus e{ 
vol Defcenius voi Atcentus, 


Ur ; Sim purcto CG lit conſtiturum Grave ; vel per GA, v; 
per GB ry m : titque & A, cxteris paribus, vel magis devr 
{um, vel minus turſum, quam GB : Per iſlam pottus quam 1 
hanc feretur. Sin aquaiier ; nevtra propendet magts, Er contra 
JQUTUY C% + hu4us, 


FACTP. AVI 


E.a praponderat Crave, cxterls paribus, & in et ration: 
qua motus eft Declivior : Quaque et Acclivior, mag 
repugnat, 

Adeoque, omnum maxim: in perpendiculo, 

[Quiare & Ponderis {1mpliciter tanta V1s center foler, qa; 
tam in Perpendiculo habet.) 

Quique xqualiter vel Declivis et vel Acclivis, axqualit 
vel prependet vel Repugnar. 

Simtque bac perinde vel Gravium motibus, vel altis, a 

commedanda, 


Urz, In reeis FP, FOS, FBT, ei ratione ponderat Gr1 
qua tunt Declives ll rectzx. Eft enim Declivitas in Recipro 
ratione | onpirudinim Cque-altary: Ns, , live, quod eodery recicl 
in Direct Alticud:num aque-longarum ; (per 14 hujus.) Hoc & 
nratione Delcenſuum ( Alcenſuumve) cxteris paribus ; (per 1, 1: 


2 ? 
h111s 


jus * 1986 e, m ea rattone ponderant ; per 4 hujus. Quod er; 


Va), 501 :t 


( ig &, mpcrferdiculo; omnium maxime ; ut QUT OX Xque-alt! 
rev {mgit;, & cx aque-longis Altiflima. 
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þ 
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>rOP, XVIIL Er Motunm Declivitate. 49 


Er propterea (quod Definitionis inſtar eſto) tantam Perideris cujut 


| xis Vim cenſemus, quantam in Perpendiculo habct, 


Quodquede F T recti oftenſum eſt ; idem de curve F C punto F, 


intelligendum eſt. Utpote cujus Declivitas, adeoque Tendentia deor- Fig, 4 2. 


ſum, cadem eſt atque Contingenris reftz F T : (per 15 hujus: ! Adeo. 


© que & gravitatio; per 4 hujus. 


SCHOL TH AM. 


Onendum tamen eſt : In re&arum, ur FT, punctis (ingulis, 
candem intelligendam efle gravis Ponderationem, dummodo in- 
relligatur Centrum Terrx tamquam infinite diſtans ; adeoque, proprer 
Perpendiculorum qual! paralleliſmum , eandem ubique Declivitatem. 
$i ramen (quod ad Prop. 14 monuimus) Centrum intelligatur ia cert 
diſtantii finita ; mutabirur, in lingulis puntis, retz Declivitas ; ade- 
oque & Gravis, in eo puntto, ponderatio. Quo caſu ; quod de Curvy 
modo ditum eſt, 1dem de rea pariter dicendum; Nempe eam effe 
Gravis, 1»rctte F T punttoF, Ponderationem, qua: ex rectarum FT, 
FP, reciproca ratione colligitur ; Atque in aliis pun&tis (imiliter judi- 
candum, Quippe, ut in curvis, {ic Reis, pro mutata in {ingulis pun- 
&is Declivitate, mutabitur & Ponderatio. 
Verum cum Centrura ſoleat, ranquam infinite diſtans, reputari ; & 
Perpendicula parallela : tuto folent (quoad ſenſum)) & Rectz in lingu- 


© lis ſui punttis pariter Declives zſtimari. Quamquam (quod & ſub'nde 


: 


: 


antea monuimus, / [i tantz longitudinis Rez, Planave tantx ampli- 
tudinis, conlideranda veniant ; ut notabile hinc difcrimen emergar 
etiam hujus mutatz Declivitatis, adcoque & Ponderationis, habend:z 
erit ratio, 


PROP. XVIIL 


$1 Grave, ubivis in codem Perpendiculo, vel Incumbat. 
vel Dependeat, vel in ipſo ſuſtentationis punGo intelli- 
gatur, (vel cum iplo ita utcunque connexum, ut vel (t- 
mul quieſcant, vel fimul zqualiter moveantur contrarie 
vires; altera ſecundum, altera contra direCtionem ſuam:) 
Quo ſuſtineatur, ,requiritur, xqualis Ponderi, vis Im- 
pediens ; atque hzc ſufficit. 

Idemque intellige, mutatis mutandis 3 de quacunque Vi 
motrice, 


H Intciligatur 


50 De GCravium Deſcenſu. Car,” p 
Neelligator Pondus (ſeu Vis quzliber Motrix) inP ; atque tbider! © 
+#» Impe\itiva motus V. 61Vis | onderis (ſeu Motive) Major fi 

prapoll-vir: aceoque deicender (ive {ccundum Diretetionem ſuam fe 1 

retur, } non ſaſtinebuuc. Si Xquiliz, xquipollebit : adeoque ſuſting 

biz Poncus. (per 11. Cap. i.) Unde conſtat progolirum. ($i yy 
l,aped:ens lit major; eo tortius umpedier ; Non requiritur tamen 
quia aqualis fufacir, ) : 

liew ofterdetur ; Si ubivis in codem perpendiculo (tive Directions 

Linea contt:tuatur Þ, dummodo quanrum Delcendit (live ſecundyy At 

Ciretionem {um movetur) P, tantum deprimatur (ſeu contra diret;/ 

onem ſvam revellatur) coatraria Vis V. Nam (per 5 hujus) xqualiuez 

virium xquales progreſlus zquipollent : Adeoque, cum {int concraril 

(cuta, ſccuncurn dircionera ſuam altera, alrera contra ſuam, ) proptes 

Imp-dimcentum Momento xquipoliens, non fit motus ; (nedum {1 [n! 

pedimentum majus fit ; ) Fit autem ; f1 minus vatet impedimentuns Id 

per 11 Cap I. 

Idem oftendetur , Si utcunque cum Pondere, feu Vi Motrice, ir 


- couneRatur Vis Impediens, ut contrarii motus (alter ſecundum, altz - 


contra Virium Directionem,) fint xquales; Puta ; Si intelligatur# 
Pondus, ex furiculo P F {brevi an longo perinde eſt ) libere dependen}. 

qui orbiculocircumpolitus ex adyerſa parte pertingat ad V ; ibiquez? ] 
quale Pondus feu Vis #qualis applicetur ; ita quidem ut, deſcendente?. 
pondere, tantundem aſcenderer, vel contra dire&tionem ſnam revel] 


in 

tur, pondus ſcu Vis V3 (ivecontra , aſcendente P, rantundem deſcas C: 

deret V, &c.) Nam (per 5 hujus)) xqualium Virium, xquales prot” ru 

| I, xquipollent : Adeoque, contrariz cum fint, non fiet mot! xc 
etautem, ſi Vis Impediens minor fit. Per 1 1 Cap. 1. 
SCHOLIUM. 

| du 

_— ſequitur ; Gravia ex filo longiori an breviori dependenti} 

rantundem ponderare : Item , propius an remorius diſtent qu} ©" 

ircumbunt pondera, aut dependent ; dummodo in codem perpendicule} 4 

Hinc etiam ſequitur ; In conſtruendis Machinis ; Vettes, Juga, Fu. 

cra, Funzs, cxteraque Machinarum armamenta, tantz firmitudinis is 0 

telligenda efſe ſingula, ut oneri quod reſpeRive ſuſtinent ſint fere D 


ria, Aljoquicitius rumpetur Machina, vel incurvabitur, quam per | ah 
clerur expectatus motus. 'F | 


IF ProP, XIX. Et Motunm Declivitate. S1 


al - PROP. XIX. 

k Gravia, cxteris paribus, in ea ratione gravitant, quz com- 
* ponitur ex rationibus Ponderum & Declivitatum ; (live 
 Ponderum& Altitudinum ref@arum longitudine &qua- 
liumz vel Ponderum & reciproci Longitudinum reCta- 
mw rum #que-altarum. : 

in Adeoque 3 Si Pondera lint Aqualia; in ratione Declivi- 
& tatum : Si Declivitates fint Xquales ; in ratione Ponde- 
2 rum: Si Pondera int Declivitatibus reciproc? proporti- 
q onalia, (five proportionalia Longitudinibus xque-altis;) 
nl qualiter gravitant, 

an. Idemque aliis Viribus Motricibus accommodabitur. 


P, G:uP. zGit'P. wG::nP. mnGt: vP. G. 
kf 0 D. mD. mD. -D. 


-” 


PD. PD. mPD. mnPD. PD, 


Uta : Si Pondus P, in Declivitate D, gravicet ut G : Pondus » P, 
in eadem declivitate, gravitabit ut » G, (per 1 hujus: ) Adeoque 
| in Declivitate =» D, gravitabit ut »» » G, (per 17 hujus :) Hoc «ft, 
© inratione ex Ponderum & Declivitatum rationibus compolita, {per 2 
© Cap. 1.) Hoceſt, (per : 4 hujus, ) ex Ponderum & Altitudinum reQa- 
© rum Longitudine xqualium, vel ex Ponderum & reciprociLongitudinum 
© Xque-4)tarum. Quod erat probandum. 
Corollaria conſtant, ex 4 & 6 Cap. r. 
eAlia Demonſtratio, 

Idemfic alias demonitrabitur. In FP ad Hortzontem re&ti; fit Pon- 
| dusD, & huic zquaie L, in inclinara FO axque-alta, Er connect 
.Þ intelligantur Pondera T, L filo Pexili DEL, panttum F immobile 
- ambiente : ut moro D, verſus P, tantundem moveatur L verſus F, & 
contra. Erit utFP adFO, putautmad 1; lic vice versa, Deſcen- 
ſus Aſcensulve ponderis L in hac, ad Deſcenſum Aicensumve ponderis 
.© xqualis D in illa, (per 12 hujus:) adzoque & (quz huic proportionalis 
eſt, per 5 & 17 hujus, ) Gravitatio Ponderis in L, ad zqualis ponderis 
 D gravicationem, Hoc eſt, (i D gravitat utG ; #quale pondus L, gra- 
* vitabit ut »» G, hoc eſt, in reciproca Longitudinum aque-alcarum z live 
in Dechivitatum ratione, 
1! H 2 Ade th 

, 


Fig. 4t. 


vitabit illud L, ut» G : (per 1 hujus: ) Hoceit, in ratione qua ex 
Ponderum & Declivitatum rationibus componitur ; tive ex ratione Pon. 


62 De Gravium Peſcenſu, Cap. 1l, 


Adeoque ; Si Inzqualia fint L, D, pondera ; Puta L = »D: gr 


cerum & reciproca Longitudinum xque-aitarum, 


Quaproprer ; Si Pondera lint Declivitatibus reciproce proportionalia, Þ; 
tive Proportionalia Longitudinibus xque- altis 3 xque gravitant. per ; Þ 
(15, 1, Quzerandemonſtranda, | 


PROP. XX. | 


Sj. circa Pun&tum quodvis (extra Terrz Centrum) int 
Horizontali rea, ut Centrum, Recta linca, manente& 
uno extremo , altero deferibat Circult peripheriam, 
inplanoad Horizontem five recto, tive utcunque incliF 
nato : Altiſhmum peripherix punctum, ulud cft, quod 
ſupra Horizontalem rc&tam clt in rcCta ad 1tlam perpen® 
diculari; Humillimum, illud quod eſt in eadem perper® 
Jculari infra Horizontalem re&tam : Punctorum ver 
in peripher!4 intermediorum 3; 1tud Altius eſt, quod &«&F 
tupremo propiusz Inferius, illud quod eſt propius in 


fimo, ſeu a ſupremo remotins : Que autem axqualite: 


urrinque vel a {fummo vel ab imo diſtant z ſunt eque-altaÞf 


Idem, mutatis mutandis, aliis motibus accommodabitur, 


4 Gi Pun&tura F (quod Terrz Centrum non fit) in Horizons 


re&ti AB, (cui ad re&tos angulos inliſtit SF P refa,) converl 
retta F A mtelligatur peripheriam ASBP deſcribere, inplano ad Hs 
{26mm ve! refto vel utcunque inclinato. Erit, inquam, peripherit 


punctum Alti{{imuin, S , Infimum, P: Intermediocum vero, vt 0, %E 
cuod prepius ab Sdiſtat, ut G, Supertus ; quod profius a P, ut H, 
terius ; Quzque xqualiter vel ab S, vel aP dittant, puta G, G; wi 


H, 1; aque alta. 


Sit primum A GBP peripheria, in plano ad Hortzontem recto:Þ 
Adeoque Centrum Terrx in eodem plano, (per 19 Elem. 3.) puta, *F 
GC, extra Circulun. Duttis, ab affignatis punctis, lineis rectis, in oÞ 
Terrz Centro co: untibus :; conſtabit propulitum; per 8. Elem. 3. F 

\'E 


kh + 


* 
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PROP. XX, Et Motunm Declivitate. Wo 


Sin tantze magnitudinis intelligatur Circulus ASBP, ut ad ipſum 
Terrx Centrum, vel ultra, pertin: a”; ſitque ©, verbigratt), vel intca 
Circu:um, vel in ipfa peripherta, Conſtabit propoltum , per 7 
Elem. 2. 

Sit deinde, Circuli planum ASBC nonad Horizontem reQum, 
ſed utcunque inclinatum : Adeoque nzc Centrum Terr: in eodem Cir- 
culiplano, puta in C ; fed extra planum, ut in K : Unde, ad obliquum 
Circuli planum, Cuct intelligatur K C perpendicularis, (iinctun C, 
omnium in obiiquo Circult plano punctorum , proximum ad Terra: 
Centrum, 4deoque omnium inthmum delignans.) Er jungantur tum 
SC, GC, HC, PC; wm SK, GK, HK, PK. Oftendetur, vt 
prius, (live contingat C intra vel extra Circulum, } omnium ad C 
dn&tarum, longilſmam efle $ C, breviſſimam, PC; item G C, lon- 
giorem quam HC; zquales autemtum GC, GC, tum HC, HC, 
Adeoque, ſfumptis quadratis ;, Quacratum $ C, maximum , ÞP C, mi- 
nimum ; GC, majus quam HC; Quadrata GC, GC, item H C, 
1C, mvicem xqualia. Idzoque, addico communi augmento, quacrt9 
CK; erunt quadratorum SC, CK, aggregatum, hoc eſt (per 4- 
Ziem. 1.) quacratum * K, omnium maximum ; quadratorum PC, Ck, 
hoc eſt quadrarum Þ K, minimum ; quadratorum GC, CK, hoe c{t 
wadcatum GK, majus quam quadratorum H C, CK, hoc eft q;:- 
czatum H Ky, quadratorum GC, CK, & GC, CK, hoc eſt quz- 
crata GK, GK, invicem xqualia; & (imiliter, quadratorum H C, 
CK, & I1C, CK, hoc eſt quadrata HK, HK, invicem xquai:a. 
Ergo &, ſumptislateribus ; ReQta $ K, onmium ad K ductarum, ma- 
xima; P K, minima; GK, longior quam HK; & GK, GK, iter 
HK, HK, invicem xquales. Adeoque, punttum ©, omntum a Terr: 


Cenro Altiffimum ; P, Inhmum ; G, altius quam H; & G, Q 


vel, H, xquC-alta, Quoderat propolitum, 


Alia Demonſtratiy. 


x 


I!:m oftendetur, Si intelligatur Centrum Terrz tanquam innit. Fig, -: = 
| diſtans, Nam, ductis a pun&ts S, P, G,H, ad ſubjectam ceetum Hort: 


zontalem quamvis perpendicularibus : Si planum Circuli tit, ad Ftori- 


* zontern Retum; conſtabit propoſirum, ex Prop. 1 5. Elem. 2. 


Si v2r0 planum Circuli ad Horizontem fit Obliquum. Intelligarti: 
ad aſſienztis purictis S, P, G, H, demitti 24 planum Hortzonrale quo | 
vs ful j:Qum perperdiculares $ 9, Pr, G4, Hu: & abuſcempunctte, 
ad commun:m ; lznorvm Horizorta!!s & Incl:nan S2ttionem. tor cen 
al anguloz reQos, Ss, Pp, Gy, HE: (& compreantur —_—— ; 


64 De Grawvium Deſceuſu, Cap, Il, 


Oiterd-rur, (cx 10 Elem. 11.) has illis (propter (imilia triangula $, , WW : 
P=p, GYg, Hub.) m——_— eſſe. Adeoque ; qux a commu 
ant punta in obliquo plano polita, eaden® 


Settione gs pb _— di | 
ab {10 1{orizontali plano longius diſtabunt, eruntque{ſecundum perpen. 
diculum) altiorz. Often 1gitur ut prius (ex x 5 Elem. 3.) a commur F. £ 
ſ:Ctione g 5 ph (quxipſa eſt Horizontalis refta > oftenderur etian, 

ab iplo ſubjecto plano Horizontali g 5 þ y ©; punttum 5, maxime; Þ,&* A 
minime; .G, G, & H, H, xqualiter ; & G, magis quam H, diſtar,# * 
Ynde conſtar propolitum, [ - 


SCHOLIU M. 


* : 7g 


c- 
Uoniam (ur ſuxra monitum eſt aliquoties) conſiderarur Tera 
Centrum nunc quali infinite diſtans, nunc autem tanquam in diſtzr.® 
tia finita ; adeoque perpendicula, nunc ut parallela, nunc ut in punt” 
concurrentia. Viſum e{t propolitionem hanc ſecundum utramque ſup.# 
politionem demonſtrare. \ 
Norandum interim in propolitione diſerte dici, I» piano ad Horizmy 
tems vel Refty, wel ntcungue lnclinats +: Quoniam in Horizontali plano®* J; 
hoc eft, in plano Horizonri parallelo, nullum erit peripheriz vel Alu 
vel Humilius punctum, fed xque-alra omni. 3 [ 


FI 
=, 


_—___@lW_— 
—— —— 
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PROP. XXI I 

dy 

Deſcendens Grave, cxteris paribus, reCcti ad Horizonten® 
Perpendiculari teretur : Ex obliquis vero , cd potivſ N 
quz minus eſt obliqua. y 

Alcendens ; contra. 

Ponderat autem (pro varia Aſcenſuum Deſcenſunimve oblt 
quitate) in ratione Retorum Sinuum, Inclicdtionis ad 
Horizontem, ſive Complementi Obliquitatis. ; 

Idemque aliis motibus accommodabitur. ; 


- Id 
fo 


Fa 


£ 


{ — enim (ex prxzcedente ) refarum longitudine xqualium.Wy, 
perpendicularem (ut FP) efſe omnium altiſſimam ; adcogue, & 
maxime declivem (per 1.4 hujus.) Hac igitur, pra cxteris feretut ſup 
Deſcendens grave ; contra vero, Aſcendens. per 17 hujus. : ipſ 
KF 


PROP. XXII. Et Motunr Declivitate. 55 


" Ex obliquis vero, ut FO, FB, fimiliter oftendetur (ex prxced.) Fig. 42. 


” illam quz minus eſt obliqua, Pura F O, altiorem eſſe ; adeoque (per 
E 1. hujus\ & magis declvem. Ideoque (per 17 hujus ) per harc porius 
"© 1aum iri iefcendens Grave ; Afcendens, contra. 
od Utrobique vero ponderat Grave ( Deſcenſum promovendo, adeoque 
"® Aſcenſum impediendo) in ratione FP, FQ, FR, altitudinum recta- 
'®” rim Longitudine zxqualium FP, FO, FB, (per 14 & 17 hujus :) 
** Hoceſt (quodex Trigonometricis conſtat) in ratione Sinuwn recto- 
= rum, angulorum Inclinationis FPS, FO Q, FBR; qui ſunt angu- 
 lorum Obliquitates PFP, PFO, PFB, complementa, Quod erat 
propolitum. 


bs PROP, XXII 


Grave, quatenus non impeditur ; per retam Horizonti 
-£ perpendicularem deſcendet, 
o® Jdem 1ntellige, mutatis mutandis, in aliis motibus. 
9 
> TYEſcender enim, quatenus non impeditur; per 2 hujus. Et, hac 
- IJ/pre czteris ; per przcedentem. 


IX A 


# PROP. XXII 
+. Super impenetrabili Plano Horizontali conſtitutum Grave, 
» velſuperficie Sphzrica, Terrz concentrica ; Gravitate 
> ſulnon movebitur. | 
1;.& Idem intellige, mutatis mutandis, quzcunque fit Vis mo- 
alt trix. Nempe quum planum eſt Direfioni virium ad 


| angulos reftos. 


\Jbens ; vel ſuperficiei pharicz, quz ſir Terrx concentrica, D D BE, 
Manifeſtumeſt (propter zquales Sphzrz radios) nullum in ips3 DDB 
Sphzrica ſuperficie punctum, (nedum quod ſupra ipſam eſt, aut etiam 
ſupra planum Horizontale,) propius a Terrz Centro diſtare, quam 
r; | Pfum B pun&tum, Adcoque ; fi nec ſuperficiem illam (five Sphert - 


cam, 


mM, 
& 


L os in B, Grave, impenetrabili Plano Horizontali HB O incum- Fig, ;0, 


eG De Gravinm Deſcenſn, Car. Il 


cum, live Horizontalem,) penctrare poſſir, (quod ſupponitur,) in ny! 
las movendo partes, deſcender, (per 3 hujus ) Cum itaque (per be 
(ravitatis) non niſt Deſcenſus ergo, gravicate ſua moveatur grar, 
nec poſſit (per jam demonſtrata) deſcerdere : Non movebitur, gray, 
tate ſu, lic conſlitutum Grave, Quod erat Demonſtrancum., 


SCHOLIHK AM, 


| py oſtenderetur de Gravi, in B, ſuperficici concav? incunaber; 
quz in Btangat t!orizontale planum ; ſeu cujus punctum inhmw 
lit ipſum B. ltem, de convexi Sphxrica cujus Centrum fit ultra Ce: 
trum Terr, quam tamen in B continget planum Horizontale ; utpe: 
cujus punctum infimum lit ipſum B. Idem verum eſt de ſuperticie nj 
noris Spharz quam tic contingat B : non autem ob hanc cauſam, qui 
punctuur illud non {it reliquis altins, (eſt enim;) ſed propter Prop,! 
h1jus : quippe non eſt una aliqua declivitas, reliquis omnibus major, 

Yer 1mpenetrabile planum, &c. illud intelligimus, quod, ea falter 
quiz auhibetur Vi, non penetrabitur ; utut Vi majore penetrart ps 
[:k, 

Notandum eſt hic porro, Dummodo, ob immenſam Terra Centri4 
ſtantiam, & expolitivplani parvitatem, intelligatur Hor1zonrale planun 
cum ſuperficie Spharica, terrz concentrici, coincidere ; adeoque ip 
punRa lingula, quali-zqualiter a Terrz Centro diſtare : perintle 
five 1n B, live in H, aliove Horizontalis plani HBO pun&to, intel 
garur Grave conſtiturum. Sin «xg: conlideretur ; non erit ill; 
nili unius B punRti reſpe&tu, planum Horizontale. Quare & in Hc« 
{tirutum grave, poterit ad B mover! gravitate ſua; utpore punCtum i 
terius. ; 


PR OP, XXIV. 


Super impenctrabili plano ad Horizontem five recto, (i 
utcunque inclinato , conſtitutum Grave z nec alias un 
peditum) per illam Flani retam deſcendet quz elk ret: 
Horizontali ad angulos reGtos, deorſum. Ouz quid 
recta, in ereCo plano, eſt ipſum Perpendiculnm ; 10 0 
itguo plano, Perpendiculi ſuccedaneum, appello. 
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| prop. XXIV. Er Motunm Declivitate. 57 


(Adeoque 3 eadem eſt, Neſcenss Gravis in Declivi plano 
ipliuſque Declivis plani , tum Declivitas, tum Obliqui- 
tas, & Inclinatio.) 

+ Et, univerſaliter z in quicungue ſuperficie Declivi, illo 

pr c#teris ductu feretur ('fiquis fit) qui elt reliquis 

| omnibus Declivior. 
i Idem intellige, mutatis mutandis, de motis ab alia quavis 
* Vimotrice; Nempe ſecundum illam plani rectam feretur 
- Mobile, (niſi alias impeditum, ) quz eſt ad angulos 
retos 1111 retz quz Lineam DircCtionis Virium ad an- 
* gulosrettos ſecat, 


[t, in Declivis Plani punto F, conſtitutum Grave ; rectzque Ho- Fig, 
| rizontali A FB ad angulos rettos FP recta, in eodem Plano, de- 45, >, 
orfum, Oſtendetur (ex 20 & 14 hujus) omnium quz in illo plano | 
| - ſunt (nedum quz ſupra planum) longitudine xqualinm, ad F duftarum, 
* Unicam FP re&tam, maxime declivem efle. Adeoque (cum, propter 
| impenetrable planum, ad illas infra Planum ne tranſear, impediri intel- 
+ ligatur) per ipſam FP (per £7 & 5 hujus,) nilt alias inpediatur, de- 
* ſcendet Grave, Quod erat demonſtrandum, 
 lIdemaliis ſuperficiebus accommodandum erit, pro re nata ; Nempe, 
cxteris paribus, illo ſeraper dun (ſiquis ſit) latum iri Grave, qui eſt 
exteris omnibus declivior : per 17 & 5 hujus. Sin talis nullus lit (re+ 
+ liquis omnibus declivior) ductus ; non movebirur., per 8 hujus. 
eA lia Demonſtratio, 
Poteſt hoc idem demonſirari, ex Prop. 2 1. propter Obliquiorem xgjg ,o 
alidiDeſcenſum : hoc modo. We 
In Declivis Plani PGO H punto G, conſticutum intelligarur 
» Crave; Arque, in codem plano, tum Horizontalis retta PG (nempe 
+ ea refta ſecundum quam Horizontale planum, per G tranliens ſecat 
'Declive planum,) tum huic ad angulos rectos G O : Indeque ad iub- 
£j*ctum Planum Horizontale HO R, demifla perpendicularis G K : 
© (Per quam itaque, ml impedietur, deſcendet Grave , per 22 hujus._ 
 Intelligatur aurem, ob duritiem Declivi Plano ſubjeam, impecuri ne 
* penetret, [ico per G O deſcenſurum Grave, | 
 CumenimduoPlana Horizontalia, ad:oque Parallcla, altzrum 1: 
+ HO, alterum in PG, fecet idem dechive planum Þ GO 1. (per con- 
-Vructionem:) erunt H O; P G, parallelz rettz, per 16 Elem. 11, 
ltem, propter PG rectam, _ GO, GR, ad anguloz rectes, 


\ b 'wb 
. 


4: De Gravium Deſcenſu, CaP.II 


(pertonſtrutionem,) erit ad planum O GR reRa, (per 4 Elem, 1 
Adeoque & (huic parallela) H O, eflem OGR plano red cri, Þ 
(per 8 Elem. 11.) re&iſque O G, OR, ad angulos reAos; per z DeF 
Elem. 11. | 

Er, (1 Centro R'S inplano HO R, eucatrr per O, peripheria O$.F 
eam contingers 1 O, extra peripheriam jacebk z per 15 Elem. z, 

Si itaque ad rectzx H O, aliud quam O, punum quodvis T, duu% 
tur GT rea, & RT jungatur ; ſecabit hac peripheriam,; Puta i 
S. Et, jun&a GS, erit (propter G R ad planum Horizontale re&tanF 
adeoque angulos G R O, GRS, zquales reftos ; & RO, RS, zquy 
les radios; retamque G R communem) $ G rea, xqualis retzx OCF 
& angulus $ G R xqualis angulo OGR, per 4 Elem. 1, b 

Eſt autem angulas TG R, major angulo $G R (parte ſui,) er? 
& (huic xquali) angulo O GR major eſt. Adeoque Deſcenſusw#* 
41quior eſt per G T, quam per G O. I 

Cum igitur Grave, quam poteſt rea 2d Centrum deſcendat, (yl 
: 1 hujus;) per G O portus quam GT feretur, 1 

Arque (jmiliter de aliis ejuſdern Plani re&tis oftendetur, Adeopy 
a {orttori, de rectts ultra planum, aut etiam curvis. 

1deoque (cum nec Planum penetrare poſit) per retamG O (m" 
alias impeditum) deſcender Grave in G, (ut qui reliquis reRior eſt 1&* 
ſcenſus: ) Quod erat demonſtrandum. A 


17 
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SCHOLIU M. 
He Demor.itrationem prxcedenti ſubjungere viſum eſt, proptergſ/ 
quz apud Mechanicorum Scriptores de Obliquitate Deſcen 
occurrunt , Angulique Obliquitatis magnitudine. Ar priorem « 
prxtulerim, quz ex Declivitate, hoc eſt, ex Altirudine re&tarum lu 
gitudine zqualitum, vel Longitudine zque-altarum, dependet : tun 
{1mpliciorem ; rum, przcipue, quoniam quod ex Obliquitate hac ori 
Gravitattonis 1mpedimentum , Augmento longitudinis Deſcenſ 
#que-altorum proportionale eſt , & non Obliquitatis Angulo, (q 
ex jam dis & poſt dicendis manifeſtum erir:) Adeoque il}; poi 
quam huic, ut verz cauſe reterendum, 

Hinc autem ſequitur , Eandem effe Deſcensus Gravis in Dec! 
Plano, ipſiuſGue Declivis Plani, ad Horizontem Inclinationem, ( 
per Def. 5 & 6, Elem. 11. Angulus GO Reſt Inclinationis Ment 
ra, tumreatz GO, tum plani PGO, ad Horizontem, HOR: 
Adeoque eandem utriuſque ram Obliquitatem , tam Declivitate 
Nempe idem Obliquitatis Angulus O GR ; eademque Declivitas i 
retzGO adGR, ratio. by PRO 
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P R O P. XXV. 
*» 
Obliquitas motiis, ei ratione minuit Gravitationem , 
(adeoque Deſcenſum impedit, adjuvat Aſcenſum;,) qui 
Longior eſt obliqua recta, illam determinans, quam per- 
icularis xque-alta; five Secans Anguli Obliquitatis, 
 quim Radius. 
* Id&mque aliis motibus accommodabitur, 


ern Am (per 17 hujus) Grave, pro varia Declivitate, gravitat in ipſ3 
50 Declivitatis ratione ; hoc eſt (per 1 4 hujus) in reciproca ratione 
© reftarum #que-altarum. Puta, qui ratione longior eſt FS vel F T 
(*® obliqua, quam perpendicularis zque-alta, ſive (quod in Trigonome- 
© reicisdicitur) FS vel FT Secans 7 Obliquitatis PFSvelPFT, 
0 quam Radius ; Ea minus gravitatin F $ vel F T ferendum grave, quam 
> in FP. Quod erat probandum. 
| Adeoque (per 17 Cap. 1.) ineadem ratione minus Deſcenſum pro- 
BD? mover, vel Aſcenſui repugnat ; ſive (quod eodem recidit) in ei ration? 
> Deſcenſus Obliquitate 1mpeditur, & facilitatur Aſcenſus. Quod itidem 
© probandum erat. 


Fig. 42. 


P RO P. XXVI 


un. Obliquatio Plani in quo fit Motus 3 in eadem ratione mi- 
= quit omnium in 11lo ferendorum Gravitationem : «a 
nempe quam ipſa Plani Obliquitas poſtulat. 

Etin aliis motibus ſimiliter, 


V in ObliquoPlano G OT, reQa quzvis GT. Arque a punto Fig. 4*. 
G, demittatur, ad Horizontale Planum T O R, perpendicularis 
GR. Arque, ad communem Planorum interſetionem T O normalis 
GO, (utfit G OR Inclinatio Plani, per Det.6. El. 11, & O GR Ob- 
liquitas.) Si igitur intelligatur G O T planum, ſaper Horizontalem 
rectam OT ere efle , erit utriuſque rex GO, GT, — 
I 2 titudo 
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Altitudo G O : In eodem vero Plano Obliquato, Communis Altirus 
eſt G.R. Ideoque; qui ratione' G R brevior eſt quam GO, (hoces, + 
Radius quam Szcans Anguli Obliquitatis,) Eadem ob Plani Obliqu. 
rionem minuitur Altitudo (adeoque Declivitas, & Cravitatio, per 1, 
& 17 kujus ) live per GO, five per GT, ferendi Graviz Que 
erat probandum . 4 


P R O P. XXVIL 


Grave, ſitu Declivi ferendum ; ſponte ſud movebitu:® 

- Situ Horizontali ( ſive ſecundum Superficiem Spharicaa®* [ 
Terrz concentricam; ) Vi quantumvis exigua : Situ Ac% 
cliviz ea Vi movebitur quxz Impedimento ex Acclþ# -] 
vitate (cum Pondere comparati ) orto przpollet. | 

{dem aliis motibus accommodabitur. 


oe ye Er Declivem duftum, ut FP, FS, (adeoque Deſcendentem, pe - ( 
Poe 16. Cap. 1.) ſponte ſui (niſ1 alias impeditum,) feretur gran” f 
per 2 hujus. Per Horizontale Planum, vel ſuperfictem Sphzrican,Þ> 7 
Terrx concentricam, ut P H, (cum nullus fit vel Deſcenſus vel Aſcer E 


fus; per 9 hujus,) nec ſponte ſui movebitur, (per 2 3 hujus :) nec 

men motui adverſatur, (per 4 hujus;) adeoque Vi quantumvis exigu 

movebitur,per 11 Cap.1. Per Acclivem duftum, ut PF, P O, (adeoqu 

Aſcendentem, pe « Def. 1 6, Cap. 1.)-motui adverſatur Gravitas, (px 

4 hujus,) impedi*que, (per 5 vel 10 Cap. 1.) Huic tamen Impeb 

_ Vis przpollens, movebit ; per 11 Cap. 1. Quzerant demo» 
randa. | 


SCAOLIHK MH, 
_ CU 
Otandom vero, tum-hic, tum toto hoc _ (aut etiam alibi; Ac, 
abi variam planorum motuumve, five Declivitatem, five AccliwWF yis 
tatem, quodque hinc oritur motus v<l Adjumentum vel Impedimentum;Þ 24h 
conlideramus : Nullam omnino habitam eſſe rationem vel Retiſtenw® 


medii, vel Aſperitatis aut ſcabritici planorum aut ſuperficierum ſuptÞ i c 
quibus movetur, & ſiqua ſunt ejuſinodi Imp2dimenta alia : Sed fol 4m 
quod ex Obliquitate Deſcenſuum Aſcenſuumye oricur, Impediment! VB Age 

Adj pre; 


PROP, XXVITI, EtMotunm Declivitate, 6&1 


| Adjumenti: tanquam (iin medio vacuo peragendus efſe motus, nullaque 
IB linnde remora adveniret. Quippe illa omnia ſunt huic conl(iderationi 
© plane extrinſeca ; & ſcorſum, 11 opus eſt, perpendenda, Quamquam 
4 zgirur, verbi gratia, ſuper Horizontali Plano, aut eriam aliquantum 
X&F Declivi, nonnil1 magna Boum aur Equorum V1 tralratur Flauſtrum : 

* Nontamen illud ex plani Politione oriri cenſendum eſt ; fed ex aliis in- 

® ſuper ſuperandis motus impedirmentis, quorum hic rationem non ha- 
- bemus. 


y— —_ ——_— tn. ee m— 


| P RO P, XXVIIL 


aÞ* Datum Pondus, dat3 Vi, moyere; pro varia motuum Ac- 
c& clivitate, 
© -Idem intellige, de quivis alia Vi Impediente, per aliam 
' quam DireCtionis ſux lineam revellenda. 

V. G:: »V. nG, 


> Cl PH, FG, retz Horizontales ; FP, GH, perpendicularcs. 
+ FJ: que intelligatur elevandum Pondus, in P : & huic = —_ Filum 
flexile, ſeu Funiculus, PF GV ;, punta fixa F, G, ambiens : & in 
&> V, Vis Morrix applicata. Adeo ut, quantum trahatur funiculi extre- 
- mum, ſecundum Vis applicatz diretionem G V ; tantundem elcvetur, 
| contra directionem ſuam, pendus P, in P F perpendiculari. Atque 1t- 
teligatur Vis V, Vi ponderis P zxqualis. Aquipollebir igitur, (per 7 
hujus;) Adeoque ſuſtinebir ; Ge, (1 vel augeatur, vel Ponderis Vis mi- 
nuatur (recta P F vel tantillum reclinati, puta in fitum PO, per 25 
| hujus,) movebir. per 9, r1. Cap. r. 
| Requiratur autem, ut idem vel #quale Pondus, Vi minore movea- 
E tur, (Nam de quali, vel Majore, jam conſtat:) Para Vi » V,; quz 
 nempe (it ad V, 1n ratione data »ad 1, 
Vico ; Si aptetur angulo PF G, retaP O, que fitadPF, ut 1 ad 
mm (nempe, in reciproci ratione virium, ) & movendum Pondus, ſuper 
by Acclive Planum, in P O rect2, per POG V Filum flexile trahatur : 
IHE Vis data » V, ponderi P, in hoc fitu Zquipollebit ; &&, fi rantillum 
uM :dhuc augeatur Obliquitas, movebit. 
nu Nam, fropter PO ad PF, in ratione i ad »: Si Pin PF Cravitet 
up" ut G, idemin P O gravitabit ut » G, (per 14 & 17 huju:: } Ideoque, 
MS cum illi xquipolleat Vis V, huic :zquipoilebit Vis # V, (per 37 Cap. t.) 
1 EB Adcoque (per 2 5 hujus) li far P O adhuc vel rantillum longior, Vis 
0/* Eprxpollebir, adcoque mov*bir ; per 0,11, Cap r, PROP. 


oe 


Fig 


) © 
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P R O P. XXIX. 


Datum Pondus, per Datam Acclivitatem movere. 
Idem intellige, de quavisalia Vi impediente. 


V., G::mV.mG. 

Fig. 50, R6s ut prius, conſtructis : Intelligatur Vis V, zquipole® 
Ponderi P, per Acclivitatem P O movendo. Et requiratur, # 

per Acclivitatem Majorem (nam de Minore ſatis conſtat) puta Þ 
moveatur, Pa p 
Dico , Si, qua ratione Breviorkſt P F quam zqui-alta P O, eikk b 


-—_ Vis V : Xquipollebit ; Adeoque, {1 ulterius augearur ; 5 


vebit. 


onderis Pin PF, ad ejuſdem gravitationem in P O : (per 14& 0 
uius.) Adeoque, cum Vis ut V, zquipolleat huic ; Vis ut mV, za 
pollebit illi ; (per 17 Cap. 1.) &, aut&ta, movebit» per 9, 11, Cy, 


—— RK 


P R O P. XXX. 


Data Vi, in Acclivitate data, motum cfficere. 
Idem intcllige, mutatis mutandis, quzxcunque fit Vis i 
pediens. 
V.P::aV, nP. 


Fig. 50. rm ut pris, conſtruCtis : Intelligatur Vis V, PonderiP, 
Acclivitatem d:tzm P O movendo, xquipollens, Er requi 
ut data Vi, - V, (puta quz fitad V, ut » ad 1,) fiat motus. 
Dico, v1 pro P pondere, ſubſtituatur » P, (quz nempe fit 
pondus, 1n eadem ratione qua data Vis » V ad V;) huic aquipoli 
data V's (per 17 Cap. 1.) Adecque, Sitantillum adhuc minus 
Pondus ; Vis przpollebit, adeoque movebit. per 9, 11, Cap. 1. 


SCHOLIK 


ny EE dn WES TI ES 


Nam, ut PO ad PF; puta ut wad 1, Sic, vice verſi, Gravit EC 


[ 


2. Pn0?. XXXI Et Motunm Declivitate. "E 


.SCHOLIU M.* 
| 11 porro intribus proxime pracedentibu; Probiematis, Celericatis 
jo habenda erit ; ut non tantum motus utcunque fat, ſed & dari 
A celeritate fiat. Huic ſarisfatum erix ex Prop, 29, 30. ap. 1, 
| Nempe invento (per tres Propoitiones przcedentes, reſpective,) quo 
© pacto morus fieri poſſit aliqua ſaltem celerirate : Qui ratione augenda 
* erit celeritas 3 eadem augenda erit, in Prop. 28 hujus, inventa longitudo 
Freaz PO; *&, inProp. 2g, inventa Vis, &, inProp. 3-, cidem 
Pole minuendum crit inventum Pondus, n 


ta Pj 


P R © P. XXNI. 


* Grave, ex punCto fixo libere dependens ; Si in Perpendi- 
culo conſtituatur 3 manebit : $i extra Perpendiculum, 
adPerpendiculum feretur.( Et quidem per arcum circuli 
1a plano ad Horizontem reCto.) 

_ autem ad Horizontem obliquo z ad eam re&tam 
* feretur quz eſt Horizontali retz ad angulos rectos 3 
© (quam Perpendiculs Succedanenm appello: ) &in i (i 
| ponatur, conliſtet. 

Idem intcllige, mutatis mutandis, in alia Vi Motrice. 


" It FG, Horizontalis refta ; FP, perpendicularts. Atque ex F 
extra perpendiculum quocunque moveatur , puta ad S ; deſcribet 
propter eandem fili longitudinem) arcum circuli PS, (faltem aliquod 
uperficie Sphzrici, centro F deſcripta, punum $ delignabit, quod 
P$ circuli arcum terminabit:) Eſt autem (per 20 hnjus.) Punctum P 
utvote omnium in illa peripheria, aut etiam Sphzra; infimum) ipſo 
W fumilius. Non igitur ad S feretur; per 2 hujus, Quod demon» 
tandum erar. 

Siveroextra P conſtituatur : Propter puntum P omnium inhmum, 
lftumque SP continue deſcendentem, (per 20 hujus;) omniumque 
waxime (utpote per circuli peripheriam in Spharra maximi, in my 
{ACULATL 


P, 


punto fixo, dependeat, per FP filum, pondus P. Adeoque ; Si Fig. 4< 


ie, 


4 


TX punto F, m Perpendiculo F P, dependeat ex Filo Pondus PF 
** A Quod, ex perpendiculo motum , deſcribat PSG Circu.i quadrÞ 
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culari plac politi,) per 24, 25, 26. hujus, eco feretur, per 4 &1 
hujuz. Quod itidem erat demonſtrandum. 

[dem {imuliter oſtendetur : Siin FP G plano ad Horizontem obl; 
quo terendum. intelligatur Grave ; propter punctum P omnium in j 
plano infimum, per 20 hujus : du&tumque circuli, maxime Decliyen 
Fer 24,25, 26, bujus. Quod erat ultimo demonſtrandum, 


SCHOLIUM. 


o 

Upponit hxc Propolitio, Filum nz: Extenſile, ſed non & I:flexih 
, Yadcoque diſerte procedit de Gravi Pendulo; quod itaque humiliz 
intelligitur, alrem non altius, quam F punctum fixum. Ver 

quidem eſt , 11 eflet in eadem P G peripherta, ſupra Horizontake 
re&tam FC continuatia ; deſcenderet hoc ad Perpendiculum, at nd 
{tatim hac de causa , neque ſtatim ſecundum peripheriam , fed ſecy 
dum Perpendiculum, ut Grave adhuc abſolute libcrum, (non tant 
libere Pendulum,) per 21 hujus : donec, extenſo ad ſuam lorngitub 
nem hilo cocrcererur ne diutius refta deſcenderer, ſed ſecundum Pe 
pheriam , Vi Propolition's hujus, 

Sin Filam illud erijain Inflesile intelligatur ; ubicunque in ci per 
pheria (extra perpendiculum) ponatur ; (live ſupra five infra Hon 
talem lineam;) ſecundum peripheriam deſcendet, circa Centrum mati 
rotando, Verum illvd hujus loci non eſt ; fed ad Libram ſpectar, & 
intra demonſtrabitur, 
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P KR O P, XXXII, 


Grave pendulum, in Perpendiculo conſtitutum, Vis qua 
tumvis exigua, a Perpendiculo dimovebit. 

dem de Perpendiculi Succedaneo, inObliquo plano, ne 

telligendum. Deque aliis motibus , mutatis mutands 


rem ; Cui circumſcridatur & H quadratum. Er exponatur, ſecundi' 
directionts lineam P H Hecrizontalem, Vis quantumvis exigua : pu 
gquz fit ad Vim PonderisP, ut » ad 1 (hoc eſt, 11 intelligatur Vis) 
Pondert P 1a peryendiculo xquipollens, iit expolita Vis » V.) | 
pol.IQls 


* "2 ON Rn —"""5 "0 


pxoP, XXXIV: Er Motunm Declivitate. 6 c 


natur (ex prxſcripto Prop. 28 hujus.) P O req, ita deciivis, ut 
Foaderi Pin PO movendo xquipolleat Vis » V. Nempe, ſumatur, in 
HG re&i, rea H O quz [it adP Hin ratione virium ex, oliti » ad 1; 
& jungatur P O. Cum enim lit, ut Vis ad Pgndus, lic Altitudo i4 O in 

rendiculo (quz ef DireQtio Ponderis) ad HP lincaa directionis 
Vis Moventis : Expolito Ponderi per P O morendo, axquippllcbit Vis 
expolita ; adcoque aucta vel tantiilum Obliquitate, Movebir. per 28 
hujus. Eſt autem (propter SP H angulum corruttus , minorem an- 
lo reftilineo O PH, per 16 Elem, 3.) Obliquior Alcenſus per P'S 
quam per P O. Movebit m—_ datum Pondus, Vis Expolita, in P'S 
peripheria, Quod erat probandum. * 

eAlia Demorſiratio. 

Idem demonſtrabitur ex r 5 hujus : Propter eandem P S peripherix 
n pundto P declivitatem , .atque Contingentis rectx. P H, qua cum 

Horizontalis fir, conſtabir propolitum, per 2 7 hujus, 


PROP, XXXIII. 


rave Pendulum datum, quouſque extra perpendiculum, 
datl Vi, movebiturz dcterminagze, 


\Onſtrudtis ut prius : Dico, Per arcus P A (quem tbſ{cindit BO 
recta) Semiſlem PS, nec u'tra, Expoliti Vi motum iri Pondus P. 
Nam, quz P A arcum (adeoque 6c ſubtenſam, per 3o Elem, 
) biſecat e Centro rea FS, ſecatſubtenſam P A ad angulos refos, 
r3 Elem. 3. Huic igitur ſubrenſz, hoc eſt P O rectz, parallela 
t que Circulum mn $S tangit ST re&ta, (per 16 Elem. ; ) Adeoque 
pariter Obliqua, (per - y Elem. 1.) Cum itaque magis adhuc {ir 
Horizontem Obliqua, arcus PS pars quxlibet (ipſo S punto ex- 
pro:) minus autem, pars quzliber arcusS A, (quod ex 15 hujus 
\Wnonſtrabitur:) ad S, nec ultra, movebitur i ondus P, ab ea Vi quz 
,, per Acclivitatem P O movendo, xquipollct, per 2 3 hujus. Quod 

i determinandum. . 


4 | K PROP. 


Fig. 49» 


] N eadem Figura ; {1 velim ad S puntum uſque mover grave Pen 
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P R © P, XNXIV, 


Grave Pendulum datum, ad datam altitudinem moye# 
quanta Vis requiritur, determinare, 


% 
< 


lwn P, fumatur arcus P A, duplus expoliti AS; junctaque 2 * 
continucrur donec eccurrat, in O, perpendiculari reatz C 1H. Cung c 
arcas PS particula minus acclives int quam TS vel PA, acchiv-: 
aurem particul;x 677nes wltra $ ;- Si ſumarur (per 2 9 hujus } Viseac 
tufhciat movendo Pordert P dato in acclivitare P A, feu Þ Q, ut: 
gum maAccdy per arm 7d Per demonſtrata ad Prop. Pracel 


K 
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CAP, II]. 
De Libra. ® 


DEFINITIONES 


Dex. 1, 

ibra (4u2 © Bilanx dicitur ) notiiſumum eſt in Officini, 

Inſtrumenturs, quo Fondera explorant ur, 

, Ilanx, 1 mis lancibres, nomen habet, Graxcis £2Juo; dicitur, 
ab In pendeo, 

3 Libre nomen, an a Grzco a:!;z deſcendat, an hoc ab 1!io a 

poſterioribus Gracis detormatum tit , non convenit inter Cri- 


? 


ic0s, 
Qu originem Grzcam efle volunt ; a *4Tez, qua exigua vel Ponderis 
e] Monetz ſpecies erat, (lic enim Sicui! Oba/um dixerunt,) poſte- 
ores Urxcos ejus alteram lignificationem deduxifl” ſentiunt, , qua vel 
'ordo (ignificer, ſeu duodecim Unciarum Pondus , vel ipſum etiam Pon- 
zionts Inſtrumentum:) atque hinc fluxifle Latinorum Libram : ut a 
Telos Terebrums, (nilt quis hoc a Tero malit ) T in Bmurtato, 
QuiLatinam malunt originem ; Libram qualt Lib:ram dici volunt yo 
quod ipſum a Liber videatur deſcendifſe, nifi repugnaret primz ſyllaba 
Jantitas ; fortaſlis igitur, ab iAw%gos, Liber , ut, ab *v5;9;, ruby; 
nutato 9 in B, fica T4i9;, plebs, &, ab #IJ=p , uber , unde & no- 
1 «dder, mutato 9 in d ; licut, a 9»yl)y, daughter : ) proprer 
| —_ in utramque partem inditterentiam : Inde autem Gracorum 
olteriorum Airg=» , hoc ſenſu, deformarum ; licur a multts zliis voca- 
ulis Latinis, Craca deſcendifſe, certum et, 
Mulrag habet partes , puta Jugum, Axem, Trutinam, Examen, 
ues, Cc, 


AP. 


a. 
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II. 

Libre Jugum, Vis oft ſen T rabs oblonga, cnjus ab extren 
dependent Lances. Qnod & tante firmitatis ce intellig, 
tur, ut appenſis ponderibus ſuſtinendis par fit, nec eor 
pondere wel rumpatur vel incurvetur, | 


n = | 

| Faves a Tungo, dicitur, (ficut, eodem ſenſv, a (1939, {vs ,) qu 
Lancium appenliones interjungat. Nilt quis immediate a 

Jugam dici malit ; licut, a $1/3w $2206, Tunge, 


III. | | 
* Axis, eſt Jugi medio tranſuerſum infixus, qui jugum ſui ? 
net, & circa quem rotatur : Jugum in duo Brachia din fi 
mens. : * bt 
IV. '& 
Jugi Brachia, wtrinque ab Axe ad Appenſionum puniFa po 
guntur, 2 
Foy TOP hy 
Lances, 4 Brachiorum extremis libere dependent, quibmi 
mntti ſolent Pondera; alteri quidem, Notum ; alteri, a 
plorandum, , 
. VI. F,. 
Trutinam appellant Aanubrinum five Scapum, quo Axis t 
trema utrinque Wuſtinentur, &, cum Axe, > cn ipſu 
% 
rutinam vero ipſam ſuſtinet vel tenentis Manus , veLUncus al ( 
fixus, aliudve ſuſtentaculum. | 1c 
Dicitur autem a Graco 7g2]«v», quod idem fignificat ; & kt ſa 
Tqv®, ers, attero; quod pondere faſtinendo Teratur, Uf Oz 
etiam 1 ena; Fro Lilance tot& P £ 
Solet autem (n-c 1ncommode, Axis, Jugo transfixus, utplurinaſ ni 
Jugo firmetur conjngi, ranquam ipſius pars; ejuſque extrema, inW1v 
duo in infima par: e Lrutinx toramina, libere movert. QuamquanY | 
peſſit Axis iplius Trutinx pars fieri, ita ut, circa ipſum immotum, lib C, 
rotetur Jugum, | > 


Dee. VII. De Libra. © E9 


VIL. 
Fxamen dico Lingulazt, que medio Jugo infiſtens ad angulos 
refos, indicium eſt vel Aquilibri, dum intra fiſuram per- 
endicularis Truting continetur; vel Preponderantic, prout 
ad hanc ant illam partem extra vagatur, 


Examenve improbum is ill4 


1: credo, reſpicit Hlud Perfis Sat. 1. 
| Caſtiges Trutina, 


Dici videtur (ab Ex/go, Exegi, Exattum,) Examen quali Exagmen: .. _ 
Atque hine Examin:.. Alii tamen, ab «ppe vincu/um, ligamen Fig. 51. 
(quod ab. «#1» ligo,) deducunt Amen five Amentum, quod Lorum 
 fignificat, (illud ſpeciatim quod mediis Jaculis anneCtebatur, quo me- 

* lius in hoſtes jacerentur:) Atque hinc Examen ; tum ubi Examen Li- 
tre (ignificat, (quod Filum eſſe yolunt ſeu Funiculum , quo Trutina 
regitur;,) tum ub1 {ignificat Examen Apum; quz quali vinculo ſo- 
cletatts conneCtuntur : Sicut && ipſum Ap## nomen ab antiquo Apio, 
atque hoc ab 4 m]v deducunt, quos ſe invicem pedibus alligent ; Quali 
WE huc refpiciat /rgilianum illud, Georg, 4. 

eAtque ille pedibus connexe ad limina pendent. 


VIII. 
Xquilibrium vere dicimus, quum ad Libram contraponde - 
rantia, &7niponderant, 


TUILIDN - 


lodque in Libra ſpeciatim /£quilibrium dicimus, idem eft jn 
aliis Machinis, five contrariarum virium quibuſcunque complica- 
virium e4quipollentia : quz tamen & Equilibrium, (tran- 
Natione, a Libra, aka) non raro dicitur ; quum xquipollent contra- 
nz vires in aliis non minus Machinis, quam in.ipsa Libra : Pariter atque 
Propenſms, Propenſio, aliaque cognata Vocabula, quamquam prima l1g- 
cine} nikcatione, Ling ſpeent, Meraphorice ramen de quibuſcunque ad 
na motum Inclinationibus uſurpari ſolent. 

an 1n adjuno Schemate : A B, eſt Fugum Libre , per cujus medium 
bell Cy tranſir Ax XS, dirimens Jugum in duo Brachiz CA, CB; 
unde, ex puntis A, B, dependent duz Lances L, L. Axis autem ex- 
tema X, S, ſuſtinet XT'S$ Tr#tiza, qux ipſa, inT, ſaſtinetur; per 
C\tJLus 


Fig. 51, 


- : _ 
70 - DeLibra. Prop, 
cujus ifſuram mediam, Examen CE huc illuc tranſit (dum A B Jug 
circa Axem X'S rotarur,) vel e/£44/;br1um indicans, vel in hanc 
illum partem Preponderantiam. 
Eſtque hac vulgaris Othcinarum Litra, 


= ao 


— 
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PROP. T1. 


Dum Axe ftixo ſuſtinetur Libra ; duo utrinque Brac? 

( cum ſuis Ponderibus ) contra-ponderant. | 

n : 

Am, fixo Axe XS, non poteſt (propter inflexile Jugum ay | 

per Def. 2 hujus) Brachium A (Onuſque ſuum) Delcender® | 

quin Aſcendat {cum uo) Brachium B ; neque hoc Delcendere, quþ 
Alcance: illud. 


. PEAXOP. Il. 


St utrinque porreCta duo Librx Brachia, (una cum Lan 
bus, reliquique f1qua eſt armaturi,) invicem xquipaſt 
derant : tantundem <ſt, Librationem quod ipeCtat, 
nullius eflent Ponderis : Axis vero reliquxque Librzh 
mitatem quod attinet, tantundem valent, quantum 6 
ſimul utriuſque (cum armaturi ſui) Pondus. 


PLONSBL 


Uta , $i Brachium C A tantundem ponderando valeat, ad (ub 
preflionem, adcoque (proprter inflexile Jugum) Elevationemc 
trarn CB, quantum in contrartum valet brachiuam C B, (nempe: 
lu Depreſhonem, cum elevatione contrarii C A:) tantundem4imuls 
ent atque {1 nullius eflent Ponderis, 
Nam (per Prop. > Cap.1 ) contrarit conatus,cum invicem arquents 
fe mmruo deſtraunt, ſen nullis xquipollcnt. Nempe, Librationem 1 
jnecta' 1, quatemisfenticer contra-Ponderant duo Brachia. 

Ag .7v very (nc ruat) jJugque (ne rumpatur aut incurvetur) f: 
Dmitatem requiitzm ; iplinſque Trace, Fulcrive quo ſuſtinetur, Vis 
227 medo non nul;is aquivalent Brachiorum pondera ; ſed tantund 
vatent, ovantun, oft {rrivſoue fimul Brachii Pondus, & ſiquid vltrac 
oneris. Quity 
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' Quippe, hoc reſpectu, non ſunt conatus contrarit z led utriaſque 
* deorſum : cui quidem communi Conatui, cum obſter tum Axis perma- 
& nentia, Fulcriquequoſuſtinetur, tum Jugi vis inflexilis, cc. & quidem 
© (igillatim Singula : .illi par efle debet lingulorum firmitas, per 1 $ 
A Cap. 2s 
DE F. Ix. 


* Libram igitur Mathematicam conſtderamus, ad inſtar unins 
bw inflexilis Lines Hed e, utrinque quantum opus eſt porretf, 
; librandis Ponderivus adhibite, 


Ummodo enim, poſitis wn Xquilibrio Librx Brachiis, eorum Pon- 

dera nullius inſtar habeantur ; porerit limiliter tum Librx Magni- 

TE tudo, tum Frgura pla ruto negligi, ut ſoltugLongitudinis habeatur ratio, 
vb ea qux inde dependentla poſt tradentur, 


. -RN. 
Centrum Libre, dicinms, PunGumglud quod cam dirinit 
in Brachia invicem Aquiponderantia, 


Inc! 

Ns ”, {= ponnr ag » Gico, potius quam e£que-gravia; quoniam 
vo ££ teri poreſt, ut, quz ſunt (abſolute conliderata) xque-Gravia, 
re poſlint, ratione litus ſeu Polttionis, inzqualiter Cravitare vel Ponderare; 
1&6 quodtum ex ſequentibus patebir, tum ſupra oſtenſum eſt, Prop. 10, 1 1, 


Cap. 2, 
: XL. 


A + Adeoque Brachia ſunt, que wtrinque 4 Centro Tibre porrt- 

ol - guntur , que vel Longiladine , vel ſaltem Ponderatione, 

ly Aqualia intelliguntur, : . 
XII. 

en Appenſionum , vel Applicationum Punta, dicimns, ea 

1 Libre « Punta, in quibus vel au ſunt, wel inde libere 


\6 dependent appcnſa Pondera z vel ſaltem (in eodem ad Cen- 
vip * Trum Terre Perpendicu'o) directe vel incumbunt, wel ſub- 
nn Jimnmtur, 

track | 

yy Notandurm 
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Otardum igitur ; ſiquando inzqualiter utrinque a Centro Lib 
VN diſtant Applicationum Pun&ta ; adeoque quz inter Centrun @ ,, 
illa punQta interjacent Rez, lint inxquales : intelligendz erunt il , 
rea, (i ullius omnino cenſeantur ponderis,) vet-xquahter utringy#; 
Centro porrigiquantumlibet, etiam ultra ipla Appentionum ſeu AF, 
plicationum puncta ; vel ea ſaltera quz brevior eſt refta, in ead:mra$;., 
one ponderolior cenſenda erit ; ut una tora tott reliquz xquipordere! 
quo poſſint rum Brachia invicem #quiponderare (ſecundum Def, 1:# 5, 
tum tota Libra quali nuilius Ponderis cenlert, (vi Prop. 2 huys® 4, 
ut applicatornm ſolummodo Punaerum comparandorum habeatur ruy/ 
Siquid autem Inaqualitatis revera. fuerit in Brachiorum Ponderatic? P! 
id appenlis Ponderibus accenſendum erit, | y 


- 
n 


XIII. 
Centrum Aquilibrif, appellamus, illud Libre pundu} 
quo fe mtclligatar juſpendi Libra ; quenutrinque ponderm 6, 
invicem A'miponderant, 
XIV. 
Perpendiculum /EquiMbrii, appells, quod per Centrum Au 
librii tranſit Perpendiculun, ſeu reffa ad Teryg Centrin 


Centrum Motiis, appello, Pundum circa quod immotum, 


— 


tatur Mobile,” : 
XVI. | bu bs 
Axem Motus, appelio, ReGam, circa quam immotagr rot 
mobile, 


XVII. 
Rotari vers dicimmns mobile circa PunJum fixum, we! 
' eſcentem Ream: quando ita movetur , ut ipfins puni 
ſengula tum inter ſe, tum ab illo ſen pun&0 fixo, ſeu Ri 
quieſcente &* (ineulis in ea punitis, eandem per pet ud iſt 
tam conſervet, 
Fig. 52. TJUta ; Circa punAum M rotari dicetur A B M triangulum mt 
ra utcunque moveater (reteata magnitudine & ſpecte Triar 
adeoque eidem inter ſe punttorum omnium politione, ) ut iplius un 
quodque Puntum, ut A, eandem ab M diſtantiam conſcryct. Adevg 


ge, XVIII. De Libya. 73 
circa M pun&tum, vel dextrorſum aur finiſtrorſum, vel provſum aw 
*retrorfum, vel in quamv1s plagam rotart poteft , pura, in ſit e 2M 
At (ITC Rectam X SI, nonnil] prorſum vel retrorſium Otabitur, v enum 

1 (us pun&a lingula, ut A, alitet MOVEantrur quail Peripher: 3 deſcrie 
Ebendo, quorum omntum plains X 5 Axis, rectus lit ; non eandem ab 
w$gplius punctts lingulls d1,/LANcLAm confervabit, h 

Sive autem intra ipſam Figuram (planam {olidamve ) ive cxrva, live 

Fn ambitu, intelligantur punctum M aut Axis NS circa gue Fiona 
wFxocreur ; pcrinde cft, : 
- XVII 
«= Plnum /Equilibrut, dicimar, quod ita jr Grave incodit 
planum, ut, quz utrinque junt ſeementa Gravis, £ muron- 


girent, 
{ 


un) 
Avolo, li utrinque nitul ponderet ; puta, Si punctum vel l:: 
Gr iniplo plano; 


£0Bxcm Equilibrii, appel/o, Ream per quam quoderimtue fs 
un dit plannm, et Planum quiliorti, 


b XX, 

| entrum Gravitatis, appello, Punitun, per qu0a quUIHNGQUE 
| incedit re@a, « ſt Axis Fiquilibrii : Adegque &- QUOACHYe 
que incedit Planum, eſt planum Aquilibriz. 


Uum 9% utri1:94e ſunt Segmenta dico , 1d etiam compretionſur 


a) 


ofa 


Ceniq. poſterius, ex priori ſequitur. Nam quodcunque Pla- 
num pr "ud t-anfir, ejus aliqua reCta per iliud tranſit ; quz qui- 


el gon li fit Ax Pyuilibrii, eriam & Planum illud erit Zquilibrii, pla- 
pu wn , Pc Jet. prxced. 
Ri 


ij 
| PROP. IE 


- = nente Libre Centro fibi permiſſa Bibra non move- 
_ IT'S : 

\dev@fllige's de Libra jam Quieſcente, (& fimiliter in ſequen- 
$tbus:) coutra vero, | jam it in motu. 

L : Sit 


Fi. 53s 
« fG 
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It Librz AB, Centrum C. Hec, inquam manente ; f1bi permj; 
Libra, (hoc elf, nullo Pondere, Vi, aut Impulſu quovis alio qu 
Gravitate 1ua, in has aut 1ljas partes adaGta, ; non movebitur, 
Cum enim CA, CB, Brachia (Xquiponderantia, per Def.; 
hujus,) invicem COrtg- ponderent (per 1 hujus:) propter contrar 
Cots x quales, non fiet motus : per 12 Cap. 11 Nempe, {iLt 
jam Quieſcat, Ec limiliter inde oftendctur, quod non iifterur, li 


[!t 18 mCctu, v - 
SCHOLIY 1M. L 
Alct hac demonſtratio, in quocunque Librz ad Hortzontem( 
(puta, vel © or1zonitall, vel urcunque inclinato: ) Siquo enimi 
CB, CA, non :c1 1onderant 3 non erit, in eo {itu, punctum( l 
Libr Cenirum , 5 a:tud aliquod ; de quo procedet demonſtrav ( 
Er quidem, {cCuun Mathematicum rigorem, in certa a Tet | 
Centro Ciſtintic hnica, non erit ejuſdem A B Libre, 1dem in 
litu Centrum CT. Scd, in fitu Declivi, a punto medio (quodin! 
Horizoutalt eſt ipſum Librz Centrum) pro varia Declivitate var 
moveditur C-1:rum, verſus declivius extremum. Adeoque, ded ] 
ſemiſfis, {1 ex pructo medio ſuſtineri intelligatur Libra, rel1quo p J 


dembit ; rc aque Libra, hoc lit, poſira, ſuapte ſponte ad {rum ;. 
zonti pep: licularem ferri debet : (Contra quam aliquibus viſum: (> 
Nempe, -> ſitum Horizonti parallelum ferri debere ; contra qu6s1 
Ciſpurat Gd Hyxldus, in Mechanicis, Capite D: Libra, Frop 
Quod ſeorlim, {i opus videbitur, demonſtratunon eſt difficile, Et 
polt Propolitionem 1 4. 

Verum [1 inte]ligatur Libra tamquam a Terre Cen:ro infinite di 
adeoque & Perpendicula invicem Parallela : . omnino idem cenſer 
eft in quocunque fitu Centrum; nempe purtum C, iibrx AB: 
ut, Quo modo in Mechanicis affumi ſoler, 


PR 
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— — — —- 


o PKOP. Iv. 

i. A puncto quc vis libers dependens Grave, aut cidem di- 
a re(te vel wojectum vel inciimbens; tantundem gi avat 
LiF illud quo ita fuſtinctur punctum, atque (i in illo iplo 
03 pundto n:t {ligeretur, T'Mntundem fcilicet quantum eft 
'® ipſius Pons, 


idem intellige de V1 quavis alia, mutatis mutandis. 
. Now verbi gratia, ex puncto B, libere dependens P pondus, ad 
= perpendiculum feretuy pravitate ſui, (per 36 Cap 2.) De quo 
ſic polito , {ive alias directe vel {ubjecto vel incumbente pondere P, 
(five propius five remortus ablit, modo in eodem perpendiculo,) con- 
ſtabit propolitum ; per 41 8 Cap. 2. 


SCHOLIHK AM, 


| os hzc Propoſ:t:o non exiguz utilitatis : ut qua ad certam xſti- 


Jugumre&um applicata, Pura, l1 intelligatur planum al:quod AD B; 
atqueineo Libra ACB recta : Ex variis autem hujus plani pundtis 
(bvein ipſa Libra, live ſupra, five infra Libram) appenſa Pondera. 
Quz ex A vel B Librz puntis libere dependent Pondera, tantundem 
vant ea punta atque f14n 1llis eifent. Quod, ex D punto ſupra 
bram ; tantundem gravat huic ſubjeftum librx puntium 4, atque li 
nilloefſet, Quodque, ex E punQo infra Lib .m , rumundem gravat 
purtum « /, cui directe ſubeſt, arque [1 ib.dem ef, Intellize ferm- 
per, ita conjunta efle punfta D, $, vel E. ;. ut tion pulfit U deprimi 
nili depreſſo ©, aut E deprimi, nil _ ) Siitque 1la Az B, 
que App/icattonum Purtta dicimus ; Dot. 1 hujus, 


Similiter 3 Si librzx Jugum inflexum intelligatur, aur incurvatum, ut * 


; «C3. Quum nos Libr 4m 1a:hematican d:hnivimus L 1s 65543, 

| &c.Def.g hujus ; Pro Jugo itlo inflexo,ſubſticuere licer qt .mliber in £0- 
—Þ Gem plano rectam ; (cam potifſim.im, qua per Centrum mots ram - 
ſens, eſt Horizonti parallela,) arque ad hanc, ur ? bam 2 igere 


lnguloram appenſorum Ponderum momenta : Putag qu ex + # 6 
fun&tis dependent p-rinde ac ti ex A D B puns dep. nderxeir., 
' 3 FERGP 


"T0 ART IAAAS 


Fig. 


} #+ 


s : : - R —_— . WW. 99. 
mationem reducit Pondera, live 5.0n in cidem rei, five non ad © '>* ?? 
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RAO DOR - CES HFA Core 1s - We 2? 
FEDP. V. 


St Equaliter Gravetur utrumque Librz Brachium : Aqui » 
pondcrabunt fic gravata Brachia : Et fibi permitlla Liby# 
lic gravata, manente Centgo, non moveiiiur. I 

Sim altcro alterum mags Gravetur ; hoc przponderabitF 
atque deorſum (nilt alias impeditum ) feretur : Et finu# 
utraque Ponderando aquipollebunt exceſlui prepd# 


\ 
. uy 

lentis. 
Am, 1 xquiponderantibus utrinque Brachiis, ut CA, CiÞ C 
Fig, 97, Fer 118 Det. hyus; ) accedant adhuc zxqualia gravamina, ut PLE” x, 
(hve ex appentis Ponderibus, live a@hibita Vi, vel Impulſu quo. gr 
aliafvc;) Aquaics etiamnum manebunt Ponderationes ; (quippe £quP#..” 


'14 xguatibus addita, Aggregara faciunt Equalia.) Ideoque contra 
cum {nt, (per 1 hvjus;) nullts xquipollent ; & Motum proptercz ng 
ethciunt, per $, 12 Cap. 1. 

Sin magis gravetur alterurrum; Przponderabit, (per 9 Cap, t, 
Accoque deorf.im feretur, per 12 Cap, 1, Equipollent *autem Por 
» W«derardo, himvl ſfampra, exceſſui prapollentis, per 8 Cap. r, 


SCHOLIHKAM, 


ÞP; er 4145, 18quam ; nempe quatenus 1:11icem contra-ponderatt 
Li074m 13 hang aut iam partem trahondo, At quantum ad Axa 
ofom, 2 quodcungue quo Libra ſuſtiuctur fulcrum ; pro contrariis 
berda 2.1 fun td pro conjunctis oneribus : {cur ad Prop,'z;, oftenſur 
et, Q.-0 in {equentibus rem Propotitionibus ceckignninn erit ; uk 
19,32d4 contrarium inſinueturs 


PRO P.VI. 


- Ponicrnvfutcunque gravata Libra, Centro Aquilibri 
'.tincatur © Neutrum pregravatur Brachium, 


F 


Il 


© Ft contra 3 Punctum 1llud Librz. quo (i ſuſtineatur fic 
gravata 11rd , neuttum pragravatur Brachium z ct 
Centrum quilibrii, | 

Ju-P Per, ex Definitione Centri Xquilibrii, 


PS 


itÞ PROP. VII, 


WE \anente Centro /Equilibrii, utcunque gravatis Brachiis, 
Libra non movebitur, 


23 Ck AB, Libra. Arque intelligatur Centrum Aquilibrii, vel 1dem 
FE Jum Centro librz, (nempe 11 #qualiter vel graventur , vel nou 
ow... graventur Bractfia ; adeoque conſtabu propolitum, ex 4 & 5 hujus : 
que.) clabipſo aliud, ut E, Hoc, inquam, manente , Libra nan movebitur. 
x Cumenin (per Def. Gentri Z#quilibrit) E Az EB, prout jam 
ne gravantur, unvicem Xquiponderant ; Nec poſlit (proprer inflexilem 
libram) alterutrum deſcendere , manente E, quin alterum Aſcendat : 

ontrarit conatus 2nvicem #quales, morum non efficient, per 12 Cap. 1, 


1.) 

1g 

3 SCHOLIUM, 

© CYNlod autem de Gravuate dicimus, (live in hac live in altis Propol. 
tionibus,) dcorſura movente ; idem de quayts alia Vi movente fc 

undum Directionem ſuam, intelligendum erit ; juxta Def, 2 1, Cap. : 


it ae 


ws th. 4 


I 


> i 


= 


þ 
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PROP, VIII 


Manente in <cadem 4 Centro Terrz Altitudine, Centy# 
Aquilibritz neque Deſcendere cenfenda elt gray 
Libra, neque Aſcendere, utcunque moveatur. Et co 
tra; dum neque Deſcendere, neque Alcendere cenlenaft 
eſt gravata Libra 3, Centrum Aquilibrti manet zqu# 
altum, 4 

Et ſimiliter de aliis motibus a Vi motrice quavis, mutati 
mutandis, intelligendumerit. | 


CaP,1I 


ww 2 a MH < oF Tc. 


Fig. 60, Nrelligatur A B Libra, utcunque gravata, in f(irum « 5 moe 
Manente (primum) Centro Xquilibrit in eodem E punto, Þ| 
Cum igitur, (propter E Centrum P—— partes E A, ElF 

in quocunque fitu, adeoque in toto progreflu, invicem Xquiponderaf 
Sicque, propter inflexilem Libram,unius Aſcenſus cum Deſcenſu alter 
perpetuo conjun&tus : Erit Aſcenſus Deſcenſui Xquipollens, ( 
licubi prxpollet alter , ea przponderabitur, per 7 Cap. 2.) Ni 
igitur vel Deſcenſui vel Aſcentui, limul xquipollent. per 8 Cy, 
Quod erat demonitrandum. 
Idem deinde oftendetur; etiam(i non in codem E punto maneat Ce 
crum Xquilibrii z* ſed in altud quodvis xque-altum transferatur, uti, © 
Librz {iquidem in litu « + 8, intelligatur parallela in- « E 8, new 
cum intelligatur. Terrz Centrum infinite «diſtans : $i vero in 
ſtantia finita, intelligatur circa Centrum Terrz rotari Libra » «4,7 
ſium «ES ; utlit « E arcuscirculi, terrz concentrici ; 8 (imiliz* 
« «, 89, &c, Probabitur utcunque (vel ex 33 Elem, 1, Vel exDÞ 
Rotationis) lingula iplius « s 8 pun&ta, pun&tis lingulis in « E 4 re 
tive ſumptis, xque-alta, (& l1militer de Ponderibus appenlis ow 
finr, Fc.) Adeoque totam «« &, toti «E&, hoceſt (per jam demu 
ſtrata) iplt AEB, axque altam, Quod porrodemonſtrandum era F 
Atque hinc converſa facile conſtabir. q 
Et limiliter de quavis alta Vi motrice, mutatis mutandts, tdem oft 
detur. ; 


PAD? 


Tantundem vel Aſccndere vel Deſcendere cenſenda 
utcunque gravata Libra 3 quantum vel Aſcendit, 
Deicendit Centrum /Equilibrii, Quzq! 


es 


"' k © -=y we... CL ia> T% 


— ket 


pl £2. -SO Fe KK ©...» == 


| = 2nd 
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* Quzque de Gravium Aſcenſu & Delcenſu difta ſunt ; pari* 
' terde motisab alli quiyis Vi motrice, mutatis mutandis, 


l intelligenda crunt, . 

Vt Ct AB Librantcunque gravata : E, Centrum Xquilibrit ; qued Fig. 61, 
Cop intelligatur ad s mover! ; Deſcenſu live recto live utcunque obliquo: 62. 62. 
naE pico, rantundem cenſendam eſte deſcendifle Lbram cum ſuo quantocuns. : 

UP que gravamine ; & quidem, {ive eodem manerte, live utcunque mu- 


” to, ad Horizontem litu. 
1 Primo ; Deſcendat E ads deſcenſu reto ; retinente Libri eandem 
"* ad Horizontem inclinationem, adeogue manente libi ut prius politz Pa- 
© rallela; pmtain £8, Maniteſtum eſt, tantundem delcendifſe libram 

ÞS totam. Junctis enim tum E;, tum aliis quibuſvis punts reſpeCtivis, 

Wag” uw As : Propter xquales parallelas reftas E A, « « , ſunt & (per 

© 33 Elem, 1.) zquales item G& parallele Eg, A , punftorum E, A, 
Ep deſcenſus menſurantes (per 1c. Cap. 2.) qui itaque xquales ſunt, Er 
TP” fmiliter oſtendetur de quovisalio Librx punto: adeoque de ipsaLibri. 
ten Secundo; Manente, ut prius, eidem Librz ad Horizontem incli- 
natione, deſcendat E ad s, deſcenſu utcunque Obliquo. Reliquisque 
| : ut prius conſtruftis ; demittantur ab E, A, ad Horizontales rectas «e, 
Pi 44, perpendiculares Ee, Aa, (deſceyſus punctorum E A menſu- 

 rantes, per 1 © Cap. 2.) Et, demonſtrato, ut prius, quales efſe & 
Ge © parallelas, Ee, A ; xquales item erunt (propter ſimilia Triangula) 
UE Fe, Aa; adeoque puntorum E, A, deſcenſus zquales. Et fimi- 
KM liter de quovis alio Libra puncto oftendetur, adeoque de Libr ipsi. 
no Tertio; Neſcendat E ads, deſcenſuquovis live recto five obliquo, 
Az” &(imul utcunque inuterur Librz. ad Horizontem Inclinatio : Puta non . 


mz win <+:8 ſitu parallelo, ſed uem 4 «6 alio utcunque (ira. Etiam fic 


UE antundem deſcend!i'e Li-ram, quantum Aquilibrii Centrum, fic often- 
I ditur. +4 intelligatur Livzain ©+# (tu paralicio ,.tantundem deſcen- - 
Fo diſe, jam oſter;ſuin «ſt, (in primo & ſecundo M-mbro hujus :) Sed (per - i 


WF precedentem) #qu2-21t cenſenda eſt Libra jn litu 4+ 6, arque in *%#; 
iP Ergo& fic tantundem «: icendifſe Libra, _ ipſum EZ Centrum - 
| © quilibrii, cenſend2 erit. Quoderat demonſtrandum, 
ou Quodque de Deſcenſnab E ad, oftenſum eſt , ſimiliter oſtendetur 
d& Aſcenſu ab :a& E. iNempe tantundem Aſcendere ce<niendam efle 
+ Libram, atque Centrum Aquilibrii. Quod porro dcmonſtrandum erat. 
| Idem alii cuivis Vi Motrici, mutatis mutandis, facile accommoda- 
es bitur, 
2 | PROP. 


&& De Libya. C47, 11. 


, PROP. X. 


© Centrum Equilibrit fit in eodem acl Terra Centrup 


perpendiculo cum Centro Motis ; in neutram partes 
prapenderabit ; ſibique fic permilia Libra non more 


Iitur, Sin <cxtra perpendiculum conſiituatur 3 ad pert 


pcncicvlim, intra Centrum Motus, teretur Centrys 
AM qiitbri , Cnitt alias impeditum,) in plano ad Hor: 
201m recatos laltem quam poteſt omnum maxim- De 
cliv!, X 
idemalits motibus, mutatis mut4ndis, accommodabitur, 
I: M Centrum Motus , circa quod rotinda fit AB Iibro:tt 


Centrum X<uilibrit, in eodem Perpendiculo cum M , {ve intr, 
live ſupra, live in ipſo M punto. Quicleet, inquam, tic conſt: 


\ ts 


Ls 


ra a add 


'.1 Libra, in neutram partem prxpondera's. 


F 


cum manere. Centrum Xquilibrii E, (quippe tdem.) Non 1gituro 
wramvis partem praponderat ; neque raovebitur in eo fitu lib1 per 
miſta Libra;z per 5 hujus. 

Fig. 65. Secundo; SitF, in ME perpendiculo, infra MI, Adeoque (pe 


Def. 1-,16 hujus) mota Libra, feretur E in peripheria (faltem ſs} 


Primo ; fit F Centrum Xquilibrii, 1den; que Mi: Centrum Yiotw 
3 64+ Maniteſtum eſt (manente Centro Motus M inmoto, per Det.) immeF 


perhae {pharici) ur DEF Centro M deicripta, Cujus cum pun-F 


tum infimum lit iplum E, (per 20 Cap. 2.) quacunque moveatur, 
Alcendet E Centrum Aquilibrii ; 6, cum eo, Libra, (per pracedent,) 
70n 1vitor fu ſponte movebitur. 

FS 60. hots Libri, feretur Ein DEF peripheriz (vel ſuperficie ſpharrica,) 
cus punftum E (per 20 Cap. 2.) eſt omnium aitiliurum ; arcuſque 
t D, EF, pariter Ceclives ; per 1 5 Cap. 2. & 16 Elem. 3.) Invtram- 


vis ictur parte Tqualiter propendet E (per 17 Cap. 2.) ipſaque L-} 


bra, per prxced;) Neutra :gitur feretur. per $8 Cap. 2. 
Fig. ©, Denigue ; Sit E extra perp*Giculum $ MP. Cum fit M Centrum 
Momus, Circa quod Rotardo E deſcribet peripheriam (alter in Sphz- 
"SIC; 


nerhicie linzam? pa SEP: Propter arcum E P delcerdentem, 
a4lcendcniem 


e*afN} 1 
ih » 


Tertio'i, Sit E, in M E perpendiculo, fupra M, Adeoque (ut prw)PF 


OT "I 


. 

PROD. XI. De Libra. * 
” afcendentem vero ES ( per 2c Cap.) F centrum &4quilibrit (br; 

rntundem deſcendente, per prxced.) ad P feretur (nili alias impedirum) 
” inplanoM EPad horizontem refto (utpote quod eſt omnurn maxi - 
* medeclive, per 25, 26, Cap. 2.) Saltem (41 iſhc impediarir) deſcent 
| quam poteſt omnium maxime declivi, per 2 & 8, Cap, 2. Qux Ge 
'| monſtranda crant. . 


y bf BHO & I. 14. . 

; ol . 

- Dcoque [1, in P conſticutum centrum Xquitipri! , {Nee v2 amo. 
* { Aveatur ; fe reſtituer , [ibi permifla Libra , gravicate fua ; St cv2!- 
ſitucum in $, amoveatur , non coreſtituetur , (ed deorium ad P ferce- 
t 


ur, | , 

Quod autem de Libri, ſtricte ſumpri , ponderibuſque libere appen- 
ſis (adeoque in plano ad horizontem perpendiculari) oftehfurn ett : 
; Pariter oftendetur , mutatis mutants, 1n quavis alta vw Pyta; * 
EF planumSEP non Erectum lit, ſed utcunque obliquum , in quo AB 

' lhe intelligatur, tum ſuper illud movert appenſa pondera : Stntliter e- 
ſt-& nim (ex 20, Cap. 2.) omnia procedent de S P ad horizontalem rectam 
incoplano normaliter politam (quod Perperdicn'i ſuccedatenm dixi- 
> mus) atque SP perpendiculo ad Centrum Terrz. Aut etiam, {1 in 
Horizontali, aliove quocunque Plano intelligatur Libra (five quod Li- 
.brz inſtar eſt) exque in. A & B applicatz vires quacunque ſecundum 
_—_—_—__— P parallelam : Eodem plane modo procedet demon- 
* Eratto, 


, 


a fi} _ = _ ak. 
wil = , 

C.-- PROP. NI. 

Nt.) 


$i circa Centrum 'ſuum ratetur Libra; incaratione moy- 
cs} Ventur , vel Aſcendendo vel Deſcendendo, tum iptius 
ca,)} pundta ſingula, tum quzex iplis liber> dependent vra- 
que | as qui diſtant ea puncta a Centro Librz. J 


li. wn : EDD fl R 0 
: (= C Centrum, rotetur Libra A B, Dico iphus puncta (ingvl2, Fig. 
uA,B,D,inei ratione, Aſcendere vel Defecndefe (eodem {tili- 
bx. | "Pin eodem Brachio ; quz in contrario, contrariv motu , ) qui 
3" } tiſtant a C Centro, 


M Deſct;- 


82 De Libre. C 47. TIF 4 


Ei £8 Deſcribunt enim. A, B, D DW, Functa Ffrop ter cundem vel Xquales rn. 
20 oulos ad ©) [ni £5 arcus (puta A 1, Bb, D d,) qui 1taque rum ix | 4 
am 6 iplorum altitudines perpenciculv menſurs tX (puta : Aa3B He 
DY,) ſu tit (proprer ras miles & timi! lrer [tas \ faltem fit co:.l 
TCALT1IO $4 72s , quod htc Cancung lem t2 Ci rt liys { - hoc C 3 a Ce : 
*0 [tan AC oth ae} © I I ' mans adcoqu 1 o per 1: 
LID. - | Fun ctorum A. B.D, Aſcent. 5y Deicer, luive, Qu 1d erat&| | 
0uſtr andum | 
vey 7 de iplis punCtis oftenditur ; perince verum eft de Pond 12 
riDus inde libere dependertiibus, vel per /r:p +4 Velztin& ſu 
ia, - QUEMCUNgque arcut n deſcribir, yerbi gratla , B punctum , hv de 
:rilem & xqualem & {militer lit m, deicribert ab eo liberc de ;pend | f 
P, "Uurporg ” uod 0 Per . Ca ih. -  R—_ ud-c: þ 


A 6 oP (TC CaNLUN ae *'y (ce: dir If vel deſce nc It ; hoc eſt ( ( (per m "dog 
N91{xata) In ratione diſtantiarum pun Corum appentionts a Cent 
God { eriam crat Demon{trandum. 

' 


PR OP, NIL. " tan 
. FF &n 
$1 iden bit Libre Centrunt, atque Centrum Motis : Qu? dr 
£x 1114 Iibere dependent Cravia (aut etiam alias dire} Hor 
vel ſubſunt vel incumbunt) in ed ratione ponderant (ﬆ AS 
gravant ſua refpeive Brachia) ceteris paribus ; quzep** 
Fatto nibus Ponderum , & Diltantiarum punftorums bh 
plicziionis 4 communi Librx & Motus Centr8, Compot 
tur. Fa 
Adeoque : $i Diltantiz fiat xquales ; in ratione Ponderut 
$1 Ponccra fint xqualia z in ratione Diftantiarum: F 
vel utrague fint aqualia ; velſint reciproce proport 
nalia ; A 14ponderant + Que vero ex Centro dept! 


_ 


dent 2 neutrum gravar t Brachium. (cg di 
<m intcllige de Vgitbusalits: Nempe in <4 ratione Ml 12: 
Veinu lo policat, » GUX componitur £x rationibus Viriud] puact 


& Diſtantiarum a communi Centro Motils & © Libra(b Hu 
70d hyujus inſtar oft) quibus direCt> applicantur Vire[#%% 


De Libre, > 


P, »1i?, «219 
1D. 111), ol 


* _ _— 


PD. G:nPÞD. 1G: mPD, tC: mnPD: mT ÞD. G. 


, 
TD I. 


| Tam ( p2r ; -, Cap. 2.) tn Ca rarl: Me 1 JC nderant:.; qu. _— bore. 6 
: movyeantur kGenkic Delcentuti Ei toc elit {rere. Clin » yo 

'- C-eit{fer5. Can. 2.) in 

ratione ay - ff + Þ 7 atioenibudÞon iderun 1, & Sel '1 mi 4 Þ 400 S440 Ae *N- 


fulve COMPONITUr :; Hoc eſt ( Der Yr excedentem ) QUE CX Cat ONLY Poli 
decum, & diſtantiarum puncPo1 um ar plications ) a Commun mot 
libra Centro, com vonitur, Quod erat Propolirum. 

Qunodqgue, de - Jncumbentibus & Dependenribus, addrcur ; conitat 
4 hu} 'US, 

Corollaria conſtant, ex 4. & 6, Cap. 1 


[ow | S ——- 
- "2. 


| _ 


wa ; 


= _- —a . 
_— — — — — —— cc 


-> 
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; SCHOLIEAC 


Rog olitt0 hac { ut Ge Pracedentes ) ootifſianana refricit Libram 
Lanquami ex unicy {ug puncto liberrime dependentem (non ad cer- 
© tam als politionem , allier quam gravitate {uu SC ponderum depel- 
* dentium, determinatam) ageoque in plano ad Horizontem re&o, live 
circa axem Hor1zoORt ow, canton, & quad@r, pratertim, ut in litu 
+» Horizontali conſtitutam : ( quamquam Ge ad altum tum Libre tum 
: Axis ſitum accommodart porcrit, ) Saltem Pondera ſupponuntur om- 
nin eodem plano , arque ad unam « _ rectam per Centrum 
motus tranſeunteg,app.icara ; fecus uttgue non effer tgem Librx ate ae 
Motus Centrum. Erartque bzc propolitto neutig: + omutcenda, wut 
uz tam Celebris lit im reScatica , Equalia Porders, tn ratione Di- 
antirum a Centro Libra, gravitare. 
+ Verum omnino evenit non raro, comparanda venire er rn ad 
Libram cxigenda , neque in f (fu Horizontalt , ncque in uno aliquo, ſed 
GrMis poſit. m : Sed neque in plano ad Minor. - refto, 41/T CIXCA 
Honzontalem Axem , libranda , ſed circa inclinatura Axem , adco- 
ue ns | inclinaro fins movendam : Vel ettam non adunam atiGuam 


Gl. Hulc Itaque caſuum varietatt ut ſatisfac! am , Vitum cM ſ<quenten 
Ts [:opoliffenem huic ſubrfeRere , qui rem cance uniwerſalius exp ont. 
\t 2 =” x (1 p 


$4 ; De Libra. Car, IF 1 


—— CO em —— —O— 
"—_ —  — WW -  C—_— — — 


P A O JM \1!11. 


Pondiwtidewm ad idem Librx punctum appiicatum 3 pro y:: 
r'4 Libre ad Horizontcm potitione 5 1n plano ad Hy, 
zonem reGo (five circa Axem Horizontalem 3: ) per 
derat in raticone Diſiuntiarimt a perpe naicutlo per Centre 
\lotus. 

In Plano autcm ad Horizontem inclinato (five circa inc. * 
natum axems?) in ratione «dſt intiarum 4 [erpendiy 
{wecedeneo ; {ev rea que cit, in lo plano, ad Hori: 
talem rectam ad argulos rectos. [6 

Et Quidem, univerſaliuss Aqualia PTonderagihve ad ejuider: Þ 
tive divertarum libfarum , utcunque ad Horizontemi:: = 


* > is -- 


clinatarum (mudo cowrea Axes equaliter al Horizoms © 
meolinatos, tive in plants Xqualiter inclinatis, rotentrs ;. 


punta quzlibet, appenſa z ponderant (ſeu gravanti® © 
reipective Brachia) in ratione diſtartiarum 2 perperdin® B 
per ſur cujuſque Centrum motie, vel bujur ſuccedins = 
"1lo quidem, {i 11 planis ad Horizontem tedtis rotentu. © 
hoc, fi in plaais inclinatis : ) Hoc eſt ; utrobique ay & 
pendiculari per Axem plans, | 
Circa Axes yero 1n4qualiter inclinato; (adcoque in pl? pe 
inzqualiter dectivibus; ) ir ratione Quz ex rationid; 
Diſtantiarnm illarum a Perpendiculo ejuſve Succedants, 
vel Perpendiculari per Axem Plano, & Declivias} © 
Planorum, componitur. . þ 
Adeoque, Pordera inequalia circa eqnaliter inclim 5, 
Axes (ade0que in Planis xqualiter declivibus ; ) ing 
tione qua Ex Ponderum &Diſtantiarnmillarum(a Per 
diculo cjuſve Succedaneo) rationibus componitur. - | 
Circa Axes ver6 Inequaliter inclinatos ; in e4 que ex!" | q, 
derum,& Diſtantiarum illarum,& Declivitatum,rations gra 
componitur. . | bg 


4 


. 
Intelig:” 
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i pror. XII. De Libre. P 
3 - 
* $4 a P — __ - +, ? ? \ FP 90 P ; A #, I «6 *Y by 
w— Nrel/19atut Libra y 3 4500 4 44 +44 $4 + + 4 S wt 4 TY SALT kiad3 £l CT 2 3 vel « * 
: v . 4 2 , w 
_ - . "TEES 4$ . f, - » 1 -— 4 ' - 4" # , Ty» # \$L, 
CÞD, moverl;; PUNCTO II DD, AtiCTIVENs arcum | or herty I; 7 bd, *'s 
, M y Me + © of "\ $4 5 5 p , . 8 1 : : 
11 7 10 [1\C ad F1Or1z« necetn td 0, !5 ETC? CLIC C905490) BM } ; "OM - 
- hn * T3 a cs toy : » 4 ” Ef —_— y . ? 8 [ Hi 
Pleatur # BS CI7CU. 1 TORDEEIND Sal C457 alli JSICER $. DE. a 
T " , ' ! % þ Ju "> 3 v i # þ | » p bl " L *% E- $,* ® | 
VG 16 PACALEA : [ erpendtciu! þ \ jt ww ooelSI4o 0, & \-5z OUCULIEITY! % 
We in», Dico in ca ratione potidezare <xpolitum pondus in punctis 


as 3, by; quackt rectarum BC, &;, be, diſtantias ab S C menſu- 


1 4 & 
((/n — It abs * 
i - LE io nnti 4 LEE to 
Nam, OMNI i = alS &, DB, all Libram in $itil Horiontali A 8: © 
-. 
". 4 anl ; ”— \ 4 [ . f ity N,1PFyy}e YP . y 1h.» 4 1 ' » & \p 
| per} CHAUIIC 041 T91*% > SE, kW AKT 7 AOL 245 ISTL p] CY 7 hujus \ Cul ey £010) 


i CB3S planum it a 1ortzontem rectum , tantundem popderare , 
reſpects aſſumpree Livre A B, pondera ©x B, 2, b, purictis ſulpent1 , 
oF atque lt exB, s, d, ſuſpendecentur. Adcoque , (1 int xqualia pon- 
dera; inratione Diſtatittarum B C, © 0 a C, (per pracerencem , 
hoc cit (propter parailelas 3 Diſtantia?1.m B C, » v, bc: Sm ponde- 
r2 ſint inzxqualia j in ratione quix £% Ponderum & Diſtantiarwn var: 
onibus componitur (\ er candem Pr03. pra Cee. ) uz CLan7 Propoin 3. 

Idemque m Plano 1nclinato , coriftabit ex*25 Cap. 2, Cumenin: 
WE  inclinatio plani (per 26 Cap. 2.) in eidem ratione oms in flo pla- 
1 no gravitationes minuit ; 1m eadcn inter fe ratione porderabunt t: 
a®  B,2, b, punctis appenſa ponder: , in plans mnclinato, qua 1n piants 4! 
#® Hocizontem recto ponderarent {ver 5 Cap. 1.) Hoc eſt (ut jam of et.- 
ſum eſt) in ratione Diſtantiaram, 4 Fonderi ifor xGgualia z vol, (1 tr 

ulia, in ratione ex Ponderum & Dgtantigmum rationibus cointullt.s 
Qua Itidem probanda erant. 

Quodautem cadem lirpunctorum's , b, av erefto per Axem Plat, 
perpendiculari , atque ab $ C re&ta (que iilius eft , atque Ci.eult 11- 
bratione deſcripti , ad planuni !tlud rectt , communis foetus) Dittu 
tia: Sive (quod eodem recidit , propter punctorum , live a rect, tive 
| a Plano, diſtantias, reCtis perpendicularidus menſurart foinas) yuod 
* rettz #x, bcy in circuli planv perpendiculares ad S C rectan , thin; 
+ tam ad illud per axem planuu perpendiculares: Conſtar ex Det, 4. 
> E111. Quodetiam atfirmatuin crar, 

Alia Demo ſtratioe . 
* Exdem alias demonſtrabimuz, cx Prop. 21. Cap. 2, pro Vai 
' motus Obliquitate, Nam Cconſtroctis ut prius Cuctiique COnting et. 
,\ Ws BT, £r, bt, utin Schemate,z ) Puncii B, quocunque vnere 
- pravatz(& quidem live in recto ad horizontem plano live utcungue Ob- 
| liqu#) per arcum B&b moti, cadem eft obliquitas murus in »pl1s 
[48 B. 
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com o}:nt reQtum, per 16 Fl. 3, & 32 
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| . ” = 5 RT ,. _ | FOG A. 

Quodgue de una Libra oftenfum eft , de piurtbus [1muliter ofte 

X ! , 0 *1 4 T f # P C 

ut, Pura, {yad Livrx CB, punctum f; &, Livrx Cb, punctun;? $1 
appenta {int agualli pongers : pv derabunt {per jam det } in ratiy 
», N 2 im *# q q 4 . . + 
SOLEAIKLACLIN FL. ly l, CTELCLES EALIOUS ( AdCOQUE. a! PONdera lint 
©qualia ; 1n rationibus ex Diftantarum & Ponderum rationibus 
POLITa, PCT Cap. 2.) \ Lgod mam erat propolitum, 

Demgue @quod de Axtbus InxXquailter mclinatss, aftirmacur ; a& ©, 
Me, Motuun Plants inxgualiter Deciivibus ; Conſtat ex Prop. 24 v1 
5, 25, Cap. 2. Quoduitimo Jemonitrandum cr.t £ 


-» 
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SC HOLLIE AC | | 


N Ocandum interim hc erit o non ita hac intelligenda ee, quiF 
| N ti ad Libram AB appenſum pondus in B, ponderiin A, zg: 
PONderer ; gud in 3, huic 1n « Cederet, feu minus ponderaret. Que: 
pa2riz En Hud in 3, Minus ponderet quam inB , non ramen deft: 
tur Xquilibriam , quo2zm & ineadem ratione (propter eandem 
Iiquitatem) minus ponderet hoc in = quam in A» Quodque de Eq Q 
Iibrio dicttur ; .parirer 6 de nomentts inaqualibus obtinebir, Pi: 
qua ratzone poncus mm B, prxponderat ponderi in A ; eadem & il: 
in? prxponderabit huic in =. Nam utriuſque momentum proportio:Þ* 
liter minuitur , ob eandem moruum obliquitatem ratione Perpendicts !, 
rum ad tirrax Centrum , qua Ponderum moventium Directiones far : 
& {vpponuntur invieen parallels, G nul 
At vero: $1 loco Ponderis in A, *, a, (cujus Directto ſupporuur an; Me 
dem cum directione, ponderis 1n 3, 2, b ; utraque fcilicer,deorſum x Ve 
terr.e centrum ; adeoque &, propter Tangentcs paralle!as , Decſjvitas _ 
Xqualcs ; ) Subſlicuatur, verbi gratia, Vis kumana . Quz non 7.1m 05! 


- " © iy; 
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P x20 0, XIV. De Libr. 37 
4. © © , +2 Ons .,a95 4 V1 a V royraontic E 
i vlicar poterit ſecundum direQionceme v, quam A V. per; enucntum ; (9- 
©" Geogue ejuſiiem crit Momentyin quocunque Yor ity; gum 1nterim vilud 
C2» Ponderis a B ad £ mot1 minuicur : ) Numuctur continuo ratto Reliſtertive 
(4B 2d $9, b, mor:) ad xcuale momentum Viriamin A, -, 2, 


a. 20 
HONgett> \ 


nt Adoogue Vis IN 2 , tactiins Movevit pondus in £ ; quam vi: cademin A, 
} L Ade: 2 * _ "I" . : y 
l-© mondus ide 18 B. Quz ex propolitione i2quente apertius conſt2- 
p.: b 
_ & #, eh AIV, 
* . 1. P . £ C. R 2 ", 
n:- $1 duo pondera (aut alix quacunque vires) ad Ltbrarr, 


13 applicata , ita fe habeant, ut, in quocunque Libra (ith; 
N'?  eadem utriuſque fit obliquitas motts : Quan, h2ber: 
K inter ſe horurn momenta rationem in uno Libra ſitu - 
4... eandem & in quovis alio habitura tunt, 
.;# $1 vero (ve), propter curvatum Jibrx Jugum ; vel Cen- 
*-, trum Motus extra ipſam Libram; vel, non caldem ap» 
-» plicatarum virium Directiones : vel, alias undecunque 3} 
contingat, pro vario Librz fitu , inzquales {ubinde fus 
ws furas efle duorum mofurn obliquitates ; Non eadem 
zo: Eilt, In omni Librx ittu , momentorum ratio : Sed va- 
+ - rabitur, pro varia ratione Deciiviatum, five Sinuum 
[tz  Angulorum Inclinationis ad Horizontera, five Com- 
"2 plementi obliquitatis. 
-#Quodque de duobus ponderibus dittum eſt, de pluribus 
i. Umiliter conſtabit. 
106; ; 
cz, 8. PNeelligantur , ad libram AC 8B, duo Pondera {ſeu vires aliz ) 
fink 2in A, B, ita applicata, ut-directiones motuum-AV, BT , vel 
© Tullam habeant vel aqualem obliquitatem (hoc eſt, ad Gireftionem 
ir Moventis , quar in Gravibus c!t Fergandicalum , vel nulium taciant , 
nz *l zquales angulos : ) Eademque f. mota Libra , in alium guemvis 
is um pervenerint, ut « & , cadem adhuc fit DiretonumMotus # v , 
p23 £7 , odliquitas. Eadem, mum , exit inter {iv momentorum ubique 
cok 30, Puta, 1 pondus in 33 ponders 12 A aquiponderet ; Hud in 2 huts 


ay 


F1 H -, a 


8 De Libra. Cao. Il 
I} « Xquiporderabir. 51 1llic prxponderet : Ge, hic, praponderi 
argue in eadem ratione, Cwn enim, ex'hyporkel!, cadem utriuk# 
lit ubique Cbliguitatis var'atio ; adeoque ( per 21 Cap. 2. ) eacef*Po 
ratione ve) augeatur vel minuatur utriuſque rmomentura : Erunt a6# tir 
12 eadem ad invicem ratione, qua prius, conſtirura , (per 5 Cap, to! 
(2wod erat prim» demontrandum. | IN 
{le Deinde ; Sit Libre ſugum incurvatun A NB : Seu (quod; po! 
dei rccidit) Centrum motus M, extra libram A CB, Et ilunto, v.05 
bi grati, utraque A; B, infra L MN horizontalem rectam per Centr #0 
Motus tranſeuntera , {ed ad perpendiculy M P partes oppolitas. A Par 
09 te, ntut fieri pollir eandem efle in A 8 B morus obliquitatem , (i 
mien moveatur A ad - verſus P ; adeogue (propter rotationem, « 
angulos AMB, «. M8, xquales poſtulat) B ad verſus N , («# 
menvel A2dP, vel Bad N perveniat;) Manifeſtum elt, majorem; 


8 El. 5.) major efit ratio momenti in 42 ad momentum ne, 
momenti in B ad momentum in A. Et fimiliter oftenderur (mu: 
mntandis} in aliis libre politionibus alias variart momentorum of 
ones. Etquidcm, pro varia ratione finuum Angulorum inclinatiof 
{n complement obliquitatis ; per eagfdem 21 Cap. 2. Quoderui® 
dem demonſtrandum. Y! 
II. Idem oftendetur , (i ex A CB Librz punRoaliquo, ut Bog & 
pendant , non quidem lipere (ut eidemſemper librx puncto directe ig®! 
fit) ſed in certo angulo, ur CBE, fixum pondus IB: Aur ctian,Þ 
limiliter ſupernc - andy Manifeſtum utique eſt (rotatione tuft 
circa centrum C) punctum E (vel huic athxum pondus) circulun 
ſcribere,non quidem radii C B, ſed C E : Idemque plane accidere, iK 
jugum efler incurvatum A CE ; de quo modo oftenſum eſt, quedc 
propolicun. 
Arque hinc oſtendetur {per Prop. praced, vel 21 Cap. 2.) Pa 
E wnifra liuram fixum ; prom aliites elfvatur, ita plus ponderat , { 
jor un A ponder; equipolle: : At, fixums ſupra libram; minori. Qu 
in{pectis figuris , ſtatim pateſt, Quippe drſtantixz zitimande wp 
non "— longitudines CB, C #; ſed CD, Cd: ut ex 4} 
patebit, 
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Iv, Atvero, fi nee ſupr. libram, nec inira, *.! 4 latere, affxmm fit EF; 


| Pondus E ; (int-0itg2, Ita ut, rotara libry A woman NGS 
® firt ub19u. LA, DE, M codem plan» : } Ertt eadem unigyc momens= 
"Worum 14/0. poadecumn 11 ASE, ron minis qariia A&B, 

| rolirorum (Cum enm para./elos arcus, Xquales timiics & limiter 
| * olitos, Jelcriunt [3 B. PUNCTY ; cadem lemper utrivigue eri: 001:qut = 
; £45 mores. Adcoque Oc eadem ratlo momentorun ; Fer Pr. MUM par - 

ox . a , _— " 4 * b ' E-. , . Sou 2 Y 

Frm hujus. | Arq" Omnne perinde eſt 5 arque li t1bra XE (1p GD 
\ parailela ) Circa ceentrum X terretur, | 
| 


. SCHOLTIHU A, 
ct | , 2 
” Tque hujus ope , qua utcunque ad varias circa eundem Axem l1- 


1 ”@ 1TeE (C917CX4S Tamen ) In varus Planis applicautur Pondera ( pura 
paiallel;s placts Pe: pencicularibus per AB, NE, &c. ) ad eorum 
\& gnum r-ducuntur. P{i inde 11quidem Ponderat E Pondus, ubicunque 1n 
on BE reCta inficiita 1% yiT, atque [1 effer 18 tpſo B punCto, Ut jam oftenium 
/& Ut. 
0 & Quz zutem tta ad wunum Planum reducuntur Pondera : eadem_ per 
My huj.s, 4d un.um ejuidem reftam quamliber ( utcunque intra, ſuprave 
\ Serie) reducuncur, Per:inde [11quidem ponderant, ubicunque f - rin: 
ions Þ codcn Perpendiculo (ve revera, live huc ut modo aictum 1t, rc- 
ea&@& ) arque {1 in ipſa quam quis velit iſtius Plani re&ta eflent, Ut 
lem probarum erat. 
$ Quaque ita ad unam libram redu&ta ſunt pondera , eadem & ad u- 
Sn iplius Punctum , Aquilibru Centrum, mox reducentur, per 20 
us. Quippe ita perinde Ponderant fimul omnia , atque 11 ex illo 
Ko dependerent, Ur ibidem probabitur. 


e, 
AE, C: Si tamen alia lit directio virium in A & B adhibitarum ; vari- 
, fro varia Librz politione, momentorum inter (e ratio; arque 
quidem ut in propolitione eſt athrmatum. Eſto enim, verbi gratia, 
 librx Jugum, in fitu [lorizontali politum ; ejuſque puncto B ap- 
aun grave , adecoque virium Directio BP ad Horizonte perpendt- 
b: Puncto autem A vis alta quzvis (puta, humana,) adhibira, 
ndum directionem A F (ipli BP miniine parallelam, ) cui quidem 
F parallela L +. periphcriam punto A (circa C rotando) deicrip- 
Þ tangat in L; (infra vel ſupra punctum A, prout contigerit ) 
ly, Puteltum utique oſt, morv A ad & verſus L (priufquam ad L per- 
7 


N rtngar) 


$V, Porro; Manente Jugo re&to AB, & centro motus in ipſa Li- F 


8 73 
if. 74; 


_ 
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tingat) Minui Obliquitatem motus ; (five angulum quem facit diret_ſ# * 
motas cum directione virium A F, vel huic parallela : ) Adecodfy ! 
(per prop. praced. vel 21 Cap. 2.) Augeri Momentum : Dumin | 
rim moto B, per (imilem arcum, ad #, hujus Obliquitas AugewW 
adeoqu? Momentum Minuitur, Er propterea (per $ El. 5.) alia ra * 
crit, pro mutato librz ſitu, momenti virium in A ad momentum} 

deris in B, atque momenti Virium in « ad Ponderis in £ momenuf# 2 
(Er quidem in ei ratione quam innuit propoſitio : per 21 Cap, * 
Quod erat afhrmarum, ; 

VI. Contra vero; Si pro A CB jugs refto, ſubſtiruamus (h 
in caſu) L CB jugum inflexum , atque ita quidem inflexum, ut qu 
angulum facit CE ad BP direftionem Gravitatis ſea vis move 
inB, eandem faciatC L ad L * dire&tionem vis in L moventis: | 
nebit eadem ubique ratio momenti Virium in L, a, ad momentum} 
derisinB, &. Quippe idem hic praſtabit jugum inflexum L.CB, 
que in primo hujus demonſtationis caſu, rectum A CB. Etuti 
(propter limiles arcus A a, Bp, ) xquales erant obliquitatesing 
101 minus quam in A,B , fic hic,ob caſdem cauſas eadem erit in $4 
minus quam in B, L, eadem Obliquitas. Czteraque, vt illic oſtende 
Dummodo (quod hic intelligendum eſt) diretio virium in LA, p 
lit femper eadem , puta,retz L + pMallela: ſicut eadem ſiippont 
reio Ponderum, in B, £ , puta Perpendiculum ad Terrz Centrun, 


=> Bw» = wUH 


£5 A. » on =» 


VIL Art vero, {i in punRorum altero, ut B, 8, ponderis dir 

" ezdem (it (puta, rea ad Centrum Terrz , ſeu Perpendicular 
Horizontem ; ) in altero vero, ut A, «, diretio moventis in al 
A « curvz pundtis alia atque alia; fitque , verbt gratia , ſecuail *2 
duttum ipſius curvz , vel Re&tas in iiſdem punRtis Tangentes : P cad 
motus obliquitatem in A, «, ſive nullam,ſive eandem , mutatamwe nl 
B, 8, (adeoque virium momentum illic xquale, hic continnuoin - 
tum ; ) vel utrobique immutatum quidem , ſed non ſimiliter inn 
tum : Variabitur & momentorum inter ſe ratio (five reftum lit ju las 
five Inflexum) pro vario librz ſitu , ita quidem ut in Propoſition dir 
terminatum eſt, per 2 1 Cap.2. cly 
Quodque in expolitis calibus oſtenſum eſt ; ſimiliter oſtendett ra) 
{dem Prop. 2 1. Cap. 2. & pracedente hujus) in aliis quibuſyis al b* 
Conſtat igitur, quod erat propolitum, | 7 
SCHOLIH OM. | ade 

Geſy 


Va eſt,in hac Propoſicione generaliter propoſiti plures a 
hibere, & ſtrictim comprehendere ; pottus quam totidem ! 


tio 


- 
* . 
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ſitionibus ſingulos exhibere : tum quia eodem principio nituntur ones, 
exdemque demonſtatione confirmantur ; tum quia infiniti efſer labori+ 
os recenſere = huc adduct caſus poſſent, Expolitis igitur hilc: 
paucis , facile crit a ios hiſce limiles , prout res tulerit , huc referre ; 
& tanquam generali propolitione comprehenſos , ejuſdem demonſtra- 
rione confirmatos repurare. | 
Eſtque opportunys hic locus demonſtrandi illud quod ſupra inſinu- 
avimus in Scholio Prop. 3. Nempe ['S; rmcelligatur Centrum Terre 
tan in 1 fintadiſtantia; Libra (vel non gravata, vel utrinque X- 
qualiter gravata) quocungque ſitu ponatur, Rs Si vers intelligatur 
Centrum Terre tanquam in diſtanti#fivuca ; quieſcet quidem Libra in 
fits Horizontali poſta ; vel etiam in ſis ad Horizoutems Perpendiculari ; 
ſta vero in ſitu ad Horizontems Obliquo,neque ſic quieſcet (quod volunt 
qui) eq#e (quod volunt alii) ad/irum Horizontalem feretur ; ſed 
= arizonts Perpendicularem., 
Intelligzntur, in A B Libra , duo quzvis pun, AB, xqualiter utri- ,.. 
inque a Centro C remota, invicem #quiponderantia (live zqualiter 'S* 59 
vata) a fitu A B Horizoutali, per {tum Obliquum « 8, 2d (irum 
2b Horizonti Perpendicularem lata , arcus {imiles & zquales rotando 
deſcribere A «a, B&b, quos tangant rectz AT, =T, aT. BT, 
8T, bT , quz itaque Direttionem Morns in itlis reſpective pundtis 
delignabunt , per Prop. 1 5. Cap. 2. 9 
Atque Intell;gatur, primo, Centrum Terrz (quo tendunt Gravia) 
tanquam in Infinita Diſtantia ; adeoque Perpendicula, ſeu Reftz-Deor- 
{wn \ Direttioners Movent i, ſeu Vis Motricis, delignantes) AD, « D, 
aD, BD, #D, bD, invicem parallelz. Erunt igitur, in ſitu Hori- 
zontali (propter tum retas AD, AT, tum BD, BT, coincidentes) 
eadem utrobique Declivitas ; (utpote utrobique perpendicularis : ) lrem, 
inſitu ad Hor1zontem Perpendiculari (proprer angulos DaT, DbT, 
reftos) eadem etiam Declivitas (quippe utrobique nulla: ) Sed & in 
ſtu Obliquo (proprer rum « T, GT, tumaD, sD, invicem paralle- 
las; adeoque Obliquitatis angulos xquales D« T, DET, quos cum 
diretione Moventis tacit Dire&io Mobilis ; ) zqualis utrobique De- 
clivitas (per Declivitatum Detinitiones ; ) adeoque (cum cxtera lint pa- 
JM 2) zquiponderabunt {per 1 3 hujus : ) Cum 1taque contraponderant 
i (per 1 hujus) ſe mutuo ſuſtinebunt, nec fiet motus (per 12 Cap. 1.) 
uieſcet igitur Libra, quocunque ſitu polita. Quod erat propolitum. 
| Intelligatur deinde Terrz Centrum, tanquam in Ditanti, Finira ; 
| adeoque Perpendicula ſeu Ref ad Centrum ( Diretioxem Movent ss 
delignantes) invicem convergentes pus AK, BK, «K, #K, ak, 
2 


| » 


. 
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bK, in Terrx Centro K cocuntes. Si itaque ponatur Libra in fp 
ad Horizontem Perpendiculari , erit (propter Ka I, KbT, anguy® 
rectos) axqualis urobique Declivitas { quippe nulla : ) Item, in (ſi 
Horizontali (propter rum angulos C A T, C8 I, rectos, tum CAzÞ 
CBK, invicem zquales ) aquales item erunt Obliquitatis Angy 


KAT, KB T. Adeoque _—_— utrobique DeclivitatenſÞ® o 
xquiponderabunt, & ſele mutuo ſuſtinebunt, A, B ; LibraqueprogÞ* 


rea quic{cet, per modo demonſtrata. S1 vero fonatur Lidrain 
Obliquo : Obliquitatis, Anguli Ka I, K5 I » Inxquates erunt, 
quidem major iile qui eſt ad Brachium elevattus, putaK a T. Naſt 
duorumaxqualium angulorum Ia T, D&T , altero ſemper Major 
angulus ille K a T ; Altero vero, angulus K 8 T vel Minor erit (nem. 
quoties ob magnam Librz declivitatem, vel magnam Centri diſtantin® 
& K caditinter8D&&T,) vel-erit Nullus (nempe, (16 K circulfſ 
contingat, adcoque coincidant 8 T, & K ; ) vel fairem Minus eum ſu 
rabit (nempe {1 quando pro ter exiguum Livrz Declivitatemyvel ext 
am a Centro Terrz Dittantiam, & T cadat inter & K & g D) ob ang 
lumKs C, majorem angvlo Ke C (per 1 EI, 1. Euclid.) adeoof; 
(qui ad rectum reliquus eſt) K 4 T niinorem (reliquo) KaT : (Qaf 
Schem contemplanti ſatis obvia ſunt.) Erit igitur (onorungee litu (bF 
liquo ponatur Libra ; modo Terrz Centrum inrelligatur in diſtanÞ+ 
fnir) in motv depreſſioris puncti £ minor Obliquitas (adeoque Dec:F 
vitas major) quam elatioris « ; adeoque / praponderabit, per 13 hs} 
13s. Er conſequenter (cum de pun&tis reliquis utriuſque Brachin# 
{fpective ſumptis, idem (it judicium ; fintque catera paria ; ) deoring 
feretur Brachium depreſſius (per 12 Cap. 1.) donec redigatur Libr 
2d ſitum Horizonti Perpendicularem a b. Quod erat propoſitum, | 
Sunt qui contrarium hujus aftirmant , inter quos Joranus & ali} 
aſlerentes Libram obliquo firupolitam , latum ri in fitum Horizontþ 
lem: contra quos prolixe diſputat Guid-Ubaldus in McchaniaF: 
Qui tandem conc'ucit, permanſuram fore libram quocunque {:u po-Þ 
tam, etimi conhideretur Centrum Terrz tanquam 1n diſtant1a fot 
Worun ncutrum dicendum efle, ex ſupra demon{tratis conſtat. : 
Hinc {equitur , E ;uſders Kec! « on 111m aliquod ſfatums eſſe Centren 
Equilihrn ;, qui d nempe 1dem (it pro omn' fitu ; {din {1tu oblique, 
puntto medio magi: magilque ad partem decliviorem rrocedere, pro 
obiiquitas major tuerit , dummodo Centrum Terrz intelligatur ind-F 
ſtantia finirz. Quodque hic de Reftz Centro quilibrii dicitur ; |: 
militer infra intei.igetur de Centro Gravitatts in Solidis, Planis, atiifve, F 
ved & exiildem principiis probabitur , Ejuſdem Gravs gs /« | 
THe; 


= —_ 
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by riduw) gr avitarem 031807219 Continuo fiers, prout Centro Terr 4 mag 75 = 
WW ropinguat. SI enim, verbt gratta, rectz A B, punftum medium C , 
a inelligarur refta CK ad Centrum directe teri , adeoque eadem ſem- 
Ie per Declivitate, 6 eodem umperu : reliqua taraen puncta, ut A, B, ma- 
9 1H jorem COntINUO Obliquitatem {ortientur _ Centro fiunt propiora. 
mT Nam, eadem manente A K Btrianguli baſe A B, prour altitudo C K 
tÞ minuitur, obtuſior fiet angulus A K B, adeoquereliquiKAC,KBC, 
 minores ; & conſequenter , majores hent Obliquitatis anguli KAT, 
x BT : (Idemque in ſitu obliquo & & (imiliter fere oſtendetur. Et quan- 
a qum de reftz litu Perpendiculari a b, non idem contingar (eo quod 
rota rea fit in perpendiculo) tamen de re&tis extra hunc fitum, ſed & 
mWde curvis omnibus, omnibuſque tum ſuperficiebus, tum ſolidis (ut qua 
non poſſint rota in perpendicali recta jacere) idem oſtenderur. 

les Verum ubi Centrum Terrz conſideratur tanquam in infinita diſtan- 
#2113 ; adeoque Perpendicula tanquam parallela , (quod in ſtaticis plerum- 
que fit;) hac omnia locum non obtinent. Quam qaidem hypothelin 
BÞ-(poſt Archimedem, aliosque) nos etiam ſequimur, nili cum contrarium 
=, Ejninuatur ; quod & aliquottes monuimus, 


PROF 


- Ex tribus his, Pondere, Ponderatione, & Diſtantia puncti 


re} applicationis (five, a communi Motus & Librz Centro ; 
ibr:þ nempe ſiquod fit 3 ſintque ad eandem per centrum mo- 
\ ©. tusream applicata pondera : Sive, a Perpendiculo per 
if” Centrum motus 3 {i in codem refto ad Horizontem pla- 
rh Dorotentur : Sive, a perpendiculi ſuccedaneo) fi faltem 

-&. ineodem plano rotentur : Sive denique a perpendicula- 
nit. 71 plano per axem motuis: ) Datis duobus quibusvis , 

Catur tertium, 

:raWempe ; Datis Pondere & Diſtantia ; datur Ponderatio : 


110,09 Datis Pondere & momento ſeu Ponderatione 3 datur 
"F, Diſtantia : Datis ponderatione & Diſtanti z datur 


.. 6 pcndus. 

je, [hxcipe 3 Si (quod uni cum pondcerationz datur) Diſtantia 
; p«-|, v6) pondus nullum fit, 

it! Intel- 
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Intelligitur autem Propofitio , preſertim de Libr inp 
# 


no ad horizontem redqo librati ; ſaltem in dat4.decljy 
tate, Et limiliter in ſequentibus. . 


G=FD  D YR. 


D = G. —_ 
q GU P D 


ny enim (per 12 ut 1; hujus) Poniderationis live Momenti ry 


ex rationibus Ponderum & Diſtzoriarum componatur : Datis@$/ 


ponentibus , datur compolita : Item ; Datts compolitz, & compore 
tium alteri ; datur reliqua ; (per 2 & 3 Cap. 1.) Adcoque cor 


propolitum, 
Exceptio item inde pater, Quoniam Pondus nullum, nihil Ponds 


bir, in quicunque Diſtantii : Er, Nullius Diſtantizz, nulla eſt Pond:F 


tio, quodcunque lit Pondus, 


SCHOLINH AM, 


Mirza illud kic intelligo, quo Pondus gravat ſuum reſpetÞ* 


Librz Brachium ; quod iraque ſpeciatim Pouderationem appt 
Non quatenus vel Centrum Librz gravat, vel Plin&tum illud ex qu 
reRe dependet, | 
Propolitionem hanc (& ſequentes aliquot) mulrtiplicem facere,# 
varia Diſtantiz interpretatione ſecundum varios caſus , potius 9: 
propolitionum numerum augere, viſum eſt ; quoniam eadem totiust 
repetenda demonſtratio. Quamque hic adhibui variarum inte 
tionum Diſtantiz, variis caſlibus accommodationem ; eadem in ſeque 
bus Propolitionibus intelligenda erit, 


P R O P, NVI. 


Dato Pondere, in dati (a communi motiis & L 


Centro ; vel a Perpendiculo per Centrum mots, eu 
fuccedaneo'; vel a Perpendiculari Plano per axcmn 
tis; ) Diſtantia: Pondus aliud inveſtigare , quod, 
allignata diſtantia, dato vel xquiponderet, vel in 
ratione ponderet, 


c0 
1 


I, 
a 


rec 
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i ſtems; Diſtantiam inveſtigare, in qu, Pondus affignatum, 
dato vel x#quiponderet, vel in dat ratione ponderer. 


P. | »P, - . #P. 
=o. i i =D. 


+ CIP, datum pondus ; in diſtantia C D,- quam D dicimuz, ſuſpen- 
EF. Om. Sitque alia expolita diſtantia, puta » D, (quz ſit ad D datam 

we ad r ;) idquevel in eodvem vel in contrario Librx Brachio. Di- 
4. co; Pondus 3 P (quod fit ad datum P, ut 1 ad »)inafTignara diſtan- 
i tm:D, priori in D, zquiponderare, 

'** Trem: Sit afſignatum Pondus, ut « Þ (quod ad datum P lit ut » ad 
1.) Dico, In diſtantia ; D (quod it ad datum D, ut 1 ad») aſſig- 
natum » P pondus , prior in D xquiponderare. 

Cum enim utrobique poſteriora Pondus & Diſtantia, ſint prioribuz 
+ reciproce proportionalia (alterum ut # ad 1, alterum ut 1 ads: ) 
'F  Xquiponderabunt. per 1 2 & 13 hujus. 
'F Jmiliter : S1 imperetur, non ut xquiponderent ; ſed, ut in dats 
ratione ; puta, ut w ad 1 : Pro, P, ,D; politis 7 Þ, 2D , hab:- 
tur quzſitum, Quippe hac, ad prius polita, ponderant in ratione ms ad 


* 1. percaſdem 12 & 1 3 hujus. 
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_þ Equalis 3 ejuſdem, vel xqualium Ponderum ; ( bve, ad 
+ commune motis & Libre Centrum ; five, ad Perpenci- 
culum per centrum motus, ejuſve ſuccedaneum ; five, 
ad Perpendiculare Planum per motus Axem : ) Propin- 
quatio 5 aut inde Elongatio : (five Pondus Centro ill: . 
aut Perpendiculo Planove, admoveatur ; five Centrum . 
Perpendiculom, Planumve, Ponderi ; vel contra : ) /t- 
qualiter Auget, Minuitve Ponderationem. Et; Inx- 
qualis ; vel, [Inxqualium Pond<rum : Proportionaliter. 


O Jute C 


"1H. 


Fig. * 
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Equirur ex 1% & 13 hujus. Cum enim Xqualia Pondera. ponk. 
rant in _ratione Diſtantiarum : Qui ratione Augetur Minuityyy 
in 2adem t1militer vel Augetur vel Minuitu- Pondergty 
Fartundem autem Addit, qui ex Duplo Triplum facit, & qui ex Trip) 
Quadrvpium, &c. Quodque de Xqualibus dicitur ; de Proportional 
bus {imiliter inde conſt at, 


_- «s * 
1:1 antia ; 
! 
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Datis Ponderibus quotlibet : Datiſque, vel communi ms. 
tis & Librz Centro (aut perpendiculo per centrum nu-# 
tis ejulve fuccedaneo , aut perpendiculari Plano pe 
motis axem) atque Applicationuny punctis 3 vel horn} 
ab illo Centro (aut perpendiculo, perpendiculive ſuc 
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Ps 

( 

$( 
et 
ſta 

| 

df 
x 
den 

- Guc 
dat 
vel 
Pet 
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era 

( 
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rib 


+ 


cedaneo, aut Plano) ad datas partes Diſtantiis : Inve& 2g 
ſtigare 3 Quanta fit tum {ingulorum, tum ſimul omniunÞ%r 


ponderatio 3 &, ad quas partes 3 Tum denique quantun 


1D. tzD. 


Ur 


gravant ipſum quo ſultinent Centrum, aut Axem. *. Gur 
+4D. +0D. -2D, -3D. 
3V. 4P. 37. 4D, 


P. &P., 


({DP.+G: +1 5DP.ri 5G::+12 DD, tx 2 G:'+oDP. £9G::-6DP.-$G::-12 DD. -1:6 


"41G 
115G$—435G | 


+126 


+0G=+0G, 

-6G ?__ 

Mer: © ——1$Q. 
+ 19 G- 


+1 Diſtantus: verbi gratia, ad Centri (Perpendic-Þ 
li, hujuſve ſuccedanet, Planive) Dextram (quas fig 
no + in{1ignimus) D, 3D, 4D ; dependeant Pond 
raP, 5P, 3P : quz (polito P in Diſtantia D ponk-F® 
rare ut G)ponderabunt ut G,i5 G,12 G; per 1:& Dit 
13 hujus: Adeoque ſimul gravant brachiim Dex / 
trum, ut 25G, per $ Cap. 1. [Tet 


[n Diſtantiis ad liniſtram (quas contrario ſigno— inſignimus) 2D, ** 
3D; dependeant Pondera 3P, 4P : Quz iraque contraponderabur,þ 
ar —6CG, — 12 G, per12 & 13 hujus: Adeoque ſimul gravant(s hx, 
niſtrum brachium ut 18 Z; per $ Cap. r. | Li 


Arque ex ipfo Centro, quod itaque neutrum gravat Brachium, Pot Ir, 
dus4P: Cuyjus Ponderatio et, urtO G, PECr Iz & 1 3 hujus, br 
2 
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Quz ſimul omnia valent, ut ++28G—1 8G*oG=-+10G . per 
F $Cap. 1. Adeoque przgravant Brachium Dextrum, ut 10 G. Hoc 
nb (propter politum DP=G ) quantum Decuplum Ponderis P in di- 
ſtantia D, dextrorſum, appenll. 
Et limiliter taciendum erir, quotcunq; & quantacung, in quibuſcung; 
i. Þ giſtantiis,ad utramvis partem appendantur Pondera:(habentur enim vel 
| ex12& 13 hujus,vel ex 15 hujus,lingulorum Ponderationes: )Idque,live 
> dentur ipſe Diſtantiz ; five "Centrum (Perpendiculum, Perpendiculi 
= Þ© Succedaneum, Planumve) una cum Appenſionum Pun&tis ; (nam, his 
| dts, Diſtantiz ſimul dantur ; nempe duCtis ab Appenlionum Pundtis, 
* vel rectis ad Centrum illud, vel perpendicularibus ad Perpendiculum, 
© Perpendiculi Succedaneum , Planumve.) Invenimus ergo, tum lingy- 
* lorum, tum ſimul omnium, Ponderationem ; &, ad quas partes, Quod 
.Þ erat faciendum. 
Quod vero C commune motus & Librz Centrum ſpeQat, ve! ſiguod 
- alivdeſt morus Centrum,vel Axem etiam ; quo ſubſtinetur cum ponde- 
- | ribus Libra,ne rota ruat : tantundem valent atque limul omnia pondera 
CYL+P+5P+3P+4P+3P-+4P=2cP, ex centro zquilibrii di- 
WE rae dependentia ; (ſaltem in eF declivitate inde dependentia, qus 
uf \cum Ponderibus Libra librari intelligitur : ) per 2 hujus vel 18 Cap. 2. 
un? Utpote quorum Deſcenſus eo impeditur. Quod itidem inveſtigan- 
», dumerat, 


SCHOLIU AM. 


[co autem ; Ex cevtro £quilibris ; Quoniam, dum, propter Pr - 
ponderantiam dextri Brachii , Libra ( {1 fibi permittatur) circa 
trum motus rotatug; Eatenus deſcendens, quatenus deſcendit Cen- 


icy þ tram Zquilibrii (per 9 hujus:) Fixum iflud Centrum motus (vel motus 
(ig JAzis)non ulterius 1mpedit Deſcenſum Librz, quam, quatenus D-ſcenſus 
14. þ leex Rotatione proveniens, minus valet,quam oirectus corundem Pon- 


otiaſque Librx,Deſcenſus. Et quantum valet horum Deſcenſuum 
Diferentia,cantundem gravatur Centrom (vel Axis) ſuſtinens, 
At vero; (i addito, ad Brachium lirattrum, Pondere quod gravi- 
"ttutio G, quo ad Xquilibrii ſtarum redigarur Libra ; unde j rop- 
2D, þ #rea impediatur ne aſcendat liniſtrum Brachium , quo itzque impedi- 
wr, | 2ur Rotatio : jam torum deſcenſum impedit Centrum illud (vel Axt>) 
«| fxum; Ade6que rantundem gravatur , quantum ſunt ( c::m ipius 
Librz Pondus ; tum adventitium illud , quod accitur, quancumcungue 
»00- Ft, quod, firu quo ponitur, valet ut 16 G, libram redvucen: ad aquilt- 
bnum ; cum ) 11a ſimul omni appenſa Pondera, 
VS Ox 
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Obex vero, {iquis ſuperne objectus Rotationem 1mpedit, tanta vipn 
mitur, quanta eſt Ponderis, quod eo loci appenſum, Libram reducer 
ad Xquilibrium : Nec tamen Centrum (Axemve) tantillo onere 
yat ; (quia nihil ſuſtiner ; hoe eſt, nihil impedit quin tota moles (in; 
deſcendat : ) Sed gravat potius. . 

Sin, loco hujus ad Brachium (iniſtcum Obicis, intelligatur Fulcre 
Brachto dextro- ſubjcum, quo Rotatio impediatur : Suſtinet quiz 
hoc partem oneris, eaque Centrum leyat. 

Verum hxc contideratio non eſt hujus loci ; ſed ad VeRtem ſpelt 
dnobus Fulcris ſuſtentum. 


<j quis interim (pracedentem hanc demonſtrationem quod ſped; 
Calculi methodum averſetur ; ( utur Demonſtrationes Arithmetic 
Linearibus intermiſtas, non retugiat vel Euclides ipſe, vel quantume, 
que- ſeveras quiſquam ex Veteribus Dccmonſtrator ;) Lineiſque nu 
i!lud praſtari; Facile erir quicquid eſt Calculi, five hic, five alias 
Lineas revocare (God ramen ad Pompara magis faciet, quam ad[ 
monſtrationis Robur vel Perſpicuitatem : ) Cuyus quidem ad hancpe 
polirfonem Inſtantiam libet exhibere. Ad cujus exemplar, quicg 
hujuſmodi hic altas occurrat, poterit ſimilirer in Lineis , cui id libi 
erit, quiſpiara exhibere, 


Alia Demonſtratiz. 


zig. 7%, Expolitis, ut prius, Diſtantiis, Ponderibuſque : Super retis, 
expolitis Diſtantis D, 3D, 4D, &c. {int xquales, vel proportiondk 
rotidem conſtruantur Rectangula, vel, (1militer \nclinara Parallelogrs 
ma ; quorum altirudines, fint reſpe&tivis Ponderibus proportionds 
Puta ; Ad Dextram, DÞ feuG, ;3D5Pſeu 15G, 4D -Pfen 
G : Ad finiſtram, 2D;P feu 6G, ;3D4Dſu1: G, Qua quit 
Parallelograrama, quum Baſes habeant expolitis Diſtantiis propom 
nales , & Altitulines,proportionales Ponderibus ; (ex conſtruction 
ſant ipfa, in ratione ex his compoſiti (per 23 El. 6.) hoc eſt , in 
qui ponderant appenſa Pondera , per 12 & 13 hujus, 
Fig. 29, Hr demum Reetangulis feu Parallelogrammis (per 44, 45, F'. h 
rotidem reſpective xqualia (puta, primum primo, ſecundum ſecuntf} **U 
&c.) invicem aque-alta Sc xquangula utrinque ad eandem rectam,n Cr 
ta C11 infinitam,tanquam commune baſem,continue porantur ; Puſþ Pla 
24 Dextram , ea quz ponderibus dextris reſpondent , ut G, 15 : 
13 | 
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© ix G,; 2d finiſtram que reſpondent Ponderibus ſiniſtris, ut 6 G, 


G. 
q "Que quidem Parallelogramma, tum ipfa (quia prioribu. ſun: re- 
| ſpective zqualia) tum ipforum Baſes (per 1 El. 6 cum int aque 4ita) 
uw CB, BE, ED, CF, FS, ſunt (per modo demonſtrata , Pon- 
iÞ derum quibus reſpondent Ponderationibus proportionalia. Adeoque : 
*U:CD. ſumma baſium ad dextram ; ad CS fummam baſium ad lini- 
> firam ; ita ponderum omnium ad Dextram, Ponderatio ; ad Pondcra- 
\ F tionem omnium ad liniſtram. Arque ut S D differentia, live ad C D, 
\fivead CS, five ad C B, &cc. lic ef Przponderantia ponderum a dex- 
tri, ad Ponderationem vel omnium a dextri, vel omnium a liniſtca, vel 
Ciplius ſpeciatim Ponderis cui reſponder baſis C B, &c, Quz ecant | 
*inveltiganda. 
* Pondus vero, quod ex Centro (vel Axe) depender, ut nullam kabet 
inde diſtantiam ; fic quz huic reſponderent Rs (pute 
C,P, CA) nullius ſunt Latitudinis ; adeoque nwllius magnitudinis , 
Fur & ipſum (librationem quod ſpeftat) nihil grayat vel hoc vel illud 


Irachtum, 
-1'Þ: Denique z ipſum quo omnia ſuſtinentur Centrum (vel Axem) cum 
1 F Jinul omnium pariter deſcenſui recto reliſtat , ine ratione gravant {1n- 
 Fpa,qua ſunt ipſa reſpective Pondera ; & limul omnia , quantum eſt 
-emnium . Aggregarum ex Xquilibrii centro ſuſpenſum : (per 2 hujus, 
vel1$ Cap. 2. ) Hoc eft, ut P+ 5P+3P-t4P+;P-+4P—2cP. 
Quod erat ultimo inveſtigandum. 


—— 


——_— — - _— — - _ - —  — — — _ —— 
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2a ÞPatis (Ponderibus quotlibet (vel ſumma Ponderum ; ) da- 
99 tique corum ad datum commune motits & Libre Cen- 
trum (vel ad datum per centrum motuis Perpendiculum, 
1100 aut Perpendiculi Succedaneum, vel ad datum Motiis 
; "Þ Axem ; Planiimve per illum Axem perpendiculare) 
r.þ Ponderatione ad datas partes: Ponderationem illam 
cn} Augere vel Minuere, dati quantitate five manente hoc 
am, centro (Perpendiculo, perpendiculi Succedaneo, Axc . 
Planove ; ) hve manentibus Ponderibus ſic appenkis. 


- 
13%8 O 2 Sunto 
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Unto data pondera, vel ſumma Ponderum, verbigratia, 20 P, $&Þ 
que omnium Ponderatio ad datum Centrum, vel Axem C ( 
Perpendiculum, Plamimve perpendiculare per Azem ) -+- 10G-þ 
-+16DP, dextrorſum ; Quz verbi gratia, Minuenda (it (vel Pong, 
ratio finiſtrorſum Augenda) quantitate 5 Þ D ; hoc eſt, expolitzÞ, 
derationi + 1c PD, auferenda (it 5 PD. D 
Invenizur {per 15 hujus) diſtantia dextrorſum, qua datum Py 
dus 2o P, ponderet ut 5 P D (nempe quantum expolitz Pondergjg 


: 1 » a . . % 
ni auferendum eſt ) puta 7D = 2 ;- » Cul [it xqualis, verbigy 


tia, CE. Dico; fi, manente C, omnia limul Pondera ſmiftrorief y 
Fig. >>, moveantur; quantum eſt E C recta , Vel, manentibus Ponderiaft | 
tantundem dextrorſum transferatur C : Utrumvis hat, tanto minor e: 
ponderum lingulorum Diſtantia dextrorſum (vel major ſinifirore? Pt 
quantaeſt EC—2D. Adeoque (per 17 hujus) expolitze pondoft. 
tioni dextrorſum, tantum auferrur (vel additur ponderarioni {iniſh 
ſum) quanta eſt 5 Þ D. Quoderat imperatum, 
Smilicer omnino fieret, fi Augenda efſet Ponderatio dextrorſum( 
ponderatio finiſtrorſum minuenda ; ) nili quod tunc vel Ponderade 
trorſom movenda eflznt, vel C (Centrum, Axis, Perpendiculum,ullid © 
pendiculi Succedaneum , vel Perpendiculare per axem Planum) in 
ſtrorſum ; quoappenlionum diſtantiz dextrorſum augeantur, venſ 
Nuantur idrortim. 


SCHOLIUM. 
Inc fieri poteſt, ut que prius fuerat five Dextrorſum ſive Siniſing | 
ſum Ponderatio, in Xquilibrium evaneſcat ; (puta, f1 Pond 
tioni-— 10PD, tantundem auferatur ; quippe 1 cPD—14 
—+0PÞFD :) vel, ut Ponderatio prius Dont jam fiat Sinil 
ſum ; vel contra; (puta fi Ponderationi + 10 P D, auferatur 5M 


quippe +10PD —15PD——x5PD:) Quod per 16 hy E 

(qua docetur, 1» data ratione minuere) non het ; M quicunque ea - 
ratione (quz infinita non (it) minuatur, yerbi gratia, + PD, t: 

nebit' adhuc, ſigno + affeum, - 

\Þ && 

_—_ _ 

M nc 
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” Datiz Ponderibus quotlibet z. una cum communi Mottis & 
libre Centro (vel perpendiculo per Centrum Motis., 
ejalve Succedaneo, vel motis Axe, aut per hunc plano 
Perpendiculari;) atque applicationum Punctis, aut ho- 
rum inde Diſtantiis. 
 Vel; Datisfaltem ſumma Ponderum,8& ſimul omnium Pon- 
deratione ad datas partes. | 
” Punctum Librx datz (vel Perpendiculum illud, aut Per- 

pendiculi Succedaneum 3; vel Perpendiculare Planum 

Axem 3 prout ab hoc aut illo Diſtantia data fuerit ; ) 

invenire : quo fi ſuſpenderentur omnia, ſimiliter ponde- 
' narent ; Nempe , tantundem, atque ad datas partes, 
'T Quod ipſum inventum Librz Punctum ; eſt Centrum X- 
'%& quilibritz eſtque Unicum. Et Perpendiculum inven- 
df tum, aut Perpendiculi Succedaneum 3 eſt Perpendicus 
lum Aquilibrii,aut Succedaneum hujus 3 eſtque item U- 
nicum, Et inventum Herpendiculare Planum ; eft Pla- ; 
num Aquilibrii Perpendiculare z eftque hoc (ex planis : 
_ Plano huic per Axem parallelis) Unicum. 


Tan 2 =&8s 


2 tieG=1oPD__ +/rDP +msDP-—»tDP __ +[r +5 — 
20P —_ +rÞp+SP iP © reg 


| 56 (ut in Prop. 18.) expofttum C centrum morus 8 librz (vel Fig. 7-. 
ad L.Perpendiculum per motus centrum, aut perpendiculi Succedaneum, 
| welPerpendiculare Planum per motus Axemzjuxta conditiones ad —_ 


15 memoratas : ) Atque expoſita Pondera ; quorum ſumma fir, verbi 
gratia, 20 P ; Et ſimul omnium Ponderatio, ut 10 G, vel zo PD, 
dextrorſum, 

Vel, exponantur ſingula ſeorſum Pondera , cum ſais Diſtantiis; 
Vide, per 18 hujus , hac ſurama & Ponderatio colligi point. 
& 0! Datur, 
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Dar ur , inquam , Diſtantia (per ' 5 hujws)) qui (1 ad daras pa; - 
hoc totum Pondus, vel funnna ronderum, (utpcudatur f:unuter og Gu 
Cerabit. Nempe 7 —= bo _ I ;D. tioceſt; (id; vel 
trorſum (quod innuit (1gnum + ) 1n D:ft intia 5 D (puta in punks wr 
E, diſtantix C '? medio ; vel ubivis in per; cluticulo , aut perpendica x 
ſuccedaneo, per E tranſeunte ; ve} in perper.dicu /r1 , er E plano, cl 2, 
no per axem morus parallelo ; ) ſuſpendartur mu. emma Pond, pen 
ſeu ſunima ponder::m 20 Þ ; Simtliter pondcravunt, atque jaminſ»Þ#- * | 
fingula ſaſpenſa locis ; nempe ut i410, vel-- 10 ÞD, Qu nj 
erat inveſtigandum. F on 

Vel, Univerſaliter : In dift:-nts +--D, ++mD, —+D, Sec. apperi [ 
ponderarP,sP, eÞ, &c, pondzrant ut + -DP, +mDP, —auiDP&F jor 
(per 18 hujus.) flocum Agyregatum, 11 per ſummam PonderumG# 
wei --{ De -mDP — n;DPÞ__y ttm * ill 
datur ; quod pro ir - ey pm, = PII * 
eſt Diſtantia (Dextrorſum, aut (iniſtrorſum, prout notata fignis +uÞ qun 
— pr.xpollent) qui 1i ſumma Ponderum ſuſpendatur , linuliter Pon ſimi 
rabunt : per 15 hujus. Quod erat inveſtigandum. Þ ict 


Dico porro ; Librz punRum E lic inventum , A*quilibru Centr 
eſſe ; (Quodque per hoc tranki Perpendiculum, vel Perpendiculiv: 
cedaneum ; eſe Perpendiculum Aquilibrit ; vel Succedaneum huju 
Er, Perpendiculare planum per E , perpendiculari per axem PlanopF 
rallelum ; elt Perpendiculum Xquilibru Planum.) D: 

Cum enim ita gravant Libram omnia ſimul Pondera , atque ſiniþ -* 
punto (vel per illud tranſeunte Perpendiculo, Planove perpendiculzF 
dependerent omnia (per jam demonſtrata : ) S1 ipſum E librz &: 
trum fiar (vel ubivis in eo Perpendiculo, Planove ſuſpendantur ; ) ni 
ponderabunt, live neutrum przgravabunt Brachium, per 12 & 13k 
jus. Ernque propterea (per 6 hujus, vel def. Centri Zquilibrii) lid 
__ , Centrum Aquilibrit ; Er {per def. Perpendiculi £qu 
ibrii, hujuſve Succedanei , & Plant Xquilibrit) Perpendiculum illul 
ejuive Succedaneum , erit Perpendicufim &quilihriz , aut huius Sucts 
daneum ; & Planum illud, erit Perpendiculare Planum quilibz 
Quod erat demonſtrandum. 

Vel etiam, Quia, polito C Centro librz, rantundem (imul omni 
dextrorſum Ponderant, atque {1 in diſtantia GC E dextrorſum, ſuſpende 

entur omnia : Si Centrum transteratur a C in E (vel 2 Perpendicult 

vuccedaneove, vel Perpendiculari per Axem Plano, per C, ad parailelu 
per £ Pianum rectamve) tanturdem omninm (ubicunque dependem! 
Us 


ac 


Q. > ©. =. on - 
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5 
> cel minuitur diſtantia dextrorſum, vel (quod codem recidit) augetur 
fniſtrorſur,quanta eſt CE xecta (vel parallelorum diſtantia.) Adev- 
þ- gue (per prxced.) tantundem Ponderattonts, vel dextrorſum demitur , 
vel 2ddirur finiſtrorſum , quanta cft fimul omnium Ponderatio in Cittan- 
113 CE: hoc eſt, per mg® demonſtrata , tota Poderatio dextrorium 
W collicur. Ernque proptWea (per 6 hujns, vel def, Centri Equilibrit) 
© x Cenram Aquilibrii. (Er jimillirer, per ſuas teſpective definitiones , 
 gtenderur , de Perpendiculo AQuilibru, ejuſve Succedaneo , & Per- 
| cendiculari Plano 4quilibrii.) Quod demonſtrandum erat. 
= Denique: Centrum Xquilibrii nnicum eſſe dico ; (& {hailiter 
EF unicum effe Perpendiculum Aqu:librii, aut hujus Succedancum ; Uni- 
” (um irem Perpendiculare planum plano per Axem parallelum.) 
| Polito enim, verbi gratia, E centro #quilibrii ;* quo icilicet ſuſpenfa 
EE libra in neutram partem propendet: $1 inde in uttamvis partem ad QuUam- 
* cunque diſtantiam transferatur Centrum Motus , .puta ad C , rel ex 
* jlli parte minuetur , vel ex altera augebirur omnium diſtantia j adeoque 
F & Ponderatio (per prxced.) Przponderabit itaque brachiorum alte- 
© rum (per 9 Cap. 1.) Adeoque non erit C centrum AXquilibrit. (Et 
Þ ſimiliter de Perpendiculo A&:quilibrii, ejuſve Suecedaneo, vel de Perpen- 
Þ gieulari Plano, vſtendetur.) Qod erat ultimo demonſtrandum. 


, 
_ 
I 


wh 
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\ Dati dati Ponderis (five unius, five ex pluribus aggrega- 
i ti) ad datum aliquod librz punctum ut commune motus 
© &librzx Centrum (vel ad datum Perpendiculum, Succe- 
dancumve, vel Perpendiculare planum per axem) Pon- 
derativne : Datur cjuſdem, ad aliud quodvis librz pun- 
(tum ut commune Centrum motts & librzx (vel Perpen- 
diculum, Succedaneumve, aut Perpendiculare planum 
- paralle/um , ut dictum elt) aſtignatum, Ponderatio. 


Am, propter data duo Centra 'vel Perpendicula, Succedaneave 
aut parailela Plana) adcogue fecundi a priore Diltantiam ad dis 
ts: Datur (per 12,3 3, & 17 vel 19 hujus) quantum dati ponderis 
frationi datz ad datas partes, addenduin erit vel auterendun, prop- 
ranſ]atum Centrum (vel Perpendigutum, Succedaneumre , aut cr - 
| pendicul-r-: 
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pendiculare planum.) Adeoque quanta erit , & ad quas partes, Pory 
ratio reſpectu poſtcrioris. Quod erat prepoſitum, 


Pura , fi Pondus, vel ponderum Aggregatum, ut 2 © P, pondereta{( | 
Centrum (vel Perpendiculum, Pianumve perpendiculare) ur + jop 


$ 


LO 


” 


dextrorſum ; & transferatur centrum \Perpengiculum, planumve) ad} 
ut lit, verbi gratia, diſtantia CE = £; D deMorſum ; auterendums 
+:iDx20P = + 5 PD. Adeoque ponderabit ad E, ut + 1: 
— $5 PD —=—+ 5 PD. 

$i CE =£D: auterendum +;3D x20P=+1cPD, A$ * 
que ponderabit, ut -19P D—10PD = oo, 

SCE—D: auferendum ++DxzoPD—-+20PD, At 
que ponderabit, ut 10 PD—2oPD=—10PD, hocd$# 
10 Þ D (miſtrorſum. 


Similiter omnino, (i ſumerctur E liniſtrorſum ; nifi qued qu Ac 
auferenda ſunt, tunc efſent addenda ; & contra, Fg 
| 

—— — — 
c 
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Dat Centrorum Librz motuſque & Aquilibrii (veli#- 
pendiculorum per Centrum zquilibrii- & per Cen. 
motiis z vel Plani Perpendicularis per mots axaa;Þi 4 
huic paralleli Plani Aquilibrii) ab invicem Diſtanti 4 
datas partes: Ex cognito Pondere ( vel ſumma pod... 


. . . > 4s 
rum) cognolcitur Ponderatioz vel, cognit4 pondFine: 


tione, pondus vel ſumma ponderum, ſta 
Ad 
+G—=-+DP Qiur 


+DxP=+DP=—+G. —— =P bs, 02 


F Um enim appenſum Pondus , vel ſumma Ponderum utcungut 

penſorum, perinde libram gravant arque (1 omnia ex Ct 
Aquilibrit (vel in perperdiculari Plano per Centrum Xquilibri,| 
-per Axem motus perperdiculari Parallelo) dependerent ; per 20} 
Adcoque per :« & 1; hujus, in ratione qui ex D.ſtantiz,, & Pos 


(fev fummx Pondervm) rationibus com; onitur ; atque 26 eas! 


qua eſt xyuilibri Centrum I8araunve. 7.atis, tum ad datas!s 
3 10+ 
ul 
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p 
FDiſantii , tum funma Ponderum ; Carur Ponder: » {Guuit2, & ad 
quis partes , ) Je) Datis Diſtantia & Pondertaione . Pondn: datur 
vel furmm 1 PIER 'M, per I 3 hujus, Quod erit 12% b TIth 


————  —_ i. EE ER — 
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E Dis Pondere (ſeu fummi Ponderum ) & Ponderatione ad 
* datos narres 7 Latur Centri Aquilibri: (Perpendgiculi, 

M Eiaiv- 11 guo oft) a Plano per axem motiis tran{eun- 

z (>, 2 ct librdpercentrum motus tranfeuute, 4 

Cerro + » *,,)ntia ad datas partes. 

1& Ades 14 + 115 Ferpendicularis per axem motiis, & huic 
parsli 1 us AEquiliorit; Vel, in dato Librz Plano , 
Perpe.\culvrum ( aut Succedaneorum ) per centrum 

+ Modis & Centrum Aquilibrit : Vel, in dat4 libr4 per 
centrum motus tranſeunte, Centrorum Motus & Aquili- 
&. brii: Uno dato, datur reliquum. 


D m—_—— 


ol ' 


l , 


BRO!m ein Ponderatio ad datas partes,lit in ratione quz componitur 
Jax rationibus Ponderis (ſeu lumme ponderum) & Dift : ric» C 
ri Equilibrii (perpendicultve aut plant in quo Hud oft) five a comm. 
| Motus & ibrz Centro ; five a Perpendciculo per ceatrum mow s 
muſve Succedaneo , li1ca plano per axem motus perpendiculart, 1d 
4s partes : per 12,13, & 26 hujus: Data Ponderatton? 5d Coras 
Fartes, & ipſo pordere feu fumma Ponderum , datvr ad ill..5 partes 
Mſancia,, per 1 5 hyjus. 
| Adeogue ( indata libra ) diſtantium puoRorum uo injuper 4ato, 
daur reliquum (puta, dato centro libre per centrum motiis tranſeur 
bs, datur Centrum Equilibri; , ve!, dato centro XAquilibrii, datys 
Jhvs librx Centrum : ) Stmilirer, diſtanticn Perpendiculorum (ver 
qr rum Morus, & per Centrum Xquilthru,) dato uno, datur reli. 
wm Irem,Planorum perpenclicuiari»m (per Axem motus, & paral- 
T Plani Xquilibri,) d2t0 uno, datur reliquur, Quod propotitum 
4 
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P R O P. XXIV. 


x 4 = as © 


Libram vulgarem Officinarum 'Conſtruend}, rationem 
PONere. : 


Fio. 51, Breen vulgaris Ofhcinarum , intelligitur Centro,ſuo ſaſpendi, bi 
chiaque aqua! pracile a Centro longitudine utrinque portiy 
Atque ab horum extremis dependere ] ances, 4d AXquilibrium redatz 
Quarum uni impoſito noto Pondere . 1gnorum prius Pondus in ale 
xſtimatur. Quipze cum; zqualibus utrinque a Librx Centrodiſ 
tiis, lint appenſa : Quod poro Ponderi, {ic appenſum Aquiponders 
Equale Pondus eſt : Sin majus; praponderabit, adeoque dec 
tecetur : $1 minus, elevavitur, Sequitur ex : 2 hujus, 


SCHOLIHK IM. 


Uo exattiores fint hx Libre ; requiritur, ut hac quiz ſequunty 
Obſerventur. 

1. Ur Brachia utrinque ab Axe {quo ſuſtinetur Libra) por 
(una cum Lancibus reliquiſque armamentis) lint ejuſdem przciſe 
derationis ; (przfertim dum firu Horizontali ponitur, a quo pc 
tionis initium ſumiſolet : ) Hoc eſt. ut in ipſo praciſe Xquilibri 
pendiculo ſuſtineatur Libra, cum armamentis. Quippe li alterum 
chiorum (cum armamentis ſuis) pradonderet, ea propendebit 
indeque appenſo Ponderi inique tavebit, per 2 hujus. 

2. Ur ex ſui Jugi Centro zquilibrit preciſe dependeat. 
Axis Librz fit Axis Xquilibrii, Nam (per 10 hujus) (1 Axis 
tantillum infra Centrum zquilibrii ; libra m alteram partem 
non revertet , ſed plane pracipitabitur , ut uſui omnino futur 
incommoda. vi ſupra Centrum Aquilibrii tit Axis ; Revertet qu 
detruſa Libra ; ſed hoc habet cum priori (itu commune incommod 
quod Libra ipſa in alteram partem praponderabit , eam ſcilicet q 
Equilibrii Doan. Unde, ut in priori caſu przcipitatio prot 
tur (propter Librz prxponderantiam ad (itum decliviorem) ita 

. caſu (ubi praponderantia Librz eſt ad partem contrariam) rev 
quidem Libra ne prxcipitetur , ſed ſimul minus ſincere ſuum n 
peragit , dum illa Librz przponderantia, ponderis ex ea parte af 
rartibus favet. Quz conſtant omnia ex 10 hutus, 3 
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3. Ur ejuſdem lint przciſe longitudinis ipſa Brachia : Quz quidem 
ab ipſo Axe ſeu Centro Morus, ad ipſa Appenſionum Punta, afti- 
manda eft, Quippe {1 Brachiorum alterum altero longius lit ; minus 
ex illo dependens Pondus , majort exaltero dependenti, zxquipondera- 
bit, per 12 hujus, : | 

Atque hinc oriri poteſt inſignisimpoſtura, Pura, ſi, qui merces ven- 
dunt pondere zſ{timandas, Bilancem ita conſtitutam habeant , ut vacux 
lances #quiponderent, brachiorum autem aJterum alters ſit longius : 
Politis enim in Jance ex longiori brachio dependente Mercibus ; &, in 
contraria, noto Pondere : Mercium Pondus minus, majori Ponderi in 
oppoliti lance #quiponderabit, in fraudem emproris. 

4. Ur liberrime ex Appenlionum punctis dependeant (cum fuis one- 
ribus) Lances. Eo nempe fine, ut, in quemcunque ad Horizontem !1i- 
wm reciprocetur Jugum , Onus tamen (vi prop. 3 1. Cap. 2.) eidem 
ſemper Jugi pun&to. -fublit ; adeoque xquali ſemper a Centro diſtantis 
ſuſpend: intelligatur, Quippe ex eo Librz punto ſuſpendi intclligirur, 
cul directe ſubelt : per 4 huius. 

5. Utipſa, in librz Jugo, Appenlionum punRa, (int in e:dem pra- 
aſk Linez Recta cum 1pſo Motus Centro , live (quod eodem recidit) 
neodem cum Axe Plano cut Examen Perpendicularier inſiſtit. Quip- 
pelivel infra, vel ſupra, ſint Appenlionum Puna ; (cum tantundem 
wleant appenſa Pondera, atque (1 in iplis efſent , per 4 hujus) pro va- 
nolibrz {1tu, variabitur momentorum ratio: ut ad 1 4 huius oſtenditur, 
waſu 2 ; ubi Centrum Motus eſt extra Libram , hoc eſt, extra rectam 
iknquz appenſionum punRa conjungir ; per 9 & 1 2 def. hujus. 

6. Ut duo Brachia , {int, quam commode fieri poreſt, Longa. 
(yo enim longius a Centro diſtant Appenlionnm puncta, eo plus 

ant , tum {igillatim appenſa Pondera (per 12 hujus) tum (quod 

Inde {equitur) comparatorum Ponderum Ditterentia : (cui ponderando 

<7 ſimul utraque pondera, contrariis Lancibus impolita ; per 

F hujus.) Unde, quod, in brevi Jugo, ſenſum ftugiat diſcrimen , idem, 
$ Jugi tongitudine aucrum, evadet ſatis notabile. | 

17, Ur Jugi fhirmitas ranta (it (pro ratione Ponderum ad illud exigen- 

um) ut non vel rumpatur, vel inflectarur, Hoc utique adverfarctur 

t 2 & 9g hujus; quz Libram Jugumque intlexile ſvpronunt. Er 
(tecxteris immoremur) illis ſaltem incommodis obnoxium erit, quz, 
aCentro Motus extra libram polito oriunda, modo memoravimus. 
8. Ut Axis Acies, qui ſuſtinetur jugum (quaque per iplius Cen- 

n gravitatis , vel /£quilibrii, tranfire intelligitur) Tum Acuta fic 
(d inſtar quali lineze Mathematicz, quam referre intelligitur ) quo fa- 

P 2 cilius 
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cilius in utranmvis partern reciprocetur Libra: Tum firu Horizon 
 conſtituta (quippe Libra circa Horizontalem Axem (incerius libry 
utpote in Plano ad Horizontem recto , 1n quo, c#teri5 paribus, Por 
ra magis gravitant , 6 ſuapre ſponte teruntur , per 2 5, 26, Cap, 
Tum denique ut Declivitatem habeat utrinque zxqualem (nam ſi 
merus eſt declivior , ea magis propendebir Libra ; per 17, Cap.z 
Adeoque ut Axis Cuneum reterat , cujus duo plana in Aciem cocuni 
ſint (polito Jugo in ſitu Horizontali) ad Horizontem zqu2iter in 
nata ; & ſimul Trutinz foramina, quibus ſuſtineri ſolent Axiz extrew 
ita ſubtus comparata ſint ut ab infimo puncto, cui incumbir 

acies, quali utrinque acclivitate aflurgant z utrinque enim (nem 
tum ob formam Axis indebitam , tum foraminum Trutinx inzc 
lem acclivitatem) oriri poterit inzqualitas in declivitate motus, 

g. Ur, quam fieri pollit per alia incommoda, tenwe lic & leve Jug 
Lum armamentis ſuis, Nam (per 2 huius) utut, cxteris ut dictum: 
comparatis, ipſum Jugi Pondus, cum Lancibus reliquaque armang 
I ibrationem quod ſpectar, nullius inſtar habeatur ; Kexemn ramen, 
ſuſtinerur premit , cjuſque obtundit aciem, quo minus circa illun 
bere rotetur libra. Adcoque quo minus fuerit Jugi pondus, eo mi 
hinc incommodi, cxteris ww, hr 

10, Denique ; pro varia Gravium ad Examen exigendorum 
dere & magnitudine, aliter atque alirer proſpiciendum erit in fabn 
Librzx. Nempe, in Aurifabrorum & Gemmariorum Bilancibus qi 
res minutifſimez ad examen revocantur ; maxime proſpiciendume 
ur accurate omnia fiant, quo leviſſimum Ponderis diſcrimen detege 


Quos quidem tanta cura accuratione fieri nonnunquam dicitur ut 


unius grant huc illuc vertatur, imo (quod in-Honoratiſſimi Boy{is 1 
accuratiſſima quadam Bilance obſcrvatum eſt ) parte unius gra 
753 ; ( quod coram compluribus teſtibus fide dignis experime 
tafto ſxpius comprobatum fuit. ) Ubi autem res , magnt Mols 
Ponderis , librandz veniunt (ut in Fabrorum ferrariorum negott 
alirfque magni moliminis rebus teri ſolet)magis proſpiciendum erit fi 
cati totius machinz : Adeoque ita attemperanda ſunt qua de Longity 
Brachiorum, de tenuitate & levitate Jugi, de Aciei Axis acumit 
reliquifque hujuſmodi, ſupra diximus ; ut firmirati totius mach 
non officiatur. Et quidem, quz ad Centipendium pendendum para 
Libra, noni minus accurata cenſebitur, ſi uno facts vertatur ; ( 
que ad Drachmaw pendendam comparatur , (i vertatny parte x37 
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: Namut Centipondium in ſe contineat ſcrupulos 28800, ita 
Fkma continer #££32 unius grant ; computando ſcilicet in Libri 
ſeu Pondo 12 Uncias ; in Uncia,8 Drachmas; in Drachma,z Scrupu- 
los; in Scrupulo, 20 Grana: ) Adeoque ; utrobique eadem appenli 
Ponderis parte aliquora vertitur. | 


g 
PROP. XXV. 


Stateram Romanam conſtruendi rationem exponere, 


zrulgart Libra, Brachiorum longitudine, potifimum differt : Quz 
n, ut Vulgaris Libra, £qualia habet , ſed, pro varia Ponderum com- 
arandorum ratione, varic Inzqualia, Porreto nempe ab Axe Mo- 
ras (qui & Axis Aquilibrii efſe debet) Brachiorum altero, ut CA, 
in certam longirudinem , puta unius Pollicis , aut etiam minorem , 
naltero Brachio , ut C B, quantumvis porreCto, diſtinguunt partes 
ph CAlongirudine zquales,quor opus videbirur,diſtantiis 1,2,3 ,4,&c, 
erminatas ; (quas etiam in particulas quotlibet zquales diſtribuunr,) 
Appenſo itaque Q_ Quzlito Pondere ſeu explorando ex A ; Pondus 
rum ſeu notum P, ex Brachio contrario dependens, a punto C re- 
novendo & admoyvendo explorant in qua diſtantia fiet xquilibrium. 
que invento, verbi gratia, pondusP in diſtantia 5, ponderiQinA, 
quiponderare: hinc colligunt (propter Pondera Diſtantiis reciproce 
roportionalia) Pondus Q, ponderis P noti, quintuplum eſſe, Cujus 
Demonſtratio ex 1 2 hujus dependet. 


SCHOLIUM, 


.J Oc habet Statera hzc, prz vulgari Libra commodum :; Tum ur 
uno Pondere noto, quodcunque explorandum ponderent : Tum 
minus gravetur Centrum vel Axis Librz. Quamquam enim rotatio- 
m quod (pectat tantundem valetPin 5, atque 5 Pin 1 ; non tamen 
qua er gravant Axem , Ur ad 18 hujus xe at bd eſt. 


Cee ld (ob uſum ejus frequentem m_ Romanam vocant ; Fig. 90. 


FINTS.. 


Errata fic emendentur. 


Ag.g.1l.pen, lad r. p. 10. 1.28. quam quod, p. 25.1.6, wy 
Fig. 20, 21, p. 38. 4. 22, judicium. p. 57. 4. 32. impeditty 
p.61.1. 1, efſer, p. 70.1. 11. Aſcendat. p. 75.4. gaper 31. p.$6,, 
accommodanda. p. 96, 1. 16. ſuſtinentur. p. 98.1. 27, 3DJP. y,, 
{. 2 3. 20P, illic ſuſpenſa. p. 108. /. 26. Quas, 
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Trafatus DE MOTU: 


PARS SECUONDA: 


Quz eſt : 
DE CENTRO GRAVITATIS, Ejuſque CALCULO. 


Ap L:crtorsm Montrtlo. 


22> E quis miretur, qued Pars he Secunda , preter 
ſolitum , ex abrupto inchoari videatur ; conti= 
wants twms Capitum, tim Figurarum, tum 
Paginarum Numer: Leftorem monenduns 
duxt , id pluribia de cauſis contigiſſe. Primo 
quidems, quod non ab rnitio tatneram particula- 
tim edere ; ſed ſimul & ſemel opus Integrnm 6» 
raittere. Et quidem ( ut dicams quod res elt ) 
| Partts bujus Secunds pars quaſi dimidia 1am 
| anterpreſſa fuerat quam vel Parteme Primam ( anno preterito ) edide- 
rim, vel Ops ipſum in Partes d:ftribuenduns putaverim. Sed partim 
Operarnm More, que Opie T ypothetts difficile, atque inuſitatums, 13 
| longum protraxeran; ; partim altorum impatientia, qu: ut ſaltems Par- 
tem illams premitterem eff 1gitarunt ; fecere, ut l:co commods Seltic- 
ww facerem. Verum, ſi 1d in causa non fuiſſet ; aliatamen ratioeſt” qu. 
| tram ab initto fecit, ve Ops hoe in Libros partirem, ) cur ſic f:ciſſem. 

Laippe, c1m8 frequent! ſſima oceurrat Cit ationam occaſio; /i, quoties 
Frenra ve! P ity ty cicanda foret , toties, preter ipſarum Numero!, 
tam Libri [-4 Pariis , :4m Capitis Namer:; recenſends efſeut : Omnino 
Minus cormmode 1d fieret, quam ( quod hic fit ) uhi Figura quelibet unt+ 
&@ Numero, CF queliver Propiſitte wel us'cs vil {aliem duobius Numerts 
teſirnatur, Atque ob eandem canſ im, ttinm [counts Parts Numers 
tm Numer Secitnid continunands erngt, 


CAP. 


IJC 


BRAPROPRADDANNENH 
CAP. IV. 


De Centro Gravwitatis. 


Ad 


Dzxe1xITI1O, 


Continuum quoduis ( ſicuncum Cavallerii Geometrian: Indr 
viſibilium )intelligitur, ex Indiviſuvilibus numero infinitic 
conitare. 


T, ex infiniti Puntis, Linea ; Superhicies, ex infinitis Li. 
neis ; & ex infinitis numero Superficiebus, Solidum ; Iten 
ex infinitis terporis Momentis, Tempus, &c. 


Hocelſt; (ut nos idem explicamus in noſtra Arithmetic 
Infinitorum , & Trac. de Con. Sect.) ex particulis Ho 
mogeneis , infinite exiguis , numero *nfinitis ; Idque 
(ut plurimum) ſecundum unam ſaltem dimenſionem # 
qualibus, 


Fig. $1, Ura ; Linea, ex infinitis punctis, hoc eſt, Lineolis infinite exigui 
longitudine Xqualibus, vel xque altis ; quarum cujuſvis longitudo 
vel altitudo ft 5 (pars infinitelima) long'tudinis vel alcitudinis totis 

linez. 

Fig. 82, Item, Superficies ex infinitis lineis ſive re&tis (ive curvis parallel; 
hoc eſt, ſuperficieculis (lincts illis interjeRis) que altis , quaru 
cujuſvis altitudo fit infinitelima pars totius altirudinis ; aut etiame 
punts (quibus illz linez intelliguntur conſtare) hoc eſt ex ſupert- 
ci:culis xqualibus & limilibus, quarum cujuſvis magnitudo {it 4; tot 
us arex. 

Item ; Solidum, ex infinitis numero ſuperfici-bus , hoc & 
ſolidulis xque altis five xque crafli; , quorum cujulvis altitudo W 
crafſities tit + rotius ; vc), lineis numero infinitis (ex quibus it 
telliguntur il|x ſuperficies conftare) 'puta ex totidem Priſiuatis, - 

you 
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elis, quorum baſes (communi plano ſeftorum ad ea reQo) (i. 
miles (int & zquales , quarum magnitudo fit > iſtius quo ſecantur 
lani , vel etiam, ex punQtis (quibus ill linex intelliguntur conſtare) 
hoc eſt ſolidulis exiguis, xqualibus, quorum [{1ingulorum magnitudo in - 
telligarur V: totius. h 

Que quidem Lineolz , Superficiecula , Solidula, &c. variis 
modis diſpolica intelligi ſolent , prourt conſtructori videatur expe- 
dire. Exempli gratia ; Circalus dicetur, hoc ſenſu, ex infiniris 


numero rectis parallzlis conſtare, ad eandem unam aliquam dia- F 
* metrum ordinatim applicatis ; hoceſt, Parallelogrammis xque altis : 
| vel ex infinitis numero Circumferentiis concentricis ; hoc eſt, annulis 
| zque craſſts ; vel ex infinitts numero radiis ; hoc eſt, ſectoribus , 


yel triangulis ſimilibus , Sc, Er Sphzra limiliter, five ex infinitis 
numero planis xque craſſ1s ; five ex totidem ſuperhciebus Sphezricis 
corcentricts ; live ex infintzis numero ſetoribus ſphzricts, aut Pyrami- 


dulis, GC. 


Dico ramen, »t plrimurs, ita heri, ut ill particulz ſecundum unam 
ſaltem dimenliunem lint xquales ; Neque enim illud necefarto exigi- 
tur ; quin, 1 id aliquando expedire videbitur, pro altitudinibus (verbi 
ratia) xqualibus, poterir conſtructor vel arithmerice proportionali- 
" vel ſecundum aliquam aliam ordinaram ſeriem crelcentibus ve! 
d«reſcentibus uti, 


| Hoc eſt (ſecundum Mathematicum 1igorem) ſaltem in- 


(cribi poteſt, vel circumſcribi, vel alias adaptari, ex 
hujuſmodi particulis contlatum , quod ab expoſito dit- 
erat quantitate infinit> exigui , five que dati quivis 
minor l1t, 


Uta , in Circuli peripheri, ex arcubus numero infinitts, contlabi- 
tur curva quix perip{;© cx exacte congruat ; ſed & etdem periphe-- 
ne inſcribi poreſt ex ſubren(is numero infinitts, vel circumſcribi cx 111+ 
fits numero rangeatibus, conflara linea,que a peripherii 11a deficiat, 
eleam ſuperct , differenti2 qua data quavis minor fit. Unde tactum. 
&, ut Circalus, -:9 Polygono regulari latervm numero infinrorum, 
tadert ſo!eat, Et, in aliis curviliness, {i.militer. 
kem Circuli PI-70, aptari poteſt, tive ex Annulis , lire ex Seftori- 
ws.hyura que Circulo accurate congruat : Sed & eidem infſcribi porelt 
Rigrcumierivi, five ex Parallelogrammis, ſive cx timilibus Triangulis 
ra, cvjus ab expointo circulo difierentia, fit data rainor, Arque in 
as limiter, Atque 


Fig. 85, 


Fig, $6. 
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Arque hanc, de ndiviſibilibus, do&rinzm (nunc paſlim recepty 
atque, poſt Cavalierium, a cc)eberrimis Matizematic's approbatim 


Veterum continua hgurarum Adſcriptione,ſubſtic«'r2 viſum eſt, ut by 


viorem;nec tamen,minus demonitcativam,ſl debiti c...:ione adhtheary 
Harc interim definitionem, utut Capiti V. maxime [uſerviturmm 


huic LV, Capiti prztigo, quoniam & hic alicubi ujut erir, Un liqunyh 


Grave, per omnia ſul puneta, detignein, Cc, nec velim tamen perpera 
intellectum iri. 


Sin Demonſtrandum hoc, non Definiendum, putet quis ; Egoqu 


dem pro eatenus d:monſtrato habeo quarenus demonſtratione opus 
ex demouſtrati ab aliis Merhodo Indivilibiiium. Hic urique id aging, 
ut definiam quo ſ:nſu velim hujuſmodi qua occurrunt intelligend, 
quod eſt Detinitionis opus. 
Definitio Cextr; Gravitats, habetur in Capite pracedente. 
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PROPOSITIONES. 


PROP. I. 


Si Punto unico, ut Centro Motos , ſuſtineatur Grar 
(vel ex pluribus conjunctis gravibus aggregatum : ) pe 
terit nihi'o minus in quaſyis partes, circa 11}ud rotando 
moveri ; non altas, 

$i duobus punctis , pluribulve in eadem re, ut motis 
Axe ſuſtineatur : poterit, circa illam rectam,in utrami 
partem rotando movertz non alias. 

Si tribus (pluribulve) nonin cadem re(t2 punctis ſuſtines 
tur ; 1n nullas partes movebitur. 


no Grave quodvis A BF, unico punto M ut Centro mots 
ſuſtineri, Mariteſtum eſt, ſtante hoc punRo M, in quaſcu::ue cir 
hoc moveatur partes, eandem pofle totius figuram retineri. Quipp 
in quodcunq; Superhciei Sphericz centro M deſcriptzz movea.ur (verdi 
gratia) pun*tum A ; (hoc eſt, in quaſcunque partes circ1 M rotctur;) 
nihil impedir quin & reliqua puncta, ut B, ita ſimui moyearivc, 8 

eangel 


BE&DSATSYS 


£©&H =. 


ale 
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eandem quam prius inter ſe poſitionem retineant. Puta, ut A, 3, 
firt in eadem qu? prius diſtantia ; firque A BF idem angulis , iiſ{en 
que it pris cruribus comprehenſus, &c. . 
Sin duob1; pun&tis, ut X, d, (vel pluribus in e2dem rea) ant eriam 
ipſ X'S recta, ut Axe motus ſuſtineatur : Maniteſtum eſt, fan 


E recti X'S, adeoque omnibus in illa punctis, poſle aliud quodvis pun 


{tum , circa hanc ut Axem, vel prorſum vel retrorſum peripheriam 
deſcribere , reliquaque f1mul puncta, ita ut necefle erit quo eancem 


| inter ſc politionem retineant , moverti , ſimiles item peripherias circa 
* eundem Axem deſcribendo. 


Suntque hac duo, vel ita ex Elementis perſpicua , vel per ſe manj- 
eſſa, ut in 14, 15, 16,17,18, 19, :c,21,22, 27, deff. 11 Evu- 


 clidis (quz Spharram , Conum, & Cylindrum ſpectant) quaſi pro 


roſtulatis ſupponantur. 
Sed dico porro , Stante centro motus M, non poſle, nili circa koe 


F rotando, movert grave : Propter eandem , quam manere ſupponimus 


diſtantiam, cujus liber ſui pun&ti , tum ab M puncto, tum a lui quovis 
ao, Per det, Centri motus, 

Item ; Stantibus X,S,punctis ; non poſle alias quam circa hanc rectam 
rotando (ut circa Axem) movert. Quippe omnia ejuidem X S re&tz 
purdta, eodem titu manere certum eſt ; (ſecus enim non poſſent ean- 
dm quam prius ab utroque diſtantiam retinere : ) Quaque extra han« 
rectam punCta , {1 aliter moveantur quam circulos circa X S axem de- 
knibendo , non retinebunt eandem Sie tum ab X rum ab $ diſtantt- 
a; (quod ex Elementis Spharicis tacile conſtabit,) Er, nili limul ita 
moreantur omnia (hoc eſt, niſt rotum grave circa X $ axem rotetur ) 
non eundem inter ſe {rum conſervabunt ; ( quod ſupponitur. ) Non 
giur alias quam fic rotando movebitur, 

Denique : Si tribus punctis, ut X'S A ( nedum pluribus ) non 1n 
tidem recta, ſuſtineatur : Non movebitur. Cum enim, ſtantibus X $, 
an poſſe aliter, quam rotando circa XS ut Axem, moverl grave , 
km oſtenſum (ir ; non poſle autemi fic movert , ſtante etiam (extra hand 
rectam) puncto A ; (utpote quod, cum extra Axem lit , non a reli- 
qus moti pun&tis omnibus , nil1 & ipſum ſimul moveatur , eandem dt- 
lantiam retinebit , quod Rotations detinitio poſtular : ) non omnino 
aorebitur, 

SCHOLITUM, 


PXellgitur Propolitio, de Gravi ({cu gravium Aggregato) duro & 
conſtante ; eouſque ſaltem conſtante , ut, ea quz adhibetur V1, nec 
tawgatur, nec luxetur aut incurverur ; quin eandem (faltem xquipoller: 


'* rem \) 


Fig. $7, 
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zem) retineat figuram omniumve iplius partium iter ſe poſitiones 
re{vetu totius, utcungue litum ſeu politionem reſpectu-loci muter 
Not; de Gravi fluido feu mollt, quod promiſcue incurvetur , vel fg, 
ram ſugm mutet,partiumque 12ter ie politionem. Quod & in aliis (4. 
inde propoiitionibus int2izigendum erit, 

Puncta vero , ut M, X, S, &c. quibus ſuſtineri intei/igitur gray 
«deoque immorts illis, movert ; live {int in ipſo Gravi, live extra, pe: 
inde elt, Sed utcunque ita cum Grav! quod movetur quali connecttir. 
elligenda ſunt , ranquam ipſius puncta eflent ; & candem cum religuf 
Gravis punctis politionem rettneant, urcunque moveatur Grave, 

Puncto autem (uno vel pluribus ) ſuſtinzri dicetur illud Graz, 
quando {rerenta ſua ad Gravis partes lingulas politione) loco ſug n. = 
nime dimovert intelligatur punctum illud, ſeu plura puncta, "$ 

Denique ; Quod, de Gravium Aggregato (dum ita, ut dictume 
conneett intelligantur) tanquam pro uno Gravi habendo ; hic inliny 
mus ; 1dem 1n ſcquentibus inrelligendum erit. ( Quippe & GrawivÞ 
Apereparum , Grave eſt.) Quod ſemel moneo ; ne lingulis identideF 
prop olitionibus repetere 0P115 (1t, 


PAUOF I, 


$1 rect quavis, ut Axe Motiis, ad Horizontem perpee 
diculart ſuſtineatur grave 3 1n nullam partem gravitat 
(ua przponderabit ; Adcoque , (bi tic permitlum nx 
movebitur, 


Am, ſtante re&t3, ut XS, ad Horizontem perpendiculari { adeogt 

ipl1us pun6tis omnbus eodem litu manentibus;) quodcunquegm 
hanc , pun&tum moveatur, ut A, peripheriam deſcriber, ut A a, 
XS ut Axem (per praced.) adcoque in Horizontali plano ; (Cunieni 
X $ perpendicularis {it , tum ad planum circuli , utpote cujus Axis el, 
rum ad Horizontem ex hypothell ; erit circuli planum illud Horizontt 
per 14 El. 11.) In quoquidem plano cum nullus (it Deſcenſus, #FF , | 
Praponderatio ; nec act, ob gravitatem, motus. (per 4, 9, 23 ap. cj 
Cumque de omnibus gravis pun&tis perinde coniter, conſtat de Gy , 
toto; Quod erat propolitum, G 8 


SCHOLIWN 
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to. 

$1106 TY E&z vero ſuſtinert dicetur Grave , {i duobus ſaltem iplius punctts 


| [\uſtineatur ; quippe fic rota rea codem lity retinebitur ; wut 24 
rare prop, praced. oſtenſum eſt. 


ni PROP. 111. 
'F Fi Grave reQta qulvis, ut motits Axe , non ad Horizonter 
ne perpendiculart, luſtineatur ; ſitque in Plano per Axem 
ing Motius incedente conſtitutum , ad Horizontem recto ; 
mee (quod, Perpendicn/are planum per Axem , dicimus ; ) 
icy in neutram partem praxponderabit z Adcoque fibi lic 
rmiſlum, non movebitur, 
__F Sin «xtra 1llud Planum conſtitutum fit ; ad Planum i!1ud . 


infr2 motos Axem feretur. 


* Er XS motus Axem (vel Horizonti parallelum , vel utcunque ob- x; gg. 
| Phan incedat Planum Horizonti retum XS A, in quo intellt- g - 

itz gatur conſtirutum Grave, Erit quodcunque Gravis punctumr vel in iplo 

Axe, ut Mi, velinfra, utB, vel ſupra Axem, ut A. 


TH Dt puntto M , maniteſtum eſt, ſtante XS, ipſum M icem ſtare ; ut- 
pote quod eſt in ipsa X'S recta. 

De B, conſtat , Cum enim (per 1 hujus) non poſſit B mover), ſtante 

EF XS, quin peripheriam rorando deſcribat, ut BNA, ad cujus planum 

Fn | rectus eſt X $ Axis; Cujus quidem Peripheriz pun&tum infimum eſt 


{ pfum B (per 20 Cap. 2.) Inde non movebitnr ſponte ſua : Quippe 


_ | Unre (per def. Gravitaris) non nili Deſcensus Ergo , gravitate ſui 
4 n\ movebirur. 

ney dem denique, de A conſtat : Quippe cum non polſit A moveri (per 
« I hujus) nil} peripheriam, ut ANB, circa XS ut axem deſcribendo 


» mus (per 20 Cap, 2, ) tum ſupremum punctum eſtipſum A , rum 
' Delcentus utrinque pariter Declivis ; in neutran partem feretur. per 
d,17 Cap. 2, 

T. Cumque hoc conſtet de (ingulis Gravis pun&tis, live infra, live ſupra, 


(2.2 live 
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five in ipſo Axe , conſtat de Gravi toto , fic conſtituro, in neureſÞh ,, 
partem prxponderare ; adeo6que nec motum iri, Quod erat progifht ,, 
Tun, , _ i : | pi 

Sin extra hoc planum conſtiturum fir Grave : ipſius puncta lingwſ .. 
quz extra planum ſunt, ut N ; intermedia erunt, ſuis relpectiven ( 
ripheriis , inter punftum ſupremum , ur A, & inhmum ut 3 (pervi 
Cap. 2.) adeoque deorſum ad B tererur , per 2, ©, Cap. 2. Quilf n 


erat ultimo demonſtrandum. | 
s P 
aegis — | |: 
PROP. 1V, q 
$i circa rectam quamvis , ut Axem , (five Horzontale : 
five utcunque obliquum,) rotetur Grave 3 ex ratio ©; 
ponderant iptius puncta _— xqualiter gravata (uÞ 
illis applicata pondera &qualia ) qui diſtant a Perguy m 
diculari per Axcm Plano. ry 
Adeoque : Si inxqualiter gravata 3 in ratione exPon « 
rum (ſive Gravaminum) & Diſtantiarum rationibusc«M .. 
politd, (y 
| | | : al 
Ig. 90, —_— Axis XS, in plano Horizontal ; atque iPeodem bt 
rizontali plano pun&ta quorliber A, B, E. Unde ducantur ad bu 
normales. AC, BX, E S: (quz itaque, per def. 4 El. 3. plan 
Axem perpendiculari normales ſunt, punctorum ab eo Plano Ciſtanus ex 
menſurantes.) Cumque, per 1 hujus; non poſſint alias A, B,W or 
puna, quam rotando ferri ; (circulorum peripherias Centris C,MW us 
deſcribendo , & quidem, propter litum Axis Horizontalem , ad Hm 4; 
zontem re&torum , ) Erunt AC, BN, ES, totidem Libr , circa wl 
reſpective Centra C, XN, S, rotatx : Adeoque, per 12, 13, Ca fe 


A, B, E, puncta, in eodem plano horizontali polita, xzqualiter gravy fix 
ponderant in ratione diſtantiarum , A C, B X, C'S: Inarqualiter WF qu 
Jravata ; in e quiz ex harum , & Ponderum rationibus compot=F Py 
(nod erat propoſitum. : ; 
Deinde , Manente Axe Xs, in fita Horizontal ; (quo plan Cr 
'0rum rotatione fa&torum, lint adhuc ad Horizontem retta : ) gint,o 


1a planum Horizonrale. pun6ta Gravis quotlibet , =, &, «: jor 
exc 


Pror. IV. De Centro Gravitatis, ; 
eodem, live diverlis Planis, perinde eſt : ) Hnde, WE 


- 

— 

* 

> -_ 
- 

* 

_ 


tale ducantur perpendiculares , puta -A, 8B, E Þ:c!igur ic rum, 
er ipſum Axem XS, Cri i anum ad Reillzutim | erperciculare ; 
arque ad hoc perpendiculares rectzx, @ *«, *., +7. vel his aguales 


(urpote parallel; parallelis rerminatz) AC, 3X, ES. Ottundetur 
(ex prop. 15. Cap. 2+ vel 4» | 3 Cap. 3.) tartundem porderare eadem 

ndera in a, &, £2 argue m A, B, : 0 Hoc «tt - ( PCT Jalll UOmon» 
__ in ratione diſtantiarum AC, BN, FS, vel, £E. ec, (1 
{ Pundta (int Tqualiter gravata ; vel, (1inxqualiter, in ratione qua ex 
| karum & Ponderum rationibus componitur, Quod erat propolitum, 

Denique : Sit ſfirus 4x15 ad Horizontem utcunque 0bltquus ; Reli- 
quaque , ut prius, conſtruct. Nempe, in eodem XNSABE plano 
Indinationis, reftz AC, BN, ES, Axi ad angulos refos ; in quas 
ſcilicet cadunt, a pun«tis © » #> +, cemiſle Perp-neiculares ad idem 
Planum, « A, ED, «E. Similtter omnin9 procedet demonſtratio, 
{ niſi quod Circui:; rotatione deſcripti , qui prius erant ad Horizontem 
rei, nunc hant obliqui ; adeoque proprer planorum Obliquitatem , 
| minuuntur Poilerum Momenta. Eſt autem, propter eundem omnzaum 
axem, eadcin circulorum omnium Obliquitas ; Adeoque in eadem ra- 
tione minuuntur Ponderum Momenta , per 26 Cap. 2. Quamitaque 
ntionem inter (e haberent Momenta Ponderum in A, B,E, «,&,s, in 
erectis circulis ; eandem 6c hic habebunt in circulis xqualiter inclinari< 
(per 5 cap. 1.) Hoceſt (per jam demonſtrata) in ratione diſtantiarum 
aPerpendiculari per Axem Plano, ponderabunt, (i (int xqualiter grava - 
a; vel, {i inzrqualiter, in ratione quz ex harum & Ponderum, retion!- 

componitur. Quod erat ultimo demonſtrandum. 

Brevi.Summa Demonſtrationis huc redit.Cum quz ad prop. 12 &1 + 
ep. przced. Ponderationum Rationes traduntur , in hanc univerſalem 
propolitionem conſpirent , e/£qu.al1a Pond 7a, circa axes 4qualiter 
Welinatos , ponderare tn ratione diſtantiarnm a plano per Axem Perpen- 
ticular; , Er, Incqualia, proportionaliter : ( Quxeunque lit vel Axis 
«x Librz ad Horizontem poſitio ; &, ſive per Centrum Motus tran- 

ſeat Libra, ſive ſecus ; item, ſive lint ad eandem vel diverſas Libras , 
| rein eodem vel diverſis Planis librentur : ) Conſtar propotitum , 4 
uocunque Axis (itu, non ad Horizontem redo; & de quycungu: 
WF Punftorum ad Axem litu, Quod erat demonſtrangurm. 


[0 
ve 
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E Situ vero Axis ad t lorizontem recto, non agit hac Propoſits : 
(ur neque fequentium aliquot : ) Quontam , hoc caſu (prope ur 
rotationum circulos Horizontt parallelos) nulla erit cujuſvis puns WM x 
ucungue gravati, ad motum CIrca axem propent1o, ſeu Ponderatio: ff N 
d1ctum eſt, Prop. 2, hujus, le 
—————— rr n—_ _ — 
S lc 
# £3 WM 4 FP) 
| > 
5 Perpendiculare Planum, per motus Axem , inceden; 
ſccet Grave in partes invicem xquiponderantes : (H 
eſt ; $i Perpendiculare Planum per Axem {it Plans 
Aquilibrii: ) Non movebitur , fibi fic permiſlun ] 
Grave. ”R 
Sin Segmentorum alterum , rel:quo prxponderect ; (dur c: 
modo non fit Axis motiis, ad Horizontem perpendicſ i 
laris: ) Ea feretur 3 eatenus donec fiat Aquilibiut X 
Et ſimul utraque zquipollent excefſui przpollentis, 
Ade6que z Non erunt , ejuſdem gravis ( aut Aggregiſ® 
gravium) duo Aquilibrii Plana invicem parallela. | 
E Axe motus ad Horizontem redo ; conſtat propoſitum ; a: 
hujus. '$1 
De Axe motus non ad horizontem recto , lic demonſtratur, | 
v1 perpendiculare planum per XS motus axem, dividat Graz 
{egmenta A, B : horum utraque (gravia cum fint , & extra perpeti-ſe 
culare planum polita ) hac illac Deſcenſum molientur (per 3 hujus; | R 
Er quidem utrumque (propter rotationem circa XS axem , per 11 | 
jus) cum Aſcenſu contrarit ; adeoque contraponderabunt : St 116 
xquiponderant : contrarii conatus xquales, fe mutuo ſuſtinebunt ; * 
het motus. Si alterum prxponderet : hoc reliquum ſuperabit ; a6& 
que motus horſum het, donec Equilibrio 1mpediatur (per 1 2 cap. 1. TJ? 
Duoque ſimul conatus contrarii : xquipollebunt exceſſui prxpolien 
(per 8 cap. 1.) Qua &cmonitranda crant. 9, 


Atgz 
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Arque hinc ſequitur : (Quod etiam ante demonſtratum ct, ad prop. Fig. 95. 


| +0. cap. praced.) Non dari , ejaldem gravis (aut aggregatt gravium ) 
| duo parallel Plana Aquilibrui. Nam 11 Planum per XS tit Planum 
mW #quilibrii ; huic Parailelum, puta per Y T, non erit, Nam (politis 
me urriſque ad horizontem perpendicularibus) i legmenta XS A, XS B, 
« W zquiponderant ; ſegmenta YT A, Y T B, non aquiponderabunc. 
Nam XST \ interlegmentuim , xquiponderantium uni ablatum , a!- 
E reri additum , momenta faciet inzqualia; per 9 cap. 1. Saltem, t 
incerſegmentum illud nuitum (it ({ed quali vacuum , inter duo connexa 
| Gravia interjectum ; ) ftet utcunque ſegmentorum alterum , ur X 5 B, 
longius ab Y T quam ab X'S; propius autem alterun Y T A: A- 
deoque i!11125 momentum augebitur, kujus minuetur (per 1 3 cap, 3) & 
| &ſtruetur Equilibrium, per 9 cap. 1, 


SCHOLIUM. 


© T)Lana Perpendicularia, Peralle/a, hic appeilo (& ſabinde alias, ub: 
eadem ratio ) quando Horizontales Redtx unius, ſunt alterius 

E Reis Horizontalibus, parallels. Quamquam enim, perpendicularia 
cum (int Plana, in Terrz centro coeant ; eadem tamen ratione (ne 
longa periphrali opus (it) Parallela Plana dicentur , qua Perpendicui 
mM Eo—_ Centri terrz diſtantiam) pro Parallelis Re&ts ha- 
= ber lolent. 


A—_—_——___ —- —— — ——— -  - —— _— - — — 7 


P R Q P. \I. 


| Siret3 quapiam, ut Axe, non ad Horizontem perpendl- 
culari, ſultentum Grave, quieſcet : Idem Grave, coder 
{ fitu conſtitutum, ali4 quivis ejuſdem ad Horizontem 
| perpendicularis Plani recta ſuſtentum, pariter quieſcet. 

E Recti vero extra hoc Planum , plano Parallela (non ad 
FF Horizontem reda) fi ut Axe fuitineatur ; non, co fit; 
*F conltiturum, quieicet. 


ſuſtentum, quieſcet : Perpendiculare Planum per hunc incedens, ut 
IXST. grave dirimet in A, B, ſegrgenta, invicem axquiponderantia : 
toe (Nam 


3 


\ l, rk Si AB Grave, Axe XS (non ad Horizontem reto } p;,, 
X 


> © 
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(Nam {1 aiterurrum praponderaret, non quickceret Crave ; perpre 
cod ) Sump igitur alta quavis in codem Planorecta, ut Y T : quaſh - 
per haac incedens Planum Y XS T (ut jam oſftenſum eſt) ſecer Gry 
MN partes 1vicem aquiponderantes ; Axe Y T fuſtentum , tic cons, 
zurum Grave, quieſcet, per praced, p 
Sin alta quavis, extra hoc Planum, re&a (que Plano paral!ela (ir, vi Y 
20n ad Horizontem recta) ut Axe, (uſtineatur : non, eo litu, quieke 
Quippe, 1 quieſceret hac alia re&ta ſuſtentum , eller, per hznic incede 
perpendiculare Planum, Planum #quilibrit ; (nam, nilt aquipondenſ& A 
rent ſegmenta, non quieſceret ; per pr:rced.) Eitque plano prix 
paralleJum ; (quod, propter paralle'am plano per quan inceuit rect 
non ad horizontem perpendicuurem ; &, quera ſupponimus, Pers 
diculorum paralleliſmum , pr-bzbitur cx ; 5 El. 11.) Adeoque, & 
eflent parallela Plana Xqui:brii, Quod(per praced.) fieri non pac 


PROP, VII. 


St Aquilibrii Axe ſuſtincatur Grave : quocunque ſitup 
natur, ſbi lic permiſlum, quieſcet. 

Et contra 3 $i Axe motis ſuſtentum Grave, quocunge 
{iru ponatur quieſcet : Axis ille motus, eſt Axis qu 
librit. 

Am, Si Aquilibrii Axe ſuſtineatur Grave quocunque ſitu ps 
natur Grave , (nempe ; quocunque ad Horizontem litu oy 
Axis ille ; & quodcunque Planum per hunc motus Axem, conſtituz 
ad Horizontem reftum : ) Perpendiculare Planum per Axem, Plant 
er xquilibrii : (per def. Axis quilibrii.) Adeoque non movebit, 
{ibi lic permiſſum Grave , per 5 hujus. by i 

Converſa ſimiliter patet. © Nam, niſi motus Axis ille, (it Aw 
quilibrii ; erit ſaltem aliquod Planum per hunc incedens, quod Pl 
Aquilbrit non erit ( per det, Axis Xquilibrit.) Adeoque, po 
hoc Axe non in {itu ad Horizontem re&to ; poſitoque illo non Z# 
libri Plaio, in ſitu perpendiculari; Movebitur Grave ; per 5 hs 
(Quod e!t contra hypothetin, 
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'$| unico ſui punto ſuſtineatur Grave : quocunque ſitu 
ponatur 5 faltem unum per punctum illud incedens Per- 
| pendiculare planum, eſt planum Aquilibrii. 

Adeoque z Per omne Gravis Punctum incedit aliquod 
= Equlibrii Planum. 
pendiculum AM B ; perque hoc incedat A MB N perpen- 
Giculare Planum. Erit hoc A M BN, vel Planum Zquilibrii (adeo- 
que haberur quod erat probandum ; ) vel ſegmentumAlterum, , puta 
LABNS, praponderabit. .Quo caſu ; Planum A*M BN ( cujus 
» faciem alreram , puta quz $ reſpicir, Anteriorem dicemus ; alteram, 
*Paſtcriorem ; ) intelligatur , immoto Gravi , imaginatione convertr 
ia AMB axem ; donec co perveniatur ut quz utrinque ſuxt ſeg. 
nenta Gravis Aquiponderent, Hoc enim omnino fore certum eſt”: 
Quippe, facti ſemu-converfione, quod erat ab anteriore converſt Plani 
W-kcie;a poſteriore relinquetur , ſegmentum Gravis przponderans ; && 
ara: Cumque a przponderantia antica ad polticam lic continuo 
jotu perventum fit ; eo momento quo ab hac adillam tranlibatur , 
Neutra erat , ſed, zquiponderantia, Quodque cum converſo Plano , 
oc (itu polito, coincidit immotum, per Grave, Planum ; eſt Perpend1- 

Planum &quilibrii. 
Unde & conſtat Corollarium, Quippe quovis ſui puncto ſuſten- 
un intelligi poſſit Grave, | 


E_———_——— ooo Oo SOR 


R -.- PR@A 


Goats $B Grave , puncto ſui M ſuſtentum , per quod tranſeat Fig, 33, 
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Sj unico ſui: punto ſuſtineatur Grave : Per illud inceſt 
Perpendiculare Planum Aquilibrii , mancbit Horizg 
t1 rectum. : © fide 

(Ocugues vel quieſcet grave ; (nempe f1 perpendiculaFF ind; 
per centrum motiis,feu punttum illud quo ſuſtineturgſ 5 
ve . ft Perpendiculum /Equilibrit 1ftius Planyſic gf 
vati.) 

Vel (fi perpendiculum illud nqn fit Perpendiculum Eq my 
librii iſtius plani) rotabitur circa Horizontalem Axaſſs' 
Plano illpzreQtum , per centrum motuis ſeu puiiftumill*A? 
quo ſuſtinetur Grave tranſeuntem z donec ad Aqui 
brium redigatur, F | 

Sin Planum aliquod Perpendiculare, non fit Planum Ag 
Iibrii : Segmentum praponderans deſcendet (adeon 

bliquabitur Planum 3) donec ad Aquilibrium. 
gatur, h 4 

Unde; $i duo quavis per 1dem punctum plana perpet 
cularia ſint Plana /Equilibrii : etiam reliqua hc ent 
eritque Perpendiculum per iiluad Punftum , Axis 3 
quiltbrii, : 


4, 
% 
c . 


YY 


s. IJ Ec punttum M, quo fuſtineri intelligarar Grave , tranſeat uw 
. XS refta Horizonralis, quz pro onuſta Libra habeatur ; tumis 
ad angulos rectos A M BN Perpendiculare planum per Ax, 

Grave dirimens in duc ſfegmenta A MBN, A M BS, quibus reſpes 


ve onerantur MN, MS, ibrzbrachia, per 1 3 cap. 3. f 
Cumque (per praced.) ex Perpeadicularibus per M planis , af £ 
vnum altgued fit Planum Aquiiibrii ; Intelligarur , primo, 82 . 
\AMLBN planum Aqguilibrii, adeoque { per def. Plani Zquilib= 
AMEN, AMBS, frementa invicem Equiponderantia. Erit git 


M1 (per det. i ;.cap. 3.) centrum quilibri, Quo cum (ex hyp 


melt fukineatur Libra, in neutram partcm movebieur, per 7 ve 
| "= 


oy. 


PROP. X. De Centro Grawitatis. 123 
cap. 3. Adeoque nec obliquabitur AMBN, ſed manebic tut prizs) 
Horizontt rectum. Quod erat primo demonſtrandum, 
Adeoque ; vel non movebirur Grave , vel circamunentem X %4 5 
axem rotabitur, per 1 hujus. Iilud quidem; {ti AM B tit Peroer 
 Wdiculum EZquiitbrii iſtius plant AM B N lic gravati (tive A 'viS5 6% 
0s recpendiculare planum 4:quitibrii per,axem X'S , ) Hoc, li ſecu; (puta 
liegmentum airerum, ut AM B N prapondere: ; ) per 5 hujus, Qux 
oF. indem erant demonſtranda, : 
of Sn A.M BN perpendicutare planum aliquod per M, non t:c ply- 
þ mm E£quilibrit ; hoc eſt, {1 ſegmentum alterum prxponderet, pucx 
2AMBS, quo gravatur M 5 Brichium :. Deſcendet hoc (adeogue cb. 
liqabitur AM BN planumP donec ad Equilibrium redigatur (pec 
5 hujus, vel 5 cap. 3.) Quod erat item demonRrandum. 
$ iraque duo Plana per idem M punctum Perpendicularia'\, ut 


FFAMBN, AMSBYX, lint utraque Aquilibria Plana, etiam reliquz 
=per illud punctum perpendicularia plana erunt item plana Aquilibrii 
(adeoques AM 3, axis Equilidrii,) Cum enim propter #quilibri? 
Planm AMBN, non moveatur grave nili rotando circa illiu; pln 
Zaxem; & {imili de cauſa, non nilt circa axem plant AMS 3 X; 
© (ququidem Axes, cum ſuis reſpeQive planis perpendiculares elle dcbe- 
Zant, non erunt eadem recta ; ) non omnino movebitur grave (| ropter 
aria faltem, non in eadem re&ta, puncta permanentia ) per . hujus. Sed 
(per precedens membrum hujus) 11 quod lit ex perpendicularibus pla- 
wm, quod non it planum A'quilibrii, movendum eflet Grave : Nut. 
Jun igitur eſt, Quod ultimo grar demonſtrandum, 


» » 


is = 
_o ; PROP. X. 


"FPerpendiculum per Centrum motis, fit Axis A.quilibrii - 
1, Ibipermiſſum Grave, non movebittr. 

7ptique illa, quz i fit Perpendiculuw re Centrum 
6: mots, Grave non movebitur z elt Axis Aquilibit. 


Um enim (per def. Axis Equilibrit) quodvis per illum tranſiens 
WPlanum, fit Planum Zquilibrii : $i Axis &-quilibrii fit in Perp.Jn- 

0 per Centrum morus ; quody1s per Centrum motus mccdens 
[K 2» Per- 
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Perpendiculare Planum , eſt Planum AXquilibrii, Adeoque ſponte & 

non movebitur lic ſuſtentum Grave , per przced, 4 
Er Converſa (imiliter patet. Nam nif Perpendiculum: per Cy, 4 

traum motus fit Axis Aquilibrit 3 aliquod faltem per illud inceaþ 

Planum, non erit Planum Zquilibrit ' per det. Axis Aquilibrii :) Adz 

que Grave movebitur ; (per pracedentem.) uod eſt contra tiny 


thelin, , (OF 
: { 
PROP.,M. 
in quovis Aquilibrii Plano , per quodvis ipltus Punt t; 
incedit Axts aliquis Aquilibrii. ' 
Adeoque, per omne Gravis puntum' incedit aliquis 
Aquilibrit. '& 


Fig, $3, JJ Xpoſitum Aquilibrit Planum, ut AMBN, intelligatur nk 
: ad Horizonte recto conſtiturum. Ejuſque pun&to quovis, ul 
{uſtineatur Grave Quod itaque (per 9 hnjus) non nil1 rotanda c 

ca Axem plano illi rectum, ut X M$, movebitur. Er Perpendialaff* 
per*Centrum motus , ut AB, erir vel perpendiculum Agquilibriit 

Plani lic gravati ; Vel, eatenus circa X M S rotabitur grave, donechlf 
contingat ; & lic politum, {ibi permiflum Grave quieſcer. per eanks 

9 hujus Eaque &ravis refta,quz,lic quieſcente Gravi,in A M Bpers 

diculo per M tranſeunte jacebit , eſt Axis AZquilibrii, per praced. / 

Corollarium conſtat : Cum ( per 8 hujus ) per quodvis Punt 
tranſeat Planum AXquilidri!, 


SQ = 


. | FiO 
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PROP. XII. 


'| $3 punCto fixo libere dependens Grave, unico ſui punto, 
'ut Centro motus ſultineatur ; Non prius quieſcet quam 
—Þ illd ſui puntum fit in eodem perpendiculy cum pun- 
-- ofixo ; Plamimque quodvis per illud perpendiculum 
incedens , grave dirimat in partes invicem #quiponde- 
rantes. : 
wÞ I co vero fitu conftitutum (nempe, cum Rerpendiculum 
f _—_— . eſt Axis Aquilibrit z ) fibi fic permiſlum, 
Af quieſcet. f 
'$ Lary polito Gravi in hoc ſitu quietis ; ſolvi intelliga- 
tur in gravi vinculum, illudque alio jam ſui punto ſuſti- 
wks neri; Sitque hoc aliud punftum in eodem quo pygiis 
us Axe Aquilibrit 3 quieſcet adhuc fic fitum Grave. 
. © Sn extra 1]lum Zquilibrii Axem fit hocaliud Puncum ; 
- pon, eo litugquieſcet. . : . 
F* Adeoque 3 Non. erunt , ejuſdem Gravis, duo Aquilibrii 
F Axes invicem parallel!. 


m | | : ? 

d. punto F libere dependens, punRo ſui X ſuſtineatur A'X 5 
ntl} { Igrave. Non prius inquam, quicſcet, quam ipſum X pun&tur lit 
- In FX perpendiculo : quod &, ibi, politum, conliſtet. Cum enim 
unico X punto ſuſtineatur Grave (quod itaque punttum rotius onere 
gravatur, per 1 8 Cap. 7.) [1 extra perpendiculum (it, eo feretur : ibique 
conſtirutum, conſiſtet X pun&um lic gravatum. per 31 Cap. 2. 

Sin, polito X puncto in perpendiculo F N, per quod incedet Planum 
liquod Perp:ndiculate, dirimens expolitum Grave in A, B, duo ſeg- 
menta inzxqualiter ponderantia ; nondum quieſcet Grave. per 9 hujus. 

- Sivero ita conſtitutum (it- ur, Planorum perpendicularium per F 
tcedentium , nullom non dividat grave in partes invicem Aquiponde- 
rantes: Hoc eſt, [: Perpendicelum 1llud fit Axis Zquilibrii : non mo- 
| "Ditur lic appenſum Grave, per g kujus, | * 

[0 Dico 
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Dico porro ; $i 4 pofito Gravi in hoc ſtatu quietts) ſoluty vingy, 
Mn X, alio cjuſdem perpendicuti punto ut C, ſoſhneatur Graz - 
(uelcer adhuc in codem fitu politum. Cum enim, ex confirugi 4 
em itt perpendicuium F X & F G ; firqug FX Axis £quilivrii; 
& F C Axis £quilibrii, Adcoque (per © hujus) . quteicer Craze, 

vn alto, extra hanc geftam puncto, ut T, fuſtineatur ; puta perpe.ih-. 
Uculo GY | priori parallelo, falrem nonnih in Centro Terre oc: [a. 
rente. quod pro parallelo jam habemus ; ) non co lin qutcicet, |: = | 
teltigatur enim planum quodvis Perpendiculare (ahud quan Gixt | 
per @ Y incedens, Grave dirimens in ſegmerts Y I A, YTB, þ 
huic plano parallewum , per F X incedens , Grave dirimen» i ſegmer 
XSA,XSB.* Cumque lit ex hypothel1, iilud er FX ( quilts 


Axem) Planum &quilibrii ; non eric kvc paratletur: per GY Pla ff 

Xquilibrii (per 5 hujus : ) Adeoque nec Gr, Avis 4: miibrit; (ff X» 
1 p06 4" er E” Ss + 

det. Axis quſlibrii : ) Nec hujus, in perpeniiculo manentis, wſf ipla 


puncto ſuſtentum, Grave quieſcet, per" © hujus, Non igitur alio,aÞ tr 
tra hunc FXS AXquilibrii Axem, pun&to iuſtentum , eodem fituce} Ce 
ftirurum quieſcet. Nec erit alius Axis Zquilibrii, expolito F Spari;þ * 


jus, Quxdemonſtranda erant. Ax! 
$ h b- dit 

—— - vill 
PROP. X11L, = 

| k 

' EY . . jar, 
$1 Centro Gravitatis ſuſtineatur*Grave : quocunque ku \, 
ponatur, 1b {ic permiſlum, non movetntur, ſry 


Punctiumque illid, quo fi fuſtineatur, Grave non mores Gry 
tur quocunque litu politum 3 eſt Centrum Gravitaty, Þ C 


Um enim (per def. Centri Gravitatis) quavis per illud trans 
recta, {it Axis Xquilibrii: Si ſui Centro Gravitatis ſuſtinemz 
Grave, quowrqu? litu ponatur , perpendiculum per Centrum ik 
moriis, eric Axis £9quiitbrii, Adeoque non movebitur (ic ſuſtentwere, 
Crave. per © huyjus. 
Et converſa militer patet. Nam, nifi Punftum illud. quo, ur Gf 
tro Motus, ſuſtinecur , lit Centrum Graviratis ; aliqua ſa!tem per 9 bn 
incedens recta, non erit Axis £4uiibrii (per def. Centri Gravis; 
Adeoque, polith hc rela 2d Horizurtem perpendicular nun quid 
pnicy 1:4 puncto wlteurwn Grave. pgr 19 hujus. Quo Cſt cont 
UP & ; 


_ 
* þ 1 ba ils 
# © n * 07 : 
b 
OR A 


PROP, XIV. De Centro Graviiatis. : 


44 
_ 


PROP. XIV, | 
Þ lo Equilibrii Axe quovis 3 elt Centrum Gravitatis, Nem- 
F pe; illius Agis, ut Libra conliderati, Centrum Aquili- 
i *. yn 
i brit. : 


i © > hu 6n 2 4 , . f v; 
.& PUm Equilibrii Axe, ut Xo, ſuſtentum Grave, quocunque* ſitu F: 


- Lpolitinn, quieicer (per 7 hajus, ) Adeoque totum Gravis onus 
© fſtineat Axis i.1e (per 1.8 Cay, 2. vel 2, 4, 18, Cap. 3.) Inteliigatur 
XS refia, fic onuſta . fecundoam Librax longitudinem applicart , vel 
a iplactiary, Fro Libro cenſearur, Hujuſque hic onuſte Labrx, quara- 
ab ror (per 20 Cov. 3) Centrum Equilibru, Quod It C, Dico C, 
e# Centrum Cravicarts eſte, totius Gravis, 

| * Crmenim idom Cpunctum, in quocunque Gravis (itu, fit illius (five 
» Axis five Libra) X'S, Centrom Aquilibru ; (quod ſtatim demonſtra- 
bbituc: ) Manente puncto C,non movebitur XS rea. per 7 Cap. 3. 
@Sitzque Cpuncio, ut Centro Morus; ſuſtigeatur Grave : Neque circa 
© manentem reCtam IX 5 (utpore quiz eſt Axis Xquilibrit) rotabitur : 
Neque (propter C, centruam Aquilibrii ) movebitur Axis ille : (que 
fn jam often{a ſunt ; ) Nec poteſt altas moveri Grave; (per 1 hujus.) 
*Adeoque, punto C ſuſtentum, ſponte ſua non movebitur, quocunque 
Jy conftiturum Grave. Eſtque propterea , Punftum C, Centrum 

et Uravitatis ; (per praced.) Quod erat demonſtrandum. 
Ol 8 Quod autem idem C pun&tum, (it, ejuſdem axis Xquilibrii-XS , 
tram Aquilibri:; quocunque litu conſt:tuarur Grave : Sic oſtendi- 
tir, 


"IS Es SS. # 


nearſ+ Sit primurn, ira utcunque conſtitution Grave, ut expoſitus xguilibrit 
| IIA X 5, (it in (tu Horizontali conſtirurus. Per plus, vt onulla l- 


entre, CentrumeZquilibrii C, tranſear Axis libra ; qui iraque ad libram 

ad normalis erit , & quidem in litu Horizontali ; (cum enim incellt- 
c Coſt X'S libra unico ſui puntto C, ut cemro motus {oſtiner?, adego.iy 
xr iltſÞednuliam axis politionem aliter quam gravitote fut determinant, libra 
RN il ta piano ad Horizonte recto » WF-OLC ON zum M2Xxamne dechv; . 
uickn Que Circa axem Roftzontalem , ut in Schoito Fr. MY #2 Cape 2; 
con {tum eſt : ) atGue per jinc axem perpendicular: Plazum ACP, 


| 
* 0! | 
\ Ve 


\ 


Fig. 97, 
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quod icaque (propter C centrum xquilibrii, ex conltruQone) eſt zq 
Iibrii Planum perpendiculare per axe morus , grave dirimens ing 
ſegmcnta AB XN, A B>, invicem Xquiponderatilla. - Arque hoes 
ulque ſaltem permanebit, utcungque moveatur grave, dum it 
gravis planum X A $ Horizontale muneat ( puta, vel row 
utcurque circa Perpendiculum per C Gravi , vel etiam aly 
humilulve elevato aut depreſſo: ) per 13 Cap. z- Quitpecate 
adhuc manebit omnium tum ad kRorifontem inclinatio, tum ab A({ 
perpendiculari per axem plano diltania, 

Deinde ; Manente wtprius , X > axe utcunque in ,litu Horizn 
tali : intelizgatur vtcunque circa .illum rotari Grave, 1n quemeu 
firur ad axem (nempe ur quodliver planoruth, per X C5 tr.anſeunt 
perpendicu]are fiat ; ) Dico, etiamiuwum udem A CB planum, plu: 
eſſe xquilibrii ; adeoque C, ut pris, .. quilibrit Centrum. Cum a 
omnia utriuſque ſegments pur6a, in planis ipli A CB paralielis me 
zur ; Manebunt achuc in eadem que prius ab A CB, perygndiag 
per axem motus, diltantia : Adeoque in eadem qua pris rationes 
derabunt ; per 4 hujus, vel 13 Cap, 3. Cumitaque prits, rc: 
ACB plam, xquiponderabant ſegmenta ABX, ABS; etians 
Xquiponderabunr, Etitque propterea , C, ut prius Centruma 
ltbrit. 

Denique ; Quocunque Planorum per X $ tranſeuntium, manent 
horizontem redo ; Intelligatur XS libra utcunque ad Horizu 
inclinari : Dico ettamnum idem C punctum, efle librz X'S ce 
Aquilibrii, @y, - 

Ne autem, propter Solidi in Plano reprzſentationem , linearum wſ@:ior 
titudo ducendarum, turbert phantaſiam ; ei projectione in tiguraw]ſ! 
quz oculum ſupponit in ipſo morus axe per C tranſeunte , aqui 
diſtantia infinnca, Er propterea, tum axis 1lle in unicum C pure 
projicitur ; tum Rex quz\is huic parallelz, in totidem relpet 
puntta : Planaque per axem omnia, 1n totidem reCtas ; 1n iple 
CBS per livram Plano perpendiculari, Quz quidem Projethy 
Phantaliam juvat, ita nec Rationes perturbat : Quoniam (per calWctrur 
Prop. 14. Cap. 3.) perinde omnino ponderat (reſpe&tw C axis) OWiter, 
cunque ejuſdem recta (puta per D tranſeuntis) axi patallela, pt 
intclligatur grave, Eadem utique eſt {ingulorum ejuſdem punctd 
ab ACB perpendiculari per axem Plano diſtantia, atque ipfiusÞ 
A QB perperdiculo. "WF; 4 

Int-tigatux iraque, utcunque circa C rofato Gravi , XCS 
(& !:mal Placum libra per axem) cx litu Horizontalt in lirum 56 

i I 
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per 8 cap. 1. (Quodqi ie de Auferendis Addendiſve up gr 
miſtrorſum dictum eft, perinde eſt arque [11 de Aduendrs Autc 
ponderationi dzxtrorſum diceretur : quippe 1dem valet, plus ad, 
ram, atque, mmus ad {int iſtram.) Cum i Iraque ; ap p licatis pond 
{, my».ad puncta 4, e, F eſlet A CB planum &quiltbri | cr axe, 
fupra © {tcnſum eſt {adeoque {1mul omnum por derat! 0, 2:11 in ue; 
#i3 partem xquipollerct , ) & C centrum +q ultbri : Erit (mil 


1aGemn G, CCNTTULINL XC » 111i 'Dri ; ponCce ribus Nt __ mn AÞ wk l: ans :dpu 
A. 


Et 1Litur nem Cpunctum , aqui tibru Centrum ; axis Tu, 
SOD Fond UNgue {ity conſticuarur Grave, Quod odemoniire: 


3 


iCOPLINUS, Fu 
-HOLIS A. JM 
P 3f od x Xemplt gratii. vtintely ul 
6D —+D --;D tur pondera L=16.M-Wſde 
IP DP * DP +-p, N =:Þ, Diſtanria vero (: 
; +6), CE=-=1D. Ct=. 
GAP c=2aP--g1P --tcdP. EFrit Ponderum a4 librz 18 © 
puncta D, E, F. applica 
pornderatio reſrectu axis Coo ut PA 6D = + 6DP. 3h 
D=-=-;3DP. zPx—- :D = —- 9 DP. Adeoque ſum 


num. ut +6DP+;DP —-<gDP=—+S»o0 DP. ( Arque! 
eX cor ſtruttione , punttur enum C, centrum Xquilibrii,! 

Et {imaliter (C minus in eadem ratione omn wm porderatio 
vPropter ob]! guationem hbrx,pyta in ratione d ad D) corundemy! 
cum ad thrx = CE punctad, e, t, applicandorum ponderationesg: 


-£P F340 -g6aP 4p. 


| Eorundem vero Pond N 
Rh x 3P Plano per Axem X «. $vl*WIli 
+6D +:D —iD diſtantize , puta rect DL:Wu | 
+DP+gDP —1;DÞP=+cDp, © Ns vel.4 em, fn; Woo! 
| -cDP 5D, ; D, —5D; Waiter 
+goP +g90P —159P=fodfP. his proportionale ( purarWlit, 


rione o\ ad D ) « Net, ft Cicul 


ke & it - 8 = &# FF > * ' " » , - 4 l 12 24 Y 
ES, +439), + 50. Adeogue eorundem Fonderationes ad 


XCsS, vl =-CE, t +6 DP+ g9DP— 15 DP - tl 


f L, ” " . - 2 . - % \ . *1 , * 
(1cque, CY hy PX otheſ!1 . {uppontur enim XCS5 » ax15 a quiiidru (0Nt1 
Atque ( 11s proportonale> ) ponderationes auicrendz -+ ffs, 

# »v * L M 


pron, XV. De Centro Crawitais, 133 


His Iraque rice ſubduttis (addirifve r Ipetiive; a ponderitionibut 

us polits, canquam nd wt PLitICEH , Procl'zit AcGat;L{n un , ti 
; ) — y —_ PA 

adPtcd ” a 

Verbi or art . I pPoOnamus d 2 , Ut 3 20 1 « a IT 1 ad Fas + 

WF 4 . dt — zaP, ſubduct3 = P go #P NOS, eSP hy . 


| {1 +-:aÞ "——_\ 4P : mancbunt + 44? *odP - - 44 — 
<Þ-+:dP—gd] -.jþ; YMponamusd ads, ur; ad2, vel, 
- 73 Ip _ — ad j: Ex --6aP+;aP---geP, 
f I woos .þ ws SG, 4+ . af . 8 

Js ; Gi a ſubductis -—-6 #Þ + oP cr SP : 

| 4iP © >aP—gaP = ZodP | hoceit, +4iP+6dP—4, codP ; ma 
at bunt -+2P—;JdP--1dP—FedP. 
+6iÞ i-3dP — gaP fAdeoque , Uruvt ea Portio quz: 
—4iP—64iP+1edP —_— ponderavat Prius ve! 
ELLE 14P—*odP.| [imiſtcorſum ; mori libra, vel in nev 


Lal We a> "ny pr ppolitam port - 
\-Bcerct: non ramen deſtruicur, tumul-omaium xquilibrium, 


PAKU@F, AV 


yulque Gravis, Centrum Gravitatis unicum eft : [dque 
tum 1n omnium Axijum Aquilibrit , tum in Planorum 
Equilibrui omntum concurſu. 

\WEltque one per illud tranfiens Planum, Planum Zquil:- 
WM Þtil ; omniſque recta tranſiens, Aquilibrii Axis. 


des | mar. AB Grave, phncto fu X ſuſtentum, ex F punto fx X0Fig, 99 


ts dere IE, in lit ug "NCHS politun ; HCC cf, 't depend -NS 
Wu ENS or -:ndiculum lit £ xis Xquilib _ "er 13 huſus 3 -- 


oltaguc vero endiculo (yer praced,) Eft Ccnir m Gr itatis ;, £19 
utem, ex: ra hoc perpendiculum , puneto ſuſts num G rave, Ot, 13 £4 
ity, quicſccr , (per eandem 12 hbujus ; ) Ad ue, Cuery Nuc FArpen 
alum, non cf} Centrum « ravitatis ; Nam {iquod « eo ſo tenum 
fave, etamrum In i1!o fitu ;ujeſcerer, pcr 1 hujus. 

Inelligatur deinde, ſoluto vinculo in X alio fu excva reftam FX 5 
Wunuatam puncto ut Y ſuſtentum, ex puncto x0 ut Glihere _ 
| pw 5, quieſcere . Adeoque ( (Per 2 hujus ) in eum {:ram redt g1 &-14v1tate 
l, ut Axis Aquilibrij per Y tranliens, (eſt utique aliquis, per £1 hv 

9 3 195.) 


Fig. 99, Nam, immoto C centro Gravitatis ; utcunque roterur Gn 


ICC* 
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jus) ſir in G Y perpendicalo, puta GY T. Oftendetur,ur pris, ty 
1m GY T (infirita retta) centrum Gravitatis efle ; rum, extra haneny 


cle. 


C:nirum Gravitatis, C. L 
Eſt autem in Aquilibrii omni five Axe five Plano (per 11 & 
hujus) centrum aliquod Gravitatis ; Cum iraque unicum elle, jan, 
ſtenſum fit , crit hoc uvum 11 omaum concurlu 
Quodgue omn's per {lad trantiens recta lit Axis Aquiiibrij, On 
que Planum per iud tranfiens , .Equilibrii Planum : cx actinitioniy 
conſtat * 


CO TS 2 — 


FaUCF 3TL 


Mancnte, in cadem a Terra Centro altitudine , Cen 
Gravitatis : nzque Deſcerdere cen{endum colt Gn 
ncque Aſccndere, 

Tantundem vero vel Afcendere vel Deſcendere cenſend 
elt Grave , quantum Aſcendit, vel Deſcendit Cent 
Gravitatis, 

Adeoque (quoniar hoc in alits Gravis motibus peri 
obtinct _) perinde Ponderando valet Grave uta 
que fitum, atque fi in ile punto totum eſle intellige 
tur, ubi clt ipſtus Centrum Gravitatis. 


Emonitratur eodem modo, mutatis mutandis , atque + & 
Gap. 3. 


neque enim aliter, quam rotando moveri poteſt, per 1 hujus)} 
vt tplius recta ACB5B m litume CE deveniat : Quontarn in qui 
que [1tu, accoque 13 toro progrefſu , oppolita ſegmenta, plano« 


v15 ad Lorizonter1 recto ut Þ D diviſa,, invicem xquiponderant; (i 


def, Centri Gra.itatis ; ) Eſtque (proprer rocationem) unius Des 


S- 
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FP 5 
Pror. XVT. 
ſas cum oppoliti Afcenſu neceſlarto conjorftus , Evi Atcenſs Def 
ſuizquipollens (nam licubi alter prapoilet, ca prvionribitic, per 


. 
% 


- Cap. 2: ) Adeo Jue nulli vel Aiceniuti, vel Detcer:tui tum 
lent. Per $ Cap. 1. 

lrem ; moto Centro C 1n :: , nec aſccn.(endly thamen vel eſcendendo 
ſedin ezdem a Terr Centro altirudinz , umuetbitem AC rea, 
infitum 4 * # tranſlata : Arque hujus {im is 4d hortontern {ions fnrelli- 

,inaCg. Manifcſtum eſt, (progrer que ala prncta C, « ; 
retaſque C 8, » 8, xquales & limtlicer potitas ;, ) punett 4, @, n- 
rodique que alta efle. Idemque de religu! 
liter oftendetur. Adeoque rotum Grave in litu #* $, Xque aitum eft 
a terrz centro, atque in litu C2, hoceſt (per jam demonltrata ) 
zquealtum atque in fnu A CB, Adeoque nec Aſcendifle nec Deſcen- 
die cenſenduam erit. 

Sinaltius kumiliaſve ft pun&tum = quam C, atque {imiliter 2d ho- 
rizontem fira intelligatur eadem recta in « ©. 8, atquein + - 4 : Often- 
| detur (propter xquales rectas {1militer politas) ranto altiora effe ve] 
humiliora lingula rex « # & puncta, quam punRa redte «C5; 
0 eſt iplum « , quam C: 4deoque (cum Ge reliquis punctis ea- 
ſitrati9) tanto alrius humiliuſve Grave in =« &, quumin«C2, 
boceſt, (per ante demonſtrata,) quam m A CB, Adeoque tantun- 
d&m vel Aſcendiſle vel Defcendiile cenſenduin erit Grave , quantum 
Aſcenderit, ve] Deſcenderit centrum Graviiatis , per 3 Cap. 2. Qu 
d&monſtranda erant, 

Cum igitur, per 4 Cap. 2. in e; ratione ponderat idem Grave 
qu, [movearur, plus vel Aſcenſurum fit vel Deſcenſurum : tantundem 
ponderando valere cenſendum erit ; arque {i ibidem torum effer Grave 
ubiplius eſt Centrura Gravitatis, . 


. 6 nad b8r* _ —_ . 
I SSIS Pelite ts Liiali® 


* 
«+4 
% 


-SCHOLITH7 AM. 


Uz igitur, in prxcedentibus, oſten{a ſunt, de Punetis Applic: 
tionum , corumve a Centro yel aliunde diſtantiis , de Gravium 

is . _ *\ * ib q M . : iN; 1; : 's ZR : 

tem loco, & motibus varic declivibus ; cxteraque 1ftiusnod! ; Forum 
Centris Gravitatis accommodanda erunt omnia. Quippe rotum Gra- 
K, hujos ope, in unico illo puncto virtualiter ſcum imtelhigatur, in quo 
elt ipljus Centrum Gravitatis. Quodque de integrts gravibus jan 
turn eſt ; de iNlorum Particulis quibuſyis, & harum centris gravicatis ; 
N Ve. JA 
| CITING 
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perinde intelligendum eſt , Quippe & hx Particulx ſunt totidem G 
via: Sicut & Gravium Aggregatum , pro uno Gravt habenduo 
cujus eſt & unicum commune Centrum Gravitatts. | 

Qurz igicur ( per torum Caput 2 aut alibi) de Gravi, tanquan 
vn9 Puncto exiſtente ; aut, ad Punctum unum Appiicato , ene 
lubjecto, vel ſupereminente,&c. dictaſunt : De Centro Gravitatis 
mode exponuntur omnia. (Quod & obiter infinuatum eſt, in Shui $ 
Prop. 3. Cap. 2.) Quippe tantundem ponderando valet Grave, 
cunque politum, atque 11 in eo puncto totum intelligeretur, ubt eſt Ce 
trum Gravitatis ; aut etiam, Gravium quotlibet Aggregatum , ut $ 
que poktorum , atque (i in communi {imu} omnium Centro Gra © 
eſſent. 

Atque hinc etiam ampliandum jam erir, & aſiquaterus relax 
quod in Scholio Prop. 1. hujus definivimus : Nermpe, fingula tx 
Gravis, vel Aggregatt gravium , punCta, intelligena efte in codenghif ( 
invicem ſitu permanere. Quippe, mota utcunque Gravis parte algl 
vel aliquot partibus , ita tamen ut earum vel {ingularum vel fimul 
nium Centrum Gravitatis maneat ut prius litum ; perinde eſt, ponds 


rionem quod ſpectat, atque (i omnino perrmanſifſerit in eodem fity | 
&ta lingula, Adeoque, quod haftenus demonſtratum eſt , ſuppox 
do fingula totius puncta litum ſuum ad invicem (atque ad motue , 
trum vel axem) retinere ; poſthac pro demonſtrato habebitur, ſil 
rem partium Centra gravitatis , maneant ut prius {ita ; aut aa - 
commune omnium Centrum Gravitatis ſimiliter ad morus centraay þ 


Axem ſitum. Pura, fi A CB Grave, (motis utcunque partibus, 
nentibus partium centris gravitatis,) in ſitum « C# perveniat, pin , 
de omnino ponderabit. Similiter ; Antomari rotis quotlibet utcur]i# +, 
circa -ſua centra motis, manente communi totius centro gravitaz8 
eodem (ve! xquipollente) litu,manet eadem totius Ponderatio, 


— D—— — 


; PRO! 
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an PROP. XVIL, 


chuſW $ Centrum Gravitatis fit-in codem ad terrx Centrum Per- 

ty pendiculo cum Centro motis ; fibi permiltlum Grave 

Ce non movebitur. 

"WM Sinextra Perpendiculum conſtituatur z ad Perpendiculum, 
infra Centrum motnis, feretur : Idque (nil alias impedi- 
tum) in Plano per ccatrum motts, centrum Gravitatis, 
& Centrum Terrz tranſeunte. 

Quodque de Perpendiculo dictum eſt , Perpendiculi Suc- 
cedanco accommodabitur in oblique declivi Plano. 


_ ex 10 Cap, 3. Nam Centrum Gravitatis, ſaltem X#qui- 
librii Centrum eſt , (per eorum definitiones : ) Nempe , {1 recta 
js per Centrum Gravitatis , pro Libra cenſeatur. 

Vel (ut ea) fic oſtenditur, 
Puta; Si Centrum Graviratis fit in M centro gtotus ; hoc manente, 
nan deſcendet Grave ; per praced. Adcoque a Cravitate non move- 


oh vilit in perpendiculo infra centrum motus , utinP: Centrum Gra- 
mats, (adeoque 6 Grave, per praxced.) jam eſt 1 fitu rotationis 
myo, (per 20 Cap.-2.) Adcoque non, ob Gravitatem , move- 


Sift in Perpendiculo ſupra centrum motus , ut S ; adeoque 1: pun- 
& ſupremo, (per 20 Cap.2.) In quaſcunque partes rotetur, xqualt- 
terdeſcenſurum eſt , (propter xqualem quaqu: verium decliviratem , ) 
tun Centrum Gravitatis, tum (per priced.) iplam Grave. Adcoque 
(per 8 Cap. 2.) non movebitur. 

Sin extra perpendiculum fit, ut in G : deorſura adP feretur , per 
arcum G P, in M G P plano perpendiculari {:t1in: , (ur qui omnium , 
n ſuperficie ſpharica rotationem deteriminante , deſcenſus eſt maximc 
elvis, ) per 24 Cap 2. Quz demonſtranda erant. 

Eademque , in oblique declivi plano, de perpendiculi Succedaneo , 
imiliter oftendentur. Puta ; 6 ſuper dzclive planum impenctrabile , 

20! volvendum 
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VOLVENGUN CHCT Ta grave, Circa WCoNTrum MOTUS z ſuo centro Gravitai 


i 


IRE. of 
Li Neriam 11 110 * 14110 celcr: Dens dS P ( \. wack dio CUIN Profte 
darmiom abjecti PLN, aut iorian AX15 CIXTCA a qui m roretur d-termiy; 
politonem , fimilemve caulam aitam, in plano perpendiculs 
L _ 
ON PO2nr s CU) TY BLIvG n potelt mt axime declivi icrecur, | 
—_ _ SPOEME "9 


PROP, NVIIL 


Ad datum motus Axem , (vel ſmiliter inclinatum ) eits 
tione ponderant comparata Grav' 123 (vel 1lem,Gravepn 
vario fitu : ) que ex rationibus I onderm, & Diſtant 
rum Centrorum Cravitatis a pcrpenciculari per Axen 
Plano, componitur. 

Adcoque : Si Diſtantia fint axquales ; in ratione Pond 

um : $i Pondera {int aqualia 3 1n 1atlone Liltantaru: 

St vel utraque fint aqualia ; vel {int reCciproce prope 
zonalia 5 4:quipondcrant : Quorum vero centia Cri 
vitatis (unt in iplo per Axem Perpendiculart Plano; 6 ) 
hil in utramvis partem ponderant. 

Circa Axes vero inxqualiter inclinatos , adeoque in Ply 
inzqualiter Declivibus, Libranda : in «<4 ratione po 
derant , quz ex Ponderum , & Liltantiarum centrs 
rum Gravitatis 4 perpenciculart per axem plano, | 
Declivitatum planorum in quibus librantur ponden 
componitur, 


i Pp Þ 
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P R O P. XIX 


tribus his ; Pondere, Ponderatione, & Diſtantia Centri 

Gravitatis 3 perpendiculart per Axem Plano ; datis du- 

obus quibuſvis, datur tertium. 

mpe : Datis Pondere, & Diſtantia ; datur Ponderatio : 

# Datis Pondere , & Ponderatiane; datur Diſtantia : 

Datis Ponderatione, & Diſtantid ; datur Pondus. 

cipe; Si (quod una cum Ponderatione datur) Diſtan- 

tia vel Pondus nullum fit. 

tellige 3 in dat2 Axis inclinatione, ( & limiliter in (e- 

* quentibus : ) Secus enim & hujus habenda erit conlide- 
ratio. 


- G=PD_ 


| G—=PD 
 * PD=—G. P — a 


D. —=P. 


in — "Oh 15 Cap. 3. propter 16 hujus, 


—_— 
—_—___ __ 
— In I —————_ 


PROP. XX 


Vito Pondere, datique Diſtantia Centri Gravitatis a per- 
pendiculari per Axem Plano : Pondus inveſtigare,quod 
- ln affignati Centri Gravitatis a perpendiculari Plano 
- per axem Diſtantia, Dato illi vel zquiponderet, vel in 
» Gtiratione ponderet. 

Item: Diſtantiam inveſtigare , in qui, Pondus Atlig- 
natum , Dato illi vel zquiponderet , vel in dats rati- 


= 


"| Qeponderet. 
Im WW 
D. _ Mx »D. ZD. 


PD, G:3PD. G:;PD, G::mPD, wG:wP. mG, 
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. | 
SJ Ecuiur ex 16 Cap. 3..propter 16 hujus. 

— 
tl 
wy & TY +1 
8” 0 
PROP. XXl, nf 


Ejuidem vel zxquatium Ponderum , Centri Gravitai# 
perpendicularis Plani per Axem motus AppropinquiWMyign 
aut inde Elongatio , Aqualis, (five Centrum Planer: 
moveri intelligatur, five Planum Centro, ve! cont 
xqualiter auget, minuitve Ponderationem. | 

-c = oi vel, Inxqualium Ponderum + proport 
iter, 


— 


Jequita cx17 Cap. 3. proptcr 16 hujus. 


PROP. XXl., 


Datis Ponderibus quotlibet ; datiſque vel Axe motif 
Perpendiculari per hunc Plano ) & Ponderum Ge 
gravitatis ; vel horum a Perpendiculari per Axentp 
no diſtantis ad datas partes: Inveſtigare , quaniF 
tum (ingulorum tum ſimul omnium Ponderatio ; &Þ 
quas partes : tum denique quantum gravant iplungp 
{uſtinentur Axem, 


(D. t:D, 14D. +9D. -»2D, -.3D. 
F 4 z3Þ, 4aÞ. 3 of ab. 
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L1G Stenditur ex 13 Cap. 3. propter 16 hy- 
WG Signum -+-, innuit diſtantiam a Perpendi- 


,G= to G culartper AxemPlano, Dextrorſum : Signunz 
Wo A 5 "ras Sinittrorſum. Pondera vero codem {igno 
RET + rotantur omni, quia-intelliguntur omni , 
FX; Deprimentia. $1 veroeſlet Ponderum aliud De- 
ts primens , aliud Elevans : illud ligno +, hoc 
jon0—, Aotari par eflet; Er multiplicationum leges unſuper eflent ob- 
11a0dr, 


0 
n= 


” _— mn _ —_ —— —— — — 


_ _— D <_ — — 


P RO P, XXIIL 


a_— 


Datis Ponderibus quotlibet (vel ſumma Ponderum) dati- 
que eorum ſ1mul omnium Ponderatione ad datas partes, 
reſpectu Axis expoliti (vel expolſiti per axem Perpendi- 
cularis Plani : ) Ponderatienem Augere vel Minuere 
dati quantitate 3 ſive manente eodem per Axem plano 
perpendiculari z five manentibus (in nſ{dem parallelis 
Planis) Ponderum centris gravitatis. 

19 ? Stendicur ex 19 Cap. 3. propter 2 6 huius. 

QF Nempe : Manente Axe, (fſaltem fimiliter ad horizontem incli- 

aF7nao, in eodem perpendiculari plano,) Amovendo vel Admovendso 

6 -ponderum Centra Gravitatis. 

$5 Vel,manentibus ut prius (faltem in iiſdem parallelis Planis) Centris 

or ls; (vel communi {imul omnium Centro; ) Amovendo vel 

y > Admovendo Axem, ſimiliter inclinatum , in parallelo Plano ; tanto 


= quidem intervallo , quanto expoſita Pondera (vel ſumma ponderum) 
unuadem ponderarent , quantum vel Addendum vel Auferendum 


ponderationt expolitum, 


WA PROP. 
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PRO P, XXIV. d 
t 


Datis Ponderibus quorlibet 3 una cum Axe motiis,(aut pe 
illum Perpendiculari Plano,) & Centris gravitatis, (aþ 
horum a Perpendiculari per Axem Plano dittantiis, 
datas partes : ) 

Vel, Datis faltem ſumma Ponderum , & mul omni 
Ponderatione ad datas partes : 


Diſtantiam Centri Gravitatis ſimul omnium, a Perpe out 
lari per Axem Plano, invenire. ' 
Adeoque ; Ponderationem Augere vel Minuere in 
ratione, Nempe; inci ratione, aucti vel minut2 Di T1 
tid, | 
+1 :G—+1:-PD 
= --:D. 
20 P : | 
: + gpm ex 20 Cap. 3. propter 16 hujus. | 
k:g.105, Puta;, Si-+—10G —-+ 19 ÞP Dſumma Ponderatonumnt | 
trorſum, data ; (vel, ex dais, inventa, per 22 hujus ; ) per 20Plaf Lit 
©: mam pondezum dividatur : Habetur + 3: D, diſtantia Centri granaſp | | 
a Plano per Axem Perpendiculart, dextrorſum : Puta, in = Z Raft | 
Planove. Py 
Corollarium, conſtabit ex 20 hujus. Quwippe jam datur torink 

gregati (tanquam unius Gravis) tum Pondus tum Centri Graaf” 
diſtantia. ( 
TK 
re 
FAROP XN, rec 


Dati, a Perpendiculari per Axem Piano communisÞ 
derum quotlibet, utcunque politorum, Centri Graviti 
Diſtantia : Ex cognitis Ponderibus, vel ſumma Pond 
rum 3 cognoſcitur Ponderatio : VeJ, ex cogniti Pt 
deratione 3 Summa Ponderum. 
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+DiP=+DP=-+ GASES ap, 


ne BR. ex 22 Cap. 2. proptcr 16 hujus, 
| 


P R OP, XNVI. 


Datis, in Gravi quovis , tribus Aquilibrii Planis, quz non 
in und reCt4 concurrant omnia 3 Vel, Datis duobus qui- 
buſvis Axibus Aquilibrii: Datur ejufdem Centrum 
Gravitatis, Nempe in communi fecantium concurſu. 

Et quidem 3 Figure Planz , vel Linez utcunque curve in 
Plano deſcriptz : Datis duobus (prxter ipſum Planum) 
Planis Aquilibrii,Cnon in hujus recta aliqui concurrenti- 
bus: ) Vel, Uno Axe Aquilibrii non in 1llo Plano ja- 
:nte : Datur Centrum Gravitatis, Nempe in commu- 
at datorum concurlu, : 

Linez vero rex 3 Dato uno vel Xquilibrii Axe, vel Pla- 

| no Xquilibrii, reCtam illam fecante : Datur Centrum 
Gravitatis. Nempe, ſ{eCtionis Punctum, 

Puniti vero, Centrum Gravitatis, eſt punctum ipſum. 


Um enim duo Pjana ſe mutuo non niti in una recta fecent ; ReQa- 
que ſive re&tam, ſive planum, non nil in unico punto , (ut ex ele- 
ments notum eſt : ) Manifeftum eſt, non poſſe nil1 in unico puntto , 
el Duos Axes £quilibrii, vel Tria Aquilibrii Plana, non in eidem 
retta concurrentia ; ſe mutuo lecare (Tertium utique Planum, duoru: 


Parts 


TY 


T2 
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Planiz requilitis ; (per det. Plant Xquilibrit : quippe poliro hee ; 
horizontem recto in neutram partem prep, per 3 hu; 
Adecque (cum Centrum (Gravitatis 11 1llo plano eſſe conſter) {4 
duobus alits Mqulbru Plains (non mm eagent aqua hun Plants 


© tuo teeantibus ; ) vel, Axe uno , fecetur Planum hoc : unicoky 


LIitur PUNc!o, (quod Iaque ;ra\ititis Centrum cit, PCr 1am ag , 


(uod fecundo demonſtrandum crit. 

L inca_retta vero (cujus Centrum gravitat:s in pla tte , tim: 
oltendetur , ) ex tribus Equilibri pianis duo kipplet ; live come; 
nem duorum ſecttonem + Adeque, {1 vel uno aitqto + quilthrrs 
Axe. vel Plano, fecctur ; ſzcatur puncto unico , GuoG Rague Contr: 


; 
erit Craviiits. | 

Denique : Quod Punct! Centrum Gravitatts extra ipſum non! 
tmiliter of e:detur arque de Plano, & Linea recta ; (quippe liÞ: 
num aligued <2 tra ipſum ponatur ad Hortzontem perpendicuuare; : 
rum grave 44 unas partes ponderadit : ) Cum ague Punctum fit ms, 
cilbtle , crit ipſum ſar Centrum. Quod erat vitimo demonſtrs 
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Nempli gratia, Centrum Gravitatis Pune&ti C, eſt ipſum CP: 
&tum. Centrum gravitatis rectx X 5, eſt in ipsa recta ; ejui: 
Purcto C quo ab /Equilibru Plano vel Axe Y CT, fecatur. 

Figurz Planx, vel Linex Curvz in Plano, Y XTS, centrum(s 
vitaris eſt in duoram Planorum Xquwlibrii, puta X'S & Y T, comnz 
ſectione, (quz ipſa eſt Axis Xquilibrit ; ) hujuſque punto C, ol 
c{t in expolito plano. 

Figurz vero folidz, vel line curve non 1m plano delcriptz, (quz 
funt ſpirales circa Conum, vel Cylindrum, &c.) Centrum gra 
crit in trium Planorum Aquilibri: ; puta per Y X T, duorumque 
fecantium utin XCS, & YCT, communi concurſu C ; live duore 
Axum Equihbru XS & Y T communi ſe6tione C. | 

Ejuſmodi autern dico Axes habentur ;, ope 1 2 hujus. Pura ſuſpes 
primum Gravi ex ſui puncts XN, ut habcatur X $ , deinde, ex fut putt: 
Y, ut habeatur YCT, 
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” Oi. XAXVIL 


| Duorum conjunctorum Gravium (Homogeneor: m ; cuni- 


{| mune Centrum Gravitatis, eſt inc red que ſua refpe- 
(tive Gentra Gravitatis conjungit , fic diviss . wn $2j- 
 ſtantizx lint Ponderibus reciproce proportionales. 


4 Adeoquez datis duobus, eorumque Centris Gravitat: : 

$ datur commune [1mul utriuſque Centrum Gravitatis. 

Qodque de duobus dicitur z de pluribus ſimiliter obtine- 
bitur. 

tem; Datis Totius & Ablati, Ponderibus & Centris 
Gravitatis 3 datur Centrum Gravitatis rel1qui, 


Unto , vera gratia, duo Pongcera, vel ( quod coder recidit , Fig.1-C 
per 16 hujus ) corum Centra Gravitatis, in puncns A, B: Adeo- 

que (per praxced.) A B Axis &quilibritz & (per 15 hujus) in ito , 

Centrum Gravitatis : puta C, Eft, inquamm, ut Pondus A ad pondus 

8, lic reciproce ) dittantia C B ad diſtantiam C A, (per 18 hujus) 

it Xquiponderent, 

Iento auterm duorum A B ponderum communi Centro Gravitatts 
C; dato adhuc rertio Ponder< , ejuique Centro Gravitatis D : codem 
mo inveucetur trium commune Ceritrum Gravitatts, Nempe , 11 
ai recta CODE, ut diſtantix E D, F C . tint Ponderfbus DD. 
& A-> B, reciproce pcoportionalcs, 

em, datis Totius A + B, & Ablati B, Ponderibus & Centr: 
Ctantatis ;, datur re{:dui Centrum Gravitatis A. Nam datis Ponde- 
as A -i-B & B, habetur { ſ:bductione ) Ponduz A. Sumpri- 
gr (in BU recta continuats) ut inventum Pondus A, ad Pont. 
bawm, lic d2ta C Bdiſtantia, ad diſtantiam C A qualitam, 

Dico H-1991yene rms , Qui que ſunt invicem Heterogenea, { ut j4n: 
£ luperficizs ; ſperticies, & folidun ; aut fimilia; ) nutiam habut 
ic vicem tat1 em , (quod docent det. 2 & 5, QuintiEvcl!'.1s : \ 
wngue A: at tl COMParattor.ts INCaO46 12, Quuodque h:c morn. 
&, atþ!, ub opus crit , oft ntcthecndun, 
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De Calculo Centri Grawitaty. . i: 
| 
__ — 
MoXx1TuM. | 
Hoc Caput Integrnm, quanquan a precedentibus depend. b 
&-» (per Methodi leges ) hunc ſibi locum vendicare vidiutyÞ} © ; 
Non tamen ita cum ſequentibus connexum et, quin ut 7 
ab illis ſeparari,Cum itaqz ubi ad interiora Geometrigp F/ 
trandum erit,Calculys neceſjarid futurs ſit perplexior gui ſ 
forte Tyrones, vel minus exercitati, commode ferye pyjs 4 
illud jam Statins ſub initium monendum duxi ; ut ficuip _ 
plexi Calcult moleſtiam ſubire nolint, poſſunt inoffenſopi ” 
ad Capita ſequentia trarſire 5 que et precedentibw, 
omſſo, tum ſatis intelligi, tum & leeitime demoniin 
poſjunt, F, 
DER | tix 
DEFINITIONES. 
Dszs. I, : 
Duanta quelibet, Arithmetice propertionalia, (fave ſernnas ; 
naturalem Numerorum conſecutionen conStituta, ) tf * 


Primana. 

Rueque ſunt in horum ratione Duplicata, Triplicati, Quaare 
plicats, &c, (ſive ut Guadrata, Cnbi, Liquadrata,0 
arithmetice-proportionalinm,,) appello Secundana, Tcrtus 
Quartana, Cc, 


Jer. I. De CalculoGentri Grawitatis, 145 


One anter it eornm ratione Subduplic ata, Subtriplicata, Sul- 

” auadruplicatd, &*c, (ſive ut ilorum Kadices Quadratics 
Cubice , Biquadratice, Ec. ) afpetlo Subſlecundana, Sub 
tertiana, Subquartana, Cc. 

Gus in ratione Drwplicata Triplicate, Subtriplicat F. CO 
Triplicati Duplicate, Subauplicate, ©, ( (ive ut Pnadrat ; 
Cuborun, aut radicun enbicarum, Cc. ut Cubi Snadr to. 
rum, aut radicum quadraticarum, &*r, ) appello Quadratz 
Tertianorum, Subtertianorum, cc. Cubos Secundano- 
rum, Subſecundanorum, &c. Et fonnliter , In quaiis alth 

| rationur compoſitione, mutatis mutandis, appellanda erunt 

F 4tjue bujuſmedi Serierum Indices ſeve Exponentes, ppe!lo. 

mmeros (integros an frados, ſurdoſoe, ut conticerit) und: 

denominantur ills ſeries aut Kationes, 

Et, confonanter, #qualia dico Nullana : Snonizrs # aual:s 

 ſfeeundum nul/am ( ne ſimplan quidem ) rationem arith- 

metice proportionalinn ereſcunt aut decrefcunt, Subpr:- 
mana vero (five, ut dicam, Radices Iatcrale;s Prizranc 


31! 


mw, ) eadem erunt atque Primate, propier | -- 1 
i” 
Fog gratia : 
Exponentes. Series. 
—F ©. Equaliumy bh 3 2 8 OOO 
1. Primanorum, o HH 3K % & «@ 6% 
2 Cecundanoram, O, 5 <4 9. I6. 25. 36. &c. 
3. Terttanorum, Os - tf. % #j. O4. 136. 2216, St 
OR, © TT 3 + 4 © 6 as 
ill > Yubſecundanorum,4/o. y/1. 2. 4/3. 4/4. v5. v6. &c. 


" Subtertianorum, vc. vl. y02.a/c3.a/C4. yc5.4/c6. Oc. 
$*=6, Quadratori g 0.1 x1.$X5,27x27.64x64.125X125.216*216.QC, 
tertianorum,\ vel ©.1. 64. 729. 4096. 15625, 46655. &c. 
| % . n p 
gant =; QSubtertianorum,y/co.y/c1.4/c2.4/cg.y/cl6 v/c25. £36, &c. 
, 2=6, Cuboruny le- 4 2C0.1* Iv I.4s 444.99 9%.1 691 6116.21 25525.,364 36,36 NC, 
1 cundanorum, $ yel -, 1. 64. 729. 4096. 15625, 46656.0c, 
St C:Subſecundanora, yo. V1. 48. V2z7. 4464. V5. 4/216. &C 


ou %* Cc, 
ws Y Oar. 31 


146 De Calculo Centri Gravitats. Cy, 
Dze. II. 


Series, jam definitis , Reciprocas, appelio; quande $ 
equalium, per earum aliquam Dividi inteligitur, 
rtaque Indices habebunt Negatives ;, ut --1,-2, 3,01, 


fur 
qua 
Exewsi gratta, vp 
Index, Series. 
Reciprocs + 
" rt 26 i i 0 
--O, AXquaiium, ”* 7 ©. To Ts 
Primanorum > MT + 
I. rl 5 — .y- J* Þ ; 4 
R x 4 © I 25 
S2c Secundanorum, * ” 7 7 7 
; t 2 
»-J3, Tertianorum, o o F* 55 IF 
: r 6 
BEN Subſecundanorum, —-, 
: ———_ Ys i We Si 
hr Subtertianorum — ——_—_ 
7 : . erder Jer li 
—6=—2*3.Quadratorum _1t 1 op J 
tertianorum, Q.o* &r Up Ue” "of " 


Vel =, I SS i 
= 64* 575 735 op J 


2X. RH Qaaentanige Wer: er Oe Gl | 


vel -, I 
wa Vexriab 
= —J*X2. Cuborum C. ſe _1_ "I 
cundanorum, C.o 5G. .1*C.4*C.9* Cul 
Ved, - AG... 


_ 64* 7290 7 
oboe 3x ;,C.Subſecundanori, -—, Cor ET 0+*C.q; 
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Otandum hic, (quo reftius hzc intelligantur : ) quod fi Poteſtas 
quzliber ſecundum quam ſeries inſtituitur (unde & Indicem live 
Exponentem deſumir,) per aliam cujuſvis ſeriei poteſtatem multiplice- 
mr. Poteſtatem facit cujus Index lit Aggregato indicum utriuſque z- 
is: Vel Index Multiplicatz, tanto augetur, quantus eſt Index mul- 


vplicantss, Ur 


__y 1x4 —=4*, Ix4=4, 1*4*=4*, Quantitates, 
q+1=1- Ot2=2. O+3=3. o+4=4. Indices. 

% TTY ax4'=4 axa'=4*, axa*—=#&, Quantitates, 
 Wi+1=2. 1-2=% 8 IT=+3=4 1i+4=5. Indices. 

c . 4 x4=s. a x4 —4&*, Ax4'=4, a xa*=a®. Quantitates, 
2+ 1=3 2F2=4 2+3=5» 2--4=6, Indices. 

Sin per alteram Poteſtatem Dividatur, Poteſtas aliqua , oritur pore- 

ſas cyusIndex fit xqualis excefſui Indicis poteſtatis diviſz ſupra indicera 


s dividentis : Vel Index Diviſz tanto minuitur, quantus eſt Di- 
nidentis Index. (Adeoque li hic illo major fit, prodibit index Nega- 
bus.) Vt 


WE 0G 


") I G. «) I ( jv Quantiates. 


FI=-I., 0—2=—2, O0—Z=—3. 0—4=—4 Indices. 
7” me «)« (s. «(5 (5. Quantirates, 
=o. 1=2=—1. I—3}=—2. 1—-4=—3- Indices. 
1)e(s. #) 10 © (5 «) Py G Quantitates. 


Il=1+* 2—2=0 22=—=}=—1. 2—4=—3, Indices, 


$ itaque intelligatur ſeries poteſtaris inferioris, per ſeriem poteſtatis 
kgerioris , reſpective dividi ; (hoe eſt, terminus primus illius, per pri- 
num hujus ; ſecundus, per ſecundum,&cc.) orietur ſeries ex Reciprocis 


nu, quarum Indices ſunt Negativi. 
cui interim hac minus adhuc explicata videantur : Conſular, (1 li- 


 noſtram Arithmeticam [nfinitorum : ubi talius traduntur. 
4 V 2 P ROP. 


148 De Calculo Centro Gravitatis, Cp, ſWPn 


PROP. 1. 


Si intelligatur infinita ſeries Quantorum , ab ipſo ca 
ſeriei (puta © vel; ) inchoatorum, & continue crele 
tium ſecundum feriem Primanorum , Secundanorun 
Tertianorum,&c.Subſecundanorum,Subtertianorum 
aliorumve modo definitorum ; eorumve Reciprocar 
quorum ultimum datum fit : erit totius ratio , ad ſerin 
totidem ultimo xqualium, ea quz eſt Unius, ad Indic 
ſertei Uno auftum, 

{dem continget, fi, omiſfo termino primo, feu o, Serixi 
ſecundo termino incipiat 3 ſeu a quovis termino quit 
primo & ſecundo intermedius ; Puta (1 in ſerie Prins 
rum (cui reliquz accommodandz intelliguntur) ten 
nus primus fit ſaltem non major quam communis Excely 
{eriet, 


Ura: Infinita ſeries ejuſmodi Primanorum (qualia ſunt, parak 
Plana in Conoide Parabolico ; & Re&tz in Triangulo, Bali pub 
lelx, Gcc.) cujus Index eſt x : Eſt ad ſeriem totidem Maximo 26 
lium, (puta, ad circumſcriptum Conoidi illi Cylindrum, aut Triagy 
Parallelogrammum, zque altum; ) uti ad 2 =1—+ 1, 6 
Ejulmodi ſeries infinita Secundanorum, cujus Index eſt 2 , (qui 
ſunt parallela bafi Plana in Cono aut Pyramide ; vel Ordinatim-ys 
catz in complemento Parabolz ; ) ad totidem maximo Xqualia, (pu 
circumſcriptum ſuper eadem baſi Cylindrum vel Priſma, xque altus; 
aut czrcumſcriptum complemento Parabolz Parallelogrammum;) # 
1 ad 3 =2 <=, : 
Ejuſmodi ſeries infinita Subſecundanorum cujus Index eſt 5 ; (pm, 
reQtarum in Pirabola baſi parallelarum,) ad totidem maximo 
um , (puta, ad Parallelogrammum ſuper eadem baſe xque altum;) 
ut 1,adj=;—+ 1; liveutzad 3. | 
Ejuſmodi ſeries infinita Subtertianorum, cujus Index eſt 5» (PB, 
reftarum In Paraboloide cubicali,) ad totidem maximo xqualium, (f# 
B 


- n—_ y 
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a, ad circumſcriptum Parallelogrammum ; ) ut 1 ad f = *+1:; 
I e, ut 3 2d 4- _ M6 a6 

Et (imiliter in iſtiuſmodi aliis innumeris, 

Irem in Reciprocis ſeriebus ; puta, ejuſmodi ſeries cujus Index fir 
+ Exit ad totidem ultimo AXqualtum, ut 1 ad — 3 -+- 1 ; fiveut 1 ad 
"vel2 ad 1. Et inreliquis (imiliter, 
| Per noſtrx Arithmernice Infixitorum Prop, 64. IO2, &c. 
Idem continget, fi, pro ſerte Primanorum 

i * fo 4 © 6. &c. 

— 4A £ &+ 6 + 6 $& 0s 

que reprzſentet Figuram Inſcriptam : Intelligatur Series, 
3 + << fe -% Þ bl 

aq & 6&- T3 16% i*: MM. Oc 
uzrepreſentet Figuram Circumſcriptam : 
31 2» 3Þ 4+ 5 6 6 
aceetuti. 3- Fo 7+» 9. IT. 13. &c. 
aria j 15 25 3p 43" S5yj- Gp GC 
oc eſt,ut 1. 4. 7- To. Ig. 16. 19. GC. 
we reprzſeritent Figuram intermediam ; puta quz fit partim Inſcrip- 
2, partim Circumſcripta ; adeoque major qu inſcripta & minor 
mam Circumſcripta- Quippe hx omnes (atque horum limiles) dum- 
jodo Series Infinita intelligatur, rantundem valent, (utut in Serie termi- 
rum numero Finitorum lecus fit ; ) Per Schol, Prop. 1 82. Arithmer. 


- - 
- = - 
_ -— 
- - - 


Fs Ss = 7 


qfuit, 

Quodque de ſerie Primanorum diftum eſt, reliquis Seriebus quz ſunt 
8 Primanorum ratione Duplicata, Triplicata, 8&c. Subduplicata, Sub- 
tplicata, Gcc. aut alias compoſita, accommodandum erit, 
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meligendum erit ; { nifi contrarium inlinuetur : ) utut, quo longa pert- 
evitetur, (quz propolitionem, alias fortaſle ſatis implicatam per- 
peorem redderer,) 1llud diſertis verdis non dicatur, 
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—_" 


— ” — 


PROP. It 


A. Linez Rez, Parallelogrammi, Parallelepipedi, Priſgy 
tis, Cylindri, Superficiei Cylindricz vel Priſmatice, y 
quz horum inſtar ſunt 3 Centrum Gravitatis, eſt in w. 
dia longitudine 

B. Nempe; LinezRefz, in Punto medio: Parallelogry 
mi, in media ReQ4 oppoſitis baſtbus parallela : Paralþ 
lepipedi, Prifmatis, aut Cylindri, vel SuperticieiCyly 
dricz vel Prifmaticx z inmedio Plano, oppolitis bally 
Parallelo. 

C. Ade6que: Parallelogrammi, in ejuſmodi binarum Reb. 
rum concurſu : Parallelepipedi, 1n ejuſmodi trium ÞW 
norum concurſu. 

D. Datur jgitur Pundti,Linez reQz,Quadrati aut cujuſvih 
rallelogrammi,Cubi aut Parallelepipedi cujuſvis,borw 
ve Solidorum cujuſvis Superficiei, Centrum Gravitat 

EF. Adeoque &, Punctorum quotlibet, poſitione datorw, 
commune Centrum gravitatis datur. Item, Reftn 
quotlibet, magnitudine & poſttione datarum. Imd, 
hnearum quarumlibet, magnitudine & poſitioned 
rum, quarum fingularum Centra gravitatis dartur, dat 

Fig.108, commune Centrum Gravitatis. Ope Prop. ult. Cap, 4 

109, Et ſimiliter, quotlibet Qnadratorum vel Parallelogramns 

110, rum quorumlibet z item, quotlibet Cuborum, vel qv 

111, rumvis Parallelepipedorum; aut ſuperficierum hor 

(magnitudine & poſitione datorum ; ) datur commun 

centrum Gravitatis. Ope ejuſdem Prop. ult, Cap. 4 


=> = 2.2. 29 > & ov ww a | 


RS = on, a, - Oy 


=  3,£ ymwos DD +5020 ;, 2 


o_ Sg enim intelligatvr Linea ReQta, Parallelogrammum , Priſma, 
lindrus , aut quod horum inſtar eſt aliud ; utrinque a medo(, 
Rectis Planifve parallelis, zquali intervallo ab invicem difſitis, polity 
m litu ad horizontem rectis ; in ſegmenta invicem xqualia ( plun? 
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ora, numero finita an infinita,) dividi: Manifeſtum eſt , (ex 13 
on 3. vel 4 Cap. 4.) propter ſegmenta quotliber ex uni parte , tori- 
dem & alter4 , Aqualia magnirudine, (adeoque & Pondere , ſuppo- 
nimus utique 2quabiliter gravia : ) 6 in Diſtantiis reſpe&tive xqualibus 
goſita  Zquiponderare lingula ſingulis reſpe&ive ſumptis ; adeoque 
omnibus omnia ſimul ſurnpta. Adeoque, quod per C tranſit. eſt X- 

jlibrii Perpendiculum , vel Perpendiculare Planum , (per definitio- 
nes ; ) & in illis Centrum Gravitatis ; per 1 5 Cap. 4. 
que ; (per 26 Cap. 4.) in Linea ReQa , hinc determinatur ip- 
fu Punttum , in Parallelogrammo , aut quod hujus inſtar eſt, ſaltem * 
Red , in Priſmate, aut Cylindro, Planum, in quo eſt ipſum Gravi- 


WW ts Centrum. 
Porro ; Cum fint in Paraltelogrammo (five ſit Quadratum, Oblon- C, 
| Rhombus, am Rhomboides,) bis bina latera oppoſita : Habentur Fig.1 13 . 


inc duz re, ut X C $-(media inter AB, & D E,) & Y CT, (me- 

di imerA D, & BE,) in quarum urraque (per jam demonſtrarta) eſt 

Centrum Gravitatis: Adeoque ; in horum communi fefione, C pun- 
| &, per 26 Cap. 4. 

Denque ; Cum lint in Cubo, & quovis Parallelepipedo, ter bina ,.. 
Planaoppolita : Habentur hujuſmodi (per jam demonſtrata) tria Plana, FIg.1 7 4- 
* in quorum ſingulis, (adeoque in communi omnium concurſu C,) eſt 
Centrum Gravitatis, per 1 5 & 26 Cap. 4. 

Adeoque , tum PunQti (five per 2 9 Cap. 4. ſive hinc, quia nihil eſt 
rg ponderet, nedum przponderet,) tum Linez re&tz, rum 

rati aut cujuſvis Parallelogrammi, item Cubi aut — 
 ajuſvis, ipſum Gravitatis Centrum , per jam demonſtrata. Qu . 
| &Cubis & Parallelepipedis, diftum eſt ; perinde valer de horum 
us 


| propterea, Punforum quotlibet, vel quotlibet reftarum , item E. 
orum aut Paralellogrammorum quorlibet ; quotliber item Cn- 
berum vel Parallelepipedorum ; quotliber denique Sopericirath Cu- 
aut Parallelepipedorum , datur commune Centrum Gravitatis, 
w6d ipſa ſuit magnitudine & poſitione data. Per Prop. ult. Cap. 


* 2 ET Sf Kr & + © Sit. A. 4 


Alia Demonſtratis.. 
*: 7 - - 
od. d, 24, d. &c. uſque ad D. 
ed+-14P+ II &c. ulque ad DP,=-!NDP. 


Idem 


ny 
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Ilem demonſtratur ex 1 hujus. Intelligatur utique, per C media 
longirudinem incedens, Perpendiculare per Axem Planum ; (cut intel, 
gaur parallela, Parallelogrammi vel Priſmatis Baſes oppolitz: ) Qu, 
que ſunt utrinque CA, CB, rectz, ex infinitis numero Pundtis (g 
{enſu quo def. 1. Cap. 4. definitum eſt) conſtare : (& lmiliter exink 
nitis numero Rectis, Parallelogrammum ; 6&, Planis, Priſma, 
Quz intelligantur omnia, xque crafla ; {& limiliter alibi intelli 
dum, ubi hajuſmodi conſtructio adhibetur, nilt aliud innuatur : ) Adg 


—4 gue tum ipſa (ut ReQtafum, Parallclogrammorum, & Parallelepipe i 
rum, natura poſtular, utpote in omnibus ſui partibus que alrorum,)| .;, 
tum & propterea corum Pondcra, inter ſe xqualia : _ ut PPPLIE | 
Cc. quorum omnium numerus intelligatur, N : Sed 6, in Diſtant p, 
Perpendiculari Plano per Axcm, ut od,14,24, 34, &c. uſque D y, pe 
maximam, Adeoque momenta ſeu Ponderationes (per 1 3 Cap. ;. vſM:; 
4 Cap. 4.) ut edP,1dP,24P, 34P, &c. uſque ad DP. Quz quidemi WM .q 
Nnitz ſeries Primanorum,timul valent ut {NDP ; (gempe, ad NDP, fs 
mam totidem Maximo Aqualium, ut 1 adz : ) per 1 hujus. Cuff 
que hoc, utrinque perinde contingat : Aquiponderabitur utringe.ſ+, 
Adeoque (per 15 Cap, 4.) Centrum Gravitatis e{t 1nillo Plano, Qui 
crat demonſtrandum, | 

Reliquaque hinc deducuntur ut prius. 
Alia Demonſtratio, 
SP © ©. A. P. vg 
od, 1d, 2d, 3d. uſquead D. F 
odP+14P-+ 24P-+34P-+ &c. uſque ad DP. —=:NDP—NPxY 
Fig.11 5, 1dem Analytice, tanquam {i nondum notum efſer, lic inveſtigabim 


11s *Intelligatur AB tranquam ex infinitis numero PunCtis conſtans; ( 
"  ſimiliter ex Revtis, Farallelogrammum ; &, ex Planis, Priſma, &) 
Xque craflis; quorum itaque Pondera fint, ut P,P,P,P, &c. quonn 
Numerus fit N. Politoque Centro, vel Axe motuis in ipſo extremo 4; 

erunt eorum inde Diſtantiz reſpe&ivz, ut od,1d,2d, 3d, &c.juſque d 

D. Et momenta ſeu Ponderationes, ut 04P,1dP,2aP, 3dP, 8c.uſqued F tx; 

DP, Quorum omnium ſurnma (per + hujus) eſt ut NDP—NP«x\D. pe 


Nempe quantum limul ponderaretNP totum Pondus vel ſumma Ponds ar 
rum 1n diſtantia ;D. Tantundem itaque diſtat Centrum Gravita$i 
perpendiculari per A Plano, (per 24 Cap. 4.) Eritque proptereas 
parallelo plano per mediam longitudinem. Quod erat oftendendus. I P01 
Cxteraque hinc deducuntur, ut prius, | SCHONn 


wh 
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Þ] 
SCHOLIUM, 


Lacuit hanc demonſtrandi methodum, in rc tacili , cxteris ſub. 
jungere , ut eo meltus mrelligatur , ubi illa poſt in difficilioribus 
xdhibebirur. 
Intelligimus {quod ſemel monendum erit) ubi de figurarum centris 
yitatis agitur , Xquabiliter gravia eſſe, five punta , tive plana , {ive 
Mila, hoc eſt, xquali magnitudint zquale pondus inefle ; & propar- 
tionalibus, proportionalia, 
ſtem; Puncta, Lineas, aut Plana , ex quibus 1dem Grave , ut Linez, 
Planum, aut Solidum, conflart intelligitur ; xque crafla effe : ut nem- 
pe, pro interjectorum numero , 7 var ns ratio cenſearur. Urut 
enim non negaverim , ad def. 1. Cap. 4. pofſe quidem ſecus aliquands 
afumi : ubi ramen nihil tale infinuatur, pro zque craſllis ſunt habenda, 
Quzque hic monemus ; in ſequentibus erunt intelligenda. 
” Notandum interim , ad hanc Propolitionem, 6c altas ſequentes lon. 
>giors, Literas in margine politas , indicare, in quo Demonſtrationis 
Smembro quarenda hit iſtius partis probario. 


— — — 


PROP. 1IL 


Siquzvis Linea (refta aut curva) vel Figura quzvis (pla- Fig. 

| 2a, curva, ſolidave,) plano per medium ita divila fit ; 118, 

| itfingulze unius ſegmenti particulz, fingulis alterius re- 1 9: 

peftive ſumptis , fint xquales & zqualiter a dividente 

| Plano remotz : Centrum Gravitatis eſt i=: Plano divi- 

dente, 

Pata, Linea reCta, utcunque biſecta. Arcus Circuli, pro- 

ito Radio bifectus. Curva Parabolica, Hyperbolica, 

aut Elliptica , Axe produGto biſecta, Portio perime- 

tt! Polygoni regularis (aut etiam tota Perimeter) reCt4 

per centrum figurz tranſeunte biſeCta , f1 biſecans 1lla 

recta vel Laterum unum vel umum Angulorum biſecet. 

n; Circulus, Ellipfis, Polygonum regulare , (ejuſve 

portio ; ita ut dictum eſt , rei biſeQa : ) Item Sphz- 

n, Sphxroides, Conus, A , Cylindrus z & ho- 
rum 
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rum Superficies : Item Pyramis & Priſma, baſtum rg 
larium 3 Segmentum Circuli, Ellipſeos , Parabolz, 
perbolx, Sphzrz, Sphzroideos 3 multzque aliz hgur 
plano per axem bilectz, q u 

Harvamque aliquarum, (quz pluribus hujutmod! Pani; 
cari poſſunt in Punto unico concurrentibus, ) ut Cir” 
Ellipſeos, Parallelogrammi, Plani Solidive regularis, 
rallelepipedi, Sphzrz,Sphzroideos ; Centrum Grayiuſ - 
hinc determinavitur, 


Fi P. 91? 1P, &c, 
{rDP+m DP+#tDP, &c, 


Am, {1 Ponder Ponderibus reſpectivis fint Xqualia, (putaye: 
que {P, mP, »Þ, &c.) & in Diſtanniis reſpe&tive xqualibus,(x 
rD,sD, :D, &c. utrinque, ) erunt utrinque xqualia Mone: 
{rDP-+mDP+-mtDP, &c. Adeoque, Centrum Gravitatis in 
dente Plano, per 15 Cap. 4- 
_ Frquidem, ubi ſunt hujuſmodi plura Plana, quorum communis 
lit PunEtum unicum ; ipſum Centrum Gravitatis determinatur, Fa 
Cap. 4. 
Quod aucem hac enumeratis Lineis & Figuris (& harum (iid 
conveniant : Fx carum Definittonibus maniteſtum eſt , aut inde waſh 
demonſtrabitvr, 


S5CHOLIKM. 


Otandum tamen ; de Curvis Parabolicis, Hyperbolicis, Eligul 
(quod & de harum ſimilibus intelligendum,) diferte diciun 
Axe produfto biſecandas ; (non, quavzs diametro : ) Nam, nili?s 
um biſectiorus , fit in Axis vertice ; biſefta linea non erit util 
{imiliter curyva, Atin Parabole, Hyperbolz, aut Ellipſcos, 7 
onibus Planis , (rect abſciſſis, quippe de his intefligendum : ) 98 
Diameter balin rotamque aream biſecans, rem prxſtar. 
Dum autem has Linearum aut Figurarum ſpecies enumerali 


altas ramen 1nnumeras reperiri certum eſt ; De quibus Demour 
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on minis procedit ; ſuntque ſub propoſitione generali comprehenſcr. 
Nobis incerim famoltores aliquot enumeraſſe ſufhicit, 

Ponderum , quz ex eadem parte ſunt , quantacunque inzqualitas, 
aut quantacunque varietas diſtantiarum , demonſtrationi non officit 
&mmodo in comparandis quz utrinque ſunt, lit zxqualitas, Sed & 
in prop. ſequente , major adhuc erit variandi licentia. 


PROP. 1Vv. 


em 3 $i Linea vel Figura quavis (plana, curva, folida,) 
ta Plano dividatur 3 ut fingulz unius ſegmenti particu- 
z, lingulis alterius reſpective ſumptis, xquiponde- 
uw} rent: Centrum Gravitatis eſt in Plano dividente, 


(1 
_ IP: mP. »P. of #P. iP, 
ne 7D, -D. tD. ID. mD. aD. 


+ DP +miDP —nuDP == DP +-m:DPFmDFE 


Pi: Siex una parte Pondera /P, wP, »P, tint in difſtantits rD, 5D, «+ 

| tD:; ex altera vero, Pondera rP, 5P,:tP, mm diſtantiis /D, mD.,uD : 
*Wikcunque (propter Pondera diſtantiis reciproce proportionalia) com- 

Whiraa comparandis reſpe&tive xquiponderabunt. Adenque , cum fin- 

na (ingulis reſpe&ive ſumptis xquiponderent ; etiam omnia omnibus 

zquponderabunt : (per 12 EI. 5.) Eritque propterea Centrum Gra- 

mtsin Dividente Plano. Per 1 5 Cap. 4. 


1 | | A.C. 
- Sd Fig.120, 
| Wranguli , Parallelogrammi , Regularis Plani , Circuli , |”? 


Ellpſeos; vel Portionis Circuli , Ellipſeos , Parabole, |: * 
nin: Hyperbolz , recti (vel parallelis redtis) abſciſiz ; Coni, , 24 


} 


7 


bp 


a9} Pyramidis , Cylindri, Priſmatis, Sphzrz, Sphzroideos, 12 ;, 
i i 


Cono1- 1 26 


P.D. 


C5 
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Conoideos ; vel Portionts cujufvis horum , plano ie 
parallelis planis abſciſlz ; vel cujuſcunque demunf; 
gure plan ſolidzve, qua Diametrum aut Axem hah 
quz ſbi ordinatim-applicatas reCtas omnes parallelazh 
ſecat , p*rque omnium [ibi ordinatim-applicatorum P 
norum parallelorum centra gravitatis tranſit : Centry 
Gravitatis e{t in ejuſmour Diametro vel Axe quovi, 
Atque hinc datur C1rculi , Ellipleos, Trianguli , Panl 
logrammi, Regularis Plant, Sphzrz, Spheroideos, Cu 
Parallelepipedi cujuſvis, {& figura cujuſcunque g 
hujuſmodi plures Axes vel Diametros habet in um 
punto concurrentes,) Centrum Gravitatis. Ne 
in duorum pluriumve concuriu, | 
Hinc item (cum primi hujus) datur Centrum Gravitz 
Cylindri , Priſmattive vel Solidi Prilmatici cujuſvis, 
jus balium centra gravitatis dantur z (corumque Supes 
cierum, dummodo Perimetri' Balts centrum graria 
datum tit : ) Nempe; 10 Axis medio. 


Um enim (verbi gratia) in Triangulo, Recta a quovis angus 
appoint Lateris medium, rectas omnes huic lateri parallels (! 
angulum complentes , perdef. 1. Cap: 4.) biſecet, per 2 & 6E 
(quam itaque hgurz Diametrum dico ; ea ſ1gnificatione qua Cuz 
rum Sectionum Diametri, ab Apollenio dehnitz, fic dicuntur : ) % 
0oque per {ingularum Centra Gravitatis rranſeat ; (per 2 hujus.) 
in plano per illam retam (per 3 hujus) adeoque in illi recta (93 

in trtanguli plano , per 26 Cap. 4.) Centrum Gravitatis, 
Similiter oſtendetur , de Figurz cujuſvis Planx Diametro, (ut! 
rabolz, Hyperbolz, Ellipſeos, Circuli, Parallelogrammi , Planikg 
farts, &c.) ea nempe, quz omnes parallelas reftas, planum comple 
biſecat. 
Camque fint hujuſmodi Diametri , in Triangulo tres, (nemp, 
lingulis angulis ad oppolita latera ; ) in Parallelogrammo , qui 
(nempe diagonales duz , & dux quz oppolitorum laterum medu} 
gunt ;) in Polygono regulari, tot quot ſunt Anguli, vel Latl 
nempe , [i Jarerum numerus par fir; tum a ſingulis angulisad! 
»m oppolitum , tum 4 medio lateris cujuſvis ad medium laters 
ſ 


Q. SE > -A Hom ww Gor ©, ©*© 


La 
4 —_x 
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oft , ducentur hujaſmodi diametrt ; lin laterum numerus lit impar, . 
woris angulo ad oppotitum Latus : in Circulo, & Ellipli, diametr: 
umero infinitz : In tingulis his fguris (aliifque quibulcunque que 
res habent drametros ut ſunt irregulares multz,) in duarum q:.4- 
myis concurſu, eſt Centrum Gravitatis. Per 24 Cap. 4 

Ia figurts ſolidis, quax Axem habent , per Planorum Parallelorum 
mium Centra Graviratis tranſeuntem ; (quales ſunt Priſma , Cylin- 
Is, Pyramis, Conus, Pyramidoides, Conoides, Sphara, Spharoides, 
lixque multz ; ) idem 1militer oftendictur. Quippe Plana omnia per 
os Axes (live erectos live inclinatos ad ordinatim-applicata Plana) 
at Plana AEquilibrii , (ur quir, tum fingula Parallela Plana per quo- 
um centra graviratis tranſeunt , tum propterea quod ex his conflatur 
, In partes #quiponderantes dividunt ; ) Adeoque ipli Axes, 
hes Equilibru ; Er propterea, 1a illts Centrum Gravitatis. per 1 5 
RCs &+ 

; Tanque lint 1n Parallelep!pedo , Sphzra , Spharoide , (aluſque 
wls hguris ſolidis,) hujuſmodi plures Axes : in duarum quarumsis 
mcurſfu , eſt Centrum Gravitaris. per 26 Cap.'*4. 

Corollarium ultimum ; (aris per ie pater , ex hac & Prop. r. 


MITLLLL 


PROP, VI. 


nex re& , Parallelogrammi, Priſmatis, Cylindri, Tri- 
anguli, Parabolz, Paraboloidis ; Complementi Parabo- 
z, Paraboloidiſve 3 Pyramidis, Coni, Conoideos Para- 
bolici, vel Paraboloidici ; & cujuſcunque demum figu- 


uy . - p _ N jo : 
(  7zex parallelis reCtis planiſve ſecundum ſeriem infinitam 
apleaſ} (© 0 inchoatam , & dato terminatam) Primanorum, 


danorum, Subſecundanorum, (aliorumve in def. 1, 

Gp. hujus definitorum.,) conſtantis : 

emtudo, eſt ad magnitudinem Parallelogrammi, vel fo- 

lidi Priſmatici, ſuper quali Baſe, zque alti ; wt 1 ad i: 

dicem Seriei unitate auGfum + Et Centrum Gravitatis in 

ers a 2 vertice diſtantia quz Diametrum vel Axem _ 
| vidi 


AH 
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Can, 


viditut pars ad aft», fit ad partem que clt ad verticn, 
ut 1.14 Indice Serici Onitate audurz :; Vel(quode# 
dem recidit) in ci que ct ad Baſts diStantiam ;, ut Ing. 
ille Unitatc autis, ad eundzem Binario autun, 


toc oft; nt pars ad Baſin, ad partem quz elt ad vertic A 
{it io Linca Refti , Parallelogrammo, Priſmate, & G;þ * 
lindro, (iutzligendo verticem in utrovis extremo,) ut; : 
ad 1. : - ' 

In Triangulo, {uperſicie ereCti Cont vel Pyramidis (deny ©; 
baſe.) & Conoide (vel Pyramidoide) Parabolico; !f : 
1 ad 2, 'm 

In Complemento Parabolz , Pyramide , vel Cono; & 


ad 3. _y Ne AT 

In Complemento Paraboloidis Cubict , ut 1 ad 4 : Biqug9 * 
draticiz utiads5 : &c, 

In Parabola ; ut 1 ad 1: ; five, ut 2 ad 2. 

In Paraboloide Cubicali ; ut1ad15;; fiveut 2g adg;1 
Biquadratico z ut 1ad 1;, velut 4ad 5. &c, 

Sive, (quod eodem recidit z ) Diſtantia Centri Graviti 
3 Plano per Verticem bali parallelo, ad diſtantiam kt 
ab eodem Plano : { Quod & in Semicono, Semicylint 
Semi-Parabola , &c. aut quz horum inſtar ſunt; a: 
minus valet, atque in figuris integris : ) eſt, 

In Linei Reta, Parallelogrammo , Priſmate, vel Cj * 
dro; (facto vertice ut prius;) ut ad 2. 

in Triangulo , & Concide {vel Pyramidoide) ParaboluW gr, 
ut2ad 2. 

In "—_ , Cono, & Complemento Parabolz ; U: 
ad 4, | 

In Complemento Paraboloidis Cubici ; ut 4 ad 5 : Bigs ry 
dratici; ut 5 ad 6, &Cc, 

in Paraboli; ut 1:ad2:; vel 3ad 5. 

In Paraboloide Cubicali ; ut 1 ! ad 2; vel 4ad 7 ; Bhi 
aratico;z ut1;ad2;5 vel 5 ad 9, Kc. pt 

[ 
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ft fmiliter in aliis hujuſmodi fguris quibulvis, 
* Et quidem in Figuris Integris, utringue ad Diametrum vel A, t. 
Axcm politis z Catur ipſum Axis vel Diametri punCtium 
* inquo c{t Centrum Gravitatis : In Dimidtiatis.cxcavatis 
&c. faltem Centri 1litus 4 Vertice Giltantia: ; 

'F Unde & Frulti figurz cjuimodi , (par: 
1 nifve truncatz) Centrum Gravitat!s 
Baſe Verticiſve plano diſtantia, 
Aut etiam hujuſmodi Figure utcunque multatx figuri cu- 

jus tum Magnitudo nota lit, tum Centrum Gravitatis. per 

27 Cap. preced. 
tem , quaz ex hujuſmod! totis, vel harum ftruſtis componi- L. 
tur, 
&Et, eclatim, ftigurz cujuſvis plane rectilinez , & ſolide 

Plini terminatz 3 Centrum gravitatis habebitur , cx 
eadem 27 Cap. prxccd. 


ls val! rccais pla- I 
habetui - ejulye 2 


, 
Am, {1 intelligatur Axis morus , per A verticem tranttens, Bali A 
BB parallelus: Quacunque lit (e ries particularum (puta, Pun- F121 - 2, 
@orum,Rectarum,Planorum,) ex quibus conflatur linea, hgurave, (pu- 
a feries Xqualium ſeu Nullanorum , Arithmetice- proportionalium 
ferPrimanorum , vel ut horum Quadrata, Cubt, &c. Radices qua- 
an erttice, Cubicz &c. hoc eſt Secundanorum, Tertianorum, &c. Subſe- 
candanorum, Sabtertianorum , &c. altave quzcunque ex definitis in 
ji &, 1, hujus ; ) Cum lint in diſtantiis ab axe motus, ut 0, 7, 2, 3, &c. 
Arrkmerice Proportionalibus , (propter quem glu craffit! 
M bk ) Exit ſeries Momentorum (quppe que funt in ratione ex Pon- 
im & Diſtantiarum fationibus Lenka. 3) uno gradn altior quam 
eſt ſeries Particularum , (ive, {cries illz cujns Index fit vnitate majo? 
Qum Index ſcriei Particularum : Upde habztur tum magritudo figure , 
tim ſumma Momentornm , per 1 hujus £ __y D:itantia Centr: 
Lraitatis 3 plano per Verticem ; per : 4 Cap. 4. Ez quam habert pro- 
Folio. Er quidem ubi per pr.ccec d. Centram Gravitatis eſt in Diame- 
MV Axe , datur propterea plum Diamerri vel Axis Punctuin., 
Puta , Cum Linea recta, ut A D, { propter Xq\ og untta ; ) Pa- B, 
logrammum 2: ut 3 A (propter rect:s 5 oqay &5;) vel cicea ho. 
W{tructum Prifoa 7 % Colne | ( ropter xqualia plana , } fit 


r) 


"M , p-.4 med. as d _= 
Series Fqualium ſeu Nullanoram ; (puta ut Þ, Þ, P, SEC.) Cujus Ink 


o1. 1d, 2d. 3d.-----D. ado 1,3 ſ1ncque Diſtanriz, utc 


:f£9 De Calculo Centra Crawitatis. Can, 


Cc; , eitgue tgirur ad tcriem totidem my 
[> P. Þ D md”, no Xvalmum , OC eſt, lam wlam, 


"i 16Þ,2aPÞ,34P,,.-DP, 16, 24, &c, quarum maxima, D; & 
ſeries nomentorum infinita , ut cdP1g 
NDF —NPx;D. 24P, 3dP, &c. uſque ad D P , Serie}: 
| manorum, <njus Index 1 : Adeoque 
mul omntum momenta , (per 1 hujus; ) ur + NDP = NPxt 
Aderque diſtanti.. Centri Gravitatis, | D. per 24 Cap. 4. 
ir2m:Cum TriangulumABB(propter reftas,Bali BB parailelasdit 
45 a rertice proportionales,) & ſuperticies Coni Pyramidilve (pri 
perimetro3 p:anorum limilium bali parallelorum,diſtantns a verticeg 
portionales ; )Er Conoides(vel Pyramidoides)Parabolicum, ſuper Pr: 
bola BAB conſtructum,(cujus parallela plana, propter ordinatim-ay 
catas in Parabola in ſubduplicati ratione diametrorum intercept 
{unt in diametrorum ratione,live diſtantiarum a verticezquippe in dupl 
£4 ratione ordinatim-applicatarum in parabola circa quas fiunt ulla lai 
plana , ) tit fertes Primanorum ; pun, 
2Þ, Ip, 27, 3Þ,---P. op, 1p, 2p, 3p, &c. uſquead P , cups 
, 14, 2d, 34,----D. 1: adeoque omnium ſumma, wu ,N 
o4p,tdp,q4p,gdp,--DP. (nempe, in ratione ad totidem maxim 
qualtum , hoc eſt, ad Parallelogramt 
'NDP—=;NPx;D. Cylindrum, aut Priſma, ſuper eaden hi 
Xque altum ; ut 1 ad 2, per 1 hujus:)$ 
que in diſtaniuis, ut os, 34, 24, 3d, &c. quarum maxima D : rut! 
wenta,ut cdp, 1dp, 44p, 9dp, &c. uſquead DP, ſertes Secundanins 
cujus Index 2. Adcoque ( per 1 hujus) ſimul omnia , ut ; ND? 
{NP x3D. Adeoque , Diſtantia Centri Gravnatis a vertice 
per 24 Cap. 4. | 
Item ; Cum Pyranus vel Conus, circa TriangulumABB, ( 
ter diametros Circulorum, vel latera {imilium Flanorum , nm 
diſtantiarum a vertice ; adeoque el 
Op, Ip, 4f, 9t-----P. planum,in diſtantiarum ratione dupl 
od, 1d, 24, 3d-----D. iis infinita ſeries Secundanorum ; (p 
edp, 1 dp, 8dp, 27 ap----DP. ©Þ> 1Þ 4Þ, 9p» Cc, uſque ad P ; ) cups 
dex 2 ; & omnium ſumma, ut ;NP;| 
*"NDP=;NPxf?D. eſt, Pyranus ſeu Conus,ad circumkſc 
Priſma vel Cylindrum, ut 1 ad 3 ;)\ﬀe, 
x hujus ; Sintque, diſtanti# ut 06, 24, 24, ;4&c, ulque ad D: Þ 'N 
- ow 
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lomenta, ut ©dp, 1 dp, Sdp, 2 7dp, Gcc. uſque ad DP , ſeries Tertians- 
m: Cujus Index 3. Adeoque ( per 1 hnjus ) limul omnia , ut 
DP=;NPx{D. Adeoque, Diſtantia Centri Gravitatis a vertice, 
Bb, per 2.4 Cap. 4+ 
; of Sinulicer on1nino,, de Complemento Parabolz dicendum : quz ſe- 
Te Secundanorum., Complement wn autem Semzi-parabole, appello, 
5d quod cum ſemi-parabola complet parallelogrammum circumicrip- 
Wn; (cujus diameter , eſt parabolx Tangens in vertice ; & ordina- 
Win-applicatz , parallelz diametro parabola ; ) quod, utrinque circa 
eodem ſui diamerrum duplicatum , appello, Complementum Para- 
ble, (Pura, quod continetur inter duas lineas Parabolicas convexas 
B, AB, quasin communi vertice A , tangat AD, complementi 
meter ; balinque huic ordinatim-applicatam B B , cut parallelz in- 
eliountur rex figuram complentes.) Hujuſque ordinatim-applicatz 
{ dametros ſuas ; ſunt ut diametri interceptzx in Parabola , ad fuas 
liatim-applicatas. Adeoque , in duplicati ratione Diametrorum , 
eDitantiarum a vertice, Cum itaque (it (ut Pyramis) Series Se- 
ncanorum : Momenta , ſunt Series Tertianorum : Adeoque ſimul 
nina, ut NDP —{NP 3D : Et Centr gravitatis a vertice diftantia ; 
), Ut, de Cono & Pyramide, oftenſum cſt, 
Complementum Paraboloidis Cubici , (propter hujus Parabolotdis 
natim-applicatas , in ſubtriplicati ratione diametrorum intercep- 
mma; adeoque ordinatim-applicatas Complement , in Triplicari ra- 
om bt ti>ne diametrorum, live diſtantiarum a 
:) wi, 1p, 3p, 27p--...P Vertice Complementi ; ) eſt Series Ter- 
uri ied, 1d, 2d, 23d.....D0 rianorum; puta, ut Op, IP, ®*p, 2 7p, 
anon BB, 14p, 1 6 ap, $1 dp....DÞ. &c. uſque ad P, adeoque lumma om 
(D? nium ut 2NP; per 1 hujus ; (hoc et, 
ect NDP=: NP x4D. ad Parallelogrammum circumſcriptum , 
ut 1 ad 4: ) Cumitaque Diſtantiz ſing 
_ (red, 1d, 24, 2d, &c. ad D: Momenta erunt, ut odp, 1dp, 16dp, 
n roW'<, que ad D Þ, Er fimul omnia ( per 1 dujus) ut ;NDP-- 
ie NPs D. Er Diſtantia Centri gravitatis,; * D. per 2 4 Cap. 4. 
calf Atqe , ad eandem formam , mutatis mntandis , in aliis Paraboloi- 


fe! 


IS | 
"N 
xi 


(pun Complementis , aut etiam ſolidis corum converitone circa Ax- 

) cujsÞlom fattis ; aliiſve ſecundum ejuſmodi alias ſeries. 

XP; Parabola, B A B, (propter ordinatim-applicatas in ſubduplicat. 
crore diametrorum, ) eſt ſeries Subſecunaanorum ; cuus Index } : 


3), Vop, Vip, pvp, &c. uſquead P : Adeoque limul omnia, 
D: E;NP; (nempe ad Pecaliciogramman circumſcriptum, ut 2 ad 3,) 
coo Y Px: 
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per 1 hujus, Er propter diſtantias, ut od, 1d, 24, 3d, &c, uf 
ad D , Momenta erunt , ut D 

y/op, Ip, 4/2þp, v3 oo Þ 1dy/ 1p, 24V 2p, 34yy & c 
ts. 4 4 ar" &c. vel, ut od 4p, dy/1[g.y 
Gl/p,rdeſprade/2pgadw/ ap. DP. 4 Bp, dv 7p Ge. ule 
dy/cd, dy/p, dy/Sp,dy/27p..DP. DP: qQUX elt, ſeries Cube 
Subſccundanorum ; cujus Indi 

*NDP=2"NPxfD. vel 3, Adcoque {per 1 hujus)w 

| mia, ut {NDP = INPxll 


Et diſtantta Centri gravitans, 5 D. 


Paraboloidcs Cubicale , (propter ordinatim-applicatas 1n rational cn 
:metrorum ſubtriplicata , ) ef? feries Subtertianorum ; cujus IndaWÞ 6rie 
puta ut 4/C ©p, 4}, (W riby 

vc op, a/cip, y/c2p. v/c3p...P, 2p,v4C 5p, &c. adÞ, Wir 
6; ad, 24, 24...,D omnium ſumma, uNEF $ 


cdy/c cp, 1dy/c pyzdy/c 2p,344/( 3p. DP. per 1 hujus. (hot ar 


1,/c ep, dy/Cp, dy/c 16p,dvy/C 81p...DP. ad Parallelogrammunc en 
cumſcriptum , ut 3ad:W hen 

FNDP=—NPx2D. Er, propter diſtnwPut 

ut od, 1d, 2d, 3d, &uWrcl 


'): Momenta erant, ut, cdy/c cp, 1dv/c 1p, 244/C 2p, 3c; 
&c. ad DP ; live, utdy/c op, dy/cp, 4y/c 16p, 4y/C B1p, &c, dV: 
- ſeries Biquadratorum ſubtertianorum , cujus Index 1 ; vel 4. El 
ma oiunium ( per 1 hujus) ut *NDP —?NP x*D. Etdifz 
Centri gravitatis , 4 D. cont 

Ft ſ1militer de aliis ſeriebus judicandum, Gn 

Nempe , univerſaliter ; Si Index ſerici , Ponderum fit S ; 20%Ftm 


, ka *” an 
er 1 hujus) fimmatotius, ut —NP : Index (criei Momentow,Þf 
\f jus) "+2 ir 

TRI I [ 
exit, $-+ 1 , adevquchorum ſumma , ut —_ NDP, Quet if: 
I Sd +1 Ma! 

ſ, 2 . DS. > O ——_— . £ 
\ummam Ponderum —_— NP diviſa , exhibet —_— D, difuY+;, 


am Centri gravitatis a vertice; nempe ad diſtantiam niaximan* 
S$+1, ad S-+2 : Adeoque reliquum diſtantix (que eſt diſtus 
I , + of 
T7 D- Erpropterea , Axis port10=Wt 
Verticem , ad portionem ad Baſem, ut S-- 1 ad 1, Quodert&h. 
nonſtrandum, 


Centr! gravitatis a Baſt) ut 


Que: 


Quodque de Figurts integris oſtenſum eſt ; idem de Dimidiis, (i- 


pravitatis a Plano per verticem bali parallelo,. Quamquam enim ip- 
fm Centri punctum non hinc innoreſcat , (quia hujuſmodi Dimidiatz 
Furr, Diamerrum non habent , qua & linea re&ta fir & lingulas 
ertinatim-applicatas biſecer , quo propolitio praxcedens hic in ſublidi- 
un advocetur ut ipſum Centrum determinetur ; ) tamen, quantum 
ilud a verticts Plano diftet , (quod eſt hujus Propolittonis opus , ) non 
micus in dinudiatls, qua 1n integris figurts , hinc innoteſcit ; & de- 
ronſtratt» 1wiliter quadrat ; cadem utque eſt ordinatim-applicatarum 
fries live 11 integris , live in dimidiis figuris. Urt ex earum definitio- 
JW ribus patet : Dinudiorum enim atque Duplorum , eadem eſt inter ſe 
rao; per 15 El. 5. 

Similner ; Idem obtiner ; 11 non quidem Dimidiata figura ( puta , 
EE ADB Semni-parabola, ) ſed utcunque hujuſmodi ſeries una ex alteri 
| dm, retidui Centrum gravitatis (hgurz Diametrum vel Axem ha- 
entis ) vel (altem Centri Diftantia a plano per verticem bali parallelo., 
Pata, Si Semi-parabola A DB , eximatur AD b ſfemi-parabola 
rhiu Ab B Centrum Gravicatis innoteſcit ; ſaltem, quantum a Plano 
ferAdiſtat, Nam ejuſdem generis ſeries eſt, tum A D B tum AbB. 

Imovero ; [1 non ejuſdem generis lit AD b, arque ADB, fed ver- 
bioratia, ex A B D Paraboloide Cubico, auferatur Ab D Parabola, 
at Triangulum, aur alia hgura quzvis qu ex aliqua definitarum ſerie 
cinflarur : Cognitis enim Totius & Ablati rum magnitudine, rum 
Caro Gravitatis 3 etiam Relidui cognoſcitur ; per 37 Cap. 4. Sal- 
kmcognita utriuſque Magnitudine , & Ponderatione reſpectu expotiti 
Fai; cognoſcitur Reſidui Ponderatio & Magnitudo ; adcoque & 
Centrigravitaris diſtantia , per prop. 2.4. Cap. 4. 

- De Frutis irem limiliter fier judicium, Nempe, Propter datum vel 
plum Centrum Gravitatis, vel diſtantiam Centri Gravitatis, una cum 


Wenticeliqui, FRD B, vel F f b B, ut ante. Per 27, vel 2.1, Cap. 4. 
Mniliter , de figuris ex hujuſmodi pluribus conflatis, tier yuaicuum . 
Et ſreciatim de Planis omnibus Rectilineis , ( quippe in Triangul, 
Mecvidi, notum eſt ; ) & Solidis qux plants terminantur ; quippe , 
2(iltem in Pyramides djvidi poterunt : ) Datis utique partium Mag- 
Wadnibus, & Centris Gravitatis ; dabitur Totius , per - 7 Cap. 4 
*datis (altem magnitudinibus , & diſtantiis centrorum (ab expolits 
<0) adcoque Ponderationibus ; dabitur etiam Totws Ponder tits 
; SA IX 


t= 
W.. 
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Magnitudine ; totius ADB vel AbB,& ablati ARF,vel AfF , dabitur & - 


niliter oſtendetur ; (Puta , de Semi-Parabolis, Semi-paraboloidibus, Fi, ; + -- 
& complementis ; vel horum Solidis ; &c.) quoad diſtantiam Centri ” © 
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& Magnitudo , adeoque & Centri gravitatis diſtantia a plazo ny 
lito. 

Neque hc de figuris Planis tantum obrinent ; ſed in Solidis rm 
' minus, Puta, fi Conoides Parabolicum , vel Paraboloidicum, x 
Conus etiam , aut Pyramis , vel Cylindrus , aut Priſma , &c, Cons 
excavetur , vel horum Fruſta , Cylindrice ; aut alias mille modis; & 
*X jam di&is ſatis demonſtratur. 


SCHOLIKM, 


Hoon itaque Centram Gravitatis invenimus , in hguris ons 
bus Planis Redtilineis ; & Solidis, qua planis rermininty 
Sed & in Planis Curvilineis , & Solidis curvis ſuperficiebus termings 
non Paucis ; tum Magnitudinem tum 68 Centrum Gravitatis deem 
navimus. Et quidem longe pluribus quam quo pertigerat doin; 
terum. Artque, in ſequentibus, ad plura adhuc procedendum, ww 
quam (quantum ſcio) <cuiſquam pertigit Recentiorum ; faltem 
quam a quoquam editum eſt, ante editam noſtram (unde hac dir 
methodo deducuntur) Arithmericam Inhinitorum, Ac 
Quod autem , de Figurarum Fruſtis, figuriſque Excavatis , auttuſ# 
multatis , & figurarum Aggregatis, &c. ad hanc propolitionem d&-W Ve 
ſum eſt : Etiam in ſequentibus intelligendum erir, Urpore ex prop. r 
Cap. prxced. deducendum, = 
Plura vero quz huc ſpectant , videat (cui id lubitum erit) ini 
eArithmetica 1nfinitorum , (ubi hac Methodus fulus traditur:)k 
in noſtro Commercio Epiſtelico , (cum D Fermatio, alii{que, ) ip 
16, ejuſque Appendice. 


op. J _ \ 
by * 
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——— 


PROP, VII. 


FI. T0. £5. © 


© $; intelligatur ex Rectis Planiſve , ſecundum aliquam ex 

Reciprocis (in det. 2. hujus definitis , Indicem haben- 
tibus Negativum ) ſeriem infinitam , (ab. ips4 ſeriei o- 
rigine inchoatam, & dato terminatam, ) Figura 
conflari : 

| Habebit hac , ad Verticem , latitudinem Infinitam : 

* Finitam tamen, f1, ex parte Verticis , intelligatur vel tan- 

tilum Plano parallelo abſcindi ; (adeoque figura faltem 

truncata magnitudinis erit finitz :) 

* Areamvero 3 quz fit ad Parallelogrammum , vel Solidum 

* Priſmaticum , ſuper zquali Baſe zqu? altum 3 ut 1 , ad 

' Indicem Unitate anOun : 

Adeoque vel magnitudine Finitam 5 fi Index fit major 

; ms 3 (puta — 2, — 3 &c.) 

© Vel Infinitam 3 ft [Index fit — 1 : 

Ve Pluſquam Infinitam 3 fi fit Index minor quam — 1 ; 
(puta , —_—_— KC.) 

Quzque ſunt magnitudinis Infinitz , (aut pluſquam Infini- 

' tz,) Centrum Gravitatis non habent. 

Uuzlunt finitz magnitudinis, ſiquod habent Centrum Gra- 
ritatis , ined habent a vertice diſtantia , qui ita dividi- 
tur Diameter vel Axis , ut pars ad Balin , fit ad partem 
que eſt ad Verticem ;, ut. 1, ad Indicem ſeriei Unitate 
aun. 

tabent autem Centrum Gravitatis hujuſmodi Figurz 
(magnitudinis finitz) (i ſint Integrz, (hoc eſt, utrinque 
Circa Diametrum vel Axem fimiliter politz ; ) Nempe , 
In Axis 1llo punto, quod, ita ut diftum eſt, diltat. 

lx dimidiatis vero (vel quz harum inſtar ſunt) quz habent, 
Qzque non habent, in Propoſitione ſequente dicetur. 


k0! Que, 
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Quz , exemplis facile explicantur. 
Deque his Figuris Truncatis , aut alias MulQatis, y 


Atque he t igure interainabiles (plane, folideve ; ) adr, 


Cap, 


Appregatis 3 idem judicandum elt atque de illis propy 
{itionis Pracedentis. 


rabolo;dium genera ſpectant , vel ad harum folida, 


Ipſx#autem Limec Curve , ad quarum convexas adjacer 


Interminabiles hujuſmodi Figure Plane 3 ad Hyperlg, 
rum (ev Hyperboloidinm genus retercnde ſunt. 


Q. Sed & que ad Hyperboloidinm harum (ea ſola excepta qu 


A. 


Fig.1 2 Oe 


eſt vera Hyperbole Appolloniana) Corrauss adjac 
Figure plane , (concava & reCtis terminat#) tum qua 
magnitudinem habent hinc determinabitur ; tum | 
Centrum gravitatis datum erit. 


Ntelligatur, ad Diametrum vel Axem AD, hujuſmodi figunys 

na ſol1dave conſtruit, ABD, cujus Baits D B ; Ge huic parallz 
rea aut ſuperficies planz (figur:m complent*s ) ordinatim-appls 
tx, ſecundum ſeriem ex Reciprocis il|is quamliber. 

Erit, propter ſerie! Direftz terminum primum », erict recipna 
primus terminus > infinitus : puta 5 — «- ( Nam, ubi quatis 
quzliber dividitur ; 11 dividens fit ©, quotiens erit & : quippeni 
quantitas fhinita , pro quotiente polita , dividentem o multiplicans, 
flicuet dividendam.) Adeoque Recta Verticis A erit intermi 
lis : Sive, figurz latitudo, in Vertice, infinita. 

Cum vero Seriei dire&tz terminus poſt primum quilibet quantiutt 
habeat finitam, ſeriei reciprocx reliqui omnes termini ſunt fil; 


ade6que figurz intra verticem finita latitudo. (Nam, quantuluſes W 
que fit ille poſt primum terminus ſeriei diretz ; hic quantitatem fit 


tam dividens , quotientem dabit finirum.) | 

Adeoque , utut tota a vertice ad bafin figura , magnitudinis eſt 
finicx (propter infinitam verticis latitudinem ; ) {1 ramen intelliga 
ex parte verticis, vel tantillum truncari plano bali parallelo ; reiqu# 
figurx , magnitudinis erit finirr. (Erit utique magnitudinis datz, * 
ritudo finita ; ſed & truncatz l[atitudo vel amplitudy per jam oltenb; 
adeoque tora figura , five plana fit (ive ſolida , lic truncata , mags 
dinis crit finitae,) , 
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Eſt autem, a vertice ad balintota, ad Parallelogrammum , vel ſo- 
dum Priſmaticum (live (it Parallelepipedum , five aliud Priſma , live 
Cylindrus , vel iſtiuſmodi quodv1s Solidum , ſuper quacunque baſe, 
eandem ubique ; per totam altirudinem , amplitucinem habens,) ſuper 

li baſe , xque altum ; hoc eſt, ad (eriem totidem ultimo xqualium, 
(per def. 1. Cap. 4-) ut 1, adindicem ſeriei Unitate auttum, per x 
ujus. 

; Adecque, (propter Reciprocarum Serierum Indicem negativum,) fi 
Index, fit—1 , erit —1 1 —=0, adeoqueratio 1 ado, Intini- 
# u, Et propterea [1 (eres illa [it Reciprocs primanorum , (quale eſt, 
* complementum Hyperbolz Apollonianz, per prop. 95. Arithm. In- 


"MW fn.) figura erit magnitudinis infinitx. (Quippe ad finitam datam, ut 

UE 12d o.) 

u Sivero Index fit minor quam — 1, (hoc eſt, magis negativus,) puta, 

i —1:,—2, —2, &c. etiam addito 1, manebit adhuc negativus ; puta 
D I=—j —2+-1=—1. -—3+-1=—2, &c.' per 8 Cap.1.) 


© adeoque, ratio I ad —;,1ad —1,1 ad —2,&c. Nempe; ut Poltti- 

© riadNegativum ; quz eſt pluſquam infinita ; (nam, 1 ad 9,eft infinita , 
WW ergo,t ad minis quam ©, eſt major quam intinira per $ El. 5.) Ergo, 
«2 WT & Figura (quar, ad datam, ilJam habeat rationem,) pluſquam Infhinita, 
oW& $n Index major fit quam — x , (hoc eſt, minus negarivus,) puta , 
—2,-7,— 4 — 5, &c. addito 1, het Politivus , puta — {1 + 1 =}, 
Pl = —;»-1I=x': —j-FI=;g —3+1=; 
dic, (per 8 Cap. 1.) Adeoque, ratio 1 ad}, 1ad?, 1ad{,1 ad;, 
tad;, &c, finita. Ergo, & Figura (ut quaz, ad datam finitam, finitam 
abet rationem,) magnitudinis ftiaitze ; utut, latitudinis in vertice, inti- 


wu I "itz, 

| Qur autem Magnitudinis ſunt Infinitz , ( aut pluſquam infinitz,) 
att rum gravitatis non habent. Quippe, [1 in ipsa verticis recta, A, 
ni; WF Mtellperetur , (aur ſupra verticem ; aut etiam per Balin, aut infra Ba- 
fe: (fin: ) Figura tora (reſpeStu Plani bali paralleli per Centrum illud trar- 


fn: feunts, ) ad unas partes ponderaret ; adeoque non efſer #quilibriunz. 

wn intra verticem G& Baſin intelligatur ; quantulacunpue lit a vertic- 
ſts Fttantia, planum bali parallelum per hoc tranliens, Figuram divider in 
pmenta duo ; quorum illud ad balin , Finitum erit, atque in diſtanti 
a, (per jam oftenſa :) ilud aurem ad verticem , Infinitum erit ; 
(quippe, [i a roto Infinito, Finitum auferatur : reliquum erit Infinitum : 
wenm, Finitum Finito additum, faceret Infinitum : ) Adeoque, In- 
atum hoc ad verticem (in quantulacunque diſtantia) Finito illi ad ba- 
a, (ndiſtantia quantacunque finiti,) praponderabit : Adeoque non 
t: F*tnillo plang Centrum Gravitatis, Nuſquam igitur, I 


I, 


\ . . . Ls 
168 De Calculs Centri Gravitatis, Cap \.M 
$1 vero lint magnitudinis Finite ,; Cura, f'cunduny; © 212m cu'u. lien 
Fig.1 3 1, (it n= y MAJOC QUUM — 1, vt jail oft criiun; CGih 4 tenet (x . 
n prop.purcyd, \toram hguram, 1 1c ureuriany tc n—_—_— 'p 
(qur, nempe fit ad para logprammunm, vel follguw Pri.\naticum, N} -0 
uiad-$S++,) & lnmIm momenroratn, five niomentuny Wen 
£0 | | . : p< 2d 
T5,AFCIPCU PIANL DCE YEUTICEONT A £, oa! parallelt,) ut Co ND IF P! 
( nempe , ad momentum iptins NP wm «:!tantia D ſuſpenſ, ui; M 
—_—_ Sg 9p 2 , pro; rr icriem WLOTACNtor: 11. WIO gradu aittorem, (Ur ( 


eſt leries Ponderam ; ) per 1 hnjus. Adeoque, propter ——= Po 


S+;0 
. I , _— ] . . . oo» « 
NDP — ——— NP: D, em diſtantia Plani Zqy be 
— So X* 2 | 
brit (per 20 Cap. i.) adeoque I {entri Gravitatis (iquod eſt, # + 
2 5 Cap, 4.) ——— D, adeoque reliquum diſtantize maximz, czÞ '— 
4 _—_- 5 "I - ly 
baſeos &ft,) TD D. Haxc 12itur ad illam, eſt ut 1 ad -$+; Wc 
(in ratione finita ; propter — 5 +» + quantiratem politivam:)! 
iraque rota diitantia D (bahs a verrice, ) ita dividatur puta inC;: 
- . % I 
pars ad balin, © D, tit ad partem quz eſt ad verticem , C A, uwi*; 


—S--1 ; planum per Ccranliens , bat: parallelun , eſt Plans 
quilibrit. per 20 Cap. *, Et quidem (lt utrinque ad Diametnms 
Axem {imiliter conſtruatur figura) in ipſo Diametri vel Axis pundol, 
(per + hujus.) Sin minus ; (altem (1quod eft Centrum Grayirats, 00: 
plano eſt. per 24 Cap. 4. 
Dico autem , #quod eff , quoniam , in fhigura dimidiata (wg 
iſtiuſnodi eſt,) fieri poteſt, ut Centrum gravitatis , utut in Ci 
niti intelligatur, intelligenda tamen fit ab ipſo C puncto in infai6 

ſtantia , (ut in prop. ſeq. oſtendetur,) adeoque nuſquam erit, 
Exempli gratii. Si fit ADP 


S141 I T hgura , cx ferie rectproca Wi" 
"a P. P- - P. ” [- #0 06 » P he | : o 7 Jo Fil 
Vo” 1 A 3 cundanorum , conflata ; (0G - 


od. OE 5 IRS 2 Ccujus recta vel p14na {1nt a 4, 
"4 Fra <7 ; F | _ proc. ratione ordinatim-gfs hey 
A Pl P'/2 Ps ndbeeoutn * tarum 1 parabola: ) cups b 
vy 0p. v1dp. v 2i4p.4/ 34p .. DP, dex,—;- Adroque, 26100? 
tum Parallelogrammum ve? 

SOLD =2NP=rt'D. " 
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m ADB, (quodſt NP,) urad—;+r, hoceſt, ut 1 ad Fiz.1 29. 
: yel2ad 1: nempe ut2 NP. Momentorum ſeries, indicem ha- Fig.r 3 
hebit — 5+" 1 el 5; (quuppe uno gradu altior quam Ponderum , 
propter diſt antias aricthmerice proportionales : ) Adenque totius mo. 
 menturn, ad momentum Parallelogrammi vel Priſmartis in diſtant 
"W nazimi appenf, ( quod It NPD,) ut1ad3-+1 , hoc eſt, ut 
- ad1;, vel 2 ad 3: Nempe, jNPD=2NPx;D. Diſtantia Iraque 
MW Plani Xquilibrit (&, [1quod eſt, Centri Gravitatis,) a vertice, eſt ' D. 
I cyſdemque propterea a Baſt diſtanria, 3 D. Adeoque hac ad illam, 
WF (hoceſt CD ad CA,) utzadt: vel 1ad?, hoceſt, rad -j—+1. 
= $iliexſeric recipr$cz Tertianorum ; cujus Index — :. Eritfurmma 
= & Farderum,(propter —;+1=5;8&,ut 1 ad}, lic 3 ad 2, )?NP.Indes ſe- 
| riet momentoram — {1-1 


—_— 7 —Y =3z.Adeoq; (propter *+1 
1 Wot vat cul” wc;Þ RS of —{.& 1 ad4,ut3 ads) ſi- 
(WF od. 14. 2d, PETR D ma Momentori, *NPD—? 


2” ? I NP*?D. Adeoq;plani xqui- 
hot tor Fg; PP: librii(&fi quodeſt,Cencri 

hb.y/cidp,yc 4dp,y/cgdp.... DP. Gravitatis)diſtanria a verti- 
tdi, ce,D;a baſe;D: Adeogue 
i !NPD={NPx«;D. hac ad illam, (nempe CD 
| ad CA,)ut;zad 2, velr 
a, hoc eſt, 1 ad — {+ 1. Atque in aliis imiliter, 


ut1% | "8" _ A . 2 . % . « 0 

m4. 5 itaque inei ratione dividatur AD in C; fitque figurz utrinque N, 
un: {nilier applicata , ad A D Diametrum vel Axem : erit C Centrum 

ag( {Wewitats ; per 5 hujus. Sin minus, ſaltem planum per C eſt pla- 


un Equilibrii ; arque in hoc , {iquod lit, Centrum Graviratis, 

Porro, Habitis hoc pafto , tum hgurx totius AD BY, tum ab- 
kilzut ACES,magnitudine,Sc Centrogravitatis ; ſaltem magnitudine, 
tplano 2quilibrii , plano per axem motus A H parallelo ; ſeu mag- 
nudine& ponderatione : Habentur relidui, five figurz truncate CBD, 
Tanindo & Centra Gravititis ; ſaltem magnitudo & ponderatio , 
Weng, diſtantia Centri Gravitatis, Planumve in quo eſt, plano Baſis ſeu 


-+ (600 huc parallelo per axem motus, parallelum. Ur in prop. praced. | 
we Etlmilicer oſtendetur de figuris hujuſmodi alias mulctatis, vel aggre- 
i»; atque in prop. praced. 


autem has interminabiles, ego ad Paraboloidtum generz U. 
0; aut horum Solida : propter continuatam fſeriem {implicem , 
Rreciprocam , qui diſponuntur ordinatim-applicatz rectz, vel higu- 
-(Fjurz, ipſas complentes ; ut in Paraboloidibus corumque ſolide 
" { O\ - 


Fig.129.0bſereare eſt. Qui de causa, & communem ſortem ſubeunt, can; 
Fig.1 31.in propolitione przcedente memoratis , (niſi quod ex his alique{ 
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magnitudinis infinitx , & Centrum gravitatis non habeant.) fg 
dem has in eadem cum illis propolitione comprehendifſem, nili quay 
his (propter infinitatem) {peciatim aliqua determinanda eſlent, qui 


[is abſ{que aliqui determinatione proponuntur. Quippe aullaet;iW / 
Fgurts 1111s quie vel infinite fit magnitudinis,vel Centrum Gravitaky fr 
habeat, 
Ipſzx tamen Curia, ad quarum Convexas adjacent hujuſmodif ” 
re Planz, ad 1yperbolarum, vel Hyperboloidium , familiam fy Pr 
rant. _ 
Er quidem, qu.e texminat figuram planam, ex ferie reciproca Py ws 
norum conflatam , (qualis eſt media Curvarum trium in fguri adee ”= 


ta,) eſt vera Hyperbo/a, Apolloniana ; cujus Aſymptote ſunt Al 
A#. (ut prop. 91, 95, Arithm. Infin. oftenſum eſt.) Arqueper 


omnino eſt, tive, 11 ex parte D rerminara , lit interminata verls| hal 
ſive, ex parte © terminata, interminata fit verſus D. Utrovis enin P 
| 


do evadet hgura fimpliciter inbnita. 

Reliqux vero, quz HyperLoloides dici poterunt ; duabus itta 
ſymptotis A D, A 7, interjacent : ita quidem ut quiz, verſus D tem 
tzx & interminatZ' verſus o, figuras rerminant magnitudine fit 
exdem terminatz verſus $\, & interminatz verſus D , fguras tems 
bunt pluſquara infinitas : Et contra. Quippe , ſ1ad AD ordna 
applicata , & ipli A parallelz fint, verbi gratia, in ſerie raw 
Subſecundanorum ; ordinatim-applicatz ad AO, ipli AD p 
erunt reciproca ſeries Secundanorum ; Er figura ex illi conſtans nxt 
finita; ex his vero, pluſquam infinita, Et in reliquis (1milite, { 
ad prop. 105, Arithm, Infim. oſtendimus, 

Atque hinc etiam conſtat, hujuſmodi Hyperboloidium figuras, un 
Concava terminatas, quadrandi methodus ; & Centrum 
inveſtigandi. Cum enim Fruſti C&BD, (ut hic & prop. ſeq. 


| U 
ſam eſt,) & Parallelogrammi DC #82 d, (ur notum eſt) tum M N 
tudo , tum Centrum Gravitatis habetur : Habebitur & Hyperde 7 
os 3 Bd, magnitudo & gravitatis Centrum. Arque hoc quide 7, 


fhgura adjacens convexzx , finita fit, live piuſquam infinita ; quipft 


dem eſt curva (utut ſecundum aliam diametrum ——— I $0 
trramque terminat ; ut modo oſtenſumeſt. Ar in veri Hyperdol i lt 
que, ex jam traditis fola,) non idem het , quippe ad cujus con ry, 
adjacens tiguri interminabilis eſt & magutudine infinita ; ſive yer 
hve A 7, prodiametro habeatur, = 


SCE 


| 
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SCHOLIUAM. 


Av hattenus (ut de Rectilineis Planis, & figuris Solidis quz 


planis terminantur , nthil addam,) oſtendimus in Planis Curvi- 
lines omnibus , qua? ad genus Parabolicum vel Paraboloidicum ſpec- 
ant, & horum Solidts ; atque ex Reciprocis, & Solidis horum , quot- 

at Centrum Gravitatis habent , diſtantiam Centri Gravitatis a Ver- 
tce : Adeoque, {i pro Diametro vel Axe Rectam habeant per omni- 
umſive reRtarum live planorum, ex quibus (lecundum def. 1. Cap. 4.) 
onflari intelligatur figura , centra gravitatis tranſeuntem , ipſum Gra- 


rats Centrum totius ; utpore quod 1n ipsa Diametro Axeve conſtitu- 


wneſt ; per 5 hujus. 

In kyjuſmodi ramen fhiguris Dimidiatis (ut Semiparaboli, Semipara- 
boloide, &c.) alii{que ejuſmodt ; urut de diſtantia Centri Gravitatis 
2 vertice conſtet , de ipſo Centri punto , propter iplius ab illa Dta- 
metro Axeve diſtantiam nondum traditam , nondum conſtar. 

Hujus igitur a Diametro Axeve diſtantia, propolitione ſequente trs- 
&r, (atque, 1n {olidis, tertium adhuc xquilibrii planum,) ur ipſum 
qi punctum determinetur, 


PAOP. VIIL 


&miparabolz, Semiparaboloidis, aut Complementi utriul- 

vs; Planive Reciproci (centrum gravitatis habentis ;) 

addiametrum axenve adjacentis : DiSt.intia Centri Gra- 

vitatis ab il/2 Diametro Axeve, elt, ad diitantian inde 

ni medii ( vel centri eravitatis Baſis, ) ut Index ſerict 

we autns , ad Duplune ejuſdem Indicis unitate au- 
un, 


| Solidis autem 3 pro Baſes pundo 12-dio (quod in planis 
balis centrum gravitatis) ſumendum elt Ccrtrum Gra- 
viatis Baſes 5 Eritque totius Centrum gravitatis, 1n co 
fer Diametrum Ax&mve plano quod per 1l]ud Balis Cen- 
tum-gravitatis tranſit 3 adeoque & per omnum Ball 
2 paral- 


Fig.1 31 


I 
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Fig.129- parallelorum Planorum, (quz fimiliter poſita ſuppay 
Fig.131- myus,) centra gravitatis. 

(Quod quidem planum , in folidis ex Planorum femic, 
verſione (aliave converſione quavis impertecra) cy 
axem illum deſcriptis : (qualia funt, Semiconus; Ser. 
pyramis 3 Semi-conoides vel Semi-Pyramidoides Pi | 
bolicum , vel Paraboloidicum 3; Semi-folidum ex 
verſione figurz Reciproce circa axem fuum ; & hony 
omnium ſegmenta quzlibet , duobus per axem planis,zÞ | 
rerjecta :) illud e[t, quod Bafis arcum bifecat,) 

Atque, pro Indicis ſcrici D»plo z ponendum erit Seſquii 
YH141 ejuſdlem Inctcis, 

C. Adeoque ; hujuſmodi Dimidiatarum figurarum PlanrefſÞ ff 
Fig.t32- (quotquot habent) omnium ; & Solidarum circail + 
conſtructarum, quarum Baſis Centrum-Gravitatis s 

tum eſt z Centrum gravitatis determinatur. 
PÞ, Nempe; In Semiparaboli ; diſtat a Tangeme Veniah , 
: Altitudinis 3 a Diametro, } Latitudinis (teu Baks i ? 
Par-]lclogrammi Circumſcripti, vel: Semi-latitudins, | 

In Semi-paraboloide Cubico ; diſtat a Tangente Ver. * 
* altitudinisz a Diametro, .* Latitudinis; vel :&M& | 
' Jatitudinis. Ml 

In Semiparaboloide Biquadratico; diſtat a Tangentet- WF . * 
ticis, ' Altitudinis 3 a Diametro , .: Latitudinis; wi i 


* Semi-latitudinis. , 
In Semiparaboloide Surdelolidali ; diſtat 4 Tangente VF .< 
ticis, ;* Altitudinis 3 a Diametro, ;5 Latitudinis; * dl 
* Semilatitudinis. Et fimiliter in SemiparaboloidibutF ,, * 
quentibus, mutatis mutandis. oh 
in Semiparabolz Complemento ; Diſtat a recti per Ce ,, ® 
plementi verticem (quz eſt parabolex Diameter,) # ala 
titudinis 3 a Diametro Complementi, (quz eſt Parabh ® 
Tangens in vertice,) ;; Latitudinis ; vel ! Semi-lati G 


ms, 
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tice Parallelogrammi circumſcripti ( vel Paraboloidis 
Diametro) * Altitudinis ; a Diametro (vel Paraboloi- 
dis Tangente in vertice,) ;4 Lat:tudinis; vel, * Semi- 
latitudins. 

In Complemento Semiparaboloidis Biquadraticalis ; diſtat 
1 yerticis reCta, (bal: parallela,) 5 Altitudinis 3 a Diame- 
tro ejus , 5 Latitudinis , vel { Semi-latitudinis, 

In Complemento Semiparaboloidis Surdeſolidalis ; diſtat a 

| vyerticis reCta, 5 Altitudinis z a Diametro, ,{ Latitudi- 
nis; vel,* Semilatitudinis. Et 1n ſequentibus fimiliter, 
mutatis mutandis. 

Figurx Reciprocz dimidiatz, ſecundum ſeriem cujus In- 


* quam —2:, conſtitutz ; Centrum Gravitatis non ha- 
bent, Sin major fit index quam — : z ſequuntur ſerie- 
MK rundirectarum leges. Nempe, 
Si Index fit — {3 Centrum gravitatis diltat a vertice fi- 
WF uz, ? Altitudinis ; ab ejus Diametro, ? Latitudinis 
WM (fu Baſeos) Infcripti Parallelogramm ; vel } Semi-la- 
| titudinis, 

 Slndex fit — © 3 diſtat a Vertice , } Altitudints 3 a Dia- 
te. # metro, ! Latitudinis; vel, ? Semilatitudints. 
I vadex fir — 7 ; diſtar a Vertice , ! Altitudinis 3 a Dia- 
F nctro+ Latitudinis;z vel * Semilatitudinis. Et (ic dein- 


ceps, 
if Mladex fit — * ; dilſtat 4 vertice,; Altitudinis 3 a Diame- 
wh 0, ! Latitudinis; vel * Semi-latitudinis, 
$ index fit — } ; diſtat a Vertice, ;* Altitudinis 3 a Dia« 
FF netro, + Latitudinis ; vel * Semi-latitudinis. 
\ \Index fit — ? ; diſtat a Vertice, ;5 Altitudinisz a Dia- 
bl metro, * Latitudinis ; vel { Semi-latitudints. Et inre- 
tins} 1iquis ſimiliter , mutatis mutandis, fiet ex calculo judi- 
cium, 


Ir 


In Complemento Semiparaboloidis Cubicalis ; Diſtat a ver- 


B. 


» , dex non eſt major , (hoc eſt, non minus negativus,) Fig.1 33. 


- 


| 


A, 
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is Figuris Solidis , idem plane obtinet atque in 74 
ſecundum eaſdem teries conſtrudtis 3 nil; quod, 
$emmi-Latitudine in planis, ponenda erit 1n Solids h 
illo plano quod per diametrum axemve , & Centrup. 
gravitatis Baſis, incedit,) DiStantia Centri-gravitdi 
Balis, : Diametro vel Axe : ; vel, pro L. titndine nills, 
Dupla illa Diſt antia in his. Arque, pro Dup! 0 Indic, 
Indicis Seſquialterum. 

Puta z OE = PERT- &c, 2, 3,4 5;& 
— jy —,— 7 &C. —}, —}, --- $, &C. qui, in Plas 
(ut dictum clt) exhibet ?, z*, -*, 54, &c. 5 TE i4& 
£2.43. Cc. b, i, t, Kc. [ atitudinis 3 vel p53 55 Ke, 

ER 7 ET Lie. Ts. Bec. Semi NARS : Subls 
ruendum crit, in Figuris Solidis » 521.3: XC yy 
23, &c, 4, 5,3, &c. 4, *, **, &c. Diſtantie Centri grayitaz 
Baſis , a Diametro vel Axe. 

Habet autem Centrum Gravitatiz Figura Solida, (1 ſericil: 
dex ſaltem major fit , quam — *? 

5! quando igitur ad communem Rectam per Ve reicem, {; (z: 
aljam unam aliquam rectis per verticem parallelam))ew 
trarto fitu ponantur hujuſmodi tigurz (planz, ſulidzie) 
ſimiles & xquales : Erit Centrum Gravitatis in illacos 
munt recta, atque 1n ed a communi Diametro Axe: 
[tanti4 , quam 1n fingulis caſibus jam determinayis 
Sin vel diflimiles vel inzquales vel diflimili litu poltz 
fint ejuſmodi figure dimidiate ; cognita tamen nm 
mune {tmul utriuſque Centrum Gravitatis ; pet 7 
— ap} 

Quodque dc hguris Truncatis aut alias Mulctatis , vel ap 
gregatis, in  duabus propolitionibus precedcntibw6 
cum ett: Et hic ſimiliter intelligendum cit. 


Stoenim ad AD diametrum vel axem , adjacens iſtiuſmodi Fig: 
ra Plana dimidiata , cnjus parallel rc ax figuram complentes, 
ſecundum ſeriem dit e&tam cujus IndexlttS, vel reciprocam, cuſs 
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lex -$. Cumque ſingularum refarum centra gravitatis (int ipſarum 
Mz media, (per 2 hujus,) atque perinde ponderant ſingulz ach ex 
Ts pan&tis medi ſuſpenderentur totzr, (per 16 Cap. 4.) ſintque di- 
mide totts proportionales per 5 Cap. 1. vel r5 EL. 5. ) fimilis erit 
ſeries Diſtantiarum centrorum gravitatis (a diametro vel axe) atque 
plocam Magnitudinum feu Ponderum ; nempe cujus Index (it tem S, 
| ES. Cumque Momentorum ſeu Ponderationum ratio, compotita 
{ ex rationibus Ponderum 6G Diſtantiarum, (per 1 $ Cap. 4.) Erit 
Momentorum ſeries, ea qua Indicem habet $S + S, vel —=S—S; 
hoceſt 25, vel — 2S. Eſt ergo (per 1 hujus,) ſumma Ponde- 
I cm fev Magnitudinum , hoc eft Figura expolita , ad ſeriem rotider 
«+ gimo z#qua/1um , hoc eſt ad Parallelogrammum ſuper eadem Baſe 
l 
[ 


wn” www 


| xquealrum ; (puta NP;) uradS+1, vel (inreciprocis) ut 1 
a —S-+- 1, (adeoque, 11 — 5 major quam — I, erit —S—+ 1 


2 zfirmativus ; & propterea figurz magnitudo finita : ſecus, infinita, 
2 1 

' qQ 2 . K T I, - — T 2 2 
\& *) puſquam, infinita : ) nempe =— NP, vel —=— NP. Et 


CE fmn Momentoram, ad totidem ultimo xqualinm , (hoc eſt, Mo- 
nentum figurz expolitz ad momentum Parallelogrammi in diſtantia D 

A ſuſpen(1,) ut 1 ad 2$+1, 
_ N P ”—./ >. AO N Þ D{(—— D vel ad pc ly , (quod 

: +1 2>S+1 2S+—1 naque hnitum erit, 1 
— 2 S major fit quam 

—1, vel —- 5 major quam 


. XP) ——NPD( <0, Th ſecus, I 
d- Nempe "3= -NPD, 
. ot! = - —— -NPD. Hxc 'itaque ſumma, per illam diviſa, diſtan- 
or- I un exhibet Centri gravitatis ab AD, (per 2 4 Cap. 4.) Nempc ; in 
knw directs, — =" D : In Reciprocis, pn = D. Quad e- 


Ap ratpropoſitum. | | 

I kequiritur autem, in Reciprocis, quo Centrum graviratts habeant , 
t—2 S major (it quam — 1 ; vel — S, major quam -— 5. Nam, nitt 

-9+ 1 fit terminus affirmativus ; nullum erit Centrum gravitatic, 

Kr prop. prxced, Atque, nili & —2S + 1 lit item athrmarivus, 

Wett, -— 2 5 major quam — 1, per $ Cap. 1.) nec-dum erit cen- 

W gravitatis ; quippe Affirmativi -— S 4-1, ad —2 5 + 1 qui 


ve! 


us I 


iN 
-. 
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vel 9 lit, vel Negativus , ratio erit vel infinita, vel etiam Pluſqum 
finita ; adeoque ——_ x _ D, diſtantia infinita , vel pluſquam , 
nita ; ipſumque propterea Centrum gravitatis Nuſquam, Under: 
determinatio. 

Cumque termini ultimi , (hoc eſt, Balis,) centrum gravitatis (ro... 
plus puncto medio (ut oſtenſum eſt, ex 2 hujus,) ipltus Diſtant 1, 
zrit ſemi-Latitudo figurz , five Paralleiogrammi ſuper eadem baf arg 
ati, Unde conſtat particularium caſuum Calculus , quod ad Gifs 
am a dtametro ſpectat. 

Sed & Centri Gravitatis a Plano per verticem , diſtantiaconfy, 
ex 6 & 7 hujus. Ergo & ipſum Centri Gravitatis punctum , (per: 
Cap. 4.) Quoditem erat Propolitum. Idem nempe quod inlngs 
calibus delignavimus : Ut ex Calculo patet , ne opus {it ut (ingulzg, 
{1bus immoremur. al 

In figuris Solidis ; De Centri gravitatis Diſtantia a Verrice, (imik 
:onſtat atque in Planis ; ex 6 6 7 hujus. 

Quodque lit in Plano per Diametrum 8 Centrum Gravitatisk6 
adcoque & reliquorum baſ! parallelorum Planorum Centra Graw 
t1s ; propter omnia, quod ſupponimus, plana {1milta, GC limiliter als 
zmetrum polita ;) conſtabit ex 4 hujus. 

Quod lit in ea quam dicimus a Diametro vel Axe diſtantia , kein 
conſtabit. In {imilibus Planis (ex quibus conflari Solidum intel 
wr) Ccntra Gravitatis ſunt limiliter lira ; (quod ex 4 Cap. 4& 

. Cap. 1. demonſtrabitur : ) adcoque ab homologis punctis diſt 
ratione laterum homologorum ; vel, re&tarum utcunque in ſuis rehe 
ve planis limiliter politarum ; (quod ex def, 1. & prop. 4. El.6& 
monſtrabitur: ) Cumque , ob limilem, quem ſupponimus, plum 
ad Diametrum Axemve litum ; homologa {imiltum Planorumpudtk 
ſint in Diametro vel Axe conſtituta : Diſtantize Centrorum grain 
3 Diametro vel Axe, ſunt in ratione laterum Homologorum, 
retarum limiliter politarum , in ſuis refpe&tive planis : Hoct 
{quod ex prop. 2 ©, EI. 6. demonſtrabitur,) in ſubduplicati rationeF 
norum. Adeoque ; Si ſeries Planorum, Indicem habeat $, vel-\ 
ſeries Diſtantiarum , Indicein habebir * S, vel — 3 $ : Ft ſeries Mont 
torum (ut quae ſiint tn ratione ex rationibus Ponderum 6& Diſtantura 
Centrorum Gravitatis compolita , per 183 Cap. 4.) Indicem hal 
S-+;S, vel —=S—5S; hoceſt!}S, vel -!S, Eſt igitur (pul 
P, pro Pondere {eu Plano ultimo ; N, rro numero lanorum, el 
bus contlari intelligatur Solidum; D, pro diſtantia Centri gras 


- 
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Baſis,a Diametro vel 
2 25+2 I 
NP) NPD lege” Az) go NP, 


vel —=——NP 
| 2 —25+2 WW an P | 
' me AIDD —D vSoldum, live Pla- 
| =) —35 +3 —3dS-t2 norum Ponderum- 
| ve Aggregatum : 


| 1 NEE 29” : ROWE: . ING 
d 7NPD, vel 35x 1 NPD, live TR NPD, 


2 
=3S1= 3 
wn rel Ponderatio. Adeoque divisa ſurnma Momentorum, per ſum- 


NPD; ſumma Momentorum, five Solidi Momen- 


3 Gam —2HS+2 
am Ponderum gpdbir Tz MF, diſtan- 


ja Centri gravitatis Solidi , a diametro vel axe: Nempe, ea quz fit 
1Ddiſantiam Centri Gravitatis Baſis, ut 2S+ 2 ad 3S—+ 2, aut 
15+2ad —3S+2, hoceſt, ut S+1 ad 1S+1, aut 
$+1ad—iS+1. Quod erat demonſtrandum. 
Cumque , in Figuris Reciprocis, quo Centrum gravitatis habeant , 
folum requiratur , ut — S + 1 {it terminus politivus, (per prop. 
zced.) Sed & — ? $-+ 1, (ne ratio1llius ad hanc fit vel Infinita , 
m Infinita ; adeoque, proper infinirtam, vel pluſquam infi- 
wan diſtantiam , Centrum graviratis nuſquam fir : ) major eſſe de- 
at (ſeu minus negativus) — jS, quam — 1 ; five — S, quam 
?: indeconſtat determinatio, 
Porroz quum, in Figuris Solidis , ſecundum ſeriem ſive Direftam , 
Reciprocam conſtirutts, oſtenſum fir ; tum, quantum diſter Cen- 
run gravitatis (adeoque G& planum Zquilibrii) a plano per Verticem 
iparallelo, rum, in quo per axem plano reperiatur ; tum denique, 
un in illo plano a diametro vel axe diſtat : Datur ipſum Gravita- 
Centrum ; dummedo Centrum Gravitatis baſis non ignorerur. 
er 26 Cap. 4.) Quod erat propolitum., Nempe il}ud iptum quod 
{ngulis calibus deſignat propokitio : Ut ex Calculo patebit 
Denique : Quod, de duabus hujuſmodi Figuris Dimidiaris, ' ſimili- 
& py utrinque ad eandem retam contrario ſitu politis , 
lum eſt : conſtabit ex 5 hujus. Quodque de ui{dem (planis fol 

) bguris dimidiatis (aut quz harum inſtar ſunt) truncatis, aliaſ\e 

Mats, vel aggregatis, additur , Conſtat ex 27 Cap. 4. 

Aa SCHO- 
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SCHOLIUM., 


N przcedentium aliquot propoſitionibus ; in figuris Parabgiy|ſ Pult 
omnibus , & Paraboloidicis , eorumque Solidis , Centragrgiſf 
aererminaviaus. Neque hoc tantum in Figuris integris : Sed &(v. 
neicio an alii novis priores fecerint) in Figuris Dimidiatis , uf Cid 
parabolis, Semi-paraboloidibus, &c. etiam in tgurts Reciprocis (qy 
qu2t haben) Dimidtatis: Atque in horum omnum dSemi-ſolg 
aut etiam, $9lidorum portionibus quibuſ\is, duobus per axem play 
mrerjectis. 
De Figuris autem Reciprocis (ut A D BS) fpectatim max 
dum eſt , Urut ha natura ſua (int utrinque in infinitum continubls 
({unturique AD, AS, adcurvam B&, Aſymptotx ; ) nostay 
hic eas conlideramus ut Baſe B D terminatas 2G Diameirumd : 
tim-politi (ficut & Parabolas aliaſque figaras indefinite continul 
Baſe pro arbitrio claudimus , ) ſed ad partes 8 © indefinite cont 
tas, 
Cumque harum aliquas magnitudine ſimpliciter Infinitas & 
6imu3 (nempe, cum Index ſerie! eſt — 1 , quo caſu B& cur,? 
vera Hyperbola , cujus Aſymptotze ſunt AD, A«\;) Alww 
vel Finitas, ve! pluſquam Infinitas : *funt quidem hx hgurz adaile 
curvas utrque terminatxz. Quippe, ti ADB8@, terminals 
BUD, interminata vero ad partes 6, (ir Finita ; eadem ex pt 
£# terminata , & interminara ex parte BD, erit Pluſquan-intaw 
& contra, Qur vero ad veram Hyperbolam ponitur (feriet nds 
-— 1 habens) utrivis parte terminetur, (modo ne uiraque,) df 
riter Infinita: Atque hac ſola, Quod prop. 105. Arithm. lis 
oltendimus, 

Conſtat autem , ex his Figuris Reciprocis ; (quz ter Geone 
miranda cenſentur ; ) Figuras longitudine Infinitas (Planas Solidat 
Magnitudine Finitas efle pofle. Nempe, {1 AD B £ & expart# 
interminata , feriei Indicem habear negativum quidem , fed majors 
quam — 1, | 

Eademque figura , (longitudine infinita , ſed finita magnitudrt 
li utrinque ad A D diametrum ſimiliter ponatur ; habebit (inips A 
Centrum gravitatis. | 

Eadem vero hgura dimidiata ADB & &, indicem habens nega 
{4 majorem quam — 1 ; utut magnitudine finita fit , centrum 


Gti: 
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Gravitatis non habebit ; nilt 8&& major lit Index quam — 5. Ne qui- 
dey quz EX duabus hujuſmodi dimidiatis utrinque ad infinitam A A 6- 
 nilter poſitis conflatur. Diſtabir urique ab A verſus &, diſtanti3 
Elem infinit2 , vel data quavis majore. 

* Sn major fit Index quam — 5, Centrum Gravicatis habebir , tua 
Smidiata illa Higura , tum & ex duabus utrinque ad A politis con- 


em; Figura iſtiuſmod1 plana , magnirudine Finita efle porelt ; 
nempe cum Index major eſt quam — 1 ; ) & Solida ramen, quz + 
us converlione fit , magnitudine Infinita : (Nempe, {i non & ma- 
x (i, Index quam — xz-) Quippe, fi ſeries Re&arum, planum com- 
«tum, indicem habeat — ; ; ſeries Planorum , quz harum con- 
alone circa AD hunt , Solidum complentium , (proprer Plana in 
Fxztione duplicata rectarum in illis (inulicer politarum, ) Indicem 
Sibebit—1 ( = — 3 — 5+) eritque propterea magnitudinis infinitx. 
Sinferies Re&arum Indicem habeat minorem quam —- 5 , ſeries Planv- 
um hubebit indicem minorem quam — 1 ; adeoque Solidum erit mag- 
wins pluſquam infinitx, Quz omnia, ex ſupra demonſtratis con. 


1-0 


f 


- 


Contra vero , [ſtiuſmod1 Figura Plana, non modo magnitudine h 
Kquzvis ; (ed & infinita, mode Index major fit quam — 2 , circa 
} converſa ; Solidum exhibebit magnitudine finitum : Er quidem, 
þ Index major fit _ — 1 ; quod Centrum habeat Gravizatis. 
Wodex prop. ſeq. patebit. 
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180 DeCalculo Centri Grawitatss. 


Cap, 


Si Figura Plana (integraan dimidiata ; ) cujus ad dix 


$1 vero (figura plana) Dimidiata. lit ; ejuſque orciat 


PROP.1IX, 


trum vel axem ordinatim-applicatz rectz Planum 
plentes fint ſecundum feriem aliquam vel ex Dire 
(def. 1. hujus, definitis;) vel ex Reciprocis (ﬆ& 
hujus, definitis ; ) cujus Index major fit quam —2;; 
telligatur, circa reftam per verticem ordinatim-poſt 
converti : Solidumconverſione factum , erit magnin 
nis finitz. Nempe quod lit, ad Parallelepipedum, aj 
baſis ſit parallelogrammum ſuper eadem cum planol 
xque altum, altitudo vero zqualis Peripheriz (inty 
vel partiali, prout converſio fuerit vel perfettavis 
pertefta) Diametri vel Axis punto quod in baſeel; 
ſcriptx : ut 1, ad indicem ſerjei in plano expoſite 
ault nm. « 


i a 


Ejuſque figure, f1 Integra fit (hoceſt, utrinqueadl, 


metrum Axemve fimiliter poſita z fitque converinſy | 
tegra; ) Centrum gravitatis erit ipſum Pun&uar 
cis Diametri Axiſve. 


applicatz ſint , ad diametrum vel axem , ad uy 
rectos ; litque Index vel affirmativus, vel falten! 
jor quam — 1 : Solidum illud , Centrum habebi& 
vitatis Nempe, in1l/a, 2 plano ad expoſitum plu 
reQo, perque ejus Axem incedente, diſtanti3z qui 
ad diſtantiam punCti medit in baſe plani expoſiti; wh 
dex ſeriei, plani expoſiti, binaris au@uz,ad duplum tj# 
Indicis binario au@Fum. A 


C, Sin major fit Index ille quam — 2, ſed non item VF p 


quam — 1 ; Habebit ſolidum illud magnitudioen® 
tam, led non & centrum gravitatis. 


Adech 


Prov. IX. | De Calculs Centri Gravitats. 1$1 


Adeoque 3 fi dimidiata 1lla figura Plana , fit reciproca ſe- 
cundum feriem cujus Index — 1 3 (quo caſu curva, 
eſt vera Hyperbolaz ) & convertatur circa verticem 
infinitum (que eſt Aſymptotarum una interminata) fo- 
lidum converſione factum , erit magnitudinis finitz , 
(eſtque Torricellii, Solidum Hyperbolicum Acutum : 
Centrum autem gravitatis non habebit. Eft utique 
folidum illud , zquale parallelepipedo, cujus Baſis fit 
Parallelogrammum plano inſcriptum, altitudo zqualis 
cuivis ex peripheriis extimis Solidi: Vel; (quod eo- 
dem recidit ) duplo Cylindri, parallelogrammo i11s 
circa retam verticis converſo deſcripti. Diſtantia vero 
Centri Gravitatis , a Plano per axem expoliti plani , 
iopliciter Infinita. 

F- $iPlni ſeries Indicem habeat — ! : Solidum converſione 
faftum , erit ad tale Parallelepipedum ( vel duplum 
Cylindri, ut 1 ad 5: (= —{ +2) vel,ut2ad 1. Di- 
ſtantia Centri Gravitatis, eſlet ad ſemi-latitudinem Pa- 
rallelogrammi plano inſcriptiz ut ;, ad — 1: plut- 
uam infinita, Quod itaque nuſquam erit. 

$-Plani ſeries Indicem habeat — £ 3 (quz eſt Reciproca 
ſemi-parabolz : ) Solidum erit ad tale Parallelepipedum 
(vel Cylindri duplum,) ut 1ad} (=—;+23;) vel, 
ut2 ad 3, . Diſtantia Centri Gravitatis , ad ſemi-lati- 

"F tudinem Parallelogrammi; ut?ad1, feuut; ad 2. 

| Plani ſeries Indicem habeat 2; (quz eſt ſemi-parabolz : ) 
F. Solidum eſt, ad Parallclepipedum (ſeu Duplum Cylin- 
a, circumſcripto ſemi-parabolz Parallelogrammo de- 
(cripti,) ut 1ad 2; (=5+2:) vel, ut2 ads. - Di- 
ſtantia Centri Gravitatis , ad ſemi-latitudinem Paralle- 
logrammi ; uti{ad 3; ſeu, ut 5ads. 

Atque in reliquis fimiliter. 

tritque Solidorum ejuſmodi , integri converſione deſcrip- 
torum , Centrum Gravitatis (fiquod eſt) in iplo con- 

16 yeriions 


\ 
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182 De Calculo Cemtei Gravitatis. Cap, 


verfionis Axe ; cjuſque illo punto quod diſtantia jan 
tradita detignat. 

Scmi-{olidorum vero, (aut alias imperfecta ccnverlitone gd. 
[ctiptorum,) Centrum gravitatis ({1quod babent) & 
quidem in dittantia jam aſſignata a plano quod ab ax; 
plani expoliti converfione defcribitur, & 1a illo pe 
Axem converſionis plano, quod per Centrum Gravitati 
figurz plane , expoliti plani Axe deſcriptz, trau(t: 
Atque in i!la ab axe converſionis diſtantid , quz et, it 
modo dicti Centri gravitatis inde diſtantiam 3 ut Ind 

+ {eriei expoliti Plani Birario autus, ad eundem Indices 
Ternario anum ; vel (quod eodem recidit) ut Inde 
feriet Solidi converſione fatti Unitate auctus , adew 
dem auCtum Binario. 

Quodque de Solidis converfione tactis dictum elt : gden 
{1militer intelligendum erit , de figuris aliis ; (i, proCy 
culis (ecorumve portionibus) converſione deſcripty, 
intelligatur ex ſimilibus figuris planis quibullibet (cir 
culis 1llis proportionalibus ) fimiliter ad converlions 
axem politts, Solidum contlari. 

Quocque jam traditum eſt ; ſipponendo ordinatim-appli 
catas in expolito Plano ad hujus diametrum vel axen 
ad angulos rectos conſtitutas  adeoque converlicas 
axem ad plana circa illum poſita rectum efle : perinde 
verum crit, {1 ad axem utcunque inclinatum intelligar 
tur ſimilia 1lla plana parallcla ordinatim-poni. 

[tem ; $i cjuſmodi expoſita figura plana dimidiata, cuju 
ordinatim-applicatx non fint ad angulos redtos, ſe 
ad. diametrum fuam utcunque inclinatx ; converlione 
ſua folidum Yelcribere intelligatur : deſcribet expolit 
Plani Diameter , (quaque huic ſunt-parallelz rectz,) 
non quidem circulum , { ut hactenus 3 ) ſed ſuperfich 
En conicam ( convexam concavamve,- prout angulus, 
QuUEnN cum converlionls axc facit Diameter illa . wn 

YUlY 


Denique : Quz de hguri, circa reGam in vertice ordina- 
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obtuſuſve fuerit: ) ad quam tamen ſuperficiem Coni- 
cam accommodabuntur omnia ('mutatis mutandis, ) qux 
de Circulo 11lo , ejuſve Plano tradita ſunt. 


tim-applicatis parailelam convers, hic tradita ſunt ; 
ad converſionem circa rectas alias, alio ſitu poſitas, ta- 
cile accommodantur ; Puta, circa Baſin, aliatve huic pa- 
rallelas , five infra (ive ſupra figuram politasz circa 
Axem , aut Hic parallcJas , ultra citrave figuram polt- 
tas, five adjacentes, five utcunque remotas 3 alialque 
ſku multis modis variato. Quibus calibus omnibus, pro 
re nata, principla jam tradita tacile accommodabit pru- 
dens Geometra, 


Fo enim expolitum Planum , cujus ordinatim-applicatzead AD A, 
ametrum vel Axem, lint fecundum feriem direftam ADB, Fig.t2o 
© jus Index lit / , vel ſecundum ſeriem reciprocam , ut A DB8-, 1;1, 


cus Index (ir — {. Atque intelligatur circa r:&am , ad eandem AD, t : +. 
nA, ordinattm-applicatam , puta A#, converti, Deſcribent rectx 
l converſe , ſuperficies curvas Cylindricas circa A &\ ut Axem ; que 
qudem ſuperficies curve xquantur totidem Paralle!ogrammis quorum 


Kiksxquentur rectis converlts , altitudines vero peripheriis uno alt- 
+ Quo eorum puncto deſcriptis :- { Quippe, curva Cylindrica, expanſa , 


cn hyuſmodi paralleJogrammo coincidet.) . Sunt igitur illx ſuperh- 
as Curvz Cylindrice, in ratione, ex rectaram converſarum , & 
ſnpheriarum tic deſcriptarum, rationibus compolita ; {per 2 3 El. 6.) 
veſt, (propter peripherias rad1is proportionales,) ex retarum con- 
|rlram, & earum a recta per verticem A diſtantiarum , compo- 
bu Eſt autem {propter #qualem quam ſupponimus rectarum crath1- 
tem) feries hc Giſtantiarum , ſeries Primanorum , cxjus index 1 ; 
deoque (propter /, vel — {, indicem ſerici Rectarum,) ſeries ſuperti- 
fern Cylindricarum rectis deicriptarum , (vel, his aqualium Paral- 
Kogrmmorum, ) Indicem habe ſ+-1, vel —{+1. Quz 
que limul omnia, (hoc eſt. Solidum converlionefattum ) ad tott- 
multimo xqualium, (hoc eſt, ad Parallelepipedum ſuper A 3 paral- 
Nrammum , altirudinem habens xqualem peripherix puntto D de- 
=; vel, quod Parallelepipedo illi xquale eſt . 21 Duplum Cylin- 
dr! 


\ 


484 De Calculo Centra Cravitatis. Can, 


dri , paralle|ogrammo illo circa Verticis reftam converlione deſeriph!) 

J 
nt 2 ad ſ+2, velut 1 ad — ſ + 2 (per i hujus.) Hoc elt »(poluo! 
pro uno ex Xqualibus parallelogrammis, 8& N, pro omnium numey 


—Np" 
— <P 
Quod quidem magnitudine finitum erit , {1 vel / fit Index Afﬀeirmaiy 
vel {1 Negativus — / major fit quam — 2. (Quippe tu ratio1zF 
ſ+2, vel ad —f-+ 2, erit ratio finita : nempe ut terminuspul 
tivus ad politivum ; non ut Politivus ad ©, vel minus quam ©.) (; 
erant demonſtranda, Arque hinc particularium cafuum calculus dt; 
cetur, | 

Porro ; Si Figura plana fic converſa , dimidiata fit, (nam&!, 
tegra, dubium non eſt , quin Centrum gravitatis , abſoluta cont. Þ oft 
one, erit in A punto: ) ſintque ad axem AD ordinatim appliczs, 
ad angulos re&tos : Erunt ſuperficierum illarum curvarum Cylig 
rum centra gravitatis in media illarum longitudine ; (per 2 hu 
adeoque (propter dimidiata integris proportionalia) 1n ratione rh 
Tam in plano, quarum converlione hx ſuperficies Cylindricz 
buntur : Hoc eſt ; 1n ſerie cujus Index eſt f, vel —ſ. Cumquefqe 
ficierum illarum , ſeu Ponderum, feries Indicem habeat {+ 1,t 
— { + 1, (ut ſupra oſtenſum eſt , ) & ſeries diſtantiarum Centnn 
Gravitatis a Plano per A D, indicem habeat /, vel — /, (us 
ſum eſt modo : ) Qur ex utriſque oritur (per 1 Cap. 5.) Maw 
rorum ſeries, (reſpectu perpendicularis Plani per A D,) indica 
bebit 2ſ+ 1, vel —2 ſ+1. Adeoque (poſito D prodiſas 
Centri gravitatis ſuperficiei Cylindricz re&ta D B deſcriptz; qu# 


; ; 
adesque NP pro Paralletepipedo,) —— NP, vel 


{emi-latitudo Parallelogrammi AB; ) erit (per 1 hujus) Te L 


vel tar; N PD, fimul omnium, hoc eſt, Solidi, Mons 


Quod quidem (i per — NP fummam Ponderum , divas Cyl 


+2 
BY Oe. — ſj +2 . 

prodibit _ Fr _D. vel == D, diſtantia Centri Gr# 
tis a Plano per AD. Quzquidem diſtantia , (i ſit vel / Incex/ 
mativus, vel Negativus — / major gun —1 , adeoque — 2/* 
terminus aftirmativus, (propter afhirmativi ad affirmativum rat 
fnitam,) finita erit : atque, in illa, Centrum Gravitatis Q# 
dem erant demonſtranda, 
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L —— ſ+2: 
o Z7NP) TEINPO( 55D 
4 a — / 2 * 


vin major quidem — / quam — 2; non autem major quam 
—1: Habedit quidem folidum illud magnitudinem finitam ; (ut 
* oftenſum eſt : ) Sed non & Centrum Gravitatis, Erit enim — { += 2 
Lad —2ſ-t* 2, ratio poſitivi, vel ad ©, vel ad negativam ; adeoque 
diſtantia Centro Gravitatis debita , vel intinita erit, vel pluſquam in- 
ita ; quod igitur nuſquam erit, Quod item Afhrmarum erar. 

* Queue hinc, ad particulares caſus enumeratos (aliolve quotlibet) 

| deducuntur + Ex calculo patent, 
© Puz:  ADBE9d Plant feries indicem habeat — rt quz eſt 
JTranguli reciproca , (quo cafu , curva BS, eſt Hyperbola ; cujus 
Afymptotz funt A D, A & : ut prop. 92, 95, Arithm. Infin. demon- 
rvimus : Adeoque , ſoltdum iſtius convertione circa A & deſcriptum, 
ſt Torricellit , Solidam Hyperbolicums Acutum , ut ex hujus apud 
Torricellium definitione conſtat : ) Erit Planum illud Magnitudine 
feitam , ( per > hvjus. ) Si tamen , circa A #converſum , intelli- 
aturSolidum deſcribere ; erir hoc magnitudinis init 1 tantee ſcilicet 
ainPropolitione detignatur. Cumenim, ſuperficies Cylindrica, 
K& DB deſcripta ; vel, huic zquale, Parallelogrammum cujus Bat1s 
VB, altitudo xqualis peripheriz puncto D deſcriptz , fit P : atque 
ce 2que-altum Parallelepipedum, faper parallelogrammum A 6K 
um , fit NP : (cut quidem Parallelepipedo , xquatur Duplum 
Lyndrieodem Parallelogrammo circa A © converſo delaipti : Nam, 
qua ratione circulus radio A D delcriptus , xquatnr femilh Paralle! 0- 
canal cujus Baſis eſt AD, alttudo xqualss Peripheriz puntto D 
imptz , quod notum eſt: cadem & Cylindrus parallelogrammo 
IBdeſcriptus , eandem habens altitudinem, aquabitur ſemiſi Paralle- 
aſed! : propter ſingula hujus Parallelogramma fingulorum in illo 
orum , reſpective ſumprorum, dupla ; & communem altitudi- 
a DB:) Sintque ſuperticies Cylindricx rectis ipli DB parallelis 
Katz; (vel, his xqualia Parallelogramma quorum baſes , eaden! 
rectX 


Fi9.132. 
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re ; altitudines reſpeQivis peripheriis zquales ; (Series zqul 
propter — {+ 1 ——1-+1 — ©: (vel etiam, quia tump 
pheriz ſunt in ratione diſtantiarum ab A 9 direCta , & rectarung 
verſarum in earundem diſtantiarum ratione reciproca , adeoquy 
Paralle!ogramma invicem aqualia tum & Superticies Cylindricz, # 
6 Cap.1.vel 1 4El.6.Nempe,quod ob minorem balis peripheriam 
decrementum , aucti in eadem ratione altitudine compenlatur, vi . 
perficies Cylindrica, rectis in A D B £ © plano ipli D B parallegfN! 
ſcript , lint invicem Fquales : ) Erunt hmvl omnes 1liz ſuper - 


ri 
pre 
nvf 


— 


Cylindricz, live quod ex his inteliigitur conflari Solidum ; MM 
—{+: 


hoc eſt _— 


vel Duplo Cylindri , quod per NP defignavimus. Ar veto; oy 
ter Diſtantias ( a plano re&ta AD deſcripto ) Centrorum gra 
harum ſuperticierum Cylindricarum , re&is converlis propottioge 
adeoque ſecundum ſeriem cujus index — 1 ex conſtructione: ex 
mentorum ſeu ponderationum ſeries , indicem habens — 1 = 0=: 
Cnempe qui ex Indice ſerici ſuperficierum cylindricarum, 0 ; Chi 
{-riei diſtantiarum, — 1, aggregatur ) Adeoque furmmam 


— NP=—NP; zquale ſcilicer ipli Parallelep 


1 
torum , ——=7; NPD; (nempe, quz fit ad NPD, nt; 


—1-+1= 0; quz ratioeſt infinita , ) vel N Þ D; qui 


N P (quod eft omnium Pondus , ut modo oftenſum eſt) di 
diſtantiam exhibet , centro gravitatis debitam, 5 D, infinitam, ( 
igitur nuſquam erit, 


Similtter ; SiPlani ſeries Indicem habeat — ſ = 4 (qd 
magnitudine infinitum ; per prop. 7 hujus.) Erir ſolidum, 


Plani converlione faftum , - NP—2 NP; magua Q 
HD / + 2 _ 

TH ; I DET) * 
hnitum, Sed ſumma momentroram _— Tv NPD=" - 
F 

pluſquam infinita, Et diſtantia Centro gravitatis debira ; _ 
pluſquam infinita, Quod itaque nuſquam erit, Cr 
Item ; Si Plani Series Indicem habeat — { = — | ; (cus 


Oy 
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inatim-applicatze , ſunc ordinatim applicatis in Paraboli, reciproce 
—_— Planum hoc eſt magnitudine Finitum, ( per 7 
ws, ) Et Solidum converlione factum , irem finitum , nempe 


I» 


I T7 2 56 F IT 
"7 NP = -N P, Ernque hujus Momentum, my 
NPD=NPD, nnitum, Er diſtantia Centri graviratis _—_—F EY 
_— . ; -2/+2 


D=!D; hnita. 
- 
* . - k . 
rem; Si Plani Sertes Indicem habeat / = - , (quz eſt Semi-para- 


; is . a I $$. 
©bv'z:) Solidum converlione factum, erit "prong NP — y N P. Hu- 


| 
s Momentum yn 


- 


' I _ N=. 
. NPD=< NPD., Diſtantia Centri Gra- 
= IJ 

Sits, $D 
> a 

; ops ad eandem tormam her judicium , quzcunque fit expoliti 
ani feriesiſtiuſmodi ex definitis in def. 1, 2, hujus, 


| Erit antem,, in Solidis hiſce, integri converſione faftis ; Centrum 


CO 


S&m-ſolidorum vero, ( qui ſemi-converfione deſcribuntur,) alia- 


ntur ; ) Centrum gravitatis erit in illo per converlionis axem plano 
ied per Centrum gravitatis f:gurz planz recta A D deſcriptz (ade- 
pe per reliquarum huic parauelarum , utpote {imilium & (imiliter 
| em politarum, Centra Gravitans,) tranſit : quod probabitur 
x 4 hujus. 
Wodeue fit in ei quam dicimus x converkonis axe diſtanria , fic 
alla, Cum Superficies Cyliridricz ex quibus conflari intelligatur 
Wum , (ut ſupra oftenſom eſt , ) _—_— harum portiones (1- 
Equantacunque integrz converſionis pate deſcriptz,(propter arcus 
ues, periphertis ſuis integris proporrionales; ) {int ſeries indicem ha- 
ts [+ 1, vel — ſ+1, (adeoque {1 extima dicatur P, erunt 
| ©. ad 3 
_ , vel ——= 
f converhonis diſtantix , adeoque ( Propter ſimilium figurarum 
Bb z Centra 


= 


NP,) lintque carum ab 


poitatis, in ipſo converlionis axe ; per 5 hujus. Adcoque in iplius Fig. 1 
Popunto,quod diſtantia ab A, jam demonſtrata, delignar. 133. 


portionum dyobus per converſions axem planis interjectarum , Fig. 1 
put;, quz converſonis integr? Triente, Quadrante, &c. defcri- 1 ;.;, 


H. 


l, 


K. 


GY 


wt” 2 


.*. 
3-4 


N, 


- versa circa A 4 ut axem figuri plana AD B##, loco circ 
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Centra Gravitatis ſimiliter ſita)diſtantiz ſuorumCentrorum graj 
rearum in expoſito plano quibus deſcribuntur diſtantiis ab Aq 
portionales ; ade6que ut ſeries indicem habens 1, (ut ſupra oft 
eſt: ) Erit momentorum ſeries (reſpe&tu axis converſionis A 4); 
dicem habens [4-2 vel —ſ-+2, (nempe ſ+1 +1 vel —ſ+1+, 
Et ſimul omnium Momenta (polito D pro diſtantia Centri gryiy 
extimx ſuperficiei, re&ta D B delcriptz a converlionis axe Ag, 


2 
yerſjonis Af. Quod erat propolitum. 

Porro : Si pro circulis circa A 9 axem converſione re&tarunll 
& huic parallelarum deſcripris , dum fit D A © angulus reQus, a 
que, axis Ad ad illos rectus : Intelligantur totidem circuli, hi 
ſpe&tive xquales, circa eandem A &\ ut axem inclinatum , quocag 
applicationis angulos circumpoliti; figuram ſolidam complere : 
etiam; (i, pro circulis , intelligantur aliz figurz planz limilsM — 
militer politz , circuiis illis proportionales ; Eadem utcunque, a 
prius, manebit demonſtrationum vis. 

Veldenique ; Si, propter D A # angulum Acutum Obtuſunne,o 


* NP D, vel 1__NPD: (per 1 hujus. )Quod, per _._ NI T 
PT 3 —[3 ., [+2 Wyic 
vel _1__ NP, ſurmam Ponderum, diviſum,exhiber Ul 
_ 2 [ —_ ; _ 

_ nl ae 

vel _ pr D, diſtantiam Centri gravitatis ({1quod eſt) abaxe; - 
( 

ſor 

met. 

100r 


4] 


rea D A & huic parallelis deſcribendorum , delcribantur cone 
perficies Convexze Concavzve : Similiter ad ſuperficiem hana 
cam , rea D Adeſcriptam ; atque ad circulum eidem , utpms& 
{criptum ; (8 de reliquis [imiliter huic parallelis ; ) eadem acct 
dabitur Demonſtrationum vis. - 

Denique, quemadmodum in Propolitione hac egimus , de Su 
converlione Planorum circa re&am per verticem Ordinatim-appli 
parallelam , deſcriptis ; eorumque Centris Gravitatis : Prone 
idem przxſtare in aliis Planorum converſionibus ; puta, (1 Par 
aliave ex jam tractatis figuris, circa Baſem vel Axem, vel ret 
Axi parallelam converſa , intelligatur figuram Solidam deſcrids 
aliaque hujuſmodi. Abſtinui tamen ; partim, quia ad jam tradi 
modum poterit his ſimilia LeRor ipſe pro libitu plura ſubjunge 
Marte : partim etiam, quia eadem, ſequentium aliquot propoliti 
ope luculentivs & ſimul univerſalius tradentur ; maxime vero! 


_—_ oo 6 » = m=—=® ... ca -c-  * > R965#>- i» 
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'm crearem LeRoribus [i nimius eſſem in hiſce congerendis ; prz- 
rim cum tanta ſeges hic ſe offerar , ut vel ſpicilegium carpenti nimis, 
ameſcat Caput hoc De Calculo Centri Graviratis, 


SCHOLIUKM. 


Radidimus haRtenus, ea przſertim quz figuras ſpetant , (planas 

olidaſve,) ad quarum Diamerros vel Axes , quz ordinatim-ap- 
icancur (re&tz aut plana) ſunt ſecundum ordinatam aliquam (ex lis 

def. 1 & 2 hujus capitis definivimus) ſeriem conſtirura. Quz 
iden ad centrum gravitatis in figuris innumeris determinandum viam 

unt: Ex noſtra [»fiz:torum Arirhmetica plurimum petita : Quz 
anen adhuc facile ampliaabir peritus Geometra , Ge pluribus adhuc 
alibusinnumeris accommodabit. 

Quaniam vero non omnes figurz ordinatam hanc conſtitutionem 
forriuotur : quo aliis utut 1nordinatis conſulatur ; ſequente prepolitione 
methodum adhuc magis generalem exhibemus ; ordinatis juxra atque 
nordinatis paricer applicabilem, . 


PROP. 3c 


$i dvidi intelligatur Libra quzvis, in partes quotlibet 
z2quales, (numero vel finitas vel infinitas,) indiſtantiis 
amotits ſui Centro vel Axe (aut perpendiculari per ax- 
en plano) ut 1, 2, 3, &c. arithmetice proportionali- 
bus poſitas 3 ponderibus, aut ponderum particulis , 
(zqualibus aut inzqualibus, ordinatis vel inordinatis,) 
utcunque gravatas : Eaque quibus gravantur pondera, 
ku ponderum particulz, in ſuam quzque ab axe mo- 
tus (ſeu plano per axem) diſtantiam ducantur ; hoc 
elttoties ſumatur quaque particula quoto eſt ipſa loco 
aaxe motus ; (Quod variis methodis, prout cuique 
ins} alui videbitur maxime expedire , conſequi licebit : ) 
x} Habetur (reſpeCtu ejuſdem axis) Momentum omnium < 
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& hujus ope) cognita magnitudine ) diſtantia Ceny 
Gravitatis, ab illo per axem plano. 


1 * 5+ F Ntelligantur, in AE libra, partes invicem xqua'ez, AB, BC 


C D, &c. quarum diſtantix (aut medtorum 1n i!lis punctorun'; 


motus axe X, (aut, (1 partes inteliigantur infinite exiguz, ad jph 


punto) lint ur r, 2, 3, &c. aricthmeiice proportionales ; ſuis qu 
ponderibus (xqualibus aut inzqualibus) a, 8, y, &, &c. onuſtx, ( 


rum quodque totizs ſumatur , quotoeſt ab axe motus loco, 


Puta: 14, 28,-2%, 40, &e. fue, 6&+g, a bn 1 


$+ 4+#+8&, &c. Hoceſt (in partibus infinite exiguis) onze 
onuſtz retzx BB, CC, DD, &c, Triangulumvel Ungulam At; 
complentes. 


Aut etiam , « + þ + y» + & , E+3y +8, 4 + ©, &c, bt 
eſt, (in partibus infinite exiguis) omnes onuſtz rectz A E, BE,C:. 


&c. idem A E Ertriangulum vel ungulam complentes. 


Aut etiam, AE, AE-AB, AE—=AC, AE—AD,&h 


eſt; totidem A E dempris omnibus A B, A C, AD, &c. Hocek, 
partibus infinite exiguis,) Parallelogrammum ſeu Priſma (onufz 
AEEs*+, minus (onuſto) Triangulo vel Ungula contraria A E«, 

Aut etiam alto quocunque modo obtineatur aggregarum omtir 
oties reſpeftiye ſumprorum quorto eſt quodque loco ab axe mon 
motum. 

(Perinde autem eſt, ſive ipſa e, , 2, &c, quibus onerari cenke: 
libra, fint linez re&z, aut curvz ; live ſuperficies planz, aut Cure, 
aut miſtz , ſive ſolida cujuſcunque fGgurz ; aut etiam vires, ax 
rus, &c. aut qualiacunque demum invicem homogenea, quz autgui 
fint aut tanquam gravia habeantur.) ; 

Dico ; his politis, haberi momentum ſimu] omnium reſpeRu! 
axis morus X : Adeoque (cognita etiam magnitudine fimul oma) 
diſtantiam Centri gravitatis ab X, ſeu perpendiculari plano foe 
X motus axem erecto. 

Cumenim (per prop. 12. Cap. 3. vel prop. 1 8. Cap. 4.) cuja 
momentum Hit in ratione ex ponderum & diſtantiarum rationibus« 

olita ; hoc eſt, in ratione fatorum ex ponderibus 11 ſuas linguls6 
wr ductis ; Habito horum aggregato , habetur momentum, (# 
18 Cap. 3. vel z2 Cap, 4. Adeoque , fi porro habeatur magni 
ſimul omnium, habebitur (momento per magnitudinem diviſe) & 
ſtantia Centri gravitatis a perpendiculari per axem plans ; peri 
24. Cap. 4. SCH 
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SCHOLIUKM. 


Istraditis : Monendum porro eſt, Hoc, quod Centrum Gravitat:s 

dicimus pun&tum ; ettam alias utile eſſe, quo, quz ex ſe ſunt Inx- 

lia, Equalium inſtar , propter quipollentiam cenſeantur. 
Cujus ſpecimen, 1n ſequentibus aliquot Propolitiontbus exhibebimus. 


_— 


FRE I 


"WF $i.fuper Baſe quiyis Plani,erigatur Cylindrus,Prifma,Soli- 
"F dinve quodvis Priſmaticum 5 Plan6q; utcunqzad Baſin 
| inclinato,obliqzſecetur: Fruſti, plano baſis, plan6q;ſecan- 
« ti, interjectum, (que Urgrle dici folet) xquatur Solido, 
: WF fſaper eidem vel zquali Baſe , tantz altitudinis, quanta 
| cf altitudo rectz in Fruſto, que baſis Centro gravi- 
LW tats infiſtit ſimiliter inclinata atque ipſum Solidum. 
faftique Superficics , ( excluſis Bafibus oppoſitis , qui- 
* dwinterjacet) zxquatur ſuperficiei (exclulis item baſi- 
bus oppoſitis ) Solidi priſmatici, ſuper eadem vel 
lloperimetr4 Baſe , cujus latus tantz fit longitudinis 
| quanta eſt rectz in fruſto quz perimetri baſis Centro 
| _ infiſtit, (1militer inclinata atque ipſum Soli- 


Atque hinc etiam, de Fruſto, Friiſtive ſuperficie , duo- 
| bw utcunque Planis Obliquis, interjecto ; fiet judi- 

Clum, 
ltelligitur autem de Secante Plano , quod expoſitz balis 
occurrat vel extra figuram vel in ipfius faltem ex- 
tremo ; non, intra figuram. Quippe hoc caſu Solidum 
Priſmaticum expoſitz baſi inſiltens' xque-altum red&tz 
Centro 
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Centro Gravitatis inſiſtenti 5 zquabitur duarumfng 
portionum Differentiz , ſub & ſupra baſem expoſing 
factarum, continuato Plano ſecante donec expoſing 
Solidum Priſmaticum item continuatum totum tranky, 
ſim ſecat. Et de fruſti Superficie fimiliter. 

E. Hincautem Ungularum , quas vocant , omne genus, me 
ſura colligitur. 

F, Item Ungularum ſuper eodem Plano , Redctave, aut Ciniff 
in Plano deſcripta , (Eujus ſaltem magnitudo nota 
differentia , prout acies (ſeu planorum interſettio) 
pius aut remotius abſt, 

Aut etiam differentia momentorum ejuſdem gravis ; pnt 
Axis Motiis propius ablit aut remotius. 

GC, Hinc ſpeciatim habetur etiam Trilinei vel Polygoni cf 
vis, in Superficie Cylindrica deſcripti (planis uw 
que politis terminat!) magnitudo. Quod & de 1k 
corporum Priſmaticorum Superticiebus figuriſque i 
dem ſic inſcriptis, intelligendum. | 


PET 


A. Nrelligatur baſis plana B D, ( re&tilinca , curvilinea, an att 
Fig.1 36. I quxzlibet ; ) quz (poſito oculo in eodem plano ad infinitam dis 
tiam) projiciatur in BD re&am : (adeoque & huic parallel ps 
quzlibet , in parallelas re&tas projefta : ) Super qui erigaturaqs 
Friſmaticum quodvis, ( puta, Cylindrus , 1 baſis illa fit ciras; 

fi retilinea , Priſma Euclideum ; faltem Solidum aliquod Prin 

cum ſeu Columnare , quod ex infinitis numero rectis parallelszÞ 

libus conflari intelligatur , quo ſenſu def. 1. Cap. 4. definivins;) 

BD db : ſirque ſuper balis Centro gravitatis C, (quod propiusr® 

tinſve a B vel D intelligendum erit , prout Balis Hgura & fitus 
laverit,) erefta Cc, iplis Bb, Dd, lateribus parallela. Inteligs 

vero folidum hoc Priſmaticum , alio adhuc plano ad planum bals® 

lique inclinato ſeftum ; quod ſeftionem faciar 8 « 4, reftzC ® 
currens inx. Dico, fruſtum BD &, xquale efſe Solido Priſma® 

ſuper eadem baſe , | vel huic xquali , propter xqualia Priſmata &G 
lindros qua: ſunt 1uper xqualibus balibus xque-alta ; ) altitudine\' 

benti eam quz eſt rex C « ; (nempe, huic rex xqualem, (1 Ci 

ad baſin perpendicularis ; vel faltem , xqualem perpendiculanaf® 

&o « demiſl.c ad planum batis B D. ) b 
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Intelligatur utique Planorum B D, 68 , communis ſeato X Fig.1 36. 
rela; quz in unicum X punctum projiciatur ; adeoque 6 huic 
|z ret, in totidem punta. Perque reftam X incedar 
plnum X P, plano X B D re&tum : quod in X P rectam projiciatur. 
(Quam proje&tionis formam eo fine adhibemus, quem ad prop. 
14, Cap. 4- inlinuavimus; quo & phantalta plurium line- 
* um confuſione levetur , neque rurbentur interim rationes : vippe 
antundem a plano X P diſtabunt ſingula Solidi pun&ta ; atque, ab 
F& xÞ redti, eadem in plano projecta diſtant.) 
* Ponatur porro; Planum X B D, planum Horizontale ; rea X, 
* axsmotus ; adeoque Planum XP, perpendiculare Planum per mo- 
* tis xem, Adcoque in ea ratione Ponderant lingula Balis puncta B, 
* (.D, &c. qua dittant ab axe motus XN, vel a perpendiculari per 
hun Plano X P ; per 4 Cap. 4. Hoceſt, in ratione retarum XB, 
XC, XD, &c. Sed & (propter C centrum gravitais) tantun- 
' dem imul omnia ponderant , atque f1 in C puncty intelligerentur om- 
© nia; per 16 Cap. 4. Adeoque (per 4 Cap. 4 ) tantundem ſunt li- 
mulomnes X B, X C, X D, &c. atque totidem ipli X C xquales. 
Fd &, (propter {imilia Triangula ; ) rectis XB, X C, XD, &c. 
tonales ſunt B&, Cx, Do, S&c., Adeoque (per 12 E1. 5.) 
untundem ſunt fimul omnes BZ, Cx, DS, &c. (truſtum BD 6 2 
,) arque totidem C « (complentes Solidum Priſmaticum 


mW 3077, ipli C « rectz xque altum:) Adeoque B DOS Fruſtum, 
is WF > folido Priſmatico B D » « y, xquale. Quod erat demonſtrandum. 
8 Atque perinde omnino valet haxc demonſtrario, five bati B D inliſtens 
mi fold Priſmaticum , cjuſve truſtum, Rectum fir , five Inclinarum : 
ws; Dummodo coderm modo cenſeatur rectz C « alttudo, atque prii- 
We --\ nempe refti perpendiculari a puncto « ad balis planum de- 
1 ; 
s;) It autem demenſtratio, communem planorum ſe&tiunem X, B, 
eo extra hguram , (ſaltem non intra, ſed in ipſo torſan ſolidi extremo , ) 
ob fra enim , non erit eader Integri & Fruſti Balis, quod ſupponir 
A wnplanum ſecans, plano Balis intra figuram occurrar ; intelligen- ... 
; FF dumerit eouſque deorſum continuundum folidum , ut Fruſti ſegmenta S137 
na z Alterum ſupra & alterum intra B D balim ; duaque rectx , 
cO-MF Cn, duorum balis {egmentorum Centris erectz, De quibus intell:- 
0M g:nda erit tum propolitio. tum Demonſtratio. 
UE Puta: $i Planum BD plano 8 ſecetur in X; ſumptis utriuſque 
Ip tBX, X D, centris graritatis C, C , reliqui{que ut prius con- 
& Cc | {iructis ; 


Fig.13% Veletiam, conjunftim ; Retento comrauni totius Centro gray 
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ſtrudtis : Oſtendetur Fruſtum D X ©, zquale ſolido Primng, 
DX ay (ſupereidem baſe XD, ) & fruſtum BX8, ipli BY, 


C, Propter XD ſaperne ( quod notetur ſigno +) & gy 
inferne (quod ſigno — notetur) plano baſis B D 8 ſecanti 89 iy.” 
jefta ; & ſolidum priſmaticum B Dy «xy ſuperne (ligno + ny 
dum : ) Erit +XD4 —BX&8—-+—BDyzy. Quod ex tl 
cedente Demonſtratione , mutatis ut res poſtulaverit ſigni + 
elicterur. | 

vel, {iquis ejuſmodi averſetur demonſtrationem 3 dem ali 
oſtendetur ; Ducto Plano g 4 ipſi BD parallelo ; oſtender, ygf 
pra, fruſtum #3 xquale ſolido ay xy : Er, ablato un 
&XD 4, manebit © X D zqualeroti reliduo & XD 2+ hoeet,gþ 
obus &XB+BDy+*y, Adeoque ( ſubduQtis utrinque 8Xp)F 
erit\XD—EXB=BDy®y, Quod erat oftendendum. }F 

Porro : Si duobus ntcunque planis idem ſolidum Priſmaticng. 
cetur, (five eadem (it utriaſque cum expoſitz batis planocomma | 
interſe&io, five ſecus, ) ſimile erit przcedentibus judicium: hk 
ſtum ſcilicer utriſque - planis interje&tum ; iſtiuſmod! Priſmatun ks Þ 
folidorum Priſmaticorum Aggregato vel Ditterentize (ut respofih Þ 
verit) xquabitur. 


Eig.139- Puta : Si ſolidum quodvis Priſmaticum , cujus expolita baſs ra F 


F12.140. 


plana {it BD, ejuſque Centrum gravitatis C, per quod tranſeatc 
Quod duobus utcunque planis oblique ſecetur ; puta in 8* ©, &hb 
Duttis Planis + 2,gcg, ipli B CD parallelis : Oſtendetur, ut fy, 
Fruſto BD #& zquale ſolidum BD», item Fruſto B Dd), x 
quale folidum B Dg g : Fruſtum igitur £ £d b ( duorum 80/4 
BDdb, ſumma vel ditterentia , prout ex oppolitis , vel iſa qr- 
tibus ejuſdem B D ſumantur, ) Solido Priſmaticoy yg g ( duorm 
militerBDyy, B Dgg, ſummz vel differentiz,) zquabitur. Wl 
oſtendendum erat. 

Sin hxc duo Plana ſecantia, Gbi invicem intra Solidum occurrat: 
idem hic monendum (atque limiliter oftenderur) atque prius, Put; F 
Si#&, bd, plana ſe mutuo ſecent in X, erityygg ſolidum pris 
ticum , Xquale duorum  Xd, & X b, ditferentix. Adeoque deft 
ſto duobus utcunque Planis interje&o, conſtat. Qyod erat propolit 

Denique : De Superticie Fruſti, quod affirmatur ; ſimiliter om 
demonſtrabitur atque de Fruſto ipſo : Hoc prius animadver{o; Qui 
Priſmatis Solidive Priſmatici cujuſcunque magnitudo zſtimatur, 
duttu alritudinis in Balm ; Superficies vero Priſmatis, Cylindri50 
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* re cojuſvis Priſmatict rei (exceptis bafibus) Aream haber zqualem 
Rex Lateris longitudine in Perimerrum Baſis duta, Unde, ut ex 
Glidi Priſmarici Altirudine &c Baſe cognius, cognoſcitur ſolidi magni- 
tudo ; Qu que xquales habent tum Baſes (urcurque di imiles,) tum 
Altitudines Curcungue inzqualiter imclinara lint, ) ſunt incer ſe Equa- 
la : Sic, hujufinodi Solidorum Rectorum Superhctes(cxceptis balibus) 
Aream habent cognitam, {1 tum Lateris Longitudo, tum Balis Perime- 
ter, notz ſunt ; quzque tum Baſes hab.nt operimerras,(utcunque dif- 
ſmiles vel inzquales,) tum Latera longitudine #qualia, zquales habent 
ares, Quz quidem ex Elementis nota ſupponumus, vel inde demon- 
ſrabilia, ; 

Conſtructis igitur,ut prius ; niſ-quod C (it jam Centrum Gravitatis Fig.1 36. 
(non quidem Balis, ſed) Perimerri Baſeos :; Quoniam fingula perime- 
tripun&ta B, D, Sec. in ea ratione ponderant qua diſtant ab N moras- 
axe; hoc elt, in rectarum X B, X D, &c. ratione : quiz fimul omnes 

{ (propter C Centrum gravitatis) tantundem ſunt arque toridem X C 

zquales: Suntque (proprer f1milia Triangula) rectis X B, XD, X C, 

&c.proportionales B 8,D J\,C «,&c, Tantundem _ lunar (per 12, 

El, 5.) timul omnes B 8, D ©, &c. (ſuperficiem Fruſti rei BD © 8 

-complentes,) 2tque rotidem C *, complentes ſuperficiem Solidi Prii. 
© matici (demptis baſibus) B D » y. Quod erat demonſtrandum. 
© Fiero exponatur ſuperficialis Ungula Scalena, cum ejuſdem balis - 

Priſmatica,fimiliter inclinata(hoc utique ſupponimus m ſuperficialibus, 

ututinfolidis id non erat neceſle,) comparanda : Similirer operabitur 

{imilis utrobique inclinatio, adeoque non deftruet xqualiratem, 

* Velettam, (ut in Fig. 139-) prater duo plana Ungulim Scaltenam 
terminantia, ut 9 * O, þ cd, intelligatur rerrium aliquod B C D, quod 
ſolidum ſecet ad angulos rectos ; adcoque duas exhibeat Ungyulas rectas 
{&quidas procedet praxcedens demontitratio) quarum vel ſurmme di: 
&rentiz zquabitur expoſita Scalena. 

* Reliquaque, codem modo demonſtrantur de Fruſti ſuperficie, atque 

& ig Fruſto demonſtrata ſunt, Adeoque con{tat Propolitum. 
Atquehinc /»gularnm, quas vocant, omne genus (Cylindricarum, #, 

arabolicarum, &c.) Menſuram, (cognito vel fuppolito Balis Centro 

"Mats, vel hujus ſaltem a communi ſeRione plant bal, planique ſe- 
Ns, diſtantia , ) quam magno molimine plures ſunt aggrefli ; expe- 

w, hmplicius, atque univerſalius, ani vice abſolvimus, 

tuncetiam patet ; expoliti Cylindri, Priſmatis , Solidive cujuſvis 

atici, (ut BD db,) ſegmentum BD #8, Gaceungque plano, & 

Kque ſitu polito, (dummodo totum fguram rranſveriim ſecet,non 

tra aguram occurrat,\fi per idem{ir, Cc recti zpunctun) « tran- 


% 
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Quod & de Fruſti Superticie (ita ut ditum eſt) pariter intellizs, 
dum elk, 

Hinc etiam innoteſcit different; duarumUngularum ſuper eodem mf 
No reftave(aut curvi in plano delcripta)cujus magnitudo uora (it,ory 
Ut 18! alx Acies UNE Planorum interlect 10) propius remotiuſye abfues ” 

Nempe, $1 {uper V A (plano, re&tive, aut curva in plano defers A 
ta) Magnicudinis ore , erigi intelltgantur Ungule du, quarun;, 
tera aciem habear V ſeu V B, altcra « ſeu T (ipli V B parallean,) 
lirque eadem utriuſque inclnartv (puta angulus F V A, ar 

xquaiis:) Manifettum' eſt (propter par allelas ſive lin ea5 {ve fope, 
ficies V F,vt, ) Ungularum Y FA, V vt A, differentiam efle, fix 
ficiem ſolidumve V Ftv, velVva A; hoc eſt, tactum «x biſe YA - 
altitudinem V v : Qurx qui dem alticu. loV veſt vel ipli = V (dint, 
rum diferent x) aqua 14/15 ; nempe, 41 inclinationis anguigs F V A, @ 
f « A, ſeu v « V, lit ſemiquadrantalis : vel ila mayor minorve, ing 
ratione avam poſtular datus inclinationis angulus, 

Adeogue,t! Ungula F VA nora (it; addito V E f v, vel VvaA. (4:6 
ex baſe VA in altitudinem V v \) habetur Ungula V vfA. $ n0u2 
V v fA, dempto eodem VEFiv vel VvaA, haberur Ungnla V F A, 

Sivero ip ſx V B, 2 7, actes, non fire parallelz; (1 tainen (inches 
dem plano, exdemque utriuſque Ungula inclinatlo nota, atgue mp 
reſcat.ſaltem quanta (it diſtantiarum a balts Centro oravitat!s life 
Lia ; tdem limiliter obtinerur : ut ex ante de moſtratis Patct 

Quodque de Ungulis di-tum eſt ; Momratis grzvium quorenn 
accommod {abirur. Cum enim gravis V A momentum altymeaur 4 
zacto a magnitudine in diſtantiam Centri gravitatis ab V B, (#, 
(intellige, a perpendiculari plano per axzem, V B, ſeu = 7.) dire 
harum diftaritiarum (hoc <ft diltantia planorum parall:)orm 3V 
« T,) in candem V A magnitudinein dutta, exhibebit Momenom 
eju{dem VA ditterentiam reipectu Axium B V, & « 7. 

Atque hin * (pectatim , Trilinet aut Polygoni _ 1s, 11 ſupert 
Cylindrica de{cripti, planis utcunque politis ablciſſ}, (ſen auodeni 
recidic, rectis, circulis, ell! !plibulve,quibuſcunque rerminat), | magni 
C colligitur. 4 1pj ve maniteſtum eſt, hujuſmodt quamlibet gui 
{upert icie Cy! Indrica deſcriptam,efie ve; hujuſmodi Ung!!)am,vel falt 

in hu Jalmodi al!quot Unyulas di vithilem, Accogme (1 dartintelig 
cur arCgs circwartz Centrum gravitatls, quod prop. ! 4. exh! hen 
iſtius {ive Ungule, tive Ungularum 4garegati, magnitude hinc habed 
ur. Quod de altis [tem Cor; *6ruUM Priſmaticorum {up- rhct:bus,? 
onrtig ie taht defcriptis, pariter litcligendum erit, 
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SCHOLIUM. 


Otandum interim , Quanquam univerſaliter procedat propolitio, 
de quocunque plano X B CD cui intelligatur ut ball inliſtere $0- 
fm Priſmaricum ; adeoque & quamcunque habeat ad balin ſuam 
| inclinarionem : Expedire ramen nonnunquam poſſe , illud ex omnibus 
* planum ſeligere,quod ſolidum rete ſecer ; cut iraque ad angulos reftos 
* ;nfiſtat folidum. Urut enim vel Fruſtum ſecer, vel ne artingat quidem, 
© vw XBCD planum, idem interim de altitudine cx (tg. 13g.) 
* inelligendum erit, quodde C« (fig. 136.) diftum eſt, 


PROP. XII. 


Si _ ptana circa reftam quamyvis in eodem plano ex» 
t 
ao ſolidam deſcribat : Fquatur folidum hoc , 
folido Priſmatico ſuper eidem vel zquali Baſe ; altitu- 
dinem habenti #qualem Peripheriz (perfeQtz vel im- 
perfetz prout convertio perfetta fuerit vel imperfefta) 
oe expolitz figurz convertendz Centro Gravitatis 
eſcribitur. 
dem intellige,de Linea ref (vel curva) in plano illo de- 
(cripta, quz converſa intelligatur ſuperficiem deſcri- 
bere, Aquabitur utique hxc ſuperficies, ſuperficiei 
ſuper expoſitam lincam ereftz , altitudinem habenti 


zqualem peripheriz quz Centro gravitatis converſe 
lnez deſcribitur, 


A 


am (quz expoſitam figuram non ſecet) converſfa, Fig.1 42. 


B. 


Sin rea , circa quam convertitur , expoſitam figuram C. 


lneamve convertendam ſecuerit: intelligendum erit 
de Differentid deſcriptorum , ab illis converſi partibus, 


quz utrinque ad rectz ſecantis contrarias partes conſti« 
tutntur, 


Hinc 
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Hinc itaque;Dat4 figurz planz,linexve in plano,tum 
nitudine, tum Centro gravitatis, (hujuſve ab Axeco 
verſionis diſtantia ; ) datur figurz , expolit4 conyer. 
lione factz, magnitudo. 

Dataque tum converlz, tum converſione expoliti fade, 
magnitudine 3 datur diſtantia centri gravitatis conyer. 
{z, ab axe converlionis. 

Dati denique, tum magnitudine expoſiti converſing 
fatz, tum Centri gravitatis converlz diſtanti3ab ax 
converlionis ; datur converſz magnitudo, 

Converſionem autem expoſitam hic dicimus , qu# quot 
vel quanta pars fit integrz converſionis, aut ipſa inte I x 
gra converſio, exponitur. Supponimus item , peri 
pheriz datz longitudinem datam elle, 


_ Eſtque Centrum Gravitatis Ungulz (live folidz ſively 


rficialis) in 1illo per aciem plano quod altitudinen 
biſccat3 Solidi vero aut ſuperticici converſione faltj, 
in illo plano quod converſionis avgulum vel arcumbs 
ſecat. , 

Atque hinc conſtat generalis methodus exhibendi ſolidun 
figurz planz circa reQtam quamvis in eodem planode 
ſcriptam ( ſaltem quz ipſam non ſecet ) converſione 

factumz Superficiemve converfione linez cujuſvis(t Whe 

| 
| 
| 


az aut curvz) in codem cum converſions axe plato 
deſcriptz. 

Hinc utique colligitur ; Solidum converfione ſemiparabey- 
Iz circa reftara in vertice Tangentem deſcriptum z ad 
Cylindrum qui fimili converſione Parallelogrammi ct &} | 
cumſcripti circa eandem reftam Tangentem deſcribitur; Wer 
elle, ut 4 ad 5. | 

Similiter , fi circa ſemiparabolz baſin convertatur, tw I j 

ſemiparabola, tum Circumſcriptum ParalleJogrammun: Y x 

P 
f 


Solidum illius, ad ſolidum hujus converſione factum, in 
venietur, ut 3 ad 15, 


$1, 
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$;, circa ſemiparabolz Axvem, utrumque planum converta- 
turz folidum Semiparabolz ad ſolidum parallelogram- 
miconverſione fatum ; invenietur ut x ad 2. 
$, circa retam baſt adjacentem, Axi parallelam, utrum- 
que _ convertatur 3 invenietur fſolidorum ratio, 
, ut; ad 6, 
; rifwllter, Quz corundem converſione circa aliam quam- 
vis incodem plano expoſitam reftam (quz figuram non 
eW fecet) in quacunque diſtantia remotam, & quocunque 
tu pofitam, fiunt Solida ; rationem inter ſe habebunt, 
hac methodo inveſtigabilem. Idemque in aliis figuris 
a WH mille modis efficietur. 


& WF Hinc etiam ſequitur : Si converſarum tum Magnitudines , + 


WF tum Centrorum-gravitatis Diſtantiz , fint vel utrzque 
zquales, vel reciproce-proportionales 3 Figuras, fimili 
i WH converſione faftas, xquales efle : Sin minus ; faltem in 
mn W ratione ex Ylarum Magnitudinum & Diſtantiarum ra- 
l, WH tionibus compoſiti. per prop- 6, 7, Cap. 1. 
br WW tem; Annulum quemvis, zqualem efle, Plano conver- 
6, in Peripheriam Plani Centro gravitatis deſcriptam, 
un WF dafto. Quod tum de Annulo integro, tum de ipſius 
d& WF partibus, perinde obtinet 3 prout Converſio integra 
one WW ferit, vel partialis. 
(ie Wlem; Circulum, zqualem eſſe, facto ex Radio dufto in 
kmiſſem Peripheriz 3 (nempe, in Peripheriam, Radii 
Centro gravitatis ſeu punto medio deſcriptam z quz 
aby- Þ Peripheriz Radio deſcriptz ſemiſfis eſt.) Quod tum 
z ad _— integro, tum ipſius SeCtoribus, perinde verum 
Con Ws 
tur; ſtem; Curvam Cylindri Superficiem, xqualem fafto ex 
Latere (hoc eſt , rea circumducta,) in Peripheriam 
tu" F plus punto medio deſcriptam, (quz Baſis peripherie. 
wm: F zqualis eſt.) Idemque de Convethionibus dimidiis, aut 
n,Ur Y Partialibus aliis, perinde obtinet atque de [ntegris. Et 
lcin reliquis, | [tem 3. 


M, 


A. 
Fig. 142, 


B. 


A.B 


* tica Snperficies , cujus re&ta, Centro gravitatis C inliſtens, Cx, # 
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Item 3 Cylindri Solidum, zquale, Parallelogrammo © 
cumducto, duo in peripheriam ſuo Centro pravitaz 
deſcriptam 3 (quz eſt Peripheriz Baſis dimidia , prop i 
ter Parallelogrammi Centrum gravitatis in media fy 
longitudine five Jatitudine.) 

Item; Curvam Coni recti Superficiem, zqualem Lt 
(hoc eſt, re&tz circumdutz) duftoin Peripherianj 
ſjus puncto medio deſcriptam 3 (quz eſt dimidia per 
pheriz Baſis.) Quod & Trunci ſuperficiei (plano& 
parallelo abſciſh) etiam accommodabitur. 

Item 3 Conum Rectum, xqualem Triangulo circumduty 
ducto in Peripheriam ipſius Centro gravitatis deſc 
tam 3 { quz Peripheriz Baſis Triens eſt.) 
Trunco (' plano Bafi parallelo abſcifſo  accommes 
bitur. 

Et in reliquis {imiliter, 


Sto expoſita figura plana B CD (in BCD lineam reQtanp 
jeQa, ea projectione qua in prop. prxced. uſt ſumus ) quz a 
retam in eodem plano X (in unicum X punRum projectam) a 
(falrem non intra) figuram expolitam converſa , deſcribat BD 
tiguram ſolidam ; (limiliter in planum projeam , ) Adeoques 
Centrum gravitatis C deſcribat C c peripheriam. P 
Vel etiam B CD redta vel curva linea quzlibet in eodem plan, 
(limiliter in BC D retam projea ; ) que circa X converladelms 
BDdb ſuperficiem eodem modo in Planum projetam : Suoque 
tro Gravitatis C, deſcribat Cc peripheriam. eu 
Et ſuper eandem baſem erigatur Solidum Pciſmaticum , vel Paik, r 


lis ponatur ipli C c peripherixz, Planoque X x, abſcindatur Fral'uper 
BD-#F. =. 
Cunique rum Bb, Cc, Dd, &c. (limiles arcus) fint rads*FF7 Ga 
XB, X C, XD, &c. proportionales ; tum (propter limilia 
iiddem XB, XC, XD, &c. proportionales re&tz B&, C*, 9 
eruns he rectz arcubus illis proportionales : Adeoque, propterCs 
ti Cc xqualem, per conftruftionem ; erunt & reliquz reliqus*FEF*pt 
les ; & omnes omnibus : Hoc eſt,B D  b bgura (live ſolida (ive 
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ris converſione ſata, ipſi B D 8 Fruſto , adeoque &(per prece- 
enem)ipliBD2*y figura Priſmarice ſuper eandem vel zqualem baſin 
tirudinem habenti C x,ipl1 C c xqualem.Quod erar demonſtrandum. 
Gn converlionis axis X,ſecet figuram I:ineamve converterdam: fimilt= C, 
er ofendetur,ſegmentum Frulti X D 9, ſegments tactt ex converkione Fi 
x04; & reliquumXB /, reliquo X Bb : Ergo & Citferentia ditfe- 
rntix xqualis ; Et utravts (per eemontrata ad prop. praced,) ipli 
Priſmatic (ſolido, vel Superficiel,) BD y#y. Quod itidem erar 
demanſtrardum, | : 
Ihqie ; Dara figurz planz linezve expoltz (B CD ) magni- D, 
tudine quzz lit B B, vel B , atque Centri gravitatis C, Fig. 142; 
BB B ab Nconvertionls axe, Ciſtantia ; adeoque & periphe- 
p PÞ rizx Cc longitudine, quz fit P : datur expotiti con- 
788 PB verbione factx magnitudo PBB, vel Þ B, Nempe, 
quod tirex B B, vel &, in Þ ducto. 
lem, data magnitudine factz expolita converſhone, puta ” BB, 
il 2B, ipsaque converſzx maguitudine BB, vel B: datur arcus 
( ſpecie expolitt ) Jongitudo P, (nempe quod ex 
3B)PBB(P P BBvel Þ B,per B B vel Bdiviſo emergit) adeoque 
BPB(P GC radii quo deſcribitur : quz eſt diſtantia Centri 
gravitatis C ab axe converlionis, 
lem, datz PBB vel Þ B magnitudine figurx converlione factz, Þ, * 
& diltantii centri gravitatis converſz a converſionis | 
?)PBB(BB axe; adcoque & qux ab hoc deſcribitur Peripheriz 
)PB(B P: Datur converſ# magnitudo, BB vel 3, Nem- 
pe, quodex P B B,vel P B, per P diviſo, emergit. 
Denique ; Biſe&tis Dd in m,&D © in y ; dutiſque per converli- ©, 
(ns axem vel Ungulz aciem X, planis Xin, X pz ; Erunt, in illo,Centra Fjg ; . - ' 
goitatis ſingulorum arcuum ut Bb, D d, converlione fattorum ; in , 7, mY 
dc, reftarum ſingularum ut B 2 D & ungulam conſtituentium, (per 1445 
2&; hujus: ) Adeoque in illo arcuum commune omnium, (hoc eſt, , 1 x 
[uperfcie) vel ſolidi converſone facti, } in hoc,commune omnium recta-. ; 4 5. 
, (hoceſt, Ungulz ſuperdcialis folidave,) centrum gravitaris ; per 
7 Gp.praced. Qux erant vitimo demonſtranda. 


bz 


Exempli gratiza, Sit A D B ſemiparabola, cujug magnitudo ad I 
tudinem parailelogrammi circumſcripti ADB 2 cttut :ad 3, 


Dd Centrum 


MA, 


| Centrum vero gravitatis a Vertice A / diſtat ; Altitudinis,per 6 


-_ 
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. \ . . I . * # 
Parallclogrammi centrum a vertice diſtat , - Altitudinis : Ergo 


ad hujus diſtantiam , ur ad — vel, ut 6 ad 5. Adeoque prope 


plani magnitudinem ad magnitudinem, w1j 

2 6 12 4 3 ; & Centridiſtantiam ad diſtantiam, w 4 
—t———=-- ad  : Frit ſolidum ex converſione ſemiparis 
3 5 15s $5 ABD ad Cylindrumex converlione AD} 
circa eandem A# , in ratione ex illis compalz 

ut 12ad 15, vel 4 ads. 
Eadem 1i couverſa intelligatur circa B D ; (unde Centrum Gy 


Lk 3 diſtat = altitudinis; adeoque ad diſtay 


— x — = — CentriGravitatis parallelogrammi. circumſcriph, x 
. I = . ” * + 
7 TT ng — 3 five ut 4 ad 5 ; et magnitudo'ad mains 


nem ut 2 ad 3 ,) Solidum converſione factum, ad circumſnay 
Cylindrum, erit ut $ad 15. 
Eadzm circa A D converſa, ( propter magnitudinem, ut pr 


licut 2 ad 3 , & diſtartium Centri gut 
Tf a4 D., z Latitudinis , adeoque ad dts 


3 4 12 23 tiam inde Centri gravitatis parallciog 
 circumſcripti,ut 3 ad 4 : per > hujus Yi 
faciet, ad Cylindrum circumſcriptum ; ut 6 ad 12, vel 1 ad. 


Eadem denique circa B &, (unde Centrum gravitatts diſta* i 


dinis ; adeoque ad diſtantiam Centigus 
2 $ 10 5 tatisparallelogrammi vt 5 ad 4 ; & mags 
—i—=—=— &o ut prius; ) ſolidum faciet, ad ca 
a 2» _— Cylindrum, ut 106 ad 12; %j 
ad 6, 

Atque eodem plane modo faciendum efſet , etiamli redtz A4, i 
AD, DB, non adjacerent, ſed in remoti diltanria, vel etiam oblgy 
quovis {iru, utcunque in eodem plano ; dummodo figuram converts 
dam non ſecer expolitus converlionis Axis. 

Er f1militer quacunque exponatur figura plana , circa reftam 
5 17 code plano (que illarw non ſecret) utcunque _—_ 


BR9E S055» ao.i232 =, 


S S- 


ESEPES 
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Quodque de figuri plani dictum, de linea quivis in plano 
{cripta, limiliter convertenda intelligatur. 
iqua conſeRaria, in ipſo propolitionis curriculo ſatis demon- 


> SCHOLIUKM, 

4 Anc methodum cum ante plurzs annos inveneram ( neſci- 
(a | w id prius innotuiſle) 1nveni tandem Torricellio, aliisque poſt 

ilun, prius tuifſe, notam. 

VI Sirero Figura converſa, non (it Plana, vel non in eodem Plano cum 
6 Wcoxeclionis Axe, (quod & de Lineis limiliter intellige : ) pro conver- 
Z bſticuenda eſt alia (in eodem plano cum Axe) in quam, Con- 
m7, lic projecta intelligatur, ut utriaſque reſpetiva Puncta lingula 
vandem diſtent a converlionis Axe. 


G__= 
«% 


PROP. XlIL. 


| circa rectam quamvis, ut converſionis Axem feratur 
(converſione integra vel partiali) Linea refta termina- 
ta, in eodem (cum Axe) Plano utcunque poſita, (mo- 
ne axem ſecet, aut illi fit ad angulos refos : ) Quz 
aconverſa recta deſcribitur Superficies Curva, xquatur 
Aperficiet Cylindri rei, quz {1mili convertione deſeri- 
dituri reta quz xqualis fit Axis Portioni duabus refs 
2 converſe rex extremis punRtis ad axem perpendi- 
laibus interjeftz , in illa ab axe diſtantia quz zqualis 
lt perpendiculari , medio converſz rea punto in- 
litenti, ad axem terminatz , circumlarta, 


BgB & EA @ @& 


Wodque de ani conversd rei dicitur, pluribus fimiliter 

Acommodabitur. 
Koque 3 $1 Semi-circumferentiz Circuli, vel arcui mi- 
dort, circumponatur ex continuis reCtis (' quz mediis 
puntis peripheriam contingant ) conflata linea : 
Uzab hac lined compolit4 , circa iſtius circuli diame- 
mm quamvis .( que illam non ſecet_) conversa, dcſcri- 
| Superficies curva 3 xquatur Superticici curve 
Dd 2 Cylin- 


Q, 


E 


Cary 
Cylindri ref , que alti, baſin habentis expoſitog i 6 
culo xqualcem, 
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ry 


Ad eaque 6 8a & | pts ma a QURX a Sem1- perimetro/y; : 
hnjs portione , OX Intcgris LET Quotlibet as 
ſtante) Pol:gomt regu/aris , circa Polygoni 1iusdims 
trum (qu 11am non lecct) convers2 delcribitur; om N 
bitur ſaperficiet curve Cylindrt recti aque alt] Daten 
habentis xqualem cIrcuto qui i Polygono 111 infcribie 
Et Partcs partib us refpettive lurptis. 

©. Et, ſpeciatim 3 Szperficres $964 rica , Xquatur ſupericy 

curve Cylindri rcCtic:ronrmlcripti : E jrifque Portis 

TE! PECTIVIS hujus kl aibus z tive Planis per Ax, 

ſive planis ad Axem reCtis, aviciflis. 


H, Atque hinc {cquitur ; Superficiem Spherz, zqualend 
quatuor Circults in Sp hara mMaxIimis. 

F Item ; Superficici Sphzricx Scgmenta, parailelis plnss 
terjecta, Altituc inibus (vclabſcifits Axis Portions 
elle proportionalla, 

8 Et; Scymenti Superticict1 Spharice , duobus panlk 
ppn Interjecti, Centrum gravitatis efle in Axis lene 
tU medio. 


CaO 


L Qrw quidem Conicfaria , etiam Sinibus Reis, & wii = 
tens arcumm (mutatis rmutandis) accormmodand fi 0 
Cutpote Hlorum in Superticic Spharica Circulonmh: 
dis & Diamctris. ) Nem Pe, | 

Summa S1:u1 ww Rectorum totuus {11 ' QuaCrantis meas 


. - X A BD= 
Circuli; a :£0que S fumma S rdarum vel Suotes r 
Tum arcuum totius five Scemicirculi five Circult inten © 
XQUarcuy ' Paralle!, grammo circumlcripto. Et put 
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G@mma Sinuum Reftorum integr1 Quadrantis, xquatur MM, 
Quadrato Radii ; Summa Stnuvm recorum totius Somj- 
circuli 5 vel Subtenfarum arciwum in Semictrculo 5 dug- 
bus Quadratis Rad : Et Summa Subtenfarum in Cir- 
culo integro, Quadrato Diametr1, {eu quatuor Quadra- 
tis Rad1l, 


TA 


ſtem (in partibus horum) Summa Sinuum reforum cu- Ne 
juſvis Arcuus particulis (in {uo fitu) convenientium, xqua- 
tur Parallelogrammo xqugalto, baſem habemi Radium 
Circuli, (S$ummaque Subteniarum corrcſpondentiurm, 
7 hujus dup!a.) | : 
M& 4&oque; Summa partiales , ſunt Altitudinibus (leu Ax- O. 
i isparticults interceptis) proportionalcs. 


Et; Summe (five Partialis, five Totalis,) Centrum-gra- P: 
ritatis, in media Altitudine 3 Subtenfarum quidem, in 


£8 iplo Axis medio 3 Sinuum, faltem zxquc-altum, 


T? Binc eadem ctiam transferuntur ad Sxperf.i item curvan (CC: 


MF Vg1le, ſuper Semicirculum, cjuive Portionem ercz, he 
W cujusAcies litDiameter Semicirculum terminns. Nempe, 
8 Siglant ſecantis ad circuli planum Inclinatio, fit graduum 
MF 45, ſeu Serni-quadrantalis, (adeoque altitudo maxima, 
zqualis maximo Sinuum ;z ) Curva Superficies xquatur 
Summzx Siguum rectorum 3 (& partes partibus re{pecti- 
Fe lumpris.) 
1 fofſ# Sivero Altitudo maxima, fit ad maximum Siguam, ut Pe= RK, 


os npheria vel Semiperipheria ad Ravium  erit Ungula: 
Curva Superticies , xqualis curvz ſuperficici Sphxrx 

LM vel Hemiiphari citdem planis (Axi rectis) interjcctr, 

wall Atque an aliis Altitudinibus proportionaliter. 

ex} Et Centrum Gravitatis (quzcunque fit Ungulz altindo) 5 


rl 10 perpengiculart Plany medto inter extremos Sinus, 
F 
Bs 


k —_ . » _ fe BS; 
que hxc cadem , ad Fieuran Sirimm BRedorum , ve NT, 


aL Qua- 
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Quadrantis unius ſive totius Semicirculi, (quz quiden 
nihil alind eſt, quam illa Semiquadrantalis Ungulz$g 
micylindri Curva Superficies in planum expanſa,) (inj 
Titer accommodantur. Nempe ; Figuram illam Sing. 
um reorum unius Quadrantis, xqualem efle Quadrat 
Radii;z totius autem Semicirculi, zqualem duobus Rz 
dii Quadratis z & Segmentum quodvis duobus finihy 
interjectum,zquale facto ex Radio in Diametri Circuks 
ris 5egmentum duobus corrgſpondentibus in Semicircy 
lo Sinibus interjetum ducto. (Unde & alia ejuidem por 
tio quezlibet, curve hujus particuli & rei redtify 
terminata, {imiliter data crit. ) 


V. Eademque porro ampliantur, ad Summa Qnuadratorun, 


Cuborum, Biquadratorum, aliarumve poteſtatum, eoruy 
dem Sim: Reforum, Nempe 3 Ut ommnes Sinus Rel, 
Segmento cuivis Semicirculi ( parallelis Sinibus inter 
jetto) reſpondentes, xquantur fatto ex Radio in Dix 
metri Segmentum interjectum ducto : Sic & eorunden 
Sinunm Quadrata ommia , zquantur Radio in omns 
ordinatim-applicatas (eadem ab invicem diſtantil ſun- 
ptas, qua diſtant in arcu circulari Sinus ipfi) ſegmentun 
illud complentes ducto : Et Sinuum illorum Cabs own, 
#quantur Radio in harum Ordinatim-applicatann 


Quadrata : Sinuvimque Biquadrata, Radio in harun 
Cubos duto : & lic deinceps. 


W. Atque hinc porro habetur, Momentum Superficiei Ungie 


Iz iftius Semicylindri, cjuſve ſegmenti, reſpeQtu (acie 
ſuz)Diametri circularis. (Nempe, in Semiquadrantili 
Ungula, Sinuum illorum Quadratorum Summex #qui- 


le: in aliis, pro altitudinum ratione.) Ipſumque 
L 


gravitatis Centrum. 
Item z Figurz Sinuum ReCtorum, ejuſve Segmenti, Moe 
mentun 
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mentutn reſpefu refz cui adjacent Sinus i]li : Vel, Se- 
miquadrantalis Ungula (unde & de aliis Ungulis fiet 

| 24 pro altitudinum ratione, ) Figurz Sinuum 
orum, ejuſve Segmenti, aciem habens re&am illam 

WW cuiadjacent. (Nempe, Semiſtis Summez Quadratorum 

) eorundem Sinuum, ) Adeoque, Centri gravitatis Plani 

WM diſtantia ab ipſa cui adjacet rea. 

; WH kem-; Hujus Ungulz Momentum, reſpeCtu eju{dem adja- Y. 
centis ret, aciei ſux, (Nempe, Triens ſumma Cu- 
borum eorundem Sinuum.) Adeoque, Centri gravita- 

* W tis inde diſtantia. (lIntellige : $1 prius cognoſcatur, 

© WW tum ordinatim-applicatarum illarum Summa , hoc eſt, 

iplum Semicirculi Segmentum 3 tum ſumma quadrata- 
rum earundem ordinatim-applicatarum : Quorum us 

_ methodis jam aotis cognoſcuntur : atque hic 

fra docentur.) 


(= Axem X'S, reQa t t (ineodem plano conſtituta) convertatur; A. 
eujus medio Puno T inliſtens perpendiculars T C, axi occurrat Fig, 1 49; 
nC: Ab extremis autem punRtis t, t, perpendiculares ad axem du- : 
eatured, td ; atque, a T medio, T D. : 
\SſteTr axi _ Manifeſtum eſt, tum T C, T D, eandem 

eſereftam, tum d D d, t T rt, (paralielas parallelis terminaras,) reRas 
zqules, adeoque conſtare propoſitum. 

MMparallela non fit 5 occurrat Axi in A : Eritque (propter paralle- 
ls, & (imilia triangula,) t Tt, ad d Dd, ut AT ad AD; hoceſt, 

(propter ſimilia triangula,) ut CT, ad TD. Adecque, faftum ab ex- 
tems, t tin T D-; zquabitur fato a mediis, dd in CT, Er (prop- 

tr, miles Peripherias, radiis ſuis proportionales,) Fatum ex tt in 
prhteriam radio D T deſcriptam, ad faftum ex dd in ſimilem peri- 
oe FWPiern deſcripram radio CT, vel qui huic qualis fit. Adeoque 


BOS O77 AD T TX 7 = 


jel Prop. praced.) Superficies curva quz a converſa t t (cujus cen- 
talj (=O gravitatis eſt T, ejuſque ab axe diſtantia T D) deſcribitur ; zqua- 


bent curyz ſuperficiei Cylindri, quz re&i dd vel huic xquali deſcri- 
0 diſtantia ab axe quz ſit ipfi C T aqualis. Quod erat demon- 


mg ; qua ratione CT longior eſt quam D T, cadem brevior c& 
6 tt, = 4- pe bare 


un | Dico 


[2 


Fig.r 50, commodabitur, 


. 


F127 151, laterum numero infinicorum ; litgue Scmiperipheria, iſtius Poiys? 


3, 


* 


a4 


{ '{ 
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Dico aurem ; modo ne &xem ject , quomam (ut ad Prop. prac 
dictum elt, ) huc caſu, duarum curvaruiu difterentize, Xqualis effeil 
Superkctes Cyiindrica, 

Item ; ne it ad axem aa angulos rcFtos : quoniam, hoc caſu, ny 
Curvam ſed Planam ſuperticiem defcriberet converia refta , cuiinCy 
Val luperticie Cylinadrica nth] reſponyerct NCC : Cell, Proceders W 


EY $ -v0s 
CACILL INITratlo. 


Quodque de una converſ, rea dictum cft , pluribus (imilites 
; Cuctis,a lingularum puncttz meviis, ad axem,reſpeti 
rectis Quippe ti in omnibus cadem lit, vel aqualls, recs TG 
dem Superhiciet Cylindrica ſegmentts axquales erunt Qua a tt ts 
deſcribentur; Sin minus ; dtveriarum. 

Puta , Si circa Semiperipheriam {arcumve adhuc minorem) cir, 


(qua cum fit inſcriprt circuli radius ; eundem tanget #4 HH.) Oh 
dctur, ex jam demonſtratis, Superkcies rectis tt, tt, GelCriptas, ligh 
tim xquiles eis efle qua rectis $f, $& &, deſcrivuntur, Eny; 
quz tot t t t deſcribitur , rot! defcriprz a & 4 H, Quod itidenps 
bancum crat, 


Adcogque ; $1t tt fit tora Semi-Perimcter Regularis Polygon; 
hac item conttat,Sin iptius faltem aliqua latera ; De ſuperticie (altenls 
lateribus deſcripta conſtat, Sin forte, ad complendam Semipeane- 
trum, delit Semi-latus, ut rd ; quod perperdiculare li: ipti (Ay; 
(vel etiam utrinque inter lincax compolitae t t t extrema, G& axed lid 
le lit inter{titium : ) ſaltem tota ſuperficies Curva quze a Semipeſ 
tro delcribitur , xqualis jam oftenſa eſt defcriptx Cylindri (na 
a HS. Quippe'quz a td deſcribitur, plana erit : nec magisil 
con{iderationem venit, quam Cylindri Baſes, De Curvisunqus 
perhciebus procedit Propolitio. | 

(Arque hinc facile deducerentur, non modo ea prope omnia qd 
Archimede, de Sphera & Cylindro; ſed & corum pluruna qua a lege 


% 


celio, de Solrd-s Spheralivrie, deraonſtrantur,) 


Denigue , Cum Circulus alivd non {it quam Pos 


d/ bs 


! 


[ygonum regu 


Yr 
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nicerimeter ; (juxta def. 1. Cap. 4.) etiam hic ſpeciatim verum 
xt quod de omnibus demonſtratum eſt. Hoc eſt ; Quz Semiperi- 
werizD T D circa axem D D converſione deſcribitur Superficies Spx- 
"a, zquatur ſuperficiei Curvz Cylindri xque-alti a rea © & deſcrip- 
tz; Et portiones illius portionibus hujus reſpeRtive ſumpris ; pura , 
uz 4 curva DT deſcribitur, illi quz a rea 4 d xque-alta; item , 
nz ſemiconverſione unius, ill qua a ſemiconverlione alterius ; (& 
© {lis fimiliter converſionibus imperfe&tis.) Quz itidem erant de- 


mOnit 1tus 


Ame hinc ſequitur ; Superficiem Sphzrz-, quatuor circulis max- 14. 
iniszquilem efle, Eft urigue Circult in Sphzra maximi peripheria , 
aquls peripheriz baſis expoliti Cylindri (propter xquales utriuſ- 
radios ; ) caque duQta in latus Cylindri, quod xquatur Diametro 
vzrz,) exhibet Cylindri ſuperficiem curvam, ut notum eſt , (vel, 


11k 

2 We coder recidit , refta 4 in peripheriam iplius puntto medio 

wk Fececrquam , quz eadem eſt cum peripheria circuli in Sphzra maxim, 

IC, Mean exhiber ſuperficiem curvam Cylindri , per prop. przced. ) 

Js Gun itaque quod fir ex Semidiametro in Semicircamferentiam xque- 
« Circulo, (live, quod fir ex Semidiametro in peripheriam iplius 


Ko medio deſcripram, quz dimidia eſt peripheriz tora deſcriptz :) 
| fi extota Diametro in totam Peripheriam, ( hoc eſt, Curva ſu- 
mdes Cylindri, adcoque & Sphzrz,) xquatur Quadruflo ejuſ- 
Mcarculimaximi, Quod erat propolitum, 


i: 1 em Sperficiei Sphzricz Segmenta, parallelis planis abſcifla, alti- 1, 

en is PCs live portionibus Axis abſciflts) ſunt proportionalia, #- 

canes kilicet reſpe&tivis ſegmentis Superficiei Curvz Cylindricz ; 

Ai; FE far altitudinibus proportionalia, Quod itidem demonſtrandum 

j, (0b i" 

eine, Adeoque ; ut Superficiei Curvz Cylindricz, (per prop. 1&5 K, 
Crafie®,) lic & Segmenti Sphzricz, parallels planis abſcitſ1, Centrum Fig. 52. 


yas eſt in Axis Medio. Nam, quotcunque planis paralle- 
5 que ſecetur ſuperficies curva , xqualia erunt reſpe&tiva hujus 
T* luus Segmenta ; & ( (1 intelligantur numero infirfira, juxta 
v1. Gap, 4.) zqualiter a medio plano remota, adeoque & xqua- 
repetty ejuſder ponderantia. Eſt igitur in plano medio (baſibus 
wel) per 4 hujus; eſtque in Axe, per 5 hujus; ergo in 
s punto medio, per 26 Cap. 4+ Quod crat etiam demonitran- 


Ee Quzx 
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EB Qurz quidem Sinibus rectis, & Arcuum Subtenfis ſive Chordi; ; 

Fig.1 53. cile accommodantur, |; 

Intelligantur enim, tum a fingulis punCtis five particulis ingry, 
extguis Diam-tri circularis five Axis A « , Ordinatim-applicyz 
ad 4s Tangentem circuli parallelam pertingentes, (parallelogry, 
mum Ccircumicriptum complentes : } tum a Semict:cularis ay 
AD = lingulis punctis, live particulis infinire-exigut3 (particuli il 
Diame:rri xqualibus) vinus recti ad Diametrum vel Axem A a denit iſ | 
(Quorum 1caque numerus ſeu multitudo, reputanda erit ad numey | 
ſeu multicudinem ordinatim-applicatarum , ut eſt Longitudo SW 
phertz ad Diame:rum Circuli.) | 

Cum iraque {ingulz arcus Particulz ; ſeu earum Tangents, & 
particulis il}is exiguis quali coincidentes ; tint (ut jamyam oſtenſung 
In ea _ratione magis Obliquz, feu minus Altz, qua Brevior 
Sinus re@ti inde demiſſt : adeoque ,- Arcus xque alrti, in eademraw 
Longiores , indeque Sinus demiſſ1 eo plures in eadem altitudineg 
breviores ſunt ; (& quidem eo plures quam {int in eadem altiu: 
ordinatim-applicatz expoſitx, quo breviores ſunt quam illz ord, 
tim-applicatx Radio zquales: ) Erunt ubique, in cdem altiuls 
omnes limul Sinus re&ti, omnibus {1mul ordinatim-applicatk, 
—_ ( ſupplente ſcilicer Multitudine quod in Longitude & 
eſt.) * 

M, Adeoque ; Omnes Sinus re&ti Quadrantis A C D, omnibw(: 
_ dinatim-applicatis Quadrati A C 4 &. 

Fig.155, Hoc eſt , (Si intelligatur Arcus A Din re&tam —_— 
angulos rectos inliſtere Sinus re&ti in ſuis reſpective punts; &pet 
eorum omnia extrema puncta duct curva , Figuram terminus, Wt 
Fignra Sinuum Keitorwm dicatur ; ) Figura Sinuum rectorunius 
Qrfdrantis, A CD, Quadrato Radii aqualis erit. 

Fig.152, Irem, Omnes Sinus refti, in A « D Semicirculi , omnibs 0} 
dinatim-applicatis in Parallelogrammo A « d\ A, 

Fig.155. Hoc elt, Figura Sinuum rectorum totius Semicirculo, AG 
duobus Qtadratis Radits. 

Adeoque ; Si, continuatis Sinibus, compleantur Subtenſz dupimt 
Arcuum; maniteſtum eſt (propter Subtenſas Sinuum duplas) Ou 
Subrenſas Semicirculi , axquari 4uobus Quadratis Radit ; & Ons 
Subrenſas totius Circuli, quatuor Quadratis Radii , fave Quad 
ametri. Quoderat etiam probandum. | 

N, Cumque hoc ubique obtineat ; Idem in partibus non mins 


i 
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Puti, omnes Sinus ReEt1 in portionibus Circularibus A B E, E B CD, Fig.1 5 4, 
8 £BEG, GFHK, &c. xquales omnibus Ordinatim-applicatis , in 

Prallelo rammis A B« dS *BCA4, «B Fy, y FHx, &c. 
lt Hoc elt, (expanlts Arcubus in ReCtas, erectiſque Sinibus, & com- Fig. 54, 
2 WW gleti ut prius figura) Figura figure xqualis. Puta E BFG in tigura 155. 
ec $imum, xqualis Parallelogrammo+B Fy : Er (ic in cxteris. Quod 
wi ctjam erat probandum. 
ly Sd &, Si Axis Aein Circulo, jam conliderctur ut Libra, (in O. 
uw (uHorizoncali poſita, ) (imilicer oſtendetur iplius particulas aqua- Fig, 1 ; ; 
TH is ſingulas, infi{tentibus (in ſuo ſitu) Sinibus re&tis, xqualiter gra» 
- vzs eſe ; non minus quam, ex oppolita parte , Ordinatim-appli- 

c2tls, 
a Adeoque ; (live rota A, five pars ut BF conlideretur,) Cen- Þ. 
«an quilidrii erit in aſlumprx Librz medio ; (per prop. 2 & 4 Fig,1 5.;. 
WW ju.) Puta, Summa Sinuum portionis EBFG, 1n altitudine 
WF meta inter E B-&& FG, (live ad caſdem , five ad oppolitas centri 
F partes ponantur ipſe EB, FG.) Quod erat itidem demonſtran- 
Gum 
(t; 


Dico autem, [» ſo ſits: Quoniam 11 intelligatur ( ut in figura 

Snwm, hg. 155.) Arcus in re&tam extendi : rem ſecus eſſe, (ob 

WF raratas fiouum diſtantias, ) manifeſtum eſt, Niſi cum EB, GF, 
&- WF urinquea Centro zqualiter diſtant, 

Totumque hoc quod de Sinibus ReC&tis (Arcuumve Subtenſis) hic 

(WF tradtur, codem Dad principio nititur, atque illud de Superficie 

I ophenci, ejuſque partibus. Quippe Sinus Refi, Arcuumque Sub- 

vWF tenſe, inſuo firu exiſtentes, non ſunt nifi Radii Diametrique Periphe- 

RI tarum, z#qualibus ab invicem diſtantiis remotarum , ſuperficiem illam 

PF optzricam complentiumm, Atque ut illx omnes Peripheriaz, omnibus 

Cylndricam ſuperficiem complentibus Peripheriis zquantur : Sic & 

lkrum omnes Radii , & Diametri , omnibus item Radiis, & Dia- 

s 0: mers, Harum. Quod & in partibus obtinet reſpeRtive ſumpris pariter 


Exdem Curvz Superficiei Ungulz ſic accommodantur. Q. 
= Ae DSemicirculo, vel iplius Segmento quovis, ut E BF G, Fig.154, 
(rfl B, GF, quibulſvis, quz int ad angulos retos Axi A ©, inter- 
__ ) erigatur Ungula, cujus Acies, ( {eu communis interſedtio Ba- 
&P lanique ſecantis ) fit in A « ; (irque Planorum (Balis (cilicer, Pla- 
We ſecantis, ſeu Ungulam abſcindentis,) Inclinatio , Semi-quadran- " 2 
: (quam Semi-quadrantalem Ungulam appellamus:) Retits 
Fe 2 y 
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EB, G F, reliquiſque hiſce parallelis,) inſiſter Triangulum Regy 
gulum , & quidem (propter Inclinationem Semi-quadrantalem 
iceles. Adeoque ( cum hoc ubique obtineat ) lingulis Periph 
AD «, vel E G, punRtis, inſiſtent reAz (curvam Ungulz Superſcy 
complentes) ſuarum diſtantiis ab Bo , ſeu wap _ 
Eruque, propterea , Curva Superficies Ungulz, zqualis 
Fig1s fon. or ny five Cements in nom, A Ds, vel Bc 
eretiſque Sinibus , & completa ut prius figuri, ) correſponiy 
Figurx Sinuum” retorum , ejuſve portion * correſpondent, (x 
utique Figura- illa Sinuum Rectorum A « C, nihil aliud qumiy 
Ungulz Superficies curva, in planum expanſa.) 
Fig.154- Hoc eſt, per nodo demonitrata, Parallelogrammo « A # (tip, 15 
: {1 Baſis Ungulz tit A« D: vel, Parallelogrammo BFy:, 6B 
{i EG. Et partes partibus reſpective ſumprts xquales. 
Fig.154, Nempe, Quz nmliſtet arcui EG curva ſuperficies Ungulz vg 
155. quadrantalis ( aciem habentis B F ) —_— erit” ſuperhiciei 
EBGF in figura Sinuum ;. hoc eſt BF » « Parallelogrammy,'} 
lic ubique. : 
R. Si vero (pro alia Plani ſecantis ad Baſin Inclinatione) alakg 
Fig. 54. tudo : puta, altitudo in E, ad diſtantiam E B, (6c lic ubiqu) 
Pecipheria vel Semiperipheria ad Radium : Pro Sinubus, Sunak 
erunt Peripheriz vel Semiperipheriz hisRadiis deſcriprz,(ſaltemiky 
his *Peripheriis vel Semiperipheriis zquales ; ) adcoque w 
va Superficies , xqualis erit Superficiei Sphzricz , vel Hemilphen 
(hujalhe Portioni reſpe&ivz,) cjuſdem Arcus A De, vel EG, a 
verlione vel ſemiconyerſione (circa A @) deſcriptz. Atque als 
alritudinibus proportionaliter. (per prop, 1 1 & 1 2 hujus.) 
Adeoque , pro Paratlelogrammis « AS, BF ye, ſumenkens 
alia zque-alta ; ſed quorum Baſes, ad Balin A! vel C4, (R 
Circuli zqualem,) lint in ea ratione quz eſt Altitudo in E («| 
Peripheriz puno,) ad hujus ab A « diſtantiam. | 
S, Eritque, propter eandem re&tz E B, re&tzque ip; in E inſiſtai 
(8& de reliquis {imiliter, ) diſtantiam a Plano Spharam t 
in  , (vel huic parallelo quoyis ; ) Centrum Gravitatis in cada 
illo Tangente Plano (Planove lli parallelo) diſtantia , qui &@ 
trum gravitatis Summz Sinuum , ve! Superficiei Sphzrice, (8 
portionis , ) correſpondentis. Hoc eſt , in Plano inter extrl 
/ rn (puta inter EB, GF,) medio, Quz itidem erantd 
ALTANCAs 
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us autem Figurz Sinuum reftoram A « C (quam totam dno- 


kubus utcunque refs Baſi perpendicularibus interje&tam , libear 
, putaE BFG: dSumptis in Semicirculo (huic reſponaen- 
ir) AD « (bg. 154.) Sinibus rettis EB, GF , quz zquales fint , 
& fimiliter (iti1plis E B, GF, in figura Sinuum (fig. 155.) Interjefta 
Dametri Circularis portio BF, in ejuidem Circuli Radium duRa 
exhidebic Reftangulum, expoſitz portioni E BGF in hgura Sinuum, 
: ut in ſupra demonſtratis oltenſum eſt, 

$ vero aliam quamvis ejuſdem porrionem , recs utcunque abſci(- 

{m, (utut non lint bal1 perpendiculares,) menſurare libeat : id fiet 


FRE ot =O ES 


ki ans vel ablatis (hujuſmodi Portioni perpendicularibus interjetx) 
ſatis rectilineis ; prout caſus expolitus poſtulaverit, 
- Sgendum porro eſt ; Summam Sinuum re&orum , portioni Circu- 


lin EF BG reſpond:ntium , dici poſle alio atque alio modo com- 


eadem portionenr Circularem complere dicantur, tum illa Si- 
an ſumma , tum ſumma Ordinatim-applicatarum , iplis E B, GF, 


mereftarum. 


— 75 pray craſlz ſeu latz : ſive (quod eodem recidit) exiguis 
den kd zqualibus balis vel axis particulis inſiſtentes ; quarum i:a- 
_—_ particularum non alia ratio haberi ſolet (in methodo 
nilidilium) quam quod ſimul-omnes tori zquentur. 

ll din EBFG portione Circulari , Sinus rei (our Arcum, 
1p 2 Axem , in zquales partes diviſum) inzqualibus ab invicem inter- 
ulb removentur ; - adeoque inzqualibus axis particulis inſiſtunt , 
(ainarbus prope polos , quam-longits inde : ) quarum iraque haben- 
d IM), 


nz Particulis (quz , cum infinite-exiguz ſupponantur , cum 
8 Tangentibus reputandz ſunt coincidere ; ) inzquales reſpondent 
& Particulz dd, dd, (quas 4 dicemus,) quibus inſiſtere intelli- 
ur Sis recti reſpeRtive ſumpti. | 

thc autem eonſideratione interpoſiti , non minus dicetur Summa 
an, quam ſumma Ordinatim-applicatarum , complere expoſi- 
tam 


p pf 


hos Radii quadratis zqualem oſtendimus, ) f1 portionem aliquam , Fig.1 5 5. 


V. 


: mecuarye Fig.1 54, 
_ EBFG in hgura Sinuum, tum EB FG in Semicirculo ; 15 5, 


kieliguntur utique rum Sinus omnes ipſis E B, GF, interjeRti in Fig.1 ; 2. 
bara Sinuum tum omnes Ordinatim-applicatz iplis E B, GF, inter- x % 4 
kizin portione Circulari ; xqualibus ab invicem diſtantiis remotz j 


»L 


Qulibus utique Tangentibus tt, tt, ( quas T dicemus, ) live Fig.15@, 
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ram portionem Circularem. Tar enim omnes-linus 5, in fy, 

ſpettived dufti, quam omnes Ordinatim-applicatz (quas o diceny 

in ſuas ſingulz / particulas xquales duftz , eandem portionem(y 

cuiarem complent. (Supponimus autem , quod G& prius difun 

particulas Peripherixz quibus reſpondent Sinus rectt, particulis 

metri ſeuAxis quibus reſpoadent Ordinatim-applicatz , zquales 

Hoc eſt , Omnes s 4 #quales omnibus # 7 , (tidem EB, GF, i 

Elo. cs jetis, ) portionem E B F G in Semicirculo , pariter Complen 

, 8-155 * Omnes autem iidem Sinus 5, in Arcus ſut, Rectzve, EG, py; 

_- culas 7 ; hoc eſt, Omnes s T ; zquales ſpatio EBFG in hours 

95* num: adeoque Parallelogrammo « ut ſupra probatum) , BF,, wy, 

tioni CirculartE BF G (vel huic fimili & xquali e BF g) zque4y 

baſin habenti Radio xqualem. (Ditterentia quz extenſo Arq 

Rectam oritur, eſt egy#.) Sic, in portione Circulari GFkj, 

Omnes Sinus re&i -, in ſuasreſpettive 4, portionem complentes, x 

uantur Omnibus Ordinacim-applicatis 0 in T duttis, quzc 

Gali ſimilem & zqualem) portionem g F H k : Omnes autemid 

5 in T'ducti, (complentes ſpatium G F H K in figura Sinuum,) 29 

tur Parallelogrammo y F H « ; excedenti ſpacium Circulare gF 
ſpatioyg k*. Erlic ubique. 

. Similiter ; Sumptis tum Sinuum omnium , tum omnium Ordinay 

applicatarum, Quadratis, Cubis, 6c. erunt Omnes 5'd #quales 0m 

mbus o0*T : Item, Omnes 5s* d = Onanibus 0* T : & Omines i= 

Omnibm o0*7. Cc, 
Fig.149, Quanta autem fit 4 in (ingulis, ſic colligitur. Cum fit (utinks 
prop. $ A. demonſtratum eſt) tt ad dd, ut CT ad TD, ke 


eſt, T add, utRads; AdeoquesT = 4R: Eried =. 


& | 
Adeoque ; 5d — -q : Et Omnes 5d, hoceſt, OnneroT, t 


=” ey 3 55S 


Oz = ==nuRRk = #= pM 3hDMW 


z 


quales Onsn1bus JEd : Et Omnes 5* T, #quales Onenibw oTh 


Sive , Omanes 5 * , xquales Omnibus 0 R, Hoc eſt , Summa 
- dratorum Sinuum ReRorum in ſpatrio Circulari E BF G ; zqu, 
Fig.1 54+ OmwnibmoR, hoc eſt, ipli ſpatioE BF Ginradium & duto. Bk 
ubique. 
oF 


Item, Owzmnes 0* T = Omn, s*d = Omn. —" + Adeoque On 
nts 0* R = Omn. 5, 
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; +7 
kem ; Omnes 0* 1' = Omn. 5*d = Omn, _—_ Adeoque Om- 


of 


me R = Omn. s*. Etlicdeincegs Qurz oſtendenda erant. 


Atque hinc porro haberur Momentum Curvz Superficiei Unguls \v, 
Smi-cylindri, Semicirculo A D «, ejuſve Segmento cuivis BE GF, Fig.1 54. 
iniſtentis, (Aciem habemtis A z,) reſpe&tu aciei ſux. Cum enim 
omnes Ret ſuperficiem illam complentes , int Sinibus rectis qui 
eiſdem arcus pun&tts reſpondent Aquales, (nempe, fi Planorum Incli- 
ratio fit $em1-quadranta]is,) vel ſairem Proportionalis, (quzcunque 
{ Plani ſecantis ad Balin inclinatio , ) lintque earundem ab A a di- 
fantiz, iidem Sinus Re&tt : Erunt earundem Momenta, ut Sinuum 
hordn Quadrata , & Summa Momentorum, hoc eſt, Momentum Su. 

ei Curvz , ur Summa Quadratorum illorum : Nempe huic ſum- 
nz zqualis 11 Inclinatio Ungulz fit Semiquadrantalis , vel ad illam 
{lem furnmam eam habebit rationem quam habet retarum quzvis 
ſupericiem illam curvam complentium ad ſuam reſpective ab A a diſtan- 
tam, 
quidem Momentum, per Magnitudinem (jam traditam) di- 
nluq, exhiber diſtantiam centri gravitatis a Plano per Aciem A '-, 
eflis ſuperficiem curvam complentibus parallelo. Sed & in eo per 
xm Plano efle conſtar , quod Re&tas ſuperficiem curvam complentes 
biecut; per prop. 11, hujus. Atque in Plano inter reQarum illa- 
nmextremas medio,ad axem reto, jam oſtenſum eſt. $S. Ergo, ipſum 
Cam datur. per prop. 26. Cap. 4- 

lem; Momentum Figurz Sinuum Reftorum A C a, ejuſve Seg- 
neniue8EGF , reſpectu reftz cui adjacent A D « : Seu (quod eo- pg, | re 
&m recidit ) Semi-quadrantalis Ungula ejuſdem Figurz Sinuum , WERE. | 
que Segmenti, aciem habens eandem A D « retam. Cum enim | 
(propter cujuſque Rectz Centrum gravitatis In medio ſui) cujuſque ; 
Momentum, ſeu Triangulum eidem inliſtens, (it ejuldem Semi- 
+070 wen ſcilicet unoquoque Sinuum in ſemiſſem ſui: Jerit ſemi- 

Qudratorurf ipſum Plani Momentum, ſeu Semi-quadrantalis 
Ungul (Unde & de aliis Ungylis, ſervati Altitudinum ratione, fiet 
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Atque hoc Momentum , per Magnitudinem (jam inventam) divi- 
an, exhiber Centri graviratis diſtantiam , ab ipſa A « re&ti, 

Yenique ; Hujus Ungulas Momentum, hinc etiam habetur. Cum yF, 
an cyuſfue Triangulorum horum Centrum gravitatis, area A a 
«muny omniun Acie, aut huic potius inliſtente perpendiculari _ 
diltar, 
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diſtat, duobus Trientibus iſtius cui inſiſtit Sinus ; ſirque ipſum Ti 
gulum ( uti jam oſtenſum eſt » Semiſſis Quadrati ; Erit (pray 
> x2 — + ) Cujuſque Trianguli Momentum , Cubi Triens : Ay 


Triens Cuborum Sinuum 11lorum omnium, eſt ipſum Ungulz ($s O 
quadrantalis) Momentum. Eo ir 

Atque hoc Momentum, per Magnitudinem ( modo inventy ol 
diviſum , exhibet Centri-gravitatis Ungulzs, ab ipſo , in A, ek, wy, 
Plano, ) 

Cum vero , pro inveniend3 Summa Quadratorum , Omy, ;*,þ ba 
Summa Cuborum, Om». s * ; habenda erunt Om. o K , & On, it = 
(per $ V. hujus : ) hoc eſt, Summa Ordinatim-applicatarum, &w#\, 


ma Quadratorum ex illis, (in K ducenda : ) Hzc quo habeanturgy 
impedit ; cum & jam notis methodis , habert polint ; & PE 
2 nobis infra tradendis. 


SCHOLIM 2M. jm 


Pr quidem hxc Propolitio, prout Superficiem curvam ag 
cumduQto Arcu Circuli ortam ſpeRar, ab 111i quz ſequitur (tip 
de demonſtrar3 ) inferri. Nam data Arcus Magnitudine, ej 
Centro gravitatis ; habetur tum Ungulz ſuperficies curva, ({ne,qu 
eodem recidit, Summa Sinuum Rettorum ; ) tum Superticies anW 
illtus converlione fata: per prop. 11 6c 12 hujus. Sed perink& is; 
five hze ab illa, five ab hac illa, inferatur ; dummodo harun fl 
altera aliunde probetur. Ego hanc potius przmili, propterſequas 
ex hac demonſtrationem perſpicuam , & quidem ſimplicioren qu 
apud alios haRenus viderim. Illa enim (mei methodo) dirt qu 
= & immediate, a demonſtratis olim ab Archimede , & pdt 
aliis, 

Qurz autem hic tradita ſunt de Curva ſuperficie Ungulz Semiyb 
dri, aciem habentis Diametrum balis circularis ; ſeu, quod eodew 
cidit, Arcus Momento reſpe&tu iſtius Rez #facile (perexqui 
four 11. tradidimus) transferri poterunt ad Ungularum alia 
indricarum Superficies curvas, alios habentes Axes ; ſeu Arcun% 
menta reſpe&tu rectarum aliarum. Cumque omnes in ſuperficie (i 
drics Figurz, planorum ſeRionibus terminarz, ceſolvi poſſint Kb 
curvas ftiguras Cylindraceas, vel ſalrem Ungulares hujulmodi: & 
rant propterea ejuſmodi Figure omnes in Superficie Cylind:, 
fac methodo, ad certas meniuras revocari, Quod»cum om 
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Fee li ſuper A D Semicirculo (hg. 154.) erigatur Semi-cy- 
lndns, altitudinem habens , in D, axqualem ipli D C, perque 
ipſi D_ (in ea alcitudine ) imminens , Baliſque diamerrum | 
Az, tranſear Planum (Ungulam Semi-quadrantalem abſcindens ; ) 
Sfonem illam, Plano ſecanti & Superficiet Cylindricx communem, 
&ni-ellipſem efle conſtat, Eadem vero abſcifle Ungulz curva ſuper- 
ts, in planum expanſa ; elt ipſa quam Frgnram Sinwm rectorum 
any A« C. Iplaque AC = 1llam terminans, eadem eſt linea 
un aRanum expanſa, quz, in Superficie Cylindri , fucrat Semi- 
lliolk 
&n porro, Plannam idem (quod Ungulam hanc ex Semi-cylindro 
bſcndit ) continuetur per totum Cylindrum, integram Ellipſin 
thine perficiens ;, eaque integra Elliplis, codem modo quo 
xc emi-ellipſis , expanſa in planura ſuperticie curva , expandatur : 
inuata curva A C @ in A & @ , exhibebit (utrinque a C) curvam 4 
an (quam Elip/ix expanſan pridem nominavimus ) qua Figurans q 
Sims verſorum terminabit, Quod in Traftatu de Cycloide tuſius 
teadins ; quzque in iſtius TraQatus Fig. > & 30. exhibetur : | 
tinquentibus ulterius conliderabitur , ad prop, 27 hujus, | j 
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PROP. XIV. 


A.B, Arcits Circuli, Centrum gravitatis, eft in Axis ſui eoÞy 
cto , Cujus diſtantia a Centro Circuli , clt ad Radiy 


we ut cxpoliti arcas Chorda , ad Arcum fuum ; Etgu 6-1 
dem, in Semiperipheria , ut Circuli Diameter 4 ; 
Semiperipheriam ; ſeu ut Duplum Radit, ad kwſ* 
pherix Semitlem. 3” 

D, {Adcuque; Dati ratione Chordz cujuſvis ad Arcunk fn 
um; datur Arciis Centrum gravitatis : Et, Datoþ 
cs cujulvis , toti Peripherii minoris, Centro gſhj 
tis ; datur Arciis ad Chordam ſuam ratio : Et, 
ſequenter, Circuli Quadratura , ſeu ratio Diametiy 
Perimetrum.) i 


Eſtque Diſtantia Centri-gravitatis, Superfictet Solid 
converiione (perfefta vel imperfecta ) facti , ab lu 
converſionis fuzz ad Diſtantiam Centri-gravitay 
correſpondentis Ungule ( Superticialis Solidave,)i 
Plano per ipſius Aciem tranſeunte (reCtis in iplusG@a 
va ſuperficie paralleloz) ut eſt, ad converlnsAr- 

. cum, Chorda ſua : Et quidem, in Semiconveriua, ut 
Diameter ad Semiperipheriam ; ſeu, ut DuplunRady 
ad Peripherix iemiſſem. 

> Ataque hinc habetur, Superficici Sphxricz, Zonz did 
(aliuſve imperfectz) Centrum gravitatis. 


"E Sto Arcas circularis B A B, qui non fit major Semiperiphs 
Fig.1 66 Chorda B B, a cujus extremis purctis B, B, demi (adpuit 
" "lam Diametrum DCD) Perpendiculares lint Bb, B b, Aden 
ticirca D CDut Axcia, converti inteliigarar D A D ſemiperiphel 
1a D 5 dlcribitur portio ſuperticieiphzrica, £qualls ets 
«& 5D in Circult Peripheriam, Carque hoc ntrinque ; ) wn 
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AB deſcribirur , #quabirur tao ex bb, hoc eſt B B, in eandem 
crcult Peripher1arn : (per d. G, H, I, prop. przced.) Hoc cſt, (i Chor- 
iz eu Balis B B magnnudo ponatur c , &, integrz Peripherix, P . 
et, quzab Arcu delcribitur curva Superficies, c P, 

Eſt autem, quz ab illo Arcu delcribitur Superficies carva , xqualis 
 fattoab Arcu 1n Peripheriam Centro gravitatis deſcriptam , per prop, 
12 hujus, Ep : 1 

| Emp; |! per magnitudinem Arcus, ut a, dividatur c P, prodibit 


'©P peripheria centro gravitatis deſcripta, Adeoque pro Peripheria 
6 


2.vbſtiruendo Radium, ut R ; erit < R (cui zqualis ponatur G | Di- 
aA - 
ſua centri-gravitatis a D C D diametro, 


4) cP (=P. a)eR (=R=6, acci:RG, 


Eſt autem, in Arcus Axe AC , per prop. 3 hujus, Ergo, in illi- 
Punto quod a Diametro D CD, ejuive punto C, (circuli cen- 
) ta diſtar, per prop. 26. Cap. 4. Nempe, ut a adc. fic Rad 
, Hoceſt, ut Arcus BAB, ad BB Chordam, lic C A Radius, 
Cri Gravitatis a Centro Circuli diſtantiam, CG. Quoderar 
omatur deinde , Arcus circult Semiperipherii major, B « B. 
aro, ut prius, reſidui arcus B AB centro gravitatiz G: erit 
(ropeer totius Centrum gravitatis C , per prop. 5 hujus) expoliti 
mn-gravitatis y, in G C continuata : Atque ut BaB, ad 
AR; lIcCG,ad Cy: (per prop. 2 7, Cap. 4.) ſive, ut z=P—e, 
ls G=- Rad y = (z > —}) - R. Adeoqueut « ad 
a4 X a X , 
> [ctdy: Vel urB a BArcus, ad chordam fuam BB, lic Radi- 
Ce, d Cy, diſtantiam Centri gravitatis archs expoſiti, a circuli 
aro C, Quod erat propoſitun. 


a:atG=cR, y==R, _@.c:KRy, 
4 X 


Fetiatim vero, in Semiperipheria, (quam ad utrumvis duorum Cca- 
rferamus , perinde eſt ; ) cum by (propters = D,) cP=D p, 
2 | 


, fatis, limiliter patet. Si enim Superticiei Solidive bd db (a& 
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{i hoc per Arcum a = a =; P dividatur , erit 5P) DP (: D lk 
; A . yy” mw lt 

pheria Centro gravitatis deſcripta , cujus itaque Radius — R, 
| 
eſt, + , eſt Centri Gravitatis a Circuli Centro diſtay 
X 4a R* Y 
CG = G6 = RE u 
R 2 n 
a.ctiP, D=2R:48, G=EpR=tS, q 

- P 

me 
Corollarium item patet, Cum enim eadem lit ratio Arcus } . 


ad B B chordam ſuam , quzeſt Radii CAad CG diſtantumg 
gravitatis in ipſa CA: Dati rationum una, datur alteri, Dai 
unius Arcus (cujus ratio ad totam Peripheriam nota intelligaw)s 
Chordam ſuara ratione ; dabitur ejuſdem, adeoque totius Periph 
ad aliam quamvis Chordam, adeoque ad Diametrum iplam. 


Item illud de Ungulis, Solidiſque aut Superficiebus comerly 


ne Linex Planive BD fa&ti) ſinguli Arcus b Bb, d Dd, ( 
XBD biſe&i) extendi intelligantur in totidem (ibi zxquales res 
SDA, ciſdem plani X BD punctis ad angulos rectos inliltent 
atque ab eodem biſetas, (xqualem Ungulam, vel ex duabus con 
tam, complentes , per prop. 12 hujus : ) Reftarum Centra Gran 
in iplts B, D, punctis conſtituta, ab axe converlionis X di 
Ipectivorum arcuum Semidiametris X B, X D.  Ipſorum vero Aro 
lingulorum (Reis xqualium, & invicem {1milium,) Centra gronal 
(propter curvationet1) in eadem ratione omnia (propter ares i 
les) proptus admoventur ad converſionis Axem X , atque te 
ratiore minuitar Momentum (reſpectu ejuſdem X axis) lingnl 
adeoque & limul omnium ; &, propterea, communis omnium 
grayitatis diſtantia, Nempe ( per modo demonſtrata ) ut Al 
unus quiltbet b Bb, ad bb Chordary ſuam , ſic Diſtantia Centn| 
vitatis, adeoque Momentum , tum fingularum, tum ſimul oma 
Rectarum & &, 4\ \, &c. Ungulam complentium ; ad Diſtanrune 
tri gravitatts, & momentum , tum ſingulorum reſpective, rum | 
omntum , Arcuum bBb, d Dd, &c. (Superficiem Solidanne 
verlione circa *X fatum , complentium, ) ab eodem N conven 


FPEASSHSECgYEDSTS5 ts @©=Bo = Exod oe 


Prop. XIV. De Calculo Centri Grawvitatis, 221 


kie, Puta, ut Arcus a, ad Chordam c ; fic XG diſtantia illa, ad di- 
tim hanc X yy» Quod item demonſtrandum erat, 
Hoc eſt ; In Semi-converlione; ut ;P ad 2 R; ſeu ut PÞ ad 


[f 
Faro: Cum. oftenſum ſit (ad $. K. prop. praced.) In portione 


wwinegram appello,) puta, quz Arcus EG circa B F converſione 

| defcribitur ; Centrum gravitatis efle in Axe medio, ( puta, 

in r&zB F punto medio: ) Adeoque in Zon:s imperfett;s, (puta, 

converſione dimidiati, aliave imperfe&ta, deſcribuntur,) & cor- 

entibus Ungulis ; Centrum Gravitatis in eo planoeſle, quod 

umnodem diſter a plano Spharam in « tangente, ſeu, quod medium eſt 
mer B& F axi rectum : 

Sitque (per prop. 12 hujus) in 1!!o plano quod (perconverlionis 
kim vel Ungulz Actem A # incedens). biſecar, in ſnperficie Ungu- 
lwi;ereftas omnes rectas illam conſtituentes ; in Sphzralt, omnes S 
as onverſione fattos ; Quippe, in quo Plano ſunt Omnium Centra 
tatis, in eodem eſt commune omnium. (Quod autem re&arum 
tknmunam biſecat, biſecat omnes ; Arcuumque unum biſecans, om- 
ws biſecat: propter ſimilia illic Triangula , hic Arcus (initles, ob 
andem Inclinationis Angulum ad Aciem vel Axem A a : ) Adeoque 
aGwrum illorum Planorum communi ſeftione : 

Wo ipſum Centrum determinetur (in Ungulis hiſce, & Zonis 
ingerſedtis,) Quzerenda erit etiam cjuldem (1m hoc plano per Axem 
tankete) diſtantia ab Acie vel Axe A «. Quod lic habetur. 

patur Arcui cuivis, ut EG, infiſtens Semiquadrantalis Un- 
gilz (aciem habentis B F) ſuperficies Curva : Cujus ſingulas re&tas 
antinliſtentes (ſuperficiem curvam complentes) xquales elle reſpeti- 
's Mibus re&tis (ad $. Q. prop. prxced.) oſtenium eſt ; (adeoque 
_ illam Summz Sinuum xqualem ; hoceſt, facto ex Altitu- 

ebF, quam / dicamus, in Radium duttz , hoc eſt, / X , per $, N. 
Prop. priced.) Sed earundem diſtantiz a perpendiculart plano per 
ae 8F,ſunt item iidem Sinus rei. Momenta itaque fingularum (mag- 
Wtudine in diſtantiam dui) ſunt ur Sinuum Quadrata, Adeoque 
emum Momenta (reſpe&tu reftz BF) ut omna 5* , ſumma Qua- 
Sinuum. Hoc eſt (per $. V. ejuldem) ut ſpatium E B F G 
Radium duftum. Quod quidem ſpacium E B F G (cum ſatis inno- 
ar) dicamus & *, adevque k&,* R eſt Momentum expolitz ſuper- 


3 


curvz Ungularis, reſpe&tu retzx BF. Arque hoc Momentum 


per 


cx Superficiei integrz , parallelis planis interjeta (quam Zs- FigJt 5 4. 
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CRE. 
per Magritadinem / R diviſum ; exhiber To = =tiſtancinC 


rr1 gravitatisa perpenciculari Plano ſuper A « ereCto. 

Cumque eadem lit ratio (hoc reſpe&tu) Ungularum cujuſcurg, 
ſint Altitudints , (utcunque enim aucta Altirudine , adeoque & Was 
niradine, & Momento , pura, in ratione P ad & ; erit adhuc ea 6 

| 8} i 4. as HH... % A : T 
diſtantia; == FF" =T : ) Erit cujuſcunque Superficieilly, 
lzris, ſupex Arcum Circuli erettzx , (Aciem habentis, Circuli Þ 
metrum A @,) Diſtantia Centri gravitatis a perpendiculari playge 

*” 


ipſam A, oy ; hoceſt, qux oritur ex plano EBFG ad rectam jj 


applicato. 

Eademque eflet, (dempti curvitate , qua converfione oritur,)zWe 4 
Superficie converlione faCta , a converlionis Axe diſtantia ; (pr 
{ingulos Arcus in hac, ſingulis in correſpondentis Ungulz { 
curva reſpeCtivis reRis, xquales ; atque in cadem a converſions ix 
Diſtantia , qua ſur ill a parallelo Plano per Aciem ſuam.) & 
propter curvaturam converſione fattam , minuenda eſt ea Diſtaz, 
pro Ratione quam habet Converſionis Arcus ad Chordam fun; 
jam oſtenſum eſt. Puta ; in Semiconverſione, ut Semiperipheru;} 
ad Diametrum 2 &, in converlione Quadrantali, ut : P ad &y!:: 
Er, univerſaliter , ut Arcus 4 vel »z, ad Chordam ſuam © vels;i 

L'S 2 2 

diſtantia in Ungula (jam oſtenſa) S , ad LL yel Cn diſt; 
Centri gravitatis Zonz imperte&tz, a converſionis Axe, 

Sed & in duorum Planorum, prius memoratorum, commti kiu- 
one reperiri, ſupra oſtenſum eſt : Ergo, in hujus ſeRionis eo Pwls 
quz ſic (ut diftum eſt) diſtat, Datur igitur, tum in Ungula, wav 
Zona utut imperfe&ta, ipſum Gravitatis Centrum, Quoderuw 
mo oſtendendum, 
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m | PROP. XV. 


we oris Circuli ( duobus Radiis & Arcu comprehenſi) A 
| Centrum gravitatis ct in Axis ſui 1llo punCto, cujus a Fig,1 ; 8, 
* Centro Circuli diſtantia, eft ad duos Trientes Radii, | 

* utexpoſiti Arcus Chorda, ad Arcum ſuum. 

| Adeoque , In Semicirculo ; Ut Semiperipheria ad Dia« 

TEE netrum, fic 5 Radii ad diſtantiam Centri gravitatis Se- 
micirculi a Circuli Centro. 

if que hinc etiam Segmenti circularis (recta abſciſſh) Cen- 

F tum gravitatis colligitur : Atque de aliis Portionibus 
fniliter. Cxteraque quz hinc dependent, 


CY 


: Menpe ; Sj ponatur, in expolito circulo, Radius CA vel C. 
MW CB=&; Peripheria integra, P; Arcus BA = a, a- Fig.159, 
B/ deoque BAB=—2 as Chorda BA=c 5 Sinus rectus 169, 


(::WF BYV=-s, adeoque Chorda BB— 2s : Sinus verſus 
WF AV—o, reliquuſque V « = 2 KR—ov—b; aCentro 
Diſantia VC = x = — v1 V fit ſupra Centrum , 
wlC=x=—=ov—Rfſinfra, vel VC=x=0, fi 
in Centro : Item a —s =e; a+5s=f,R+v=—z, 
Erit, totius Semicirculi A Da , Magnitudo, 5 A P : cen- 
trique gravitatis, fivear«, fivea T A, diſtantia, A ; 
| Vomentum reſpectu 7 &, vel T A, :A*P-: Diſtantia 
Catrigravitatis ab A « , *$*. Momentum reſpectu 
de;k?, | 

Kitors BCA magnitudo j aR- Centri gravitatis di- 5 |, 


. 2 \ 2 5 \ . = 3 
ſtantiaa DC, = &; aro, R+ RATA, K-—R; 
? Q Py + 


Momentum <jus , reſpetu 7&«, jaR*--+5R*3 
nomentum ejuſdem reſpectu T A, 24K  —415 Rf: 


obs 


0! | C:ntr! 
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: OT 2 V I - 
Q.\W. Centri gravitatis dittantia ab Az, 3 Momentum 1 
ſpectu A x, t v /t 
HM. InavgulB C V. _—_— ex?  Diſtantia 1 Centrign 


vitatis a DC, A 3 3 a . i T ; =2 ; Ht pts ( J 17: 
R<= >= | R = 7 v ,. momentum relpectu 
vr xATYs x === x; repettu TA, Sx Bela 


—=XA+2?,;Xx, - Diſtantia Ceneri gravitatis ab Aa, + 


R.T. Momentum reſpectu A«4 s* x, 
Semiſegmenti B V A, magnitudo :eAR-+ t sv: Mons 

3 tum reſpectu rx, 2eR* +isov Rats 3; relpes 
# þ A, FR un 51S ONS TY 3 » Diſtantio centri Nth 

_ a TAR. WR. - - 


9 + 4\ i 444 
- 


vitatisa 7 x, R + 

287 ? x7 

| | — aB V. : 

aDC, 3eR-+—31v? zen+ 350 
momentum reſpectu B V, —: e AR * + "4 oR- 

: Momentum _— A n, : OR —257 R +25 
eIV. i» R+! 5*Þ; diſtantia Centri _ itatis ab4; 


T2, 


_ Rh +2; 


zeR—+— 1550 ” 
Trianguli BAV, magnitudo : * 5 7 : Diſtantia Centrig 

FN, vitats aTA, *v; a ra, 2 R—jv: Mormenunre 
ſpectu 7 «a, svK—t5v*; reſpedtu T A, 10? 
Diſtantia _ oravitatis ab A «, ts; Monentu 

R. reſpeftu A « * Va 
Segment! A B A, <ier LEP ; eR, Momentum reſpec: 

G.N, To,eR* + ;-.vR; reſpectuTA,jek*—;50% 


17 
diſtantia Centri gravitatisa D C, > 7,5 47 a 
5 EAA.” oo * Momentum ——_ Aa, 


ſtantia Centri gravitatis ab A «, -—. 


3f 
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: 
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imiliter de ſegmento « B «, mutatis mutandis. 
Trianguli BC «, magnitudo z s & : Centri gravitatis di- H.M, 
* ſantia a 7, R—+v3a TA,R++0; infra DC,:v 5 momen- 
* tum relpectu T%, 3SR* _FiuR; reſpecu TA, S.T, 
\5R* +55 vR: Diſtantia centri gravitatis ab A, 
';; momentum reſpeRu A a, 5 5? R, 
Tranguli BV «, magnitudo = - h + Diſtantia centri gra- H.M. 
vintisar& +; aTA,2R—+h; momentum reſpectu 
rm tih?s reſpectu TA, -hR— 5h? : Diſtantia S.T. 
+ Centrigravitatis ab A «,z 53 momentum reſpeftu A «, 
152b, 
&toris Bx A , magnitudo 3f R: Momentum reſpettu H.M. 
1, fR*+;sþR; reſpectuTA,3fR* —t 5bRA; 
ditantia centri gravitatis a T « , R + _ zaTA,R— 7 . TE 
1DC, - : Momentum reſpettu Ae, vA*+;5*R, 


. TR . » 2 vR-+ x57 
Centri gravitatis inde diſtantia, . 


», 

lmenta autem eadem ſunt ubique & Semiquadrantales ©. 
Ungulz: Solidaque reſpeGtiva integr4 converſione 
fatty, ſunt ad Ungulas illas, ut Pad KR; & Semiſolida, 
eorum Semiſſes 3 quod & proportionaliter intelligen- 
duneſt de Solidis aliis imperfei converfione faftis. 
que de Momentis & Solidis reſpectu reftarum T A , O.P.X, 
1,DC, BV, difta ſunt ; facile transferentur ad alias 
teas hilce parallelas : Et, quz reſpeftu A «, ad alias 
iic parallelas : Aut ( propter ipſa Centra gravitatis 

data) ad alias etiam rectas transferentur. 
uzque de Circulo difta ſunt , ejiiſque Portionibus 3 ea» Y. 
G&m Ellipſi, & portionibus hujus , facile accommo- 


A ligatur Circuli Seftor CBAB, vel CB B, (major, minor,  A- . 
z2qulis Semicirculo , perinde eſt : ) ex infinitis numero Sefori- Fig.15 ©, 
«pot; Sive , quod (propter infinitatem) eodem recidit, ex 

| Gg ; rotidem 
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totidera triangulis , invicem #qualibus ; (quorum communis w 
lit C Centrum: ) per def. 1. Cap. 4. Quz totidem reftis (y, 
ruadem Trianguloram Axibus) reprzſententur , ut CB, Cin: 


(per prop. 6 hujus) Centrum gravitatis in Triangulo , Altiy b 
Tri-nte a Baſe diſtet , (live, a parallelo plano = Verticem, & l 
Trientibus ; ) Si Radio Cb — + CB, delcribatur peripherz iſ *© 
(expolitz B B fimilis, & limiliter poſita) tranlibit hac per Tri, 
rum lingulorum Centra gravitatiz, Cujus itaque cum {ingulapuy p 
(xqualibus ab invicem diſtantits remota) xqualiter onerentur (x (i 
lIibus utique T rianguliz, quorum Centra gravitatis fuſtinere incl” 
tur : ) idem erit arcus b blic onuſti Centrum gra»itatiz, atqueps A 
Seftoris BCB, per 16 Cap. 4. Facto itaque ; ut chorda þþ 4 
arcum ſuum , hoc eſt, ut Chorda BB ad arcum finum ; licC 

radium Cb, hoc eſt, ad = CB: (Hoc eſt, C G— 2? 8:) iſ 
G Centrum gravitatis Arcus þ b, (per prop. praced.) adeoge 1 


( per jam demonltrata ) Sectoris B CB. Quod demonſtrandy 
rat, 

Hoc eſt , ſpectatim in Sericirculo ; Ur Semiperipheria 4k, 

 Chordam ſuam , hoc eſt, ad Circuli Diametrum, 2 & : licdy 


b $8R* , — 4 te i 
entes Radii, 3 R; ad —- = C G,diſtantiam Centri gravitats 


3 
circuli (in axe ſuo poſiti) a Circali Centro C, 
P; Corollariam , de Circuli Segmento ; conſtat ex 27 
Quippe cognitis tum magnitudine, tum Centro gravitatls, Xi 
CBAB, vel CB«B, & Trianguli BB C : Copnoſcitur nk 
Magnitudo tum Centrum gravitatis Segmenti B B A, vel BB» 
Idemque in aliis Circuli portionibus oſtendetur, 


C. Exempli gratia, In expoſiro Circulo, fit Radius CA (tC 
Fig.159, = K: Integra —_— P: Arcus B A= a: AdeoqueB! 
160, = 24a: ChordaBA=c: Sinus reftus BV = 5, adeoque V 

BB—25s: Hujuſque ab A vertice diſtantia , (hoc eſt, 
BBA altitudo , vel expoliti arcus B A linus verſus) V Af 
que Altitudo ſeu diſtantia a baſe, V@a=2R—v=bz;e 


Centro C Ciſtantia VC = x, (eritque x = R —»v, ſi V Suk 
Centrum C,adeoque BAB minor quam Semiperipheria ; vl#=#Y 
[1 V fit infra Centrum , adeoque B A B major quam Senuperpaay 1c 


vel denique x =o, (1 V ſit in Centro, adeoque BAB Semiperiphil 
Item 4—5 =e; a+s=f;, R-Fo=z, 


D, Eſt iraque Seftoris BC B A magnitudo a R, (nempe 38A5% (ery 
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atios Semicirculi, (propter 4=+4 P,) 4 RP. 

ſrem Trianguli B B C magnitudo 3 B B x CV (perprop. 6 hujus ,) 
kiceſt 2x ; (Nempe, :R—5v, [1 V fuerit ſupra Centrum , vel sv—sF, 
infra: ) Adeoque BCV = + +x:; Hoceſt, 3s R— + ov, (iſupra ; 
win —35 All infra. 

Adeoque , Si a Seftore BCBA—aR, Auferatur Triangulum 
BBC=sK—2v; vel Addatur Triangulum BB C=sv—sR; 
(prout fuerit V ſupra intrave Centrum : ) utrovis caſu habetur Seg- 
menum BBA = (4RJFsxr=) aR—8R+5v=eRt5r, 

2 BVA=$a Rox =iaR—is R+im=tieR+L53v, 

Hoc eſt ; Si inſcripro (in Circuli Segmento) Triangulo xquialt» 
ABB (= 5») addatur Triangulum aliud (a R—s R=e R) cyjus 
rempe Baſis (ir #qualis Circuli Radio (=) 8 Altitudo (=24—25 
=2t) zqualis exceſlui Arcus ſupra ſubrenfam : Habetur Segment! 
$8 A magnitudo; a4K—sR-t5v=eR+gv, Ejuſque Semiſlis, 
Saiſegmentum BVA=;4R—3sR-+ 450 =4e R-+ 150, 

Adeoque , duo ſimul Segmenta abſciſſa AB, AB, (quz, cum 
wſripto Triangulo,complent Segmentum BBA,)zxquant aK—sR=eF, 
&erum utrumvis 44R— 45 R—4eR, 

Hoc eſt; Si ( 4—5=e ) exceſſus Arcus B A ſupra ſuum Sinum 
rm BV, ducatur in (4 R) Semiffem Radii : Habetur magnitudo 
_ =aR—IsR=LeR. 

rero Segmento BB A (=e R-+ov,) adjiciatur Triangulum 
BBu(=hs:) Habetur Sector BaB A ( angulum habens B «a B 
in perpheria, & B A B arcum, ) eR+-v+5h ; hoc eſt ( propter 
1+b=2R, ) eR+25R, vel ( propter e=a—s, ) aR-+sR=fR, 
Adeoque BaA—$aR+;sR—=5f K* 

((dem provenirer, {i Sectori BC BA = a R, adderentur duo Trian- 
Wal BCs, B Ca; quorumcommunis Baſis eſt C « — R, & utri- 
Wu Alticndo BC=—s : adeoque ſimul utraque s R, Hoc eſt, 
BMA=:R-+5sR=fR: Et BaA=$LaR+35R=—3fR,) 

'kix eſt , $i (a-t-5—f) aggregatum Arcus B A , & Sinus Rects 
BY, dacatur in Semiflem Radu (= + R: ) Habetur Setor BaA 
SAR+iR=2IfR, 


Smiliter de Centro Gravitatis procedendum. 

, (per jam demonſtrata ad hanc propolitionem $ A,) Secto 
&BCBA (live Semicirculo major fit, five minor, ſive ipſi zqualis) 
Bi arm grayicatiseſt in C A -—_ ſupra Centrum C , quantum cl: 
Sg 2 2 8 


per prop. 12 hujus ; ) <juſque Semiſflis BC A, & « R, Et, ſpeciatim, Fig.15 9; 


I 60, 


of 
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Fig.159,25 p Nempe ei ratione ad 5 R, quz eſt Chordz BB =, , 
- } 


I 60, 


3 | : 
arcum BAB=24, live uts ad 4: ) Adeoque illius, a Ll th 


34a+25 
3 4 


» x +4 . J 2s <—_ 2 A —— ? ky | 
T A (rtangente vecticls) 2 — —& = -- — R, Fademque 


ab eiſdem 7 » , T A, diſtantia Centri gravitatis ſemiſeRoris BCz 
Propter dimidias B V & huic parallelas ſemiſectorem complentity, 
rotis B B & huic parallelis complenribus Sectorem integrum, jy 
portionales, & in eiſdem cum illis diſtantiis five a 7 «, (ive a7, 
{ Quod &ſiniliter intelligendum erit de Semi-conis,Semi-ſegmentis{ 
quorum Centra gravitaris five a Bafis plano, live a Plano verticsby 
parallelo , tantundem diſtant , quantum inde diſtant Centra graigz 
mtegrorum ſuorum five Conorum , live Segmentorum, &c. 
ſemel monitum eſto, ne opus fit idem ſzpius repetere.) Et, ſpeciaty 
Semicirculi A D a, Centr 2” (utpote in DC jacentis) dit 
tia live a 7 e,fiveaTA, eſt &—Ca—CA. 

Adeoque { propter magnitudinem Seforis BCB A =], k 
BCA =3434K,) Momentum (reſpeftu reftz 7 a ut Axis Lip) 


Seoris BCBA, eſt © R*, (magnitudine ſcilicet indi 
tiam ducti ;) & Semiſeftoris BCA, 2 —__ reſpel 
JA —25 


retz T A, Momentum Seoris BCBA, eſt ——R* &hpb 


us BCA, 2?" R*, Etſpeciatim, totius Semicirculi AD,; 
momentum live reſpe&u r e, live reſpeftu T A, (propter a =!?,& 


ſeu 7 4 tangente, diſtantia eſt R + > K = KR, Adroquifif « 


I MH p< Lk oy — | 


oo *%. VS. 


FX @&=E. 4.892 


Eſtque (per 5 & 6 hujus) Trianguli BBC, Centrum graviuiss þ 
C V, ejuſque a C Centro diſtantia + CV — + x, Adeoque 4 14, h** 
R *+7 x, prout infra ſuprave Centrum fuerit ; (nempe K +24 
ſupra; K — 7 x 1 infra Centrum ;) Hoc eſt (propter x = Rv} 
ſupra Centrum, & x —=v— KR li infra Centrum, ) utroque al, 
iR—+3v. Adeoqueejuſdema T A diſtantia, &J*x=+* R-+#%, B+ 

Eſt autem ( ut ſupra, $E, ) magnitudo Trianguli BB C=:1; 
(hoceſt, s R — 5 v ſi ſupra, vel s v —£ R ſi infra Centrum.) Ls 

Quod ductum in Centri gravitatis diſtantiam a r a, Rf+x=$R-#, 
exhibert ejuſdem , reſpetu retz 7 «, momentum x £2417: 


— — — —— — 


eds | 


- 


—_ 
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Sk—2?;x; Hoc eſt = IIA, A Lon 
out wpra infrave fuerit. 
os, [demque duum in ejuidem a T A diſtantiam, Ratx=* R+ i, 
wi exhiber cjuſdem BBC TIrianguli momentum reſpe&tu redtx T A, 


$K +5vR—-2 $9* —$R*—-$v R-+259* 
OT 250 
ieRgtoxts hoc eſt ; vel ——— 


at ſupra infrave Centrum fuerir, 


3 


» 


2 


AW Auctiam (propter As, AB, AV, nocelt 2 R, c, v; contmue 
bs, proportionales : adeoque 20 A=ce*'=5s*-+v*; ) Nic quiden 
r16 gitf—350 Reno —SaR +aeuRo+2ett,. 
T4 ER——y : —_— ; youny ilC VCYA 
te Rav RE 25 - vel SLIDE A230” prout ſus 
_—” . X 3 4 

bl jinfravs Centrum fuerir hoc T_ 

ws WF (Arque hic monendum duxi ; quod oppido notandum velim, ne fit 
Jl ouidem ſpius repetere : Hanc reduRtionem in {equentibus ſpiſſime 
g acurrere, Nempe , propter zvR=c*=#-+»*+ , quoties occurrit 


xr; proc* ſubſtitui 2vR , 8&, prov*, ſubſtitu c*—#, hoc eſt 
2t—i, Omnin9 enim expedire compertum habeo, ut unam ali- 
qun formam deſignandi eandem quaritatem adhiberem , ad quam 
zqipollentes aliz reducantur quum opus fuerit , ne ſymbolorum va- 
mzconfulionem pareret. Quod memineris velim, ne, in reduRio- 
wbs3nobis ſubinde crebro faciendis, aliquando hzreas,) 

Ayuehoc Trianguli Momentum, reſpe&tive Subtratum Additum- 
 (zrout ſupra Centrum infrave fuerit,) Momento Seftoris BCBA, 
(reg, 4R*-+55 R* reſpettureftz r a, & aR*—45F* reſpeftu rectz 


E +& © I; 


), 74) exhibet (utroque caſu) Momentum Segmenti B BA reſpe&u 
& {iz 16, aR'—r Row Rt oO =e Ron R355, 
&{emiſegmenti BVA34R'—35 R-+30 R535 =3eR* +350 R436 ; 
&;, reftz T A, Momentum Segmentt BBA, aR*—sR* 
tn WT R—353 =>eR* r5v R—353 , & ſemiſegmenti BV A, 


HRP-LR +350 R453 = $0 R*-+ 450 Re dg, 

UW quidem momenta, per magnitudinem ſegmenti B B A 
=eR+25v, aut ſemiſegmenti BV A — 4 e R-+ + 5 v, (reſpetive,) 
al; exhibent Segment! , aut Semiſegmenti, diſtantiam a T 4 


Lo Atque a TA, R— Th : Adeoque 


—_ eee 
3tR+ 35v' z3eKk+35v 


« . . : 
= atitudinem ſupra Centrum C, aut C D rectam, __ $y? 
— 2 $5 


TEE: E fp reQam BB, fo BY, 


233 


hoc 
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28) 


no Pogo Ro ges — OTOE JaR—3r gee Oi 
; Atque hac demum,a BV,diſtantia j in magnitudinem duc 
momentum, relpe&tu retzx B V, Segmenti BBA, 2; _,p:,8 
$R* avR— 50 R590? =—eR*+avR:;080 
ſemiſegmenti BY A, —$:&8*-t3avR—gi), =5420x R+ap, | 
MY, Deinde , Trianguli B B «, aut BV «, diſtantia Centri gravis; i 


& SeRoris B= BA, momentumf &* — + 5þ KR, ut prius, 


ra, eſt+h=+R—+v: adeoquea T A,z R--b=# R+p, (y 
in magnitudines (-h,$sþ,)duQta ; exhibet Trianguli B B «, momenty 
reſpettur 2,3þ* —=#; k*—$50 Rp 450? =35 R*—J5vR—4) ; & p 
ſpectu T A,25þ R--55b* =Fs R* +510 R-530* =JF5 R*—$11R+4p 
& Trianguli BV a,momentum reſpe&tu retz 7 &, 35h* = *;R*_2,] 
—+13 ;&, reſpettu retz TA, 1þ R—$15b* = 5 R?—$5r0 R+48, 

Quz quidem momenta, addita reſpe&tivis momentis —_ 
BBA, & Semiſegmenti BVA, ($L inventis) exhibent 
BaBA, B« A, momenta reſpettu earundem 7 a, T A, 
Sectoris B a B A momentum reſpetu 74, 4 RK * + 5s R* _21y] 
—=fR*+4bþR, & reſpetu_ retz TA, a R* +4; R +1] 
—f R*—+$5h R: Et Seftoris Ba A, momentum reſpedt nh 
7.6, if R*+24hR; & reſpeftu T A, if 8*— $5þR. 

Fodem modo , Trianguli B C «, Centrum gravitatis et innk WF & 
« 8, quz a punto « ad medium retz B Cducitur, ejuſdem «lis 
tertias verſus a abſcindens. Eſt autem ipſius medii punRti &, ak 
altitudo ſupra 7 <, quam habet retz C V medium punttum , ws 

«+ — R*+ x ( prout ſupra infrave Centrum fuerit V ' 
be eſt, (utroque caſu) ay =4 R—+v. Adeoque diſtanty Get 
tri gravitatis Trianguli BC a, ars eſt: ay = K — ty, aqui 
TA, R-+iv. 

Adeoque (propter magnitudinem Trianguli unius B C«=1t, 
& limul amborum 2 B Ce = 5s R,,) erit unius momentum 
rex 7@,3sR* — + 54 R,& (imul utriuſque s R® —+1oR: h 
reſpetu redtx T A, momentum unius 45K ® + £5 oh; & in 
utriuſque 5K * +30 R, | 

Quz quidem addita momentis Setorum BC A, & BCB 
nempe $aR**$s R*, &caR**+; R* (per $I.) exhiben® 
mentum, reſpectu reCtz 7 a, Seftoris B a A, $a R* + £182 —4nl- 
2+f42+3:þ4; & ſeftoris BeBA, f&*+hR: Et reſpedtu ns 
TA, momentum Seforis BzA, $4K*+Z5R*+Z50R=3f 2 —{4bl; 


$3 @©«@ —» ww 


- 
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Arque hc demum momenta , per ſuas reſpeRive planorum mag- 
rirodines (4 A.» f R,) div.ſa; exhibent utriuſvis Sectoris B u A 
LE iy $E-. 

MW 3:34, Centri gravitat!s diſtantiam a'*, Rt, ;&aTAR- = ; 
3 

: Adeoque alritudinem <cjus ſupra Centrum C, vel CD rectam , 

jb 24 R—IVv 

Ta 34+ 35 


Fig.1 59, 
I 60, 


: Gniliter, Trianguli A B V, magnitudo, eſt 4 5», diſtantia centri N, 
2 tars a TA, eſtv; adeoque,a 74,2 & —+ v, &propterea 
guidem momentum reſpettu 7 4, 5 v K& —35v? = $5v +233; 
WW &rſpeftuTA,+$-v* =jev R—75 57, 
idem momenta , ſubducta ex reſpe&ivis momentis Semi- 
iBVA, (nempe, 34K? —35s R*+i5wvR 74 #5. per $L.) 
rlinquit Segmenti A B A momentum reſpectu 7 a, 34A? — 4; R* + 
ik=3eR* +q5vR; &,reſpettu I A, $4K*—$5R? —£50R 
=P —+50R, we 
Atque haz momenta, diviſa per ſettoris A B A magutudinem, + e R 


(pxr5G.) exhibent diſtantiam Centri gravitatis a 74, R-+£2, 


ze * 
| sv $9 _| aG 
taTA,R— Th, adeoque ſupraD C, - ED; — 


Pariter, de Segmento « B « judicandum ; puta, pro arcu AB = 4, 
ſubltituendo arcum reliquum ad Semicirculum « B =a = P—a: 
&prolinu verſo A V = v, ſubſtituendo a V =h =2 R—», item 
pro TA tangente contermino arcui A B, ſubſtituendo 7 @ tangentem 
conterminum ipſi « B , &, vice verſa, T A pro7@, Quippe lic mo- 
mentum Segment! « B « , reſpetu Tangentis oppoſiti T A, eric 
jeR*_;sR* ++ 5b KR; &, reſpeftu Tangentis contermini 7 8, 
fit fo R* $1 RÞ—þR, 

Autetiam, ex P & * momento totius Semicirculi AD a, reſpe&u 
Tags utriuſvis 7 4 vel T A, auferendo $4K* +2; R*.—Z50R 
momentum ſeftoris B « A reſpe&u ipſius 7< (per $ M.) habetur 
reliduiadſemicirculum Segmenti « B « reſpeRtu ejuſdem 7 « momen- 
tm;PR—iaR? —£:5K*-+£5vR, hocelſt (propter 4 P—a=a, & 
Y=1R—þ,) ta R*—35R2?—£5þR : Atque ſimiliter inde ſubducendo 
guſdem B « A ſetoris momentum reſpeftu T A, $4 R* +5 R*+*rwR , 
labetur ſegmenti « B «a, reſpettu ejuſdem T A, momentum 
HR —L4R? —2;R*—+50R ; hoc eſt ( propter £P—4a=@ , & 

=1R—b,) 162 —235R* +45 R. wpris 


cn 


ws wo EE EF. 


W.5 bt wm TD © B = Xx” = 


L3-A6ECS 


oF 


Er 
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O. Et fimili ratione , mutatis mutandis, eorundem expoſitory 
Fig.1 5 9, nium Planorum moſnenta reſpettu alius redtz iplis 7 «, TA, gy y 
i60, rallelz, cujus diſtantia infra vel ſupra harum aliquam datur, 

Quodque de horum Planorum Moments reſpeCtu reQtarum :« 
TA, BV, authiſce parallelarum, dictum elt , pariter intelligerdy 
eſt .de Ungulis ſuper eadem plana ecectis, quz plano abſcindannr 
eaſdem reſpectivere, T A, BV, vel hilce para lelas, (que 
planum non ſecent,) tranſeunte. Nempe , $1 ſecantis plani ad 
litum inclinationis angulus lit Semiquadrantalis ſeu grad. 45 , (ay 
Semiquadrantalem Ungulam dicimus , ) cadem erit (per 11 hy 
Ungulz arque Momenti delignatio. (Erit enim Ungulz altng, 
faper quodvis expoſiti plani puntum , eadem atque ejuſdem pi WF 
ab illi rei quz eſt communis planorum interſe&tio quam lay 
aciem dicimus, diſtantia. ) Sin major fuerit minorve Inclinay MF i: 
Angulus ; major erit minorve illa Ungula ; & quidem in rain 
Tangentium Anguli Inclinationis. Nempe Solido Priſmaticoſa(y {W= 
lumnarizquatur ; cujus Balis, fit expoſitum Planum ,; Alritudo, 
lis altitudini re&z Centro gravitatis inliſtentts , (ut ad prop, 1 y 
ſameſt; ) Hoceſt, (fi angulus Inclinationis ſit Semiqua 
xqualis diſtantix Centri gravitatis ab illa refta quz concipirurde 
Axis motus, vel ut planorum,expoliti & ſecantis, communis ſefin 
Acies Ungulz. 


Denique ; Fadem quz diximus Momenta, exhibent ctiam Mags 
tudinem Solidi , quod expolitorum Planorum circa expoſitss retts 
converſione deſcribitur ; (per 12 hujus.) Nempe, in ea ration al 
momenta ut jam delignata, vel Ungulas Semiquadrantales, qum habe 
Peripheria (integra, vel dimidia, &c. prout converſio illa c&nign 
vel dimidia, &c. ) ad ſai Circuli Radium. Eſt enim diſtantia Crain 
_ plani, ab expolita rea, Radius iſtius Peripheriz (ings 
eftz, live imperfetzx) quz converhonis Centri gravitatis circa 
rectam deſcribitur, LT 
Puta , Sectoris B CA, reſpectu rex 7 « Momentum, vel Semuge 
drantalis Ungyula, eſt (ut ſupra, $ 1.) 34K*++5&* ; & reſpefurdt 
TA, 44K? —+5R*, Ergo Solidum Annulare, illius integra cont 
one circa 7 « faftura,, eſt, %4 RP+£s RP ; & , ſemiconyerlioe, 
+#sRP-+25RP : Et, circa T A, integra converlione, $4RP—YN; 
& ſemiconverlione, 2a KP- £5 RP, 
lrem, Sectoris B a A, reſpettu re&t# 7 4, momentum, wary 
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2 
kepalis Ungula, (ut $M.) eff 29k go gn R= SPA HothR ome, 
& reſpettu rectx IA, tR*+ 5A oP 650 R= 2f A*—gob A”, Ergo » 160, 
adam illius integra convertione circa 7 ceſcriptum, «lt, 
uip+ i RP--tP—3fRP+;mÞ; &, converlione dimidia , 
ug RP—5,10 = 3 RP-+535hP: Arque, circa T A, con- 
recſione integra, 24RP + $5 8P-+ ,rovP= 3fRP— 4:hÞ; & , con- 
rerſione dimidia, ri "RP + RP uP= MRP —710P, 
em, Semilegmentt BVA, reſpectu iplius 7 « momentum, vel Se. 
| miquadrantails Ungula, eſt (per y L.) $4K*—}5 K* +5 v R-+453 
—_— — ; Er, reſpectu TA, 24R* —35K*+ 350 R 
=o Abba a0 Ry 6? . ErgoSolidum illius intezra converlione 


. ; 3p 
circa 7 4 deſcriptum, eſt ) ZaRP— SRP + 0P+* =o A P+- 


De Y na 
3A 
DD 


$27 . . * g+*A J- 
ump+ TT & converlione dimidia , 4a RP— $5RP+ pro P+_—, 


4 


j9, 


iP . . A 
=AP+am + : Ac,circa TA, converfione integra , ta4RPÞP— 
oP = te RP LroP——, , & converſione dimidil 


iD Pp 
WL RP+ hr Pte RP 4r0P—=—, 


kem, ejyſdem Sertiſegmenti BVA, reſpetu re&tz BV, momentum, 
png Ungula, eſt (per $ L.) e—4 K*+$avR—253, 
Ergo $0 


idi illius circa B V , converltone integra , deſcriptum , eſt 


iP ME ak 
KIN-+LauP—5 3 & converlione dimidii, —3e RP+lavP— 
iP 


It - 

Quodeue hic de Semilſolidis, (intellige, quz converſione dimidia 
muntur,) oſtenſum eſt ; quz ſunt Integrorum dimidia : Similiter 
&edlis, que converſionibus aliis imperfectis, (puta Quadrantali,G&cc.) 
aciduntur ,” ſervati proportione, judicandum erit, Quod & in ſe- 
nv priter intelligendum erit, 

deSolidis, Planorum horum converlione circa reCtas 7 e, 
A,BV, oftenſum eſt , ſimiliter ad alia, mutatis mutandis, accom= 
nr, quz corundem planorum , circa aliam quamyvis 1m eodem 
l100t, Weao reftam illis parallelam (quz planum convertendum non ſecet,) 
Jnquead illis diſtantia , intra ſuprave, poſitam, converlione de- 


LO 


"ſt Hh Atque 


P. 


Sy 
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Atque jam quidem, quod ad Setores integros BC BA, Ba} 


Fig.159,& integrum.Segmentum B B A, &c. quorum non modo Centri graiy, 
I 69, 


F 


z 


Q, Nempe, | 
61, ES Quod lic oftenditur, Biſe&is BA, BA, arcubsi 


IT | 


62, 


tis altitudo , (puta quantum diſtat a r «, T A, BV, vel CD, &) 
ſed ipſa Centra jam determinantur \ ut qua lint, in altitudine deligna; 
in iplo Axe, puta A « recti, per 5 hujus : ) Illoram Moment, yy 
oulr, & Solida converlione facta , ſatis determinantur ; non modop, 
{pectu re&tx quz lit iplis 7 9, T A, &c. parallela, fed reſpectu regs 
cajuſvis expoſitz urcunque in illo plano fit? (falrem qui convenerty 
Plana, ſen, Ungule Bafin, non ſecet, Nam, propter datum iphn 
gravitatis Centrum, datur etiam ejuſdem diſtantia a quavis lic eps 
{iti re&ti : Unde reliqua conſequuntur. 

Quod etiam, de Sectore B CA, Szgmentis AB A, « B, Thy: 
gulis BV C, B Ce, &c. ltmiliter intelligendum eft ; utpore qung 
ipſa Centra. gravitaris non minus determinantur, quam ipſorum BCR, 
BBC; quippe in illorum axe polita. 

Sed SenulſeCtoris B 2 A, & Semiſegmenti BV A , quorum Cn 
Gravita:is nondum ipſa determinantur, ſed ipſorum rantum a 7, T4 
vel quz hiſce paralle}ze ſunt rectis , Diſtantia : Momenta, Ungilz 
& Solida converfione fatta , nondum determinantur, nili reſpeuj 
farumz#, T A, rectarum, aur hiſce parallelarum. Quum verog 
rum irem Centrorum diſtantia ab A - determinata fuerit (quodjn 
facturi ſumus; ) adeoque illorum Centra ipſa determinafz, exm 
etiam ad-re&tas ipli Ae paraliclas , aut etiam alias in codemplay 
rectas, hmiliter rransferenrur, 


Ur igitur , de his etiam, eadem univerſaliter determinentur: corun 
ipſa Gravitatis Centra jam determinabimus, (per 26 Cap. przcd, 
exhibita eorum etiam ab AQ diſtantia , quz iplis 7«, TA, & 
parallela non eſt, 

Nempe ; Centri graviratis Setoris B CA, a rea A «, diſtant 


TI! | 
6,0; erit ( propter arcum 49, xqualem arcui BA—s,) Clit 
$.—BA=c, ejuſque ſemifſis H+—tc, Item Sectoris BCA 
Centrum gravitatis G, in reta Co, ejuſhue a Centro diltum 


CG===2; (per hujus $ A.) Atque (propter [imilia Trizgu 


. _ . * pd -1 = ce? 4 - 
ut CO==R, ad Ot=4c , lic CG=—R, ad Ge= _.,diſtantamw 
_ | a 34 


jy; rr en o wh Sp we FKir9y = 


ks | 


ef 
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rigraritatis ab A# ; vel (propter 2vR=e?) we 
aSemicirculo AD= , (propter v=2R, & a=3 ?,) diſtantia Cengri 


8K" 4 
gritatis ab As, eſt"; In Quadrante vero ADC,(propter v=R, 


Et, ſpeciatim , 


&i=2£P) diſtantia Centri gravitatis ab Az, eſt limiliter = 
Et igitur, (propter magnitudinem, 24K, per $ D.) Settoris BCA, Fig.1 59, 

rhect- recta Az, momentum vel Ungula Scmuquadrantalis, (ducta 160, 

itadine in diſtantiam,) *c* K=$v R?®, Adzoque Solidum in- 
i; converiione circa Ae deſcriptum, £c* &—4vRP ; &, conver- 

Gone dimidia , 74 P=3v RP, Em, ſpeciatim, Momentum Semicir- 

alAD= reſpectu Az, vel correſpondens Ungula, 4&3 : Et folidum 

aoxerſione circa Az factum ( nempe Sphara integra ) 3 R*P , & 

Sniſolidum , ſeu Hemiſpharium, 4 &? P, ; 
Quzque Quadrantem ſpeCtant, ſunt eorum Semiſles. 
in, ex hoc Sectoris BCA momento $c*R —3vR*? , auferatur mo- 

nentum (reſpe&tu ejuſdem Ae) Trianguli ABC, hoceſt (propter 

kin AC-= & , altitudinem BV—s, adeoque a baſe AC diſtantiam ; 

Lb) 43R: Haberut, ſegmentt ABA, momentum (reſpectu ejuſdem 

h) RK — $8 R=4c* R— $3? R=4v*R, Quod, per magnitudi- 

vR (per $ G.) diviſum ; cxhiber Centri gravitatis ab A# diituntiam 

WM” . 2 

Eon Solidumque ejufdem integra converlione circa Azz 


TEETEEL 
at P=i2*P; & converlione dimidii, * v RP —;£5*P 
—i | 

| limiliter de ſegmento « Bz, mutatis mutandis : Puta, ſubſtitutis « 
[104,& þ pro v, 

Deinde, Trianguli BVC, diſtantia centri gravitatis ab Az, (per 6s R. 
wes) eſt 4BV—+s., Adeoque (propter magnitudinem ; ut prius 
wr, hoceſt, 45 R—4:v, vel $:v—4s{\, prout ſupra infrave Centrum 
hert;) ejuſdem, reſpectu rex Az, momentum, vel Semiquadranta- 
lis Ungula, eſt £5*.x , hoceſt 35? R— 45? v, vel £58*v— 25? R, prout 
lupra mfrave fuerit. Adeoque Solidum integra converfione circa 


3*xP R—v Y—R 
Acfattum, eſt, <> 3 (hoc eſt, ——*P, vel 52 P, pront ſy- 


' l *xÞP > 
munfrave fucrit : ) OL, ſemiconverſione, 1a f : hoc eſt ( Prout {t- 


I2 


. s be f ART, | o WY , . 
mntrave fuerit) 5? P, vel —'D, 
I > I2K 


Hh 2 lludque 


2:36 De Calculo Gentri Grawvitatis. Cap, V, 


fi9.159, Illudque Trianguli BVC momentum vel ſemiquadrartalis U 
; momento vel Ungula ſzmiquadrantali Setoris BCA(reſpetty ejulden & 
Aa recitr, ) (ublarum ſupra Centtum fuerit, vel add rum biinfy, n 
* exhibet MOMenum (rel, Ye ty ejul {dem Az) vaſe :M1quaz drantalem Ul , 

Þta M c: wrre io! anrem. tem legme "Nr! te yHoc eſt, l Momenty ; 
Kor 5s BCA, £:* K—tvKk* (per $ $ Q.) auferatur *;* Ra SS © 


-, 


vel addarur - —- _ jv; os Semiles ment! __ I Mower 


(vel , el mtiqu WY tal [3 lngula) reip ectu iplius Az, WL n 2,3 * bbs 
24*V, Adcoquz Solid mM Ilttus integra converilone Circa & deſc bl 
| e 
g* 5, 
trum , $7 RP —5$5* PH —_ : & Scmiconverlione, *+vRP— Tk 0 
g'v?P v5 

Sn Centrique gravitatiz, ejuſdem BVA Semulegment Cltanty 
ab Az, ( diviſo Momento per magwtu udinem $ F !nventam ) - 
0 Kats Rbntp2w 20K* —57 Toy 0 
—;- —— : 
4A 5 R-r 3, 3eR-t=3 SU ; 
Aut evam , propter 22 A—3*—=c*—$8? =v? , Momentum at hy 

_— ' » 06 2 » SxLuP * 
'2* R4+35*v ; Solicum converlione inte! gra factum ; ov Por- & Wy 1 
a , 667 G& 
converlione diwidil, ; !u* P- + —, ; & Ciſtantia cent:i gravitatss WW : 
; a 
v* Rog vR4.,7 A 

ws d 'g a0 Az, ; V 

ſtu cmilegmenti BVA, ab A TETn- 3el $30 | 
R St autem, ex hoc Semiſegmenti BV A momento ! * R-+ 2429, ae i, 
7amus momentum TI rianguli BAV (reſpectu cjuſdem Az) (Ml 
enim Balts AV =v alcitudo BV=s, Centrique gravitatis a baſedife- he 
9 
1a 5, adeoque momentum j 5*v:; ) relinquitur Segmenti AB (tt Wl gy, 
(peftu ej: uſdem Az; momentum +72 R, . Ut prius, in 
Similiter ; Diſtantia Centri gravitatis Trianguli BCz, a rea A, W p:. 
eſt (per 6 hujus) ;BV=4s; ejuſque magnitudo 3s &. Ergo tlas WM r,. 
(reſpettu rect Az) momentum , vel Semiquadrancalis Ungul, l var 


5* KR: Adeoque Sol:dum integra converſione circa Ax factum, tt; 
& convertione dimidia, ; +; ;2P. 

Triangulique BCz momentum illud £52 R, additam Sedtoris BU 
mnomento ($ ( reperto) 4yR?—{c*R: exhiber Sectorts Ba! 
\.retpectu cjuſdem Az) momentum, ve] Semiquadranta/em 1 Unguan, 

its £ af Ia ar a. Sol — integra converl:oneds Why 
A. fictum, 1RP-+ 1 P=1* P32, P ; & Semi! dun, 1 ay BY 
INT IBS ;e P+;;5 P. 


p——_ 


PROP. XV. DeCalculo Centri Gravitatis. 27 


. . 2 * ih : SI S: . 
Aut etiam ; Propter Irianguli BV# magnitudinem :h=sR—4350; Fig.15g, 
& Centri gravitatls ab Az diſtantiam 7 s ; erit cjuſdem, reſpectu Az, 169, 
» k 9 ' 7 q © . . 
nom:neum £2*þ=4+* K-— 35*v: Erfolidum ejuſdem circa Az inte- 


I 


j SL [0 2 D $*v.” . .* $*hyp 
X NT » $45 —— Do  n—— | —_— 
þ eri converſione tactum, 3s P=—=1 & Semiſolidum , I 
0 : $?2P 
A =P : - , - 
6k 
7 


Triangulique BV=z momentum illud 4;* R—2 ,*v; ſemiſegmenti 
wAmomento JV R*— #57 R+ $5?v (y R. reperto) addicts , ex- 
" WW 6 Setoris BaA (reſpectu ejuidem Az) momentum , few iemi- 
» WH cutruntalem Uingulam +v &*-+ 55 8, Ur prius. Adeoque (ut pri- 
5)Solidum, vx P4357 P 3 & Semifolidum $vRP—+ 5152 P, 
1 frirque ( Momento per magmtucinem 3++&--3:X—1fR, SH 
menam, divilo,) Sectoris BaA diſtantia Centri gra\ icatis ab Az, 


tt B+ R 2vR+5* £c* +8* 
—————_ —_ = C— > o 
Ur 214 3 f Y ! 
F Dterminavimus igitur (inter alia) tum Setoris BCA, tum BzA. 


m$S:miſegmentt BV A, Centra gravitatts, (per corum tum a 7 «, ſeu 

& WI T4, Gu BY, (eu DC, tum ab Az, diltantias,) quaque hinc depen- 
(ect, | : 

t- Atque ad eandem formam, mutatis mutandis, de aliis circuli port... 

evhus judicandum crit, 


Paſlunt autem hxc eadem, qurx retam Az ſpectant, (FQ, R,S, T. 


* WW tradia,) hac adhuc ali. methodo explorari. 
5 durutique (per Noſtrx Arihmerice lnfraitorum, prop. 111,127, 
" W':3, &. ) Quadcata ordinatim-applicatarum in Quadrante, ( vel 
WY Stenfarum in Semicirculo, ) Series Aqualium mul&tata ſerie Secun- 
" Worum, Puta, ut K*—o, £*—7, 'A*-—4, Re—9, &c. uſque ad 


* Pk, Hoc eſt, ut Plana Cylindri Conice excavati, (per prop. 

" Y'12.tuſdem, ) Vel, (per ejuſdem prop. 1 12.) ut Rez in Semt- 
dd diametro parallel, 

Neim Quadranti ADC, circumſcribatur AODC quadratum,quod F i916}; 
onal! C O dividatur ; ducanturque ordinatim-applicatz V3, 


" Karrentes ipli D O in M, ipitque C Oin N : Manitcltum eft, Qua- 


um ordinatim-applicatz BV, axquari quadrato CB minus quadzato 


= (per 47 «1. 1. Euclidis : ) Hoc eſt, Quadrato VM n.i ws quadra- 
5 A | VN: fant enim VM — CB," & VN=CV : & lic ubique. 


Adeoque, Orni:32 quadraia BV complentiam ADC quadrintem , 
tur omnibas quadratis VM compien'zam AQDC quadraxum . 


4 LIT 
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F:2.162. 


— 


minus omnibus quadratis N V complentium A CO Triangiy 
Er lingula lingalis reſpeRive ſumptis, 

Adeoque 11 ex Parallelepipedo ODCA ( quod compleant on 
MVq ; ) eximi intelligatur Pyramis OCA (quam compleart oncy 
Nvq ; ) quod reliquum eſt, xquabitur omnibus BYq, 

Aur ctiam ( propter Cicculos Quadratis Radiorum proportigg 
les) Cylindrus ODD O, exempto Cono O CO, aquabiurty 
milphzxrio, D AD. 

Sed & (propter ſingula B V q, fingulis MVq—NVq, zquiy 
etiam partes partibus reipective ſumptis aquantur, | 

Nempe ; Parallelepipedum O M V A dempto pyramidis tm 
ONVA (ti V lit tupra Centrum ) vel dempta pyramide aj 
OCNVA (li infra Centrum ; ) hoc eſt,dempro OCAZNCY : &qy 
tur quadratis ordinatim-applicatarum in ABV, ſegmento. Et lic ubgy 

Et limiliter : Cylindrus OMMO, dempto ONNO vel OUCN 
(hoc eſt, dzmpto Cono OCO, mulctato vel aucto limili conoN(N, 
prout ſupra infrav2 Centrum tuerit punctum V) xquatur Segney 
opharico ABB. Et lic ubique. 

His politis ; erit (propter MVq=&*, & AV=",) Pally 
pedum OMVA=v&?, 

Item ; ( propter OAq=ACq=R&* , & AC=R, ) eſt Pyum 
OCA=3 &3, 

Item , ( propter NVq=VCq=xz*, & VC=x#x;) Pas 
NCV=zx?. 

Eſt ergo, Summa Quadratorum omntum Ordinatim-applicts 
rum , (puta omnia 9*) complentium ipſum ABYV ſemiſegnenu; 
OMVA— OCATNCV —=vR? —4 R3F3x3, 

Eſt autem, ſupra Centrum, x= &—» intra Centrum,z==k+1: 
Adeoque illic x* =&* —3v R*+3v* K—97 , hicvero = 
+3vKk*—3v* R+%*. Ergo (cum illo cafu habeatur +"; 
vero —+x? ,) erit vK*—+&3 4x3 —v* R293 (utroquecaſu)fu 
ma omnium 9* ; ſeu Quadratorum ordinatim-applicatarum comp# 
tum ABV ſemilegmentum, , 

Vel etiam (propter 7 =c*—£f=2vR—#& , adeoque v'R=u# 
—i*R; O& t'=Jv R-Srfu=tuR— 3fK—I'rv ;) as cs 
Omnium of ſumma v KR—+v'—=2vk*— 45 R-+ 350, *2 

Sed & manifeſtum porro eſt; cujuſque rex ut BV,(atque de hut 
rallelis, Semilegmentum BVA complenribus limile erit judicium,) 0 
mentum reſpetiu rettax Az, xguari ſemiquadrato cjuſdem , (pp 


= . - . "IN8 . : . *1 oj © Jy \ 
Recz Centro gravitatis in iptus medio ; adeoque VBx; V B=3;V8 
ol 


2 oi wn AQg9_MFAc0 > ww 


T2 ED >=» bin ES” 


ES E=EEFPR., 75 v2 ham Mp 
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{i limiliter qu ſemiquadrantalem Ungulam ( aciem habentem Az ) Fjo, 53 
complent plana , ipfis BV infiſtentia , Xquart ejuſdem BV femiquadra- ” 
to; (nam, proprer angulum in V ſemirectum altitudo in B, xqualis 
git ipſi BY ball ; iplumque Triangulum Rectanguium Iloſceles , erit 
Quadrati dimidium.) Er confequenter , rum Semilegmenti B V A 
nomentum reſpectu 1plius Az , tum ſemiquadrantalis Ungula eidera 
BA infiſtens , aciem habens Az , xquabitur eorundem o' ſemifum- 
gz; Hoceſt, 4" K-40" =35v8'- $5' Ro £5 v=iv R+35v, Idem 
ſupra (4 R.) repertum erat. 

Kuic vero Semiſegmentt BV A momento (reſpeRu re&z A.) lic 
ireno; Si addantur T riangulorum BVC, BV= , ( reſpetu cjuidern 
4z)Momenta,(y R,S,reperta :)Prodibunt Momenta (reſpeCtu eju{dem 
A) Setorum BCA,BeA : Cxreraque de Sol1dis converitone Circa Ag 
fits, Centriſque gravitatis planorum ab Az diſtantits , liwilliter eli- 
gentur atque prius. Ur non {it opus ei{dem ulrerius immorart. 

& interim haud erit incommodum hic Joci monutile ; eadem etiam 
methodo Triangulorum BCV, B=V, BCz, momenta refpectu iplius 
&, haberi poſle. 

Cam enim (ingularum BV retarum (ſeu huic parallelarum) Trian- 
R_ complentium, momenta reſpetu A# , ſ:u Triangula eif- 

inliſtentia , ſemiquadrantalem Ungulam (aciem habentem Az) 

enplentia ; ſint earundem BV, &c. Semiquadrata : Quz quidein 
&1adrata, Pyramidem complent, cujus Balis eſt 3BVq=3s* , al- 
tle, CV=zx , Erit ipſa Pyramis (per 6 hujus ; ) Hoc eſt, momen- 
tn ilud, ſeu ſemiquadrantalis ungula B V C aciem habens A a, 


FE HE 


#- 


& BP HE. EBAECTT +5 


un; 3ir=25* x, utprius y R. 

lem, (pari de cauſa,) Momentum Trianguli BzV, ſeu huic inſi- 
by: WF fersSemiquadrantalis Ungula aciem habens A « , Pyramis erit, cujus 
-* WJ ls, 4BVq 235, altitudo Ve=h, adeoque ipſa Pyrarais (hoc eſt, 


; bu WY Momentum illud , ſeu ſemiquadrantalis Ungula,) $4? x4þ=45* b, Ur 
6 WY pris \'S, 
(WY flue Triangulum BC=+; idem atque BV « dempto ad- 
oe (prout ſupra infrave Centrum C, fit V punAum,) BCV : 
(reſpe&tu iplius As) momentum Trianguli B C « , 1dem 
Ame momentum BV«, dempto, additove, momento BCV : Adeoque 
=p BCz momentum (reſpeRu ipſius A+) ſeu Semiquadrantalis 
lgula eidem infiſtens aciem habens Az, eſt *5*h5:4*x, Hoceſt,, 
\Kopter h=2 R— ; &, ſupra Centrum, x—R—v, aufcrendum ; 
; = ), #=—R-+-v ad&&ndum ; adeoque þFx=& ,) $578, Un 
85S, 


FCadem 
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Exdom item oQtendentar ex Prop. rn2. Arithm. Inf. 
( 14111 Enna { IC oftendatur , [2 ectas 1n Semiparabol b Di imet 


Km $ OMneigue £4, comoientes Semiparabolx con. 


mzntun +400, ſrivs Secundanorum Er20, omnes relidux Vs» 
raboley Giametro C4 paratiely, ſunt fertes Aqualium multi 


} 
©FY 1 I WiSn&% 


felieS 7M. 


eu'! quadrante ; ut modo oftenſum ell, 
> igicur, ſaper eadem Ae rect, (ur communt Baſe,) deſcribe, 
rm ADs $z H1carcanlus y uM AAxz Parabola recta ( Cujas Inc 
C8. aqualis lit ipii C D circuli Radio : ) Er ordinatim-applicxy 
Sernicirculo qualibet BY producta , occurrat Parabolz in 5: Frm 
omnes V 2 Rectx, omnibus Quadratis VB reſpective ſumptis prong. 
ti0nales. | 
Adeoque ductis ominibns V 2 reCtis, (live totam Parabolim, & 
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P+it : Momentu m | reſpeſh Ta, 25,2R2>._-4;q, 
y ſpectu TA, $:* R* +;* - Diſtantia C entri graviz: 
= 
ab Av, 35 3 Momentum > fat Ac, 7353R, 
[Ei Ar tEmc 9 1c h; 1c 's, : Mag ont Udo, "1 A ai - N . Mon 
tum reſpettu Aa. © as. PUR, Centrique giatts 


a”, - Diſtantia Centr: graVith 


W 2b Ax diltantis. 


47 t 2 Mw dt 
i > *, MO & 
2 P PR UOA—S —— "4 —vK-ts, 
MS. ies Th | montt 
- Boo GC K- IT 
- >7 - ſ. 1 ” .£ [ *F 8 3 = CG *+, T: 
t1 IT) i ElDEeGI 1 +4 " , + $4N 47 UV IN — l 25 A 4 Fi !PECTU $8 
- 2 f _ P SS & « pn I ; it 
X . "9 " % ©£ N , J n : i/ 
k{ Aciemgue habentis TA5 Moenitudo , 2:8-+=:wR; 


4 
= Y * . Yr" : ; : ”3 % " {© -P an” 
Me a4. 4 « ) I< L ſs el (! il 5 bw 4 w j i 7 : b C [\ * [):ſtantia Cen 


- « 4 
, 2 # S 
bs 4 ' Y ' þ 4 = + * 
* * 3 2 \ ” = [1 
4\ $444 py 5k ts LY *K, _ VIOMN [ Ls 4b >» 
A F - 
- W = 
. « .t ol "—” A Di as y 
— A þ 
0 \ Py ” IC: ' _ + 


' ") [bo - " + 
{\ 1. 31:cantla YYLENLEE { aVitalls 4 ” 


eff _vRt \ 7R'+ouRS 
"rw ? a IA, 6R-2v * , 


uz Trianguli BV, aciem habentis Az z Magnitudo, 
:,2þz Centri gravitatis diſtantia a 7«, 45; aTA, 
zR--2þ; Momentum reſpetu ra, $5*b* ; reſpu 
TA, j*bR—35*4* : Diſtantia Centri gravitatis ab Az, 
:;; Momentum reſpectu Ax, 22h, 

Aciemque habentis T « ; Magnitudo +:4* ; Momentum 
reſpetu Az, :5*h* ; Diſtantia Centri pom ab Ax, 
4; ; Diſtantia Centr! gravitatis A 7#,4hz a TA,2R- 4h ; 
Momentum reſpeCtu 7 «, $4? 3 reſpeftu TA, *5h*# 
—db'=7 +435 þ. 

kimque habentis TA 3 Magnitudo, sþR—+$5h* ; Mo- 
nentum reſpettu Az, 35*bþK—4$5*h* ; Diſtantia Centri 
8 R.—3h 

24R—8h 

UB —350R* +38) R—350=35h*R-45h3 =535h5t$53þ 

reſpectu T A, 2s K3—$50R*+33R+413v; Diſtantia 


eravitatis ab Ac , s + Momentum reſpec x «, 


R Es 2 25'V R 
& AI . 
Centr! gravitatis a 7 & , K—- F=zakag TA, 
35'V IS 35*v PRES . » 
R Re—20v R445 2 a DC, $R'—4q9yR-+45 —_ 12&—4b 
zu” 
4R-t qu 


lopulz SeCtoris BxA , aciem habentis A; Magnitudo 

we+:*R; Momentum reſpeCtu T7 «, 50R3+35* R* 

—1vR; reſpectu TA, oy ao. Diſtantia 

. o o % s* % 
_ gravitatis A 7 &, ME a TA, R— 
% £h 

goRpagf2 © DC, 4vR-+25 

rIU+-zroR*-+7353R 5 Diſtantia Centri gravitatis ab 
A 3X 3ruRba sf 
OO pms 

$0 R-+-48 


: ; Momentum rcſpectu A &, 


Kk Acicm- 
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250 De Calculo Centri Gravitatis, Chz,) 
1. Aciemque habentis 7 « ; Magnitndo , 3f&*+;gbR=:p 
Fig.159, +2r8*—4$5vR ; Momentum reſpettu Az,}vR3+2;:1, 
160. —75;*vK; Diſtantia Centri gravitatis ab Ar, 
z 2 2 
W. De Te : Momentum reſpectu 7+, 4,1 
MH R3I—350K* —T353K= f Ot SR —71R; It 
ſpectu T A, va +531 +53 rvR? +7163 R=jfp 
—z+hR*+7543R 3 Diſtantia Centri gravitatis 2 7, 
15fK'+ghR—25 1 TA of R'—shR+26 
12fR 4b - ? n:2fR--gh * 
{. Aciemque habentis TA; Magnitudo, 3f&*?— (4bR=\t 
+: R*+;,vR ; Momentum iefpettu Ar, joR3i;;,r; 
WW. Diſtantia Centri gravitatis ab Az, LED; Momey 
mentum reſpectu 1 « , 4aR +54 R3+335rvRe* +7430 
—=2f13—33-bR*+7353R; reſpectu TA, tal3+;3tp 
+1 10R* —1353 K= of 3 —IhR*—1353R 4 Diltany 
Centri gravitatis a 7 &, FEI FEE —=;} TA, 
15fRt—75þ R—2s 
fifa * : 
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- Adeoque exhibuimus, Sphzricorum SeCtorum & Segmer- 
| torum, Ungularum item aliorumque Solidorum expol- 
torum tum magnitudines, tum momenta reſpe(tuexpo- 
ſitorum aliquot planorum , eorumque Centrorum 
vitatis & plants illis diſtantiam , ipſaque aria 
tra. 

Quz omnia, ad alia etiam Solida , ad Sphzram ejuhe 
partes ſpeantia, facile poterunt accommoadari: At 
etiam ad alia Solida ex Circulorum portionibus ore 
unda. 

Quxque, de Ungulis Semicirculi ejuſve portionut; 
Sphzraque & portionibus hujus, dicta ſunt ; eademad 
Ungulas Semiellipſeos hujulve portionum 3 & plu» 

r0 
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roides , portioneſque hujus 3 facile accommodan- 
tur, 


Ntelligatur BCB SeQtor Spharicus ; (intellige Figuram Solidam 
in Spkz14 , quz conver{ione Settoris Circularis BCA, ſeu BCz, 
(ira ACa, deſcribitur : ) Ex infinitis numero Pyramidulis {:milibys 
& zqualibus (juxta def. 1. Cap. 4.) componi : Quarum communis 
jertex ſit Spharra Centrum C ; Baſeſque componant Spharicz ſu- 
ciei ſegmentum Setort ſphzrico conveniens. Erit itaque , Tum 
lmul omntum Magnitudo, xqualis Trienti Radit (communis Alti- 
. WW tis omnium) in Sphzricam ſuperficiem BAB, vel Ba B, ſectori con- 
rerizncem , (utpote Baſtum Aggregatum,) dudto : (Quod ex 1 vel 

) WM 6bvjus probabitur ; proprer Parallela Pyramidum Plana fimilia, aut 
tim parallelas ſetorum ſphzricorum curvas ſuperficies limiles, in 
ntione Secundanorum : ) Tum Centra gravitatis omnium , in Simili 
Werficie Spharrica , deſcript3z Radio Cb=4CB=Z4R: ( propter 
Cimra gravitatis Pyramidum, in Axe ſuo polita, tres quadrantes 
enſdem ad verticem abſcindentia ; per 6 hujus.) Cujus quidem ſu- 
prfciei ba b, radio Cb deſcriptzr, cum fingula puncta incelligantur 
zpeonuſta, (ur quze xqualium Pyramidum Centra gravitatis ſuſti- 
xt; ) idem erit hujus Centrum gravitztis , atque expoliti Seoris 
ic, Puta (in ſeftore BCBA) in G, mediopunto reftz a v 
(imrerſi arcus ba) per 1 3 hujus. Eft autem, (propter Cb—2iCB 
=2M:) refta av=ZAV=4v, Adeoque aG=$av=tv, & CG 
=C-1G=2CA—ZAV=3R—4v=F$h, (propter 2 R—v=h.) 
E{militer oſtendetur, in oppolito Seftore BCB= , av=2i.,V=2h 


:h-h=v.,) Hoc eſt , Diſtantia Centri gravitatis SeQoris Sphzri- 
a(n S&toris Axe politi) a Centro Sphzrx, zqualis Tribus-Qua- 
(rpibus Radii minus Tribus O&antibus altitudinis ſuperficiei Curvz 
eftoriconvenientis ; aut eriam (quod codem recidit) xqualis Tribus 
—_ altitudinis reliquz ſuperficiei ſpharicz. Quod erat pro- 


Me 


hy ſpeciatim in Hemiſphario, ( propter v=h—=RX,) +8 
»}K=#R, 

Conllarium confftat , ex prop. 24. Cap. praced. Nam SeQori 
WA, dempto BBC Cono, habetur Segmentum BBA , & SeRori 
ww, addito eodem BBC Cono, habetur Segmentum BB=, Cutn 
e turn SeQtoris ſphzrici (per jam oſtenſa, ) tum —_ additive 
l (per 6 hujus ; ) magnitudines & Centra gravitatis afſignantur , 
Kk 2 habebitur 


oo 


& ;G=jav=3h; & CG=Ca—aG=4}R—3b=+v, (propter 
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, (. . , vOnirmnaty %* - = _— - 
habcbitur & Refſidui , vel Aggregatt , Segmentt OPUUTIUL, tum My, 
rirudo, trum & Centrum gravitatts, Et limiter, (mutatis mus. 
in a'tis Spharra portionibus, 


%. 


y —_—_— As 2 _ cy PREP 4 > . ” int nv: TY i yu / 
/ | Ft "Y Las Centr! OCAVITUOS VAIOW ET ITY. ike gat DLnMA [ (Þ 
. v b 4. 
» . ® _ . « 4* _ » (8, . Py F l L. —___ h ' F 
Ie TILOTIR ORNUCEOTIL Circularis BUA a CIICTH A, QCLICTIPN (C1151 


RT DO. Y FAY 'y 7 Ow. \ 27 
: C, (per modo demonſtrata) cit +CA-- FAV =3Aa—ZAV=h, 


' t) A \ -\ 
. — [ * i "FS. a ! p > ' Late; > % . oY. . % , , 
TOC £ (n0!.018 UE IN GEMONneErationz Propoilituns FrXcecercs 


_— 4 * ” 2 4 m_—_— "_—_ TS. * __ gh 8 RE, ay. Og 7 
AGO Þ p 4 k "v" CS < A 5 ney! £9 - Crip Meta, P 3 Arcn BA; 


C1105 ; | 4 C , HITTL C10 bY oC verilo AV = 2 \ iliguert 
* 2 5 3 3 . 4 /! TT * A "I. 
duo ad Diametrum V-s:-2 R—-v--þ , a Crntro Diftzitia VC=; 
73 Pagey 4s — Poa | 
2 vel v—&; Item a—5-e, 4+5= f ; &c.) LR 
N.. 


Adcouue euſdem Centiris avitatis ab -,velr a, (mteliice, aplary 
tn « OPHharam Ta "LeNte, | Kt * - 3 NA  * 4 cue 4 I 
K EL = iy re Vs 

Eademgueelt ab iifdem 7 #, vel T A, plans, diſtaitia Centigs 
itatis Semiſcctoris , (puta, qui plano per Az tranſeunte , integs : 
biſccante, determinatur ; ) aur Sectorts Quadrantalis ; aliuke s F; 
pertectz quivis converlione- defcripti, (adeoque duobus ejuſmodpy 7 
1: , quorum communis ſectio fit Az, merjeci1 ; ) propter ont 
planz, Setorem integrum complentia , ip{orum partibus , Sedans 
partiales complentibus, proportionalia , atgue 11 nidem a 74, T4 pe 
planis Tangentibus, diſtantiis. Quod de ſemi-conts, vel ſemilegner WM |, 
tis Spharicis aliis , aliiſve Solidis impertecti converliore delcnpts, WM #: 
& correſpondentibus Ungulis, &c, limiliter obtinct, Quod femel i +3. 
moneo, ne ſxpius lit opus idem repetcre, z w 

Eſt autem ( per prop. prazced. $ Q, ) Sphxrict Sectoris inte 
BCBA, magnitudo, £+c*P=4vRP ; ( adeoque ſemitectors mage ff pre( 
udo, 74; 'P—$+vRP,) && Ungulz Semiquadrantalis, qu [= 
reſpondet, (intellige , qui Sz&ori circulari BCA ialiſtit , acenb WW —2 
bens Ae.) magnitudo Z£6* R*=3v R, 
» Dutta igitur diſtantia il]a in magnitudinem ; Habetur momen 
ſphzrici ſectoris integri BCBA (reſpettu Axis motus, Plannel# 
ventis, 7 4) 2c RP +52 bÞP= iv K P—iv RP=toK Po ifif, 
9 
1 
$ 


vemiſedoris, £v R* P +53 5* XP ; Ungulzque Semiquadrats, 
UR +35 Ae C 

Et, relpetu ipſins TA, momentum ſpherici Seftoris WF 
BCBA, i& RP 71 bP=rtvRP+2v RP==20RP—bfif 


871 
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BY 9 
Ts f 


Fniſeftors 'G YR P— R P:; Urawagque SemiGuadranta! 


OT» c—_ s oF 4g . 
os &\ . . /* . - . 4 ; 
Fr ſ-ecixtim , quz tot! *2micireulo inlitit Semiquacraintalis Un. 
r —_——— 2  T, — F iþ 3 c Fa 
gl ace m habens A 3 DICE U 2 A, US Some, EIS A , ot 


; idum ConV' rlione tafiun, twe ſt , dfhara integra , 3 x2, & 
Gmifol1Cu , {cu 13en tpi a rium pe 4 Diſtantia Centri gravitatis 
w_ 1T A, RK: Momentum Unguice reſpeftu re, vel T A, 


27+; Sphar v, RP P ; Hemiſpharii ADs, - RP, 


Drinde (per prop. races. 5 *.) Coniintegri B vhs —_— 
Pp. xs P 


— 


Travguli BVC, circa A+,) magnitudo ef? + 


loule Semiquadrantaits, vs, Hoc v1 V it pra C Gen 


R—v ww Rev v—K 
ed, cones? Þ, conan $3 infos © ont. cen? 
er: xx 6 few wi : SL,infra Centrum , TALE 
pK , — 

wp " 

11K » 6 3 


Eſt autem (per 6 Tus) Cenirt gravitatis a DC di ſtantia, iv: 
eceſt}R—5v, fi ſupra Centrum & 3v—ER, li infra Centrum, 
k, urrogue cally, cjuldem a 7 « dill antia, 2 R—3u=KRiiy: Arque, 
1TA,*R+3v= Rx, 

E propterea, (duttis magnirudinibus in — Momentum, re- 


LE 
peſtu jplius 7 « , Coni integri BCB, PZ IF" 3 Semi-coni, 
- wh2etn, Semiquadrantalis w_ $06... 044 vel, 
hw m 7 N—3vV . 2 13 x * 
24K of of 4 188 V's "ew. 33 VA XV, _— [1 {. 

| {Fu U Re I g » K* —c \R—35s 
praCentrum , = NP, _— Fat rr 
+" 000 > R* qv R357 
=iPtR—3;*, 01 infra Centrum , "Y: =P , 
7K av Rot 317 
EAT up, att 81 oRr 
it, reſpeu iplivs TA ; momentura Cont integr!, Semi-coni, &; 
+2 ,2 »@ 3 
5 w% 
Siquadrantalis Ungulz , 2x5* P3——- IICEELRE ITT IEG, 
a, R+3;v Rt 3% 


Ry 
ry Ke L FO, 


: vel, —_— 1.9" ap. FIT: ————XPP, cal fi.--—-robh yo” | 
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Fig.1 59, eſt, Supra Centrum , ———7—-P, — s 
0 2—j0ok+h6; we nfucmam DEE, fÞ 
CE i R3b 2 R214, | 

E, Hxc naque momenta Coni, Semiconi, Ungulzve, BBC, py 


momentis dectoris, Semiſettoris, Ungulzye, BCBA, BCA 
ſpeRtivis; Subdufta , Additave, prout vel ſupra vel infra cenny 
tuerint ; exhibent Segmenti , Semiſegmenti, Ungularve, BBA, Bjg 


momenta reſpe&u iplius 7, $vR? P—25* RP+2vÞ _ 


NP a 
EUR? Pri Rt uP—T=e 30K — 2187 A*t+er ht 4 
=20* R* +22 vR-+ 254, - 
= * 
Et, reſpeRu iplius TA, WR P—LORP+13tuP—te b): 
«P 
2R2P—726 RP+ri vP— 5, 40K —2 R-+1608-v NE 


=;0* R*+ 55 vu R-—35?, 

Adeoque , momenta per magnitudines dividendo (puta, lgiz 
momenta, per magnitudinem Ungulz, £2? R-+Z;*v=*vk*—#1 
-+5*v, prop. przced. $ R. inventam,) habetur diſtantia Cenings 
vitatis Ungulzz BVA aciem habentis Az, (adeoque & Seftoris, x) 


+ 
miſeQtoris correſpondentis,) a7 «, Rt g-55r— = Rn a M 
35 | ELF 
TA, Rpt n=gn Kiquty' aDC, $URb—4; Req ſc 
35 "0 357 Rn, Wb 
TY LSnry yr nnyy; Yea — 8UK*—q:* K-t4fv : A 
Vel (quod eodem recidit) a 7 « , R+ Rs 5?, a Th x 
OK—3v , 2wR-+-35* C 6R—2v ,_ ;bi 
"ava CqauRrgs Oo ouRtgs © gukrs 
LIT - : 3h* "Wy + 
 qvk-rauhe 4K-+4b a BY, 48R+4b © —_ = 7k 
— R+v, wg 


Er (reſttuendo magnitudines) momentum ( reſpect ipſics w 
oXeg 
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4 


of P _ 
gementi Spharrict BBA , Ho R?P—LRP———y,; SCMIegien- 
iP Wn 
VA, RP —ra"RP— x5 & correſpondent's Ungulz , 
B26 R*—335%+ 
&1 & poſfunt hac eadem , (ic alias haberi. 


#rm BY & huic parallelarum Semiſegmentum AVB complentium 


wettis V8, &ec. Og. 154.) parabulz portionem AV# complen- 
4 Wks, proportionalia , Ge quidem iplis V8, &c in 4 R dut's ligillatim 
*? Wer a; atque ine:ſdemar=, TA, DC, diſtantiis : Eadem erunt 
To Mrgetiv ipſarum = =, TA, DC, momenta Semiquadramalis Ungul:z 


zan ilia complent Semiquadrata) Semiſegmento AVB inliſtentis , 
we Priſmatis portioni Parabo.z A V 4 inliſtentis , quam illa com- 
zparallelogramma 8 V x 4 .« , Eademque utriuſque Solidi diſtan- 
uCentri gravitatis, (puta G, & y,) abiplis Te, T A, DC, (pla- 
s) reſpeſtive. Hoc eſt (per 5 hujus) quantum inde diſtat iplius 
mins Parabola AVE centrum gravitatis y. 
Hautem Semiparabolax AAC magnitudo (per 6 hujus) #3CxCA 
P, ejuque Centri gravitatis ab Axe Ca diſtantia (per $ hujus) 
=1R, adeoque A T *. R-+ + K=*7S 3 aTA, REER=ER, 
hoe iplius momentum reſpectu DC>, eſt {K*, reſpettu 7a, 
8, rlpetta TA,7 4", : : 

bY Xx 
hen&miparabolzz £3b, magnitudo $ab=b&="=3 : Cen- 


we pravitatis a CA diſtantia 2b9—Zx : (adeoque a 74, Rix, 
14, 2x ; prout fuerit ſupra infrave reftam Ca.) Adeoque mo- 


aun ejus, reſpetu ipſius Ca, Rs Cui additum momentum pa- 
i VCbs, hoc eſt (propter &b—x, 8& Chb=& 


Kex'— by 
7 ms Centrique gravitatis a C3 diſtantiam, 4#bþ= 2 x z) 


x4 47 : 
17 =7R**> xhiber portionis VEAC momentum reſpettu iplius 


alelgo! i 
s* 5 


h ay”. wo x*.Hujuſq,propterea portionis VE3C(prop- 
» X J - "TR 
agnitudinera x&—57) diſtantia Centri gravitatis a C5, ett 
6Yy - 


Cum enim (ut oftenſum eſt prop. mn $. V.) Semi-Quadrata Fig,; 6,4 
e 
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Y 1 
6x' K'—2x**8 6R—3x_ of ge 


'; Adeoquear=, RE 


Fig.164- rx 8 —ax CI2K —4x I 2 Kg"; 


+ 2X 
T " Re > _— } p 
reſtiruendo Magnitudinem) Momeatum ejuſdem VEAC, reſul 


2K —x* 
74, xR'—4x* ——x, & reſpctu TA, xR*1y. 
4 K : * 


, (prout ſupra infrave Centrum fuer; 


, 
2R —x 
-- 4K 
Atque hac portionis VE4C momenta reſpeAiva , dempta aca; 
{prove ſupra nfrave Centrum Q contigerit V puntum, ) re; _ 
Semiparabolz A 4 C ( reſpettu rectarum Ta, T A,) money, 
LL, 74K; exhibent Portionis AVE8, mom: zritwn reipecty ry 


: 


k 


F 


2 A. —X « 
$ 4rd F be 3 hun GT reſpeu Ta "I e M=xR*% 
22 3 4K ds. 
2K x? : 
_—_— » wy 


4K | 

ReduRione autem fa&ta , valorem iplius x reſtituendo, rexere 
tur hxc momentis {1.perius detignatis conventre, 

Eſt enim x+=ZRFv, prout ſupra infrave Centrum coniget 
(Hoc eſt, x=:R—v, ſupra Centrum , vel rx=—&-+0 li 1ne:(ﬆ 
trum.) Adeoque Tx&k* ——R'-+v! >, 

Similiter x\=Z&q43vR* £3v*R7v', Adeoque F5x*=i8-6) 
+V* Rv, Hoc elt ( propter v*—=2vR—4? , & r= 

253 Rog) Fiat LO tu R313 Rep 3,2, 
| Erutroque caſu (hoc eſt, live a= Rants ſive x=-i+1, 


_ 
eſt x* =R*—2vR+-v* = R*amns*, Adeoque 2s 


_ 


4R 
Adcoque momentum Portionis AV#, Ow \ 24R% 
R IN —_— " Q: { 
MT on — RF R+2 + _ & reſpect: 
418 : ! <R? 
2 Rin_s i 


*2RqxR Cs x xX* = VR = 55 R451 vr 


Atque hac momenta( propter priſmaris ipſi AV3 in{iſtentisuits 
nem R)ducta in 4, exhibent iſtius Priſmatis momentum, hocek 
mentum Semiquadrantalis Urgulz Semiſegmento Circulati AW * / 

[N 


PY vu , 
- ks 
- 


[ 
” 
4 ; 
o 6 y 
ny 


vet 
u 
'4 


Port 


d{cnp! 


ſnucon 
Cent 
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entis (aciem habentis A «) reſpeftu re, 40 K— 2 R*'-+ $,*vR 
i & reſpetu TA, j0— 2 Agro Rr Ut pri 


"Indeque Centri gravicatis diſtantia, five a r « , (ive TA, fivea BY, 
dicietur, ut Prius. 


| Porro ; Coni integri BB= (Trianguli BVz, circa Aa converſione F, 
{ 2&—v , Fig159, 


wh a. . 


h 
 &{cripti,) magnitudo (per prop. prxced. $5.) — 
| 
2R—v., : 
 aiconi, —Tp'5 Pb; Ungulaque 2 h=4$5* R—1£v, 

Centrique gravitatis diſtantia (per 6 hujus) ar =, 4h=4 &- tv, 
iTA, 2 R—4h—3 R+4v. 
uz quidem diltantix, in magnitudines due, exhibent momenta, 
. WW R*e—4zvR . 
rſpeftu ipſius 74, Coni ——_ _— th *P — 


$..zol-.. 5 ER oſ 
! FR FP, Semicon1 16 R EP . Semiquadran- 


als, Ungulz, 35b*= $5 Rf 25 R— 25, 


ft, reſpectu iplius T A, Momentum Coni LE þP— : = 
RF20R+ 35 Rent 35 
. TY, EP , Semiconi , = Sh SLATE EP, Ungula- 
que Rr} 0 R+ $54— *bR— Y,h. 
Aque ha momenta, momentis Sphzrici Segmenti , Semi ſegments, 
& correſpondentis Ungulz , BBA, BVA, reſpective addita . exhi- 
tent momenta, reſpectu iplius 7 4, Sphzrici ſetoris BaBA, 
PRP-+ 3; RP— +35*0P, Semiſetoris Be A, 19 R* P-+5, RO 
-3*oÞ; & correſpondentis Ungulz , +v 83 + +5? R*— $$5*vR, 
\ Erepeftu TA , momentum $eRoris Sphzrici BBA, *vR* Þ 
*71"P; Semiſeoris BeA, tvR*P+;1,vP; Ungulzque 
Up PvuR, 
Veletam ; Intelligatur, ſuper BC# Triangulo, Ungula Semiqua- 
is, aciem habens Aa : Quz Pyramis erit verticem habens « ; 
©bafn Triangularem ſuper BCretam. Hujuſque Baſis Triangula- 
b(in rectam CB projettz ) Centrum gravitatis puta £2, diltabir 
i (vertice Trianguli) 4 CB, (per 6 hujus; ) ejuſque ab Az 
pro ) diſtantia, &y—3BV=2s; &, in re&ta inde ad « dueta, 
Wgult centrum gravitatis ut g, _ eg- 123. Cujus itaque 
l ab 


I 60, 


QO 
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Fig.159, ab As diſtantia gG=4®Y=3*3s=35: Ejuſque a 7 diflu 
Ga=Zys ; hoc elt ( propter ys= Kiix=$8—4y, ) ty, 


adeoque ejuſdem a TA diſtantia + R++v, 

Qur quidem diſtantiz, in 4-* X (pyramidis magnitudinem, 
prop. prxced, $$.) duftz ; exhibent momentum Pyramigi 
Ungulz BC «, aciem habentis A a,) reſpe&tu iplius 7a, -1; 
—7:8vR, &, reſpeftu iplius T A, $5? k* +54,*vR, Adeny 
Solidi ( ſcil. Coni , conice excavati,) converfione Trianguli Bag 
ca Az ta&ti, momentum reſpetu 7, :3:* RP—;44p, & , 
ſpectu T A, $5? RP+53?vP : Semiſolidique momentum repes 
7 &, =$5? RP— wok do ; &, reſpeu TA, 73s” RP+ 5464. 
Arque hxc momenta , momentis Sphzrici Seftoris , Semiſet, 
& correſpondentis Ungulxz, BCBA, BCA, reſpective a4@ 
exhibent momenta Seforis , Semiſeftoris, Ungulaque, Bz34 
BeA, reſpetu iplius 7 4, $0R? P+535* RP—73,2vP, wp} 
+2: RP—;3,70P, SUR; *R*—75,fvR, 

Et , reſpe&u iplius T A, jv8&? P+737vP, fuk? Py;ipyt 
iR'+5+25*vR, Ut prius, 4 

Quz quidem momenta, per magnitudines diviſa, (prop. prac 
$ S. traditas ) exhibent diſtantiam Centri gravitatis , 3 n, 
30K +3 R'—iFuR __ 25R—v 2R-f 

TR -+ 15 R goed Si” 
\ DC 2. R—5v hs | 
" * 4UR+25 © 4VRotas” 


4vRo+2 5"? 


Similiter ; Coniintegri BAB , (Trianguli BAV comermecna 
Ae deſcripti) magnitudo (per $ R, prop. praced.) ; Semieay 


2vP . : * 

— 3 & Semiquadrantalis Ungulze 35*v. Centrique graflats & 

ſtantiaa TA, 4v ( per 6 hujus; ) atque 74 2R—%, Q 

quidem diſtantiz in magnitudines ductz , exhibent , reſpect 1h, 

. $v*P - = <R 

momentum Coni =; Semiconi, ——5 ; Ungulzque 31'# 
[] . . oP 

=45 VR—g5*; Reſpeftu 7 «, momentum Coni 2; vP—TÞ 
. "HI" iv'P , 

Mk COril 5s vP———-"; Ungulzque  UR— Mu =3t vR+V 
Quz quidem momenta, ex reſpeRivis momentis Segment . 


- = | > & Sn an aa co wc 


8 33g=DmrEevzFr_ 
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K 
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ſgwenti Ungulzque, BBA, BVA, ($ E. traditis,) ſubducta , Fig.1 

un Ng (converlione —_ ABA - og mo- =— 

reſpeftu 7 «, jvR'P— 3 RP+57$i'9P , Semiannuli tv R*P 
1RP-+54ivP, Et correſpondentis Ungula $u&* 47: k* 

+ifoR=t3v £*+7+*v8, Atque, reſpectu T A, momentum 

Amuli 40 R* P57 AP—7452vÞP , Semiannuli $vR* P— 545* RP 

PvP : Ungulzque 3vA*— (87 AF—73f vw R=4v* Rin wR, 

Adeoque ( propter Ungulz magnirudinem $9 Q, R. prop. praced, 

WR=2R*—}3* R,) diſtantia Centri gravitatis a r a, Rt 


+36; a TA, R—1h, atqueaDC, jb=>;, 


Porro, Cum jam exhibuerim , Momenta reſpeftu retzT = (aut H. 
kic parallelz)) ut Axis Motus ſeu Librz ; Solidorum ex converlione 
x ſemiconverſione Semiſectorum vel Semiſegmentorunm BCA, 
j-A, BVA, circa A « ut axem Converlionis ; & Ungularum Se- 

talium , illis eorreſpondentium, aciem habentium A = : 
—_ etiam exhibuimus , Momenta reſpetu A < ut Axis 
Notus ſeu Libra , Solidorum ex converfione vel Semiconverlione 
enuadem Semiſeftorum vel Semiſegmentorum BCA, B= A,BVA, 
a 7s (vel huic parallelam) ut axem Converlionis, Et Ungula- 
run Semiquadrantalium illis correſpondentium , aciem habentium 
re, | huic parallelam. (Quod Ge, Solidis ex quavis alia conyerlio- 
WI ce inperfedt4 , non minus quam ex Semiconverlione ortis ; Ungulſ- 
02 iN qe lis quam Semiquadrantalibus , mutatts mutandis, accommo- 


1 Qippe idem omnino momentum erit ; five tit A « Axis Conver- 
4 lows, & 7 @ axis Librx ; ſive T @ axis converſionis, & Ae axis 
OM Lbrz, (Er ſimiliter in ungulis ; idem momentum erit, five Acies 
Qi giz fit A a, & Axis Librz 7 4, ſive Acics Ungulz r =, & Ax- 
1,8 SLibrz Ag, & fimiliter alibi.) 


Cunenim , (verbi gratia,) reftz B Y momentum reſpeftu A « , 
{t BVx1BV,, (propter ipſius centrum gravitatis in ſui medio,) hoc 
& ;BVq: Atque tantundem etiam fir Triangulum , in Ungula Se- 
Wquadrantali ka Acies Aa, ) eidera BV inliſtens, (ut dudum 
dafmeſt : ) Eric hujus Trianguli momentum reſpeta 7 « re&z 
oper Vediſtantiam). ;BVqzVe. Sed & in Ungula Semiquairan- 
cujus acies 7 «, eidem B V inliſtet parallelogrammum cujus alti- 
0 (propter gale Sendquadrancalers) zqualis crit _— 

2 anuz ; 


Fig. 1 59, 
160, 
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ſtantiz ; cujus iraque magnitudo erit BVxV= : Cumqye 
trum gravitatis fit in media ſur longitudime (per 2 huus, 
illias diſtantia ab As, ſeu perpendiculari plano huic inliſtene, 
! BY , erit cjuſdem Parallelogrammi, reſpeRtu 2xis Librz A« y, 
mentum , 3 BVxBVxVa—; BVqzVe, ut prius. Cumque iden 
tineat , de ſingulis re&tis ipli BV parallels, Semiſe&tores vel 
ſegmenta BC A, BaA, B VV A, complentibus : Ilem de totixl 
gulzx Momento obtinebit: Nempe idem omnino eſſe Momeny 
Ungulzx (ſuper codem plano,) five lit Azacies, & 7  axi; lg, 
fire r e acies, & axis librx Az, . | 
Arque idem plane obtinet de Solidis converlione , vel Semicone, 
ſione deſcriptts : Quippe haxc tum magnitudine , tum & momery 
nihil aliud ab Ungulis Semiquadrantalibus correſpondentibus (ide 
quam quod {int ad illas in ratione P ad R, vel ; PadR: uw 
eſtenſum eſt. Adeoque tum tacti ex converlione B V citca Acgy 
mentum reſpectu 7 2, tum cjuſdem converlione circa 7 4, mos 


*BVaxVa BVqzVe ; 
tum reſpe&u A «, eſt RG P ſeu Ri P ; faltiquah 


Cap, 
hujus 


= 


5 Ez 


2 «wa 


= 21 8 


»- 1b 


S- 8D. 


. | Sygave 
miconverlione , utrobique , \R —P, Etlicubique, 


+ % 3 Kal 


Eſt itaque Semiquadrantalis Ungul:z ſuper B C A ſeftore, 
kabentis 7 «, momentum reſpectu rectz ( planive perpendialas) 
Az (ut $C.) $v&A*-+$5? R® , Solidique ejuldem integra convrlne 
circa 7 « fa&ti- momentum ( reſpe&tu iplius Az ) Lv8* P+;R; 
& Semiſolidi {vR*P +7 £5*RP.. 

Adeoque , propter Ungulx magnitudinem (vel moment && 
ris BCA reſpectu. 7z ) 34K*-+$5R* (per prop. praced.)\,) 
$oR+3? 

12443" 


me i 
Lo 


PER - i 


iſtius Ungulz Centri gravitatis ab A« diſtantia 


_ R+=3 
_ _ === OY v. Eademque eſt diſtantia ab A « (obs 
nove perpendiculari) Solidi converiione ( perfecti vel imperttl 
BCA circa 7 a deſcripti. 

Ungul:zxque Semiquadrantalis ſaper eodem B C A ſedtore 8h 
habentis T A, Momentum reſpettu iplius Az, eſt (ut$C) 
—3x5* R* , Solidique Correſpondentis, +v&* P—45* RP, &\ 
folidi, ,v &* P—;;5*RP, Adeoque, (propter Ungulz | 
nem , zaK*—1;5R per $I. prop. praced.) diſtantia Conn 


ACA EE I 422 


—-] 


I 
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us iſtius Ungulz (adcoque Sc Solidi ſeu Seriſvlidi correſpondentis) Fig.! 59, 
$vR—3 d&k—3b 169, 
+ Ae, «lt L24—8 124-8 * 
Et, ſpeciatim, qui tori Semicirculo infiſtir ſemiquadrantalis Un- 
aciem habentis tive 7 @, ſive T A, Momentum reſpettu Az,. 
28; Solidique correſpondentis 4 KP , & Sermilolidi,; AF : Centri- 


= #57, 


(A PER. - 

que gravitatis ab Az diſtant , 3Þ * 

tem , Semiquadrantalis Ungulz ſuper B V A Semiſegmento , aci- K. 
m habentis 7 ©, momentum reſpectu Ae, eſt (ut y E.) 4vR 
-fR+2fv&+35 ; (Solidique correſpondentis ,. & Semiſolidi , 
nomenta, ad hoc ; ut P, vel4P, ad R.) Adeoque, propter Ungu» 
x magnitudinem (vel momentum Semileoris B V A reſpectu 7 ,) 
UP R*+450 R+43, (per $ L. prop. praced.) Diſtantia Cen. 
mgravitatis iſtius Ungula (adeoq;ſolici Semilolidive correſpondentis) 

| 80R'—41 K-45 0 k-+3f 4vR-+ 417 Rt 35h 
Þ Ar, maR iii +l Ry&  ieR+1:mR+3;" 

Ungulaque Semiquadrantalis ſuper eodem B V A Semilegmento,, 
xm habentis T A, momentum reſpectu ejuſdem Aa, eſt (ur 
JE) 40 R*-—25* R*+E8*v&— $5? ; (Solidique aut Semiſolidi cor- 
rhondentis momentum,ad hoc ; w P vel Pad &: ) Adeoque, prop- 
in Wi Ungulzz magnitudinem (ſeu plani BVA momentum reſpectu TA,) ; 
ns) MW $4 —18-+ 4+ R—-;5* , (per $ L. prop. praced.) Diſtantia Cen- 
vo WY cri grvitatis Unguiar(Solidive aut Semiſolidi converlione facts) ab Ax, 
MW Sol; Regs R— 35 __ go Ret 45 R—35bþ 

rs Rl RS © TaeKk-rIzmwn-- $50 

as WF \imiliter , Semiquadrantalis 1ingulz ſuper codem BV A, acien 
en WF lubentis B V , momentum reſpe&tu Az, clt (ut$E, ) Su R'\—+5: R* 
—=v* R*—73v*þ* , (Solidique & Semifolidi converlicne 
IF {attimomenta, ad hoc, ut P & } Þ ad R: ) Adeoque propter Un- 
- I gle nagnitudinem ( vel plani reſpettu B V momentum ) —£4K* 
fs THR-rjavR—£;*—7 3ex R-+ v4; (per$ L prop. prac.) Di- 
eta i GOT. OP 
—I24N*-tlzsK*TI2auk 4s | 
EM” 2 p 4R—v—2R-rh . 
44S; | 2x RO IU 452'& 41 ”” Pw 


ox 


= £8 8 .- 


fy 


ſtiz Centri gravitatis ab A 2, 


Vel (quod eodem recidit) 


phe 

5 guR? — 5?þ 

ink et +12auR— 45 

Li kem, Semiquadrantalis Ungulz ſuper BzA, aciem habentis 7, <. 
| momentum 


Fig.159, 


160. 


M. 


_— - - 


momentum reſpetu Ae, ( ut $ F.) jvR+38f Pay 
=$/* K*+7$5vR; (Solidique converfione fatti, 3vR* P+31 
—7:*vP; & Semiſolidi &v R* P+$;* RP—345*vP:) Adeoqy 
propter Ungulz magnitudinem (ſeu plani momentum reſpedt r,\ 
t4R* +5: k2 —$5vR per $M. prop. praced.) Diſtantia Cearigy, 
"=p 40 R* +4 RP 4R* +qbR—S 
vitatis ab Az, baK+1oR—2v 6f K-t-25h Ts ; 
' Ungulzque —I—_ ſuper eodem B a A, aciem hibew; i * 
T A, momentum reſpectu ejuſdem A « ( ut $F. ) 328'+;124 
( Solivique & Semiſolidi, converſione tai, 3vk* Py 
+08? P+ 54:*vP: ) Adeoque, propter Ungulz magnitndinen, ({ 
planimomentum reſpetu T A, ) $48? +;1,88*+4,,708, (pr jj 


> YO” 4p.2+% i; 
prop. przced.) Diſtantia Centri gravitatis ab Az, — ny 
OE”. 

"Of R—24 * ſ 


Eodem modo , Semiquadrantalis Ungulz Triangulo BC, ib 
ſentis aciem habentis 7», momentum reſpectu Ae , et (u ji) þ 
526 R* —+i5*vR , (& Solidorum, converlione vel ſemiconris if 4 
ne deſcriptorum , his proportionalia , nempe 1n ratione P ſe !! i C 
ad R: quod & in ſequentibus intellige.) Adeoque (propter ap 
nitudinem $s&*— £5vR, per $ M. prop. priced.) diſtantia Cam 

7 Fu gi R—250 FR—2v * O 
graviratis ab Az, eft = "nr 1=ao" Ungulzque Smigz y 
drantalis ſuper eodem B C « infiſtentis, aciem habentis TA, mW . 
mentum reſpetu Aa, eſt (ut $ F. ) $5? R*+=;$5vR, wor i © 
(propter magnitudinem £5 &*+-45vR per $5 M. prop. praced.) Vi 
3R+2v bo 
12 Rav” + 
Ungulzque Semiquadrantalis ſuper Triangulo BYC, acienhas 


ſtantia Centri gravitatis ab Ae, 


_ 
3 
-_- 


tis r a , momentum reſpetu A «; eſt (ut $D.) ns: 


magnitudo (per $ K. prop. praced.) LC — Diſtantiaque & i _, 


gt R—3} | 
tr! gravitatis ab A « L _—_ —, Aciemque habentis T A, at 


R+3 R-+2 
tum (reſpectu A «, ) —— Magnitudo, —; Ditats ſ 


6 
: R +30 
u ry 
q 4R--807 


a 
——_ BY 


= & 


+ BA: 


2 


SR | 


& Þ 


T_T” Ss aw. © cs 
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(em habentis 7 « , momentum reſpettu A« = = 
7x; hoc eſt (propter x=R—v, ſupra centrum, addendum ; vel 


: — v 
1-—R+v, infra Centrum, auferendum , ) 5% _ 3 <p 
$—10vR+2v* 12R'-12vRt;0* : 

- 74 gb _——— —— : 5*,vel'propter v*=2vR 
fi Rez vR— WO . (ut OY (propter mag. 
: _ —V *—7VR+=20 
—F Hrs x == R+= 279 —_ 1= 


2 —t2oR+400* =JiR?*—jvR—3s'=<$þ? , ut $ M. prop. 
xxced, ) Diſtantia Centri gravitatis ab Ae, 4s. Aciemque ha- 
kts T A ; momentum(ut 9 F.)*;*þ6R—Z:'þh> , Magnitudo{ut $ M, 
rop.preced.)þR—5h* ;Diſtantiaque ns 21= - Pg Is, 
ngulzque Semiquadrantalis ſuper Triangulo B AV, aciem ha- 
kenis 7, Momentum reſpetu A «, eſt (ut$G,) 5487vR+255, 
{nagnitudo (propter magnitudinem Trianguli $- ; diſtantiamque 
Catri gravitatisa TA {v, & a 14 2R—3v, ) mR—tn" 
na 2 
=inR+3-* , & diſtantia Centri gravitatis ab Ax ED, 5, A- 
gene habentis T A, momentum reſpetu A ®, 4,vR—15, 
napntado , $49*=$5vR— 35) , Centrique gravitatis ab A « diſtan- 


E Semiquadrantalis Ungulz ſuper ABA ſegmento, aciem haben- 
s 72, momentum reſpettu Az, eſt (ut FG.) $vR'—45R* 
+30R={v R+;+5 v R,magnitudo (per 9 N.pr.-prz.) 4j4R—35R? 
quR'—2£R-+5?v 
6aR—65R+>2:v 


+R, Centrique gravitatis ab A a diſtantia , 


4t—2bR+-5? 
 6eR+25v k 
HR vR=Lv*R?—7£57vR ; magnitudo , 54R*—31R 


F Ls qvR*—25R- 50 qR?—2bR-s 
R; diftantiaque 64R—65R--25v | 6cR—250 


v. Aciemque habentis T A, momentum { v R* 


kique jam ( inter alia ) Solidorum Scmiſetoris BCA, BeA, 


aut 


Ft Semiquadrantalis Ungulz ſuper Triangulo BVa—BCe*BVC, Fig.1 $9, 
FR—2% 2R+ 7R—37 160. 


Fig.159, 
160. 
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aut ſemiſegmenti B V A, Segmentive ABA (nedum Tri 
BCea, BCV, BAV, BV =, &c.) circa Ag, integra conrerly 
ne deſcriptoram, Centra : gravitatis determinavimus : Oſtending 
vtique, diſtantiam Centri gravitatis a 72, T A, BV, &, 
in ipſo Axe A « fitum eſſe, conſtar, ex prop. 5 hujus. Ipſum Itz0w 
punctum determinavimus. 

Er ſimiliter, Centra gravitatis Solidorum integrorum , quz (: 
wodo Sectoris BCB, vel B=B, vel Segmenti BBA, ut qu; 
medio Axis converſionis efſe manifeſtum eſt , ſed &) Semilecy; 
BCA, vel B.A, aut Semiſegmenti B V A, Segmentive A34 
circ1 74 vel T A, aut etiam Semiſegmenti BV A circa BV, . 
verſione integra deſcribuntur , determinavimus. Cum enimcons 
diſtantias ab A - plano defignavimus , eaque in ipſo converlionis 4y 
T2,TA,vel B V,efle conſter (per 5 hujus : ) ipla Axis puncty, ge 
Centra gravitatis ſunt, determinantur, 

Verum in horum Semiſolidis , ſolidilve impertect quivis cond, 
one deſcriptis ; Unguliſque correſpondentibus : nondum deterning 
ruripſa Centra , ut que non iniplo Axe polita ſunt , ſed alibi, exr 
axem, in plano per axem tranſeunte, E 

Cum ramen 1n quo per axem converſtonts , ſeu aciem Ungulr,tz 
ſeunte plano conſtitura (int, jam conſter ex 9- G prop. 12. hu; 
(nempe, ineo per converlionis axem plano quod folidorum , comet 
one factorum, arcum converſionis biſecat ; eoque per Ungularms 
em plano , quod biſccat ungulz altirudinem : ) Arque in qui quia 
hujus plani recti , jam {it determinatum ; nempe 1n eis quorum Ai 
ſeu Acies eſt A «, per Centr gravitatis diſtantiam , a 7 #, TA, 3V, 
&c. & in cis quorum Axiseſt Te, T A, vel BV, per ejus ab 4:& 
Ntantiam : 1d folum ſupereſt , ut in quo iſtius recta puncto livm lt, 
dcererminemus per ipſius a converſions Axe diſtantiam in etsqueat- 
verlione deſcribuntur Solidis ; & , in Ungulis , per diſtantim ag 
pendiculari per Aciem Plano. (Unde ipſum gravitatis Centrumdie: 
minatum iri conſtat, per prop. 26. Cap. praxced ) Id autem lic gt 
dimur, 


Ut Sectorem Sphzricum integrum, B C B A, $ A, (plani BU 
circa rectam A 2 integra converlione deſcrifti,) ic ejuldem ſemika 
jeu Scmiſectorem Sphcrricum , aliumve. imperfectum , ( converul 
dimidig, alizve impertect i deſcriprum,) intelligamus ex Pyranics 
(!imilibus & aqualibas) componi , (juxta det. x. Cap. 4.) 
row ccmmunis vertex lit Spharz centrum , Baſcſque compleant wp 


Quz 1; 
Wiectars 
AB4 
V, a- 
M corun 
"nts Ar 


Ut, 0, 
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” kei dpharrice portionem Semulectort huic, Sectorive imperfecto, con- Fig." 5, 
* «enientem ; nempe Trilineum Spharicum , quod Settorzs Baſin ap- 162. 


*pelabimws, | ES, =p 

Cumque (per 6 hujus) Centr: gravitats in Pyramide , diſtantia 
z vertice pyramidis fit 4 totius altitudints ; Pyramidularum ilarum 
onnia Centra gravitatis ({ xGualibus ab invicem diftantiis remota ) 
intelligantur complere Simile Iritineum Spharicum, utba, fig. 165, 
cujus radius fit Cb—4CB=4 8. Cujus cum {ingula puncta, (ut- 
pote Tqualium Pyramidum Centra gravitatis, ) aqualiter onerata 
reputentur ; Ide erit Trilinei hujus , iphuſque expoliti SemiſeQoris, 
&orilve 1impertecti, Centrum gravitatis ; (per 16 Cap. 4.) adeo- 
que rantundem ab A a convert1on1s axe dift abit 

Quod & limiliter accommodabitur Ungulyx eiium BCA fectori 
crculari inſiſtentt ; Cujus utique (par! ratione}) Centrum gravitatis 
em erit arque Superhiciet 'Ungulz Cyliniracex 2rcvi b a m{iſtentis 
tm habentts A 4 ; adeoque tantunetra ab Ae perpenotcutari plano 
cſtans, 

Eſt autem { per $ V, W. prop. 12. ) Semtquadrartalis Ungulae 
ſperhcialts, arcui B A infiſtentis, momentum retpectu iptius A a ; 
en arque ſumma quadratorum finuum reet6rum iplt AB arcut 
anententtum ; adeoque aquatur fatto ex B V A ſenuiſegmento, in 
#00; hoc eſt, (propter BVA= £: &-+ $:Þ, per $F. prop. prx- 
&@,) 2:8 + 4:vR; Arque hoc, per Ungulz {uperficial;s magnitu- 
Wnemdivitum ; hoceſt , (per $ N. Q. prop. 13) per v A divijum ; 
exaidet iſtius Ungulz Superticialis B A, diitantiam Cencri gras itatis 


c : . 
v Aa=-—R+t5. Adeoque (propter Cb--4CB3=2R,) arcui 


b2 inliſtentis Ungulz ſuperticialis, & propterca (per jam demonſtra- 
a; Ungule Solidie iptt B CA infiltentis , actem habentis Az, 


' : , , . 30 8, ' 4 
dtzntiam Centri gravitatis ab A + plano, I K+ ;, (Et, fpeci- 


win, kius que roti AID - fenucirculo intiſtir | Ungula, Diſtantia 
Ceatri gravitatis ab A © propter «=o adeoque e=:a==tP, & 
i=, erit 72 P, ) 

Eadernque efſet , diſtzncia Centri gravitatis Solidi , imperfe&3 
quſdem B C A circa A @ cot erlione deſcripti , abA= converlionis 
ﬀ; Cempta curvitura, 5:44, propter curvaturam , minuenda eſt 
0 ratt-ne quam habet a converfionts arcum chorda ſua, ( per 
0p. 14, hyjus) hoc et, Semiconvertione , ut 2 & ad $P , {eu 
243d Þ, (& in wits converfionthit limiliter, mutatis muiandis, 


i" 
®+* 


A 


L903 


_ 59 in ratione Chordz ad Arcum , ) Adeoque Semiſolidi, ipſy gp 1 


266 DeCalculo Centri Grawitatis. 


Cap, y 


ſemiconverſione circa Ae deſcripti , diſtantia Centri gravitay, 
24K 30 


converſionis ſux Axe A « , eſt ———R, (Et, ſpeciaim, gx 


Semiconverſione Semicirculi A De deſcriditur, Hemiſpharij x 
Rantia Centri gravitatis ab A =, eſt FR.) | : 

Atque hz diſtantiz in magnitudines dutz, (nempe Ungulz, wh 
& Semiſolidi, 2vRP , per $ Q. prop. przccd.) exhibent Semigu, 
drantalis Ungula: ſuper B CA ſectore, aciem habentis A e, mong, 
tum reſpeRu iplius A = , $e&—+35vR' , Semiſolidique correſponds, 
tis, 2eK'+35vR', Er ſpeciatim, pro Ungula Semicirculi, & ji, 
ſphxrio; 3$2K'FP, & 3&3 P. : 

(Arque hic obitcr notaxe non erit importunum, momentum $Seaily 
lidi reſpetu ſui axis converſionis, duplum elle momentic 
dentis Ungulz Semiquadrantalis reſpeCtu aciet ſux ſeu Planiperily 
perpendicularis; quod in hujuſmodt calibus ſemper obtinet, 
ſemel moneo : Cum enim magnitudo ad magnitudinem fit ut #4 
R . Cemtrique diſtantia , propter converſfionem dimidiam, a 11 
ad + P. erit quz ex utriſque componitur , momentorum riy 
WE I8 2 


— 
= 
2 _ = 


Deinde, quz Triangulo -B V C infiſtit Semiquadrantalis Ungiz, 
aciem habens A a , Pyramis eſt, verticem habens C Cenmmn, 
Baſemque Triangularem re&tz BV infiſtentem ; cujus quiden Tr- 
anguli Centrum gravitatis ab Az plano, diſtat BV— 4 , Cen 
gravitatis Pyramidis (utpote in rea, a baſis Centro ad C yyrnids 
verticem du&ti , quz eit Pyramidis axis , tres quadrantes verlu ( 
abſcindens ; per 6 hujus; ) diſtabit. ab A « plano, 441=j, 
Quz quidem diſtantia , du&ta in Ungulz magnitudinem {-x, (pr 
$R. prop. praced.) exhibet ejuſdem momentum reſpettu Ae, ;3/:; 
Er- Semiſolidi correſpondentis ( cujus. magnirudo ad magnitudnes 
Ungulz. cſt ut +Y ad &, Centrique gravitats diſtantia, ad diſtanus 
hujus, ut 2 X ad 4P , ) momentum Z< x, <6 

Arque hac Ungulz , Semiſolidique momenta , momentis Ungit Win 4 
Semiſolidique Sectoris BC A ( y P. repertis ; ) Ablata, (i tp ſh: fe 
C-ntrum ; vel Addita, fi intra. Centrum , exhibent Ungulz *® Way... 
Fomento .3 V A mhiſtentis,, aciem khabentis A « , momentum t W-»c.. 
ſpectu Ac, jen'=4- $a 7,35x ; Hoc eſt, ( proprer x=8-", 


Lg 


"yy 


21+. 


fec?. XVI. De Calculo Centri Gravitatis. 267 


wn Centrum , rp" & SDEY , we CR_ r Fig.t59, 
Wendum ; ) ger — 725 At 72 V; Et demiontdl, 4e 166. 
un; ) a" B- 2 ov Rt 2g Rs 'v. Ad ropt | 

+iwR dur, +4 I ty 67 V. _— pter 
magnitudinem , jv R'—2#;* R-- 452, per 9 R. propo- 

ſioois przcedentis ) diſtantia Centri gravitatis Ungulz ab A « 

a+ 1 Ri—2s R-t2g'y__2eRir eu RP gag 

"WK —47K+-45v 49 K-45" 


miſlidi inde diſtantia, ad hancut2Rad P, ſeu 4& ad 7, 


: Cerzrique Ye- 


Pateſt autem hoc momentum Ungulz 8 Semiſolid! , Seraſegimner.- 
» BY A convententium , fic aliter concipt, Nempe, {1 omnes 
erdinatim applicatz B V Scc. xqualibus tntervallis fumptze , (com- 

BY A ſpacium, ) ducantur primem in ii ſemifles, ut habe- 
aur Triangula eidem infiſtentia (Ungulam complentia, ) qua ſunt 

(x ſupra ottenſum eſt) ordinatim-applicatarum Semiquacrata: Art- 
a hac demum Triangula ( ſemiquadratis aqualia ) in re&arum 
ws Trientes, (pro diſtantia Ceneri gravitatis a vertice in Triangulo :) 
Wd prodit, BV x3 BVx3BV=+3BVc, exhibebit momentum Tri- 
Irtz BY inliſtentis. Quod cum ubique frat ; Erit Ungula: 
quadrantalis , ſuper B V A infiſtentis , aciem habentis A a, mo- 
nenum reſpetu iphus A @ ; ſurmz Cuborum ordinatim-applicara- 
naTriens; Puta , + On. 0, Quod pcrinde verum eft, {1 pro Se- 
| BVA in vertice terminato, ſumeretur BVCD, vel 
v, Wau alia Semicirculi portio , duabus ordinatim-applicatis inter- 
0; Wet. Quippe, & hic, 4 Omz, o* momentum Ungulz limiliter ex- 


os” as mp yr =: = 


k& idem momentum jam modo repertun eſt, $e 8 +5: R2 
= R+;3;39, Hujus itaque how go SeR*-+ Leu R2—L,3R 
+y, zquatur Ommbm 0* , hoc eſt, jummz cuborum ordinatim- 
yiatrum , quz Semiſegmentum circulare BY A, in vertice ter- 
anaum, complent, 

($ eto hac ad ſumimam Cuborum ordinztim-applicatarum in alia 
Mtlone, puta BYCD, non ad verticem A terminati , accommo- 
& lider ; id fiet,, ut aliis modis, fic hac faltem tacili ratione ; nem- 
 , modo jam tradito , habeatur primum ſumma - n3»inm 6) qua 
im ADC Semiſegmenturn ſpectant ; atque deinde ſumma om:uns 0 
 ſrectant Semiſegmentum ABY ; atque demum harc ſumma, ab illa 


SUatur ; quod reſta?, crit 073-147 0? 'portionem B V CD ſpectan- 
0 2fimn,) 


(upr \\m * Verum 


M1159 
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Verum poteſt & hoc idem Ungulz ſemiſegmento B V A inliftea 
aciem habcntis A «, momentum reſpectu iplius A e , lic adhuc tle 
concipi. Nempe , 1i re&tzx omnes ipl1 AV parallel, Vemiſegme. 
tum 3V A complentes , ducantur in quadrata diſtantiarum ſung 
ceſpective, arecta AV : (hoceſt ; propter aqualia quz ſupporia 
paralleJarum illarum interſtiria ; in tertem ſecundanorum, ut 0, 1,4. 
SC, quorum maximum {it remotiſtmx parallelarum diftanti w 
drata: ) Nam rectarum quzlibet in diſtantiam ſuam dutta, extte 
parallelogrammun eidem inliſtens in Semiquadrantali Ungula expul. 
ta; idemque iterum in eandem diſtantiam ductum , exhibet is 
parallelogrammi momentum reſpectu Axis A V , ſeu A ,. Adeoqs 
limul omnia , iitius parallclogramnu momentum, 

Quzque de Ungula dicta ſunt ; ſolido eju{dem plant B V A cone. 
fione imperfecta deſcripto facile (ex prxmonſtratis ) accomngus 
poterunt. Sed de his hactenus. . 


Progredimur ad imperfeum Seforem , Sectoris plani Be An 
A « impertecta converlione deſcriptum ; Ungulamque huiccorrchys 
dentem. Quantum ſcilicet, in his, Centrum gravitatisdite 
A's, converlioms Axe, fcu plano per actem Ungulz perpends 
larl. 

Quz Triangulo RV= infiſtit Semiquagranralis Ungula aciemhixs 
A a , Pyramis eſt, Cujus vertex @ ; Baliſque triangularis ipl 3 
infiſtens. Centrique gravitatis diſtantia ab A «, 2x *s—=%, (Wl 
codem modo oſtendetur , atque in $ Q. de Pyramide trianguls BVG 
incumbente.) Ejuſque magnitudo ( per $5. prop. prac.) 4. 
Adcoque momentum reſpettu Ae, 7547/b = 2s K— 5: n, W 
quidem additum momento Ungulz Semiſegmentt B V A (Qu 
0) $eA*-+ 230 8'—, $5 RT 540 , exhiber Semiquadrantals Wy 
lx Sectori B « A inliſtentis, aciem habentis A a, momentumiches 
iffius Aa, $eR'-+ gov R* +5235 R, 

Idenique (ic h;bertur. Semiquadrantalis Ungula Triarguli 5G, 
aciem habens A =, eſt item Pyramis cujus vertex, «; Batiſexl 
znvulats (iph CB inliſtentis ) Centrum Oravitatls ab As 
diſtat, FBV={jr, adcoque Centrum pyramid:s inde Ciltar, 241-7 
Adeoque, propter magnincinem 4 X& ( per $ S, prop, prac 
N.omentium 72, &, Atqve hoc Additum moments Ungulzb0z 
(y Þ. wvert) ) 2e4n'— 2,vK', exhivet mom ntum Ungug XG 

d. ei BzA i by;tentis, act.m habentts 4s, 15 


£3. vx * 
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fs A, 26 K+ $5u K+ TOR, Ut frins, (Hujuſque duplum, Fire 59, 


«#Semiſolidi correſpondents momentum. ) 

Arque hoc Ungula momentum , per iplius magnitudinem diviſum , 
hoc eſt, per $9K* +61, (per 9 5. prop. praced.) exhibet hujus 
Ungulz Setori B2A inliſtentis, aciem habents Ae, diſtantiara 
30K +3u0t2)* CY 
—-5----— . Adcoque Semi- 

$9 REG Adcoque Sem! 


Gli correſpondentis, diſtantia Centri gravitatis ab A - converlionis 


» 


HR + Kt 28 


Centri gravitatis ab A « plano, 


DO CTY R; « T - al |. > - . 
f, Sb Þ nempe ad iam Ungule, ut 4'f, 


dP, 
Fimiliter oſtendetur , Ungulze Semiquadrantalis Triangulo B A V 
nliſtentis, aciem habentis & 2, (qux ctim Pyramis eft,) Centrum 
exitatis ab A « plano diſtare 4x35— 4 ; magnirudinem efle $54 , 
nomentum reſpeftu A =, 75sv. Arque hoc ex momento Ungulce 
{miſegmenti B V A ($ Q, invento) ſublatum , exhibet Semiquadran- 
wiglngulz, Segmento A BA inliſtentis, acicm itabentis A, mo- 
nentum reſpetu A = , ye A+ 35v R'—754,ER, 

Veletiam , Ungula Scmiquadrantalis 1riangulo B A C inliſtentis, 
2m habefitis A « , (quz vel Pyramis, vel faltem duarum Pyrami- 
Gm agregarun vel ditterentia , quarum communis balls triangula. 
6s pl B V inliſtir,) Centrum gravitatis fimiliter ab A « diltate , 
xt, magnitudinem, *s* & , momentum reſpectu A z, 7454. 
Arie hoc ex memento Ungulz Sectoris BAC ($ P. invento \ 
ret'+qv Rt, ſabductum,; relinquit $*83+ 2527 K7— 745 1K, 
nomentum , reſpectu A « , Unguke aciem habentis A ,, iplt ABA, 
ſgmento inliſtentis, Ur prius, (Hujuſyue. duplum 4$e&* + 45w RK" 
—R, momentum Semi{0}:d1 correſpondentis. ) 

Ludque Ungulzx momentum , per plus magrarudinem diviſum , 
ine eſt per” K—=324*.—25R (per y Q.prop. praced.) exhib; 
its Ingular Segmento A B A inliftentis, actem habentis A a, diſtac- 
EN +=50R 25) 


12m Centri gravitatis ab A = plano, ' 9.6 . —-.: « Semiſo:: 
vl Sg > k _ 4 bY 4 

" , Et 3eR + pu R—2e3, 

We correſpondentis, Centri jnde uſt avt. am oy ns 


Reſtar, ve (imiliter expendamus Solda . peri ect} conreriiono 
mars, T A, RV, deſcripta : Ungulaſque corretpondentes : Eq. 
»n Moments re'pzetn 72, TA, BYV, reſpective, detorminindo ; 
'CRTN 1 (14% 14 T1018 FELT p : : . 4 ' 


| Sz 


- > 6b HL $1 ERIN 


I 00, 


V1g.1 59, 


2 600 
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Intelligatur iraque ſuper AD « Semicirculo, Ungula Semiquadry, 
talis, actem habens 7. Cujus itaque ſingulis ordinatim-applica 
rt BY, totidem: inliſtune ParalleJogramma Rect.mgula, Ungulyy 


- complentia ; quorum altitudines {int jplis V « reſpectivis zqule, 


eorumque a 1 A diſtantia V A. Eritque propterea Redtangulong 
horum cujuſqu2 momentum reſpetu'T A, ( oppolitx tangentis, ) 
xquale fa+to ex Baſe BV , in altitudinem V «, .& diſtantiam ayers 
ce V A, continue ducti; Hoceſt, BY xVexVA. Eſt autem avxy4 
—BVq, (propter B V mediam proportionalem inter Diametri { 
menta AV, «V :) Adeoque BY x«VxVA—BVc. -. Etlic ubique, 

Idemque erit (eadem de causa) momentum, reſpectu 7 «, Unguly, 
aciem habentis T A, Quzxenim eſt, in alteri , aJtitudo ;. eſt, intel; 
qua, Diſtantia : & vice verſa. 

Sunt itaq; Parallelogrammorum horudomnium( ſive quz Ungulag 
totam ipli A a D inliſtentem , ſive quez ipſius portionem ipſi BY, 
vel BV CD, inliſtentem complent , quippe utrobique cademelt x, 
tio ; ) momenta reſpe&tu, TA, 11 acies lit 7 a; vel reipettur «, iz 
ft TA, Summa cuborum ordinatim-applicatarum balin compleniua 
Puta, emnum 97, reſpettive. 

Er quidem in ea quz Semiſegmento B V A inliſtit , (ad verticen4 
terminato,) Omn, of, =JeK+ 4$5R* —$3IR+ 25, wjQ 
oſtenſum eſt. { Idemque, {fi opus fuerit ad aliam portionem, u 
BV CD, facile accommodabitur , ut ibidem etiam oſtenſumelt.) 

Iud itaque momentum ; fi dividatur per Ungulz magnitudinen 
ipl! BV A Semiſegmento inliftentis, aciem habentis 7, &# 
-+435vR-+ 55* ( per $ L. prop. praced. ) exhiber diſtantian Centn 
ge KI + giv RÞ—65 i468 

L2eK'+ 1250 A+" 
383 þ 
beR*-+ 630 R-+ 41) * Avg: 


& a BV, £R—b+ 


gravitatis ab (oppyha) T A, 
BE.....x XN 25 V 
— be R*+ 650 R-+-41? 
25h 
6e K'-r- 650 K=t- 457 


PN PD 
—2R 7 Bi 


ad ipſa 7 2, 22+ 


233%þ 


Ungulazque propterea reſpeRu iplius B , ms 


6e K+ 6w Rem gat” 
mentum —— Je A3 +3 av R'=+ $50 Ri 263 R+ 75353 ; Ejuidemquere 
ſpetu iplins 7«, aciei ſux, momentum, SA? + £0 R'++10] 
—25v, Hujuſque duplum '£-&A3 + £,v8'—+ +253 R-$,3 v mones 
tum ſemilolidi, ſemiconverſione ſcmiſegmenti B V A circa 4, relpeth 
;ptius 7 4 axis converhonis: Arque hoc, per Semiſolidi magnitod- 

net 


Prop, XVI. De Calcnlo Centri Gravitatiss 2 74 
og L5ORraaR 22? Rv 5h fig. 
ren diviſur, exhibet —eR PF RP pK ="0> R91S 5 95 
1283 R—65'v an Sa Sp 65%þ - : 
| FaIREÞP+300KP+2683P PP a2eRP+3wR P+253 P R, 
&iſolidi iſtius , diſtantiam Centri gravitatis a 7 « , ( nempe ad 
1m Ungulz, ut 4 &, ad P.) Adeoque, a TA, —_ xr 
61*þ I Soegths = —_ - 
=P zrokÞ 7777p , Semiſolidique iſtius, reſpe&tu ipſius 
TA (axi oppoſitz ) momentum $eR*P+35v KP+ $53 P— 52 K3 
bf 23,3 R-+ $539, 
Kemque (quod prius) momentum $eR? + g$:v R*— 253 R343 v, 
{ dvidatur per Ungulz- magnitudinem ipl1 B V A inliltentis , aciem 
| kabentis T A , Je &'-+ $10 A753, Tok y L. prop praced. ) 
WF albert, hujug, Centri gravitatis diſtantiam ab ( oppolita) 7 =, 


gl +g08t—613 R659 353 | | 
| ek 125vR $85? " Gow, : Atque a 
M 33H 2j3y 

\ IR ——_— —— EM 
| MW, 4K ERR” +Rof ,-7 + 650 R—q1 q 
»g3 

3530 

| nh, Er 6m Ry Ungulzque proptcrea , reſpe&u 


3V, momentum —ge {$410 R'—$50R'—7353 R— 75530, & re- 
: edu iplius TA (aciei ſux ) momentum £e&K*+£5v R*i—7 £3 K 
» 4 o: Hajulque duplum3e AJ + 4.9 K*— £53 R—3539, momentum 
&uſolid1 correſpondentis. Hujuſq,proptereaSemiſolidi diſtantia Centri 


- cg 5 K 65*v 

V WW gotta TA (axe ſuo) eſt Fiero ke =a7 pR,adeo- 
| . \. PR 6436 

a are, (axi oppolita) ——— + = PFFao Rn pf E. 


qe momentum reſpeu. hujus 7 e, 3eR' P+3wRP— 4,3 P- Le R3 

=0RF2,3 Ris? U, 

Et, ſpeciatim, quar toti Semicirculo AD = inſiſtit Ungula, aciem | 
os WM ®, live 7@, live T A; momentum habet ( propter =o , & 

24=;P,) reſpectu carum alterius, nempe actei ſux, ; { RP; alte- 
et W's ro, quze aciei opponitur, 744? P , Adeoque Centri gravita- 
73 WI dlantiam_ inde, 2X, hinc, 2&* Et correſpondentis Semiloli- 
me WW « converſione fa:11 , momentum reſpectu axis converlionis* tua , 


will I, LEES} SO OPS, 
tk. Wt 3 Centrique gr2vieatts incie diNantia, erit — Nine hab-:tur 


-1: (4m 


272 De Calculo Centri Gravitatis. Cap} 


Fig.159, tjuſdem ab altero extremo diſtantia , -& momentum reſe;; 
;60, iſtius. 


Ty Deinde ; ut hxc ad Axem BV , transferantur ; (per vF, prop. 1, 
hyzjus : ) Ex Ungulaz Semiſegmenti BV A, aciem habente TA, ng 
imento reſpectu 7 4, modo 1nvento, 3eR*-+ g3iva 46 R+!g, 
{i auterarur tactum ex Ungulaz magnitudine 32 R*+5359 &—+,3, n x 
—h ducti, hoc eſt, eb Rf4vb R— HF h= Jeb K+ Reg 
(propter hv =s*,) hoc eſt, eR3 —jevRf;,87 Re Koh 
m_tav R*hS50 Re EL 3 RyE 3u; Quod reſt ut — $- N HhavR'etnf 
—756* R— 553», eſt cjuſdem Ungulz B V A aciem habentis TA 
momentum re{pe4u B V , (quod 5 T. aliter oſtenſum eſt : ) Ejuky 

a = —1reR*+t2av Re 50 R*—253 R165 
Centri gravitat diitan a BV, TITS TE 0 


"5 Wi 
=v-+-;R— FF _— n xx Idemque habetur , [: ejuſdem Cem 
diftantia a T A, auteratur ex AV=-v, (aut ab cjus a T « diſtanty 
trratur þ-:2 8- v, ) ut habeaturillius a B V d.ſtantia; atqueher 
a BV ditanti; ducatur in magnitudinem Ungulz , ut habeaturns 
mentum : (uty T, fatum eſt.) Et, utrovis modo, habebitur & 
milolidi corre{pondentis. momentum reſpettu ejuſdem BY; Ca 
*v 
que gravitatis inde diſtantia ; Nempe,diſtantia,— RP Tr, 
c 2 3yP 

Ks F==to, & momentum , $f RP—h Poo 26-00 
Ho R42.09, | 

Ex Ungula vero Semiſcgmenti B V A, aciem habentis 7s; pu 
VvyſA (tis 141.) auterencum primo factum ex plano BYA u 
« V, puta Priina Vva A, ut habeatur vaf, ſeu V AF, Ungila6 
juſdem balis aciem habens B V : Atque ex momento iſtius Unguz 
reſpeu cjuſdem 7 hoc eſt, ex L+ A®3FL;v R'F £253 R439 (tt 
dT ) auicrendum ilitns Priſmatis reſpectu ejuſdem 7 « moments; 
hoc eſt, plani BV A momentum, in Vv, ſeu « V = þ cut; 
hoc eſt ( per $ L. prop. pracced. ) 3-b&4 $5obRf3b=ih 
av Rft,v KI I Rt, ut habeatur momentum Ungue 
BVAF (vSemiſcgmento BV A inliſtentis, aciem habentts BV,)! 
fretu ipſhus Ta, — 2: RIF Lav hifiiu R313 Re3u, | 
atque momentum reſpeRu B V , aciem habentis 7 «.) Atque & bx 
denim momento refpectu 7a, awierentum quo nt ex Pl oY 


AP), 
relpe:; 


prop. 11, 
[ A, 06 


nts TA 
| Ejul 


3 R217 


m Cem 


tantl 2 
atque bac 
Cat M$- 
ehitur & 


Cm 


) 


jh=ib 


\ 


we Ex bi 
{a Urgi2 
1% 
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6 . . — A 4. Fire 5 9, 
by A F magnitudine , in V = hb, hoceſt, (per 5 L. prop. prxc.d. __— 
wp + tavh KR — 3h = —e43 +20 R'=t345 K—R CO 
Fs, 0 ; . L432 ek 

+7; Er habebitur SeR'—+ gov R'—7457 RtT 35 K-—733*0 

momentum Ungula B V A F ({-milegmento B V Anhiitentts, actem 

ens B, ) reſpectu aciet ſux BV : Adeoque ( per 1ag- 

rindinem dividendo ) Ciltaritia Centri gravitatis a BV, 

re ei A124 *R +283 R— 253v 


yu - ac ue "1 7 & 
—Iek 12490R — 45? 6: _ R 
03 412409 RE+ {50 — 653 At 28390 yo g9-g0 
ae DANN - — . . (Semifolidique cor- 
—IeK-+tl2avk-—45 


xpondentis momentum, five reſpeftu 7 6, five B V, eſt Cuplum mo- 
rexum Unguiz : Ejuque Centri gravitatis,diſtantia live a 7 «, five 5 
3V, et ad di{tantiam Centri Ungula, ut 4 & ad P.) Centriq,Ungulz 
py LR ro R —3ro8'-—20 R2e'y W. 
{nt a T A, _—yy ur} - Cjul- 
« momentum reſpettu T A, —$#&3 +$av R'—L0 Re—7533 R 
-74v, (Idem atque, reſpeftu B V, momentum aciem haben- 
sTA,) Sinuliter , 11 Semilolidi diſtantia Tentri gravitatis a 7 =, 
weratur ex A#—=2 K , habebitur ejuſdema T A diſtantia, Arque 
kzc in Semiſolidt magnitudinem ducta, exhiber cjuſdem reſpectu 
TA momentum, | . 


Porto; Triangulo B V « inliſtens Ungula Semiquadrantalis aciem \V. 
kaxisr4,eft Pyramis, Cujus magnitudo BY xVexZV.,— £þ*— 25 k* 
—OR+qio =35R*—5vR— 353 : Ejuſque Centri gravitatis, a 
fr, Gſtantia *Ve=2h: Adeoque Ungulx momentum reſpectu r =, 
Wn — $50 R'-+ 150 R— $593 =28 Af —413 Re 4593 =25k3 
PREP R+ jv. \ 

Atque hoc additum momento Ungulz ip{i B V A inliſtentis, aciem 
ertls 7 « , reſpectu ejuldem 7 & , Se &® + £5v cf £413 R- L,3v | 
(uiT.) feu AR — 2583 + a0 +243 R—$5*v, exhibet £.:&3 
Rt —R—743R, fru Sf R-- 4h R*—53rR, momer- 
zn Ungulz ſeRori By A infiſtentis, actem habentis 7 4, reſpeu 
gs 74, (Hujulque duplum eſt momertum correſpondentis Semi- 
ba, reſpectu cjuidem 7 4.) Idemque per magnitudinem divitum , 


ac &t, per $f R*--45bR=-4:R'+ £56*— £,vR, ( on $ M. 


"0p. prxced. ) exhibet diſtantiam Centri gavitatis a 7 x 
eX+335R* —=95vR-25* 15f K*-+- ib R 


- « Adcoque eiul- 


124A44-2 05 Av "0 12*R 4-151) 


N r d m 


Fig.15 ertri di 1a; pager ” Car OI 
&'5 9>dem Centri diſtantiaa TA, 3aRizosR—grv 12fR+ 6 


I CQO, 


= #313 — + vk*—333 R+, 3%, Prilmatis vero, eidem BYV ajncun- 
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gaR'+75R hi Rizs? _ of R—rþk4vy, 


| 

F 

& projterea ejuſdem Ungule momentum reſpettu TA, 4,p MF - 
+327 AI +34 Re + 740K =af —34b Rr i40OR, (Eto Ml 1 
reſpondentis Semiſolidi , diſtantia Centri gravitatis 3 re, ety MF 4 
{ 

oe 


ilam Ungulz, ut 4K ad P , ejuſque refiduum ad 2R, eſt cjuſden 
diltantia a T A ; atque hzc in Scmiſolidi magnitudinem dudta, exti. 
bet ſemiſolidi momentum reſpe&tu iplius T A.) 

Ejaſdemque Triangulo B V = inliſtentis Ungulz , Pyramidife, 
Centrum gravitatis a TA, diſtat 2 &— 4þb=3&—+ 2»; Ad 
iplius reſpectu T A momentum (diſtantia 1n magnitudinem dufti) WW 3; 
25R* +40 R* —$50* K —253R— 25390 —=z$K —3Vkt +4} 

— 239 = 30? R—4h* =74-b3+ $5 þ , propter 2 = by, G 

&<que hoc additum, momento Ungulz ipli B V A infiſtenis, 
aciem item habentis r =, 2a R'— 35K (=7$e83) + 350 K?—Ljf 
—+2,3v, (ut 9 V.) exhibet $483 + 541 KI +5440 R*+;488 
ſeu 2f &3 —;£+þK? +5253 R, momentum Ungulz ſefori B= Ai. (C 
ſ:ſtentis, aciem habentis » «, reſpe&tu iplius T A. ut prius, 

Eidem vero Triangulo B V sinliſtens Ungula, aciem habens TA | 
conſtat ex Priſmate eidem inliſtente cujus altirndo AV=»v ; eiqe n 
Jvper;acente pyramide cujus balis Triangulum B V « (aut huiczqu, (0 
le,) a'titudo, perpendicularis ſupra « punttum xqualis ipli Ye=h, 
Adcoque ( propter BV==4:b ) Pyramidis magnitudo 2h? =4}- WW .. 
— 7 a+ 20 = $5R*— 250R—Es : Et, (fropter Cel gratas 
balis BV a, a7 = diſtantiam , ++, pyramidiſqque Centrum gra Wl fu 
ia is in re&ta inde ad verticzm ipl1 « punto ſupereminentem dutts, 


- ab{1f]1 inde verſus verticem, + iplius ; ) diſtantia Centri graiitatis Wl -2 


7 yramidis a 7 4 plano, erit +x+h—4h; & propterea pyramidis 
:0mentum reſpztu 7a, pihb'—FiK*'—5v RRg+250* K-70 


5 T 


tx ntis magnitudo(proprer baſem BVa— 45h ; & altirudinem VA=?) 


ett 2-hv— 45? ; Ejuſque Centri gravitatis a 7 «diſtantia (quippet» {7:3 
d-m. quz balls T riangularis }{þ; adeoq; Prifnatis reſ'eftu 7 « momet- alu 
tum £50þ? = 45% 8 R—+53v, Arq;hoc additum Pyramidis monte WY -#/ 


to 4443 , exhiber Urgulze (ipli BV= inliſtent's, aciem habentis TA) 
momentam reſpectur =, -$:h3f F:vhÞ —>2 þ3 +4;3h —2;1.3 400 
-—43R—23:3y, (ld:m atqu? aciem habentis r «, momentum reſpec 
TA.) At;ue hoc ad:iitum, momento Urguix Szmiſegmento BVA 
tliſtenti;,aci.m item habentis TA,reſpectu £4 +R3- 2; K( - 28) 
-r $042 - L3IR +28, exhiber, Ungulz Sectori B « A inliſterts 

aciem 


PESsp £3 
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cem habentis T A, momentum reſpeQu 7 «2, 4zR3 +ais 93+ 341043 Fig.nsg, 
th R=i1f 63 —Thb R*+r357 o, (Idem plane atque Ungulz 16a 
ciem habentis 7 # momentum reſpetu T A : Quippe qu illic eſt 

Alirudo, hic eſt Diſtantia ; & vice verſa.) Arquz hoc momentum 

ger Ungulaz mag. diviſum, hoc ft, per 4f a*— $5h R= $a £24; 5 A® 

| 4) as ga82 +75 Rim Roz sf 

+%R (ut $M. prop. przced.) exhi TT Ty poet 
AL—SE+3 4ilantiam Cemei gravieais (Ungulz foton 
"Tf R—qub ; nria gravitatis NguZ 1lectort 


BA inliſtentis, aciem habentis T A,) a 7, Adeoque ejuſdem 


' EW 154K ro + 75v R—25 
- a = —_ eſt — TIES = 
FRE —7ID K-25? 


ry any . & Ungulz reſpeuiplius TA (aciei ſux) wo- 
netcum Z4K3 + £5 R3 +5350 R2—T453 R=&fR3— ih 3 —700R, 
(Qux omnia correſpondenti ſemiſolido, facile accommodantur : 
dem modo quz in iis quz aciem habent 7 « factum eſt.) 

Vel etiam ; propter Ungulz Triangulo B V a inliſtentis (aciem 
kentis T A, ex Pyramide & Priſmate conſtantis ) magnitudinem 
{ modo exhibitam ) $:þ*+ 41hv=3$5R* — 450 K-+4$53 , —5þR 
-4* , Momentum ejus reſpetu r = (modo oſtenſum)}s&3 — £54 K* 
+8 R—+;32, per magnitudinem illam dividendo ; habebirur 

_ —_ $3? 
tis Centri gravitatis a 7 « diſtantia wn Ss SH _ 
35870 | 
| $&—quR-r4s ; 
\ wv bs I 
wxza DC, 8x? —qv R-+43* 12R-4þb q4R+4v ; & prop- 
ea ejuſdem reſpetu T A momentum, 34s K'—+$5vK* + $57 R 
+4, Atque hoc additum Momenty Ungulz Semilegmento BVA 
alitentis ( aciem item habentis T A ) reſpeRtu iplius TA, £a&' 
#R (=$e&)) + Srv R?—7L R-£5v, (u:yT, ) exhibetmo- 
) Wvum Ungulz ſeRtori B = A infiſtentis, actem habentis T A, re- 
23) Mttuiplius T A, $4k'+3is rg K-43 R utprius, 


s Af is. AC. on. end 


35*v 2 
$R—qgvR-+ 4s? 8 


RR 


&aTA, &+ 


— 3 5 TIS x Y Af ELL HCL * > 


VA YI Peinde; ex his momentis Ungularum ſeftori Ba A inliſtertium , 
+) Ya&is Ungularum Triangulo B C = infiſtentium momentis reſpeQi- 
ents Y*Mabentur momenta Ungularum ſectori BCA inliſtentium reſpeRiva, 
cien } Qz autem Triangulo B C « rn Ungula ſemiquadrantalis , 

Nn 2 acicm 
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aciem habensT « , eſt Pyramis : Cujus vertex « ; Baſs, Traperiy 
retz BC inliſtens, duabus re&is plano circuli perpendicularihy 
& invicem parallelis interjetum ; quarum altera , puncto Cinſiſ 
zqualis eſt retz Ca=R ; alter, inliſtens punto B, aqui 
ret V.—=h, quas »itaque, in planum repilcatas , reprzſen 
reatz C «, Ba, Quodquidem Trapezium, (quo Centrum gryiz, 
tis habeatur, ) dirimi intelligatur in duo Triargula a BC, «3, WI | 
Quz (propter communczn altitudinem = a ſeu BV —s ) ſunt ut bg 
GG - Ba; hoc ef C «.V > ; ſeu, KN, h q Puta +, zh, Diſtagz . 
illius Centrum gravitatis ab Ae (rea planove) 3VB=4%;, wy W x 
vero, 5BV—+;, Eruntque, propterea, eorum momenta reſpety WW * 
Az, utisR, 3h, Adcoque momentum totum 5:"R+24, WM t 
per totam magnitudinem $5 R-r $sþ diviſum , exhibet totius Trip 
diſtantiam Centri gravitatis , quod pun&to # delignatumn intelligns W b 
(toto ſcilicet Trapzzio , in re&tam cut inliſtit, B C proje.t0,) g 
"2 >" 
Az l a - 2 = Eb Adeoque (propter (imilia Ti 
angulaBVC, 8yC,) ut BV=:s, ad VC=x , kc *y, ax(= 
—— . 
oo Et you RE Sumptaque «ag=222, (dui 


Fig.159, 
160, 


<< ws — -=—— —_ 


2 At” 3h** 

que, ut &y, fic go, ipl 7 4 parall:la,) erit aG=ty=i# 

4 Rt 21 F N-—-2 
—yrenmks RY ; 

4 R+4h * "I2A—g; 

(plano Tangente) 7s, . Hoc eſt (propter x = &—+», ſupra Centrun, 


_-__ : , - a 
-x,diſtantia Centri gravitatis pyramids; W 2, 


addendum , vel x=—RK-+v, infra Centrum, auferendum, adoque A 
FRE —TvVR29 Re go k+:* 

Ix= R—v,) LR+ an ods Loa 4. tt D 

12K—4qv 6 X—29 l 

7 Rev Rs td. 3 bh Une WY 
R335 — Atque hac diltantia , in Pyramidis magnit | 

dufa, hoc eſt, (per $ M. prop. praced.) in 2s K*—2vR alin © 
= » go ofy* Rene 20 Roenns , 

Pyramids thus reſpetu 7 «, momentum [ : ———R=;t q 


—zwR*-—735R, Atque hoc demum momentum , ſubduttums p 


momento Ungulzx Sectort B « A inliſtentis, ( actem nem habents | 
7s ) reſpeciu ipſius 7@, hoc eſt (ut 5 W.) ex ja8+%K : 
—HvR—7:8, relinquit momentum Ungula Sectori BUAr I x 
fiſtentis, acitem habentis 7 «, reſpetu iplius 7 @, $aR*+5;ih reſ 


—#5vK*, (Semiſolidique correſpondentis momentum , hujus & A 
p.um.) Quod quidem Ungulz (ipli B C A inliſtentis moment, 
= 
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magnitudinem 24R*+35R* (ut $ 1. prop. praced. ) divi- Fig.159, 


— 


: im , exhibet ejuſdem Centri gravitatis diſtanttam a 7a, 160. 
akel-1 95 R— 350 Fg ; 

« W__ —_ . (Adeoque Semiſolidi correſpondentis, Cen- 

* $66 

, ck nds bibane: J Cad BOeR——210 , , i] 

a - orzvitatis inde diſtantiam - d 1]- 

tri gravitatls e a 5 " — : pote ad1 


kn Ungula, ut 4 Rad P.) Er propterea diſtantia Centri gravita- 

948-—25Rel-g 
I 244=]-Ss 

Ns iBCA inſiſtentis, actem habentis 7 #,) momentum reſpeftu T A, 

» WM 16 — 25 R3-|-$5vR*, ( Quod Semiloitdo facile accommodabi- 


F 


* MW 6Urgulz, aTA, : Ungulzqueiſtius (Se&o- 


h tur. ) | 
i: Aut etiam , propter Pyramidis illus, Triangulo B Ca incum« 
nr WY bentis, magni:udinem 4s A*—45vR , Centrique gravititis a 7 4 
9 7K —3v Res 


dftntiam "FE — ( ut diftum eſt,) adeoque a TA, 


(+ Ry R-|-r* X . « 2 
EIT ; ck ejuſdem , reſpetu TA, momentum +£:&* 
F —vR-|-7+R, Quod quidem momento Ungulz ſeftori Bz A 
% WW ncombentis ( aciem habentis 7) reſpetu TA, 44&'--;2583 
# MW +30 R755 8, (ur$ W.) ſublatum; relinquit Ungulz Seto- 
| nBCA inliſtentis, aciem habentisr « , momentum reſpeRtu T A, 
5 jd —$5 Riv Kf, Ur prius. 
bo Quz vero Triangulo illi B C « iofiſtit Semiquadrantalis Ungula 
7 habens T A, idem plane habe: reſpeftu 7 « momentum, quod 
abet reſpectu T A ea quz aciem habet 7  , (propter altitudines & 
Diſtantias ubique reciprocatas , ut pridem Aliquoties : ) Hoc eſt, 
(ut modo oftenſum eſt) $583 —745v R'-1-7453 & ; quod per Ungu- 
zw WM 'z magnjityginem £5R*-1-4:5vR (ut $ M. prop. przced.) diviſum , 


de: WI exhibet ſui Centri gravitatis diſtantiam a 7 « EE Adeo- 
i : Lioald 0 
: qe,aTA, IE ; & propterea ejuſdem reſpefta T A. 


6R-|-20 
A (aciei ſux) momentum 735R*-|-7 ;5vR*— $356R (Solidique corre- 
R ſrondentis momentum eſt hujus duplum. ) Quz quidem Ungulz 
-W Pomenta, momentis reſpettivis Ungulz ſetori B = A inliſtentis , 
' em habentis T A, ( hoc eſt, JaR*=þ-325R*=+-,250R'-G3iR), 
w | 975; & relp.TA,HaR*'-j45R5-[-720R*— 7457 Rz ut $.W.Yſub- 
ur, aa, relinquunt Ungulz Sectori B.C A inliſtentis, aciem habentis 


x TA, 
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Fig.1 5 g, aciem habens 7 = , eſt Pyramis : Cujus vertex & Balis, Traperiny 
* rettzx BC inliſtens , duabus reis plano circuli perpendiculardy 
”*  & invicem parallelis interjeftum ; quarum altera , puncto Cinlife, 
qualis eſt rete Ca=R, altera , inliſtens punto B, 2qurz 
rete Va—=h, quas -itaque, in planum replilcatas, repreſent 
retx C a, Ba. Quodquidem Trapezium, (quo Centrum proves 
tis habeatur, ) dirim intel:igatur 1n duo Triargula « BC, «3, | 
Quz (propter communern altitudinem « a ſeu BV = ,) funt ut by 
C 2, Ba; hoc eſt C z.Vea; ſeu, N, h : Puta 35K, 3b, Diſtatg: 
illius Centrum gravitatis ab A « (rei planove) $VB—4 .uW : 
vero, 2BV—#;." Ervntque, propierea, corum momenta reſpety MW 
Az, utisR, tf, Adcoque momentum totum 5:"R+24 WM t 
per totam magnitudinem 4s R-r $sþ diviſum , exhibet totius Tray 
diſtantiam Centri gravitatis , quod punto #2 delignatum intelligne WM þ 
(toto ſcilicet Trapezio , in rectam cui inliſtit, B C proje:'g,) 
f R+-25*þ R+2b 
As TR Rob k 
angulaBYC, &yC,) ut BV=s, ad VC=x, kc fy, adyx(= 
EI . Erya= ES Sumptaque =g=22£, (dui 


—=8y. Adeoque (propter (imily Ti 


2 K--3b* n 
que, ut &y, ſicgG, ipli 74 parall:la,) erit aG=!4y=i# WI * 
- > CR n 
4 R+gb* © + =02 K—3S 
(plano Tangente) 7s, . Hoc eſt (propter x = &—+», ſupra Centrn, 


x,diſtantia Centri graviratis pyramids: MW 2 
Y s 


addendum , vel y=—£&-+v, infra Centrum, auterendum; adogue . 
2 D. _ ”3 

22=R—v,) 2h+ == = eſo 

Soba 12K—qv 6 K—1V ( 

7 RU Ren R . N <a AT an |z 

3 — Atque hac diſtantia , in Pyramidis magnitude WI | 

dua, hoc eſt, (per $ M. prop. praced.) in 2s K'—:vR alk I © 
. a as Reno R—S , 

Pyramids it]ius reſpetu 7 #, momentum [ No — i=; F 


—ziwR*-—755R, Atque hoc demum momentum , ſubduttna ly 
momento Unguizx Secori B « A inliſtentis, ( aciem item had 
7 ) reſpeciu ipfius 7, hoc eſt (ut $ W.) ex $48+%K mg 
—HvR—7tf8, relinquit momentum Ungula Setori BCArYY «6 
fiſtentis, aciem habentis 7 «, reſpetu iplius 7 «, $4K*+5;f 
—ivK, (Semiſolidique correſpondentis momentum , hujus 6 Ia; 
p.um.) Quod quidem Ungulz (ipli B C A inliſtentis momentut, 

ſe 


<= 


EEG RSS - 


£* 


 . 
+ 


& 7 &.— Fu 
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magnitudinem 34R* ++5R* ( ut $ 1. prop. praced. ) divi- Fig.1 59, 
im , exhibet ecjuſdem Centri gravitatis diſtantiam a 7a, 169. 


144k 1 95 R—35v 
1 24=þ=05 
wi gravitatls inde diſtantiam , 


(Adzoque Semiſolidi correſpondentis, Cen- 
1caR-195R—25v 
3aP-:5 
kn Ungulz, ut 4 R ad P.) Er propterea diſtaniia Centri gravita- 
: gaR-—25R-l-2g 

ts Ungulz aTA, Ll 24=]-Ss 
iBCA infiſtentis, actem habentis 7 4,) momentum reſpeftu T A, 
uſt — 25R3-4-35vR*, ( Quod Semiloitdo facile accommodabi- 
ne. 
— 9 propter Pyramidis illtus, Triangulo B Ca incum- 
hentis, magni:udinem 2K — +;VR, Centrique gravitatis a 7 
dſtantiam EIS » Cur diftum eſt,) adeoque a TA, 
RvR 
| 68—-2v 
—vR-|-73R, Quod quidem momento Ungulz ſectori Bz A 
meumbentis ( aciem habentis 7) reſpetu TA, $4&'-+-;35&7 
+319 R/-+735 R, (ut$ W.) ſublatum; relinquir Ungulz Se&o- 
nBCA inliſtentis, aciem habentis7 « , momentum reſpetu T A, 
HP —$:iR*-+-i5v kf, Ur prius. 

Quz vero Triangyulo illi B C « iofiſtit Semiquadrantalis Ungula 
xiemhabens T A, idem plane habet reſpeftu 7 a momentum, quod 
kabet reſpetu T A ea quz aciem habet 7 « , (propter altitudines & 
Diſtantias ubique reciprocatas , ut pridem Aliquoties : ) Hoc eſt , 
(ut modo oftenſum eſt) $583 —745v R'=1-7453 K ; quod per Ungyu- 
iz magnjtyglinem £5R*-1-£5vR (ur $ M. prop. praced.) diviſum , 
5FR'—vR-s PRs 

6R-4-20 5 


; & propterea ejuſdem reſpetu T A. 


R . utpote adil- 


: Ungulzque iſtius (Se&o- 


. Crit ejuſdem, reſpetu TA, momentum 55:&* 


ethidet ſui Centri gravitatis diſtantiam a 7 « 


Que, aTA, Tens 
(aiei ſux) momentum 7p25R*—1-; £5vR*— £35:R (Solidique corre- 
ſrondentis momentum eſt hujus duplum. ) Quz quidem Ungula: 
momenta , momentis reſpettivis Ungulz ſetori Be A inliſtentis, 
+ Kiem habentis T A, ( hoc eſt, JaR*—+-545R*b-,250R*-53R, 
tep.7a, & reſp. TA,$aR*-};25R*-|-725vR*— 5253 R; ut $.W.)ſub- 

a; relinquunt Ungulz Sectori B.C A inliſtentis, aciem habentis 


a 2 by, 
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Fig.159,T A, momentum reſpettu r « , $44* — $5R*4-357R? (idemn 


I 00, 


quod Ungulz eidem B CA inliſtentts , actem habentis” * , reſpec 
T A, propter altitudines & diſtantias ubique reciprocatas, ) & , 
ſpettu ( acict fix ) TA, $aR*— 244R*—25vR* ; (hujulque & 
plum , eſt momen:um correipondentis Semiſolidi , reipe&ta (ui a 
converlionis : ) Ungulzque hac momenta, per magnitudinem 
—+5R* ( ut $1. prop. prxced. ) divila , exhibent cjaſdem Cert 
geR—3R+zw & > Ta; LaR—136R—m 

1240s 7” 7? I124—g, | 
(quz,obſervaris obſervandis,Semiſolidis accommodari tacile poterure) 


grav diſtant. a 7 e, 


Eadem haberi poterunt, ope Trianguli BVC, & Ungulng 
huic inliſtentiuma. 

Quz autem huic inliſtir Ungula ſemiquadrantalis, aciem habes 
D C, eſt Pyramis : Cujus vertex C, altitudo CV= x, Balis (ref 
BV inliſtens ) BVxCV==5x ; adeoque pyramidis magratudo4;x} 
Diſtantia Centri gravitatts a D C,4x ; adcoque momentum Pyruns 
dis reſpectu D C, 2x7, 

Si vero ponatur Ungulz axis r «, ſitque V ſupra Centrum; w 
acies T A, litque V infra Centrum , Pyramidi huic ſubjungendia, 
eſt Priſma , ſuper eadem baſe , altitudinem habens C a. vel C4, 
hoc eſt, R , cujus iraque (propter Trianguli magnitudinem zz, 
magnitudo erit 4:xR ; Centrique gravitatis a D C diſtantia (caden 
quippe quz Trianguli, ) 2x ; adeoque momentum reſpettu DC, 


. sx* R, 


Totius itaque Ungulz ipſi BV C triangulo inliſtentis; rn 
habentis 7 « vel T A, tangentem remoriorem ; ex Priſmate%?y- 
ramide conflatz : momentum reſpetu D C, eſt, 4:x*R-+4%/ 

Arque hoc per Ungulz magnitudinem 3:xR=-{-45x* giviſum, & 
cn adeoque 3 

6R-4- 4x * | il 
Ungulz acie , ſeu tangente remotiore, ( intellige , ut lil, a 
4xR-{-zx* 


6 R>1-4x 


; Adeoque momentum reſp\c&tu remocioris tage 


kiber Centri gravitatis a D C diſtantiam 


pendiculari plano huic inſiſtente, ) R + 


n__4 —_— 2? 
6Rel{-1x . 

tis (aciei ſux) 55xR*j-;:1x* R-|-41x? , & reſpettu tangent!s pi 
proris (qu aciei oppolira eſt) £5xR?* ---2rx3, | 
St vero ponatur Ungulz acies 1«, & V intra Centrum , vel aces 
TA, & V ſupra Centrum, Prilmati auferenda eft itla or 
ey 


; a propitr; 


A, = 
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[ (euſquemomento momentum —_— Fair uU > gs TAs Fig.t;s 
. ot, 25xR—35x* 3 Momentum relp< - pI R- 3ix*; Cel 150, 
| Pm —_—— : 
2 WM. oravitatis ns, => —— ; & ad Act, fu 
a WF rave gravitatis 4 DC diſtantia , ER—4x & & ab Acie, {c 
Ne 2 
" : 4xR—2Xx N . x 
* Wrogente propiore ; R— TT 3 2 remotiore (quz aciei oppo» 
Ik 
tf _—_— Et momentum reſpeRu aciei ( ſeu t: 
» Mick) R+ — entu peu aciet ( ſen tan- 
v Werts propioris) $5xR?— 35x*R-+ 34x? ; & reſpeftu tangentis op- 
"i Whale (remotioris) 3oxRt*—45x7 , | | : 
"\W tic et: Ungulzr Triangulo BVC inliſtentis, aciem habentis- 
/ 


{x momentum reſpectu plus 7 « , eſt 21x R'E5 13" Rn{—4cx", (pro- 
uw MW cfor: infrave Centrum fucrit V : > Erreſpettu TA, 45x R'—4:x", 
(ke ſupra five infra Centrum tuerit V, propter altitudinum & di- 


x MM fxciicum reciprocationem.) Centrique gravitatis a 7 =, diſtantia, 

& Rte : ano 

bY ER &alA,A; 6RKEqx * 

WJ Urgulzque cidem Triangulo'B V C infiſtentis, aciem habentis 
14, momentum reſpectu 7 « (oppolnz) 3:xR'—Z$sx* (live ſupra 

« Marin, live infra, fucrit V pun&tum, ) &, reſpetu Aciei ſua 


T4, 2xR F3:5x R-+$5x*, ( prout ſupra Centrum intrave fuerit 
Vpnftum ) Centrique gravitatis a 7 « ( oppolita ) diſtantia , 
R332 So 
ax z 4 TA (acie) RE Rox * 
Aque hac momenta, momentis Ungularum ( reſpeRive ſura- 
tum ) ſemiſegmento B Y A inbiſtentium , Addita, vel Ablata, 
wat ſupra infrave Centruna fuerit V puntum , exhibent momenta 
KEttiva Ungularum SeRori B C A infiſtentivm, 
ww, Ungulz Szmiſegmenti BV A, aciem habentis 7 «,- mo- 
n reſpettu 7 a , gak3I—;iR3 (=zeKB) gr REbt3R 
WW, (utyT.) fi addatuc, vel auferatur, (prout ſupra infrave 
) reſpetivom Ungulz Trianguli B V C momentum , 4:xRz 
(+53 Hoc elt, ( propter x —R—»v, ſupra Centrum , 
edn ; & x ——R-j-», intra Centrum, auferendum : adeo- 
RO=R-—0-;vR—23=—=R3I —oR? —32R-[-5322v, adden- 
m,&rB=—R|-;vR2 -32 R-| 03 =— RI RR? 2R —52v, 
ange- rendum quz tantundem valent ; Sed, x* == [f —-2vR-]|-22 —R3 
s pe FF" 3 Nitque vel -|- x addendam, vel — x2 auferendum , quod 
dem valet ; ) Si addatur £3513 —+ vR2 —EEIR>|-4 30 + Las 


| as b:tur 
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Fig.)  g, berur momentum Ungulz ſeori BC A inliſtentis , aciem hier. | 


I 090. 


7 4, reſpetu T#, $14R3++2-R3-- £vR2, Ur prius. 

A-que ejuſdem Ungula B V A (aciem habentis 7 = ) mon»; 
reſpetu TA, Z43—ZR3 ( =4ZeB ) +4vR>2;/1iz, 
(ur $ T.) ft addatur vel auteratur (prout ſupra infrave ;uerit ;, | 7, 
meatum correſpondens Ungulz b v C, $:xl—2:43, hy & 
(ob canſam modo diam ) 11 addatur £13 4 R223) 1, 
i {abetur , Ungula ſectori BC A inliftentis aciem habentis :: 
momentum reſpettu T A, $aR3--- g5R31$0R?, Ur prius, 

Ungulzque aciem habentis T A, momentum relpectu re, ile 
eſt atque illud acicm habentis 7 « , reſpe&tu T A ; propter altiuys 
& diltantias ubique reciprocatas. . 

Ungulz vero inliſtentis ſemiſegmento i144 BV A, aciem huber, 
TA, momentum reſpectu aciei flux T A, ZaR? - 4:46 (=: 
- 2VRÞ—7 51 3R-—$33v; (1 addatur, vel auferatur , , prout {7 
intrave fuerit V,) momentum correſpondens Ungulz B V C, x3: 
v35x?Rtisx3 , Hoc elit ( ob cauſam modo dictam ) {1 aid; 
*35R3— 450R* 17 553R+4 4539 : Habetur momentum Ungulz Sc 
ri BCA inliſtentis, aciem habentis T A, reſpectu iptius TA, 
—R3.-2vR7, Ur prius, 


Denique : -Fx moments eiſdem Ungularum Semiſegmento 3Y4 
inſiſtentiym, {1 auferantur reſpectiva momenta inliſtentium Tr: 
arguly BAV ; habentur momenta inliſtentium Segmento ABA. 

Quz autem Triangulo BA V inliſtit Semiquadrantalis Ungulz, 
xciem habens T A; ett Pyramis, Cujus vertex A, balis BVxV4 
—=5V; altitudo AV=-v; adeoque magnitudo 4:57*-- ixR-3; 
Diſtantia Centri gravitatisa T A, 4» ; adeoque a 7 #, 2R-iv: E 
propterea monicntum reſpectu TA, $593=5R*— Lik—b#; 
& reſpectu ” @, 3592R— L103= $50R*- E53RFL53v, 

+ Hacitaque momenta , moment1 reſpectivis Ungula Semilegne 
to BV A inliſtentis, ( ZeR3=|-&3tR?- ph63R— 639, & i 
el=SSvR*— 2.35530, per v T.) fubducta, relinquunt, Urge 
legmento ABA inliſtentis, acitem habentis T A, momentate 
ffecuT A, &:R3- j-7R*-., 353R; & reſpecty 7 2, JeR3-þ3548 
—724R: tr (proprer magnitudinem , $:R2—£zvR, ut 5N. ft 
raced.) diſtantia Centri gravitatisa T A, erit Le Bl 


"IM geR*=b-SVR—2 53 
3 o 


12eR—qv 
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Queque Triangulo B A V infiftit ſemiquadrantalis Ungula, aciem Fig.159, 


ns 7.4; idem habet reſpeftu T A momentum, quod habct ea x6, 
"as 2cies T A reſpectu 7 4 ; (propter altitudines 6 diſtantias reci- 
catas: ) hoc eſt, (ur modo ) $4 R? —g53R+ 353: Adeoque 


(oropter magnitudinem $0 R—3*=350 k-+3553, per 95 N. prop. 


0 þ ., . vU A232... 2,2 R-4- Th”, 
weeced. )diſtantia Centri gravitatis a T A, erit + 3 


40K 42 , 


vK3+-108*R—38?v 

Cars,  — LvR+ 457 

wb +13 R—$630=250 K2—750*R+4593, 
” Faque momenta, momentis reſpectivis Ungulz Semiſegmento 
xv Ainſiſtentis, aciem habentis 7 «, (4eR3+$5v ?— +53 R+2 139, 
CL p+frm R+333R—38v, ut $ Tt.) ſubduRa ; relinquunr 
lreulz Segmento ABA inliſtentis, aciem habentis 7 4, momentum 
Fitu T A, 28-3450 R2—710R z &, reſpettu 76, Jef3 
tpn aro, & ( propter magnitudinem , 4eA*+4,vR , 
x4 N, propolitionis przced. ) Diſtantia Centri gravitatis a T A, 
gf R—2.53 ©"—"PO 1 5eR®-7iv R203 
Ty $07» 1 2eR-+-45v 
Exdemque Segmento «= B « reſpeu retz r «, accommodantur , 
Segmento A B A reſpetu T A, &e vice verſa. (Nempe, pro «, 
oendo a—=2P—a , & prov, ſubſtituendo h=z R—v, 
Put; Segmento « Ba inliſtens Semiquadrantalis Ungula aciem 
abensr «,magnitudinem habet $a R?— $5 R*— £5þR=—$ KP a3 
YR++wK : Momentum reſpefu 74, ja R3— $5 R3—$(þR* 
eh R=FER3P—34aR3—*5 R*h4-$5vR> +53.63R reſpetu TA, 
ppB-rab rh R=rt KBP ta R3—5i5 R3gt ru RA 
IR , 

kt; Segmento «B a inliſtens Semiquadrantalis Ungula aciem ha- 


z ideoque momentum reſpeRu 7, 


—WR=72,RP—yaRi—;3R3—74vR?—7353R, 6 
thety TA, $4R3—L:R3-+ 32 bRit oh R=7ER3 P—fak? 
=RI-zLvVR2+335R, 


Ethibuimus itaque , expoſitorum Seforum Sphzricorum , & 
*znentorum , Ungularumque eo ſpeRantium , 6c correſponden- 
wn $olidorum ſeu Semiſolidorum converſione faftorum , tum mag- 
uns, tum momenta reſpeRu Planorum aliquot expoſitorum 
Oo eorumque 


Fig.159, 
I 60, 
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eorumque Centrorum gravitatis diſtagtiani a duobus faltem ji 
libi invicem non parallelis ; atque in quo tertio per Ungulz zen 
converſionis axem duo , neu'ri priorum parallelo, idem 
atur : Adeoque (per prop. 26, Cap. praced.) ipſa gravitatis Cay 
determinavimus, 

Qureque ad calcem Propoſitionis pracedentis monuimus, ei 
hic moaenda erunt : Nempe, hac omnia aliis Sphzrz port 
{ini!i merthodo accommodari pofle, Pura , qua de Seftore Bz4 
(ad verticem terminato) ejuſque Ungulis, 6c. dicta ſunt ; facie, 
commodari poſſe ſettori D , B ( duorum ad verticem terminaors 
DaA, Bu A, diffcrentiz,) ejuſque Ungulis &c. 

Er, prout hic quz de Ungularum aut Solidorum magnitudinds 
& momentis docentur, aretaT=, adT AvelBV, transeruny. 
G:mili methodo, hae aut his fimilia, area Aa, ad Tr why 
transferri poterunt. Aliaque qua hic traduntur , miile modi 

llari, 

: Quxque de Ungulis Semicizcult, ejuſve portionibas ; Spharqy, 
& portionibus hujus; difta ſunt; ad Ungulas Semiellipſeos, & 
portionum hujus ; Sphzroides hujuſque portiones ; facile aan 
modantur. Nempe li intelligatur axium ellipſeos alter Ag, ut 
D4: manente Az=2R, (adeoque AV=v, Ve=b; ) eriDi 
ea ratione ad 2R, quaeſt ad Ae, majorequidem i irD agin 
major , (adeoque —_— converſione deſcriptum, Spharoids 
latum, ) minore, fi fit DA axinm minor , ( adeoque Spharoids 
longum , converlione deſcriptum : ) & B V,, in eadem rationeals 
Adeoque, quoties B V in calculum venir , pro s, ſubſtituends ect ali 
quantitas , quz fit ad hanc, ut eſt D 4 ad A«: &, pro-\alaque 
lit ad hanc, ut in duplicati ratione retz D 4 ad Ax; &inreliqus 
poteſtatibus ſimiliter, mutatis mutandis, 


== = >x 2 Eo z ys) oaF9o.o-3 


PROP, 
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PROP. XVII, 


Pars Parma. 


gura Sim Verſorum, ut ATaz (que eadem eſt & A, 
Fur Arcuurm 5 ) Eſt Semicirculi correſpondentis Fig 6 9, 
Dyplaz & partes , partium ( reſpective ſumptarum, ) 170. 
Dyple 3 Puta, bBa A -- 2 Bu A. Et lic ubique. 

knenta vero illorum , ad momenta horum , reſpeftu C, 
ejuldem 7 « tangentis, ſunt ut 3 ad 2 ſeu ſeſquialtera, 


lque hinc, eadem reſpeCtive determinantur, tum quod 
xd Magnitudines, tum quod ad Momenta , & Centra 

tatis, in hac Sinuum Verſorum Figura 3 quz 
feeain Scmicirculo rop. 15.) determinantur. Nem- 


—_— Symbolis ut in propoſitionibus prace- 


us. 
Trilnei Araxs Magnitudo + RP : Momentum reſpectu B.C. 
te, 3R*Pz reſpecu TA, 5K*P; Diſtantia Centri 
vitatisara«, ZR; a TA, £R: Momentum reſpetu G. 
t, 3RP* —2K* ; reſpeRu T T, 3RP*4-283 ; Diſtan- 
w Centri gravitatis ab A, #P—*>; 2 T 7,405 
E 
Ponionisb G « A 5 Magnitudo, f R& : Momentum reſpe&tu B. D. 
1% ofR*+25bR ; reſpetu TA, iff —4$hR ; Di- 
lantia Centri gravitatis 2 1 &, ana? a TA, 5R 
4 
b 
=: Momentum reſpectu A a, {a* R-j-asr R—vR* 3 FH. 


ot Oo 2 re- 


E-RH ED a B ma © fog 
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Fig.169, reſpe@n b$3 3.R-+vR* 3 Diſtantia Centri pray 
I 70. ebb A a*+$245 —2vR_ i bg a*--2vR 
— 0. mn * 24-20 
B.E, Portionis AbK z Magnitudo, eR: Momentum reſpety 
T A, jeR*?—3$5vK; reſpettu 1 &«, jeR*+!roR; D. 
. . . - \ V \ 
ſtantia Centri gravitatis, a T A, RET 3 rs 4 
e 


H, rb; Momentum reſpectu Ax 5 14 R—arR+oRt, 


4e 
reſpe&tu þbK , t$4* R—vR?; Diſtantia Centri graj 
a® —2454-2VR \ AF —2%R 
tatisab Aa, ————3 4þbK, I 
B, E. Portionis bþ 7 ; Magnitudo, « R—s RR: Moment 
reſpeftu Tx, 3«K*—2:R*—25hR ;, reſpettu T1, 
tak? — 2;R*?+35bR 5, Diſtantia Centri gravitatisry, Ml | 


5h X sþ 
H, 3k———=zaTA, K+ ———: Momentun 
ſpettu 1 Tic? KR—coR+hbR? reſpectu þ b, 1x* Rt; 
. . . . _— 2 an_ #4 | \ 
Diſtantia Centri gravitatisa r T, © Sn 
«> —2þR 
— _”Y 


B, F. Parallelogrammi bB« þ 3 magnitudo, ah=2:R—9: 
Diſtantia Centri gravitatis 4 7&, $4; a T A, 28; 
Momentum reſpe&tu T& , 34b* 3 reſpeCtu TA, Y 


I, —$ah*—24R*—4$av*, Diſtantia Centri gravitati k 
A > ſeu b Þ, 3 43 momentum reſpect A «, vel bz 
24*D, : 
B, F. Portionis b B A, Magnitudo fR-—b=—eR-+:; - 
mertum reſpetu Tx, — #eR* +avH —$5oR+w; | 


reſpectu TA, —+:K*wR-þ4IvR: —345* 3 Difar 
TO fouR—2 45? 1T4, | 


tia Centri gravitatisa ro, £ ww 
——"—  _ S P 
£. ba, Py 2 » 4 2 Or 
. » CI — 2 AS \ . v1 — 2 65 
a4 ————; abB, v—4R_ =, , 


men: ff 


cu 
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mentum reſpe&u b B, ZeR*--4:vR— $452 > Momen- © 
tum reſpectu Ax 5 ——<4* RtasR —UR*ta*v s re- Fig.16o, 
ſpeſtubF$, —3* #-vR'-=24*v3 Diſtantia Centri gra» *7©» 


2V fem q 
vitatis ab A, 44— —<*— R3 a bÞ, ta+ 
2UK—AS 
—-2eR-4+-240 

Adeoque determinavimus , totius Figurz Sinuum Ver- 
forum , arcuumve, ejuſque partium expofitarum mag- 
nitudines, && momenta reſpectu rectarum aliquot ex- 

ſitarum,corumque Centrorum gravitatis ab illis reis 
diſtantiasz adeoque & ipla Centra gravitatis, per 
corundem a duabus ſaltem in evdem plano non paralle- 
lisrctis , determinavimus. 

Atque hinc Ungularum , & Solidorum converſione fatto- k [, : 
rum, horumve Semifolidorum, momentis jam traditis 
correſpondentium , magnitudines habentur. Horume 
que omntum rationes , ad his correſpondentia Semi- 
circulum ejuſve portiones ſpeCtantia, Quz & ad alia 
facile poterunt ampliari. 


Pars SECUNDA. 


Atque his Analoga , in Figura Sinunm Reforum ety, M. 
lculiter determinantur, Nempe, Fig,170. . 
Blline! x 7 #, magnitudo, 24* 3 momentum reſpeftu 7 a, 
« ir; Diftantia Centri gravitatis ar«, 55P;a Tr vel 
Az, iP; momentum z<!pectu T r, vel Aa, 4R*P. 
Trilnei « A 3 magnitudo, X* 5 Momentum reipeftu 7 &, N,Q: 


«1 


6*P; Diltantia Cc:.tri graviatis a 7 &, 54P + Mos 
mentum reſpectu A «, K3 ; reſpetui.n, $1k*P—R3 3 P.Q, 
Diſtanti:. Centri cravitatis ab A +, K, a4 4, 2P—R. 

fortionis .- Þ v, magiitudo »R 5 Momentum reſpectu O,Q. 
18, 4R*-|-450vR ; Diſtautia Centri gravitatisab 7 « , 


A 
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bu. a : Momentum reſpe&tu Aa, —eR*4-R; a 

ig.169, ; ; : he 

= : ſpetupv, eR*; Diſtantia Centri gravitatis ab Ay 
— RA-4v - 3 Þv eR 


v 2 * vv 


R. Adeoque determinavimus , totius Figure Sinuum Ret. 
rum, ejuſque partium expoſitarum , magnitudine, 
& momenta reſpeCtu reQarum aliquot cxpolitaryn; 
eorumq; Centrorum gravitatis diſtantias ab ullis reds ; 
Adeoque & ipfa gravitatis Centra, per ſuasi duby 
ſaltem in codem plano reQis non fibi mutuo parallels 
diſtantias, determinavimus. 

Atque huic de Ungulis z Solidiſve converſione fats, 
eorumve Semiſolidis, aliuque quz hinc dependett, 
calculo debite adhibito, judicium het. 

Quzque de portionibus hic'expoſitis didta ſunt, poſſur 
& aliis portionibus facile accommodari; aliaſvemulti 
modis ampliari. 

Eademque (horum ope) ad « x r figurz Sinuum ret 
rum unius quadrantis Complementum facile trans 
retur, 

SS Quz autem de his Sinuum Verſorum , ReCtorumve, Fi: 
uris dicta ſunt : ad eaſdem Protratas, vel Contnlta, 
cile accommodantur. 

T. Quzque de Figura Sinuum ReRorum unius quadrants 
traduntur, eadem ad figuram Subtenſarum five Char 
darum Semicirculj, . ſimiliter transferentur. Quod & 
de Solidis inde oriundis etiam intelligendum erit. 


A. Neelligatur Circuli Ae, (Fig. 16g. ) FAIT ADs, 
Fig.1 69, I in partes quotlibet quales dividi, in puntis X, Z, D, E, &c.u 


unde 

170, ducantur XO, ZV, DC, EE, &c. Sinus Re&ti arcuum ib 
metice proportionalium, AX, AZ, AD, AE. &c, quorum 

nus Verii A O, A V, AC, &c. adeoque arcuum reſiduorum __ 

circluan 


EE z 5X =” = 
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circulum Sinus verli (ſeu punftorum X, Z, D, &c. altitudines ſupra F1g.*69, 
76, = O «, Va, Ce, Gr of avs 
iperiphzriz in reftam expanſz, xqualis ponatur (Fig. 
| 170.) AT, feusr, ſimiliter diviſa, in pun&tis £, £, &\, «. &c. quibus 
inliſtant ex una parte,) $0, Cv, Ox, &c. iplis X O, ZV,D C, &c. SG 
(Fig. 160. ) xquales ; fhgaram Sinuum Rectorum «n7 (11 numero : 
nfnitz intelligantur) complentes, (juxra def. 1. Cap. 4.) & (ex 
' arte conrraria) iplis O a, V a, Ce, &c. zqualesreftz x5, z?, do, 
&, ſimiliter coraplentes A 7 « figuram Sinuum verſorum ; ipli A « 
circulo xquealtam. 
Quz quidem Ar 4 Fignre Sinuzwm verſorums , ſumptis arcubus 
vithmetice proportionalibus ; eſt etiamm, alia conlideratione, Fignra 
icaww, ſumptis nempe Sinubus Verlis arichinetice pcenioasis 
Smptis utique A V, A C, AF, G&c. Sinubus verlis arithmetice pro- 
portionalibus ; (diviſa {c refta A & in partes quotlibert xquales) qua 
# plis occurrant redtz Z V, d C, e E, &c. xqualibus intervallis difltze 


k ATe complentes ; hoc eſt, «C, « &\, « «, &c. xquantur arcu- 
bs correſpondentibus, A Z, A D, AF, &c. & lic ubique. 
n Duttis jam in Semicirculo reQtis X @, Z «, D «, &c. dirimi intelliga- 


. ar Semicirculus in totidem Sefores A @ X, Xa L, Z « D, &c, quo- 
WF noarcus AX, X Z, Z D, Sc. fint zquales ; adeoque ſetorum XeA, 
LAD: Ac. arcus XA,ZA,DA, &c. arithmetice proportionales. 
(> Quibus quidem arcuum z#qualium SeRoribus A « X, X « Z, Z #D, 
© Wl &.rpondeant, in figurs Sinuume verſorum , quadrilatera A«&x, 
Ni{z, 2£#d, Cc. balium #&,£C, C4, &c. aqualium, tum inter ſe, 
wn ipls AX, XZ, ZD, &c. arcubus, ( propter rectam er , 
&niperipheriz A D «, xqualem, 6 limilicer diviſam.) Adeoque 
ram arichmetice proportionalium Sectoribus, X-=A, Za A, 
DA, &c. limiliter reſpondebunt quadrilinea xZ< A, z{4A, 
MT baſium arithmetice proportionalium « &, « 2, a ©, &c. 
Kuthue hc Quadrilinea, Setorum illorum, (Singula fingulorum 
ne ſumptorum,) dupla. Quod lic oſtendirur. | 
_ Intelligatur vel tota A D « Semiperipheria , vel ipſhus arcus A B, 
8 partes zquales numero infiniras dirimi ; adeoque (dutis a divilio- 
wn pundtis ad « reftis X -, Z «, &c.) vel totus A D « Semicirculus , | 
& ipl\us Sector B « A, in totidem Sectores dirimi. Ductiſque, a 
punctis , rectis X D, Z P, &c. tangenti 7 « parallelis . in- 
ellgarne Sectori In(cribi Ggura ex rotidem Triangulis, O X =, P Ze, 
& Ductiſque porro eidem tangenti parallelis, AQ, X1, &c. 
(oductiſque « X, « Z., &c.) fimiliter incelligatur Sectori Circum- 
wi bgura ex Triangulis A Qs, XI ©, &c. Fs 


I 70, 


Fig.169, 
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Er (militer Figurz Sinuum verſorum AT «, vel torta, vel iplis 
portio b 4 « A, (dectori | « A correſpondens) 1n toridem Quadrili 
nea, balium xqualium , ( Sectoribus corre{pondentia ) diltribyj 
( recii icilicet « r, vel 2 8 (imiliter divisa , prout dividitur AD,, 
vel A 3, arcus; ductiique rectis correſpondentibus , E x, C2, &.) 
Ductilque x O, z p, &c. ipſi 7 « parallelis ; inſcribi intelligaurk, 
gura ex Parallelogrammis OxE=, pzC8&, &c, (Iriangulis Ox, 
PZ a, &c. correlpondentibus.) DuRiſque eidem 7 = parallelis Ag, 
xi, &c. (prod.(Qiſque Ex, £7, &c.) Circumſcridi intelligatur Fi 
gur: cx -.rallelogrammis A qs =, xi ze, &c. (Iriangulis AQ, 
X 1, &c. corre{pondentibus. ) WE 

Suntgue hac Parallelogranfma Triangulis illis, (propter reds 
A=«,x<,77, &c.iplis A«, O ©, V «, &c. ex conſtruttione zqules) 
{ingula lingulis reſpetive ſumptis, xquealta : Tum quz Circunſn. 
ptas, tum quz Inſcriptas figuras complent. 

Sunt autem, [nſcriptorum Parallelogrammorum Baſes , baby 
T riangulorum inſcriptorum corteſpondentium , ubique majores, & 
propter Anoney peer Triangulorum, (lingula lingulorum 
Give, adeoque & omnia omnium,) pluſquam dupla, Eſt wi 
Parallelogrammi O x £ «, balis x 0, ſeu { « re&ta, hoc eſt (utpoteiphs 
qualis ex conſtruRione) arcus X A, major linu ſuo X 0 (baſe Ti 

correſpondentis ; ) ut patet. In reliquis autem; utpzC#,P 
logrammi balis z p, ſeu CE, recta ; (quali, arcui Z N, ex conſtrutts 
one, eſt major quam Z X chorda : ſed & hxc major eſt, quamZP, 
baſis triangulis correſpondentis P Z « ; propter angulum ZPX 
(Trianguli PZ X) ill: oppolitum majerem angulo huic oppolito 
Z XP. Eſt enim angulus ZP XN, vel huic nes. PXO, bocell, 
« X O, angulus in Peripheria arcum ſubtendens (in oppoſito km 
circulo ) xqualem arcui Xe, & angulus Z XP, hoc eſt, ZX«, Wii 
angulus item in Peripheria, ſubtendens arcum z «, (arcu X« min Wi 
rem ; ) eſt igitur angulus P X O, hoc eſt angulus Z PX, major 
ZXP, adeoque Z X recta, major recta ZP ; & multo magjs ZN 
Curva , ſeu huic zqualis CE ſeu z p balis parallelogrammi, mujer 
erit quam eadem Z P balis Trianguli : adeoque parallelogrammn 
Trianguli pluſquam Duplum. Er fic ubique. Jr2que Figura exPt 
rallelogrammis, live toti Figurz Sinuum yerſorum, live iplis portion 
AzC«- inſcripta pluſquam dupla Figurz ex Triangulis inſcriptz ine 
rott Semicirculo, live Setori B a A. | 
Sed Circumſcciptorum Parallelogrammorum baſes, Baſibus Tr: wpr 


anguloram circumſcriptorum correſpondentibus, minores ſunt. * 
erl 


td -— TT TT” = 2 4 n fer 9 ©. = +» © % wa _ 


Prop XVI. De Calculo Centri Grawitatis. 28g 


ain Parallelogrammi A q Z «, baſis A q ſeu a, hoc eſt arcus XA, Fig.169, 
ninor Tangente Q A , (cujus ſemiſſis, eſt rangens ſemiarcus , 170. 
keanti ex Centro ductz occurrens : adeoque ſemiarcu illo major.) 
laceliquis vero, ut XZ £ , Baſis Parallelogrammix i, ſeu £7 ; hoc 
> arcs ZX , minor eſt quam refta XI, baſis Triangu!i corre- 
33. Dutta enim rangente Zy , (quz retz XI occurrat in 
v) xquales erunt anguli (propter eundem arcum Z A interceptum) 
LA, &ZaA (angulus in peripheria) ſeu I= O: adeoque & 
ocum ad rectum relidui , ZI & xIZ fu Ola, (eſt utique, 
AZa angulum in (emicirculo, etiam AZl, hoceſt x ZA 
+y Ll, rectus ; &, propter I O « triangulum re&tangulum, ad O, 
bo reliqui anguli O I « -|-1.O retum zquant.) Et propterex 
ales font Z, & 1 , rettz , & (fumpra communi x X,) rectal X, 
eſt Iy + x X, 2qualis duabus fimul Zx-|- x X; adeoque 
or area ZX. Eft iraque Z X arcus, hoceſt retta (5, feuix, 
kis Parallelogrammi , minor quam I X baſis Trianguli correſpon- 
ks: Er propterea Parallelogrammum Trianguli minus quam 
dglum.. Er fic ubique, Eſt itaq igura ex parallelogrammis, 
etoti A 7 « figurz Sinuum verſorum , five iplius portioni b& « A, 
granſcripta, minor quam _ Figurz ex Triangulis correſpon- 
is, live toti Semicirculo , five ejuſdem Sectori B « A circum- 
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taque Figura ex Parallelogrammis inſcripta, fit inſcriptz 
a Trangulis major quam dupla ; & circumſcripta circumſcriptz 
(ine quam dupla : Cumque , multiplicatis ſectionibus, inſcriptz 
kamſcriprz differentia continue decreſcat urrobique, donec tan- 
i Gti quavis minor evadat : Nec tamen unquam Tnipra inſcri- 

ainor quam dupla , nec Circumſcripta circumſcriptz major quam 
wp" poſſir : Continuari in infinitum ſectione , evaneſcet diffe- 
my; inſcriptis ſimu) & circumſcriptis coincidentibus , illic, cum 
tn Are, ejuſve Quadrilinco ba A, hic, cum Semicirculo 
AD., gjuſve Setore BA : Eritque illa Sinuum verſorum Figura 
Ars cuſve Portio b & a A; Dupla ſemicirculi AD #, ejuſve Sefto- 
8B:A, Cuod erat probandum. 

ic eſt , Trilineum A Te, duplum ſemicirculi A D : , ejuſcie 
Wn be A, dup|2 SeRoris Ba A, Er, propterea , portio re- 

d8r, ſegmenti «B=, dupla erir. Iten, d45 x, 'upla 

Wins corre;pondentis D 2X ; 6c lic ubiyue. 
 [tem, (retentis ſymbolis, ut in propolitionibus duabus prox- B, 
Efrzcedentibus, ) Semicicculus ADa=—4PR; ergo, Figu:a 
Pp Dlauum 


FPS en TT EYRE RG 


B=EMXSr. 


DS 7» 


5; 


ecu 


Fig.16g 
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Fig.1 86. (Tangenti verticis T A in T occurrentibus , ) diviſaque A « date 
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Sinuum verſorum ſeu Trilineum AT4—=4 P R, Irem SeQorB,y 
—2aR-+-;R—32fR, (per $ H. prop. 15.) Ergo, (polita «þ- 
BA=—=«; adeoque þB = eV=h, &bK=VA=s,) pie. 
tio b2 2 A ( utpote Sectorls dupla ) a&-+-sR=fR, Item, e. 
mentum AB A = 4aR— $:K—3eK (per $ G. prop. 15.) 
AbK=—aRk--sR=eR, (Eftutique AzK : limile, & [1militer pp 
litum ad TA, ut :eq :d Te: licut &, in Semictreulo, Seemeny 
ALAadTA, ut aE = ad T4; & lic altbi. ) Et lirniliter bg, 
mentum « B « = SaR—35:=4PÞP K—34aR--35A= "R$, 
Ergo portio b&T =a R-—5 A — JP R—aR—sK FOR Sþ 
lic alibi, 

Er conſequenter ; fiexb £4 A portione , auferatur Parallelogra, 
mum4sbBa-=ah—2a4R—av; crit Segmentum reliduum Ah3 
=-f R— ah=: —ak-l-5R-|av=—eR-|-av. Er ſpeciatin in ie. 
mentoAdC, (propter« =4 P, &s =v—R,) 2, 

Item Quadrilineum z k CA=zC = A-— k{eC(propter z{eA=d 
-|-: K,&kCaC=aR)eſt 5 R.Epgkd = £2 — 5 R,Nempe.'propterR—, 
ditterentiam Radii & Sinus reWarcus Z A, xqualem (inui verſoarts 
ZD,) tatum ex finu verſo arcus D Z in Kadium dufto, - (Dito 
autem zKkCA, potius quam bkcA, ut diſtinguam puntumh 
ſupra Centrum, ab illo infra Centrum. Quamquam & alteri aim 
b, re rite intelle&ti, idem accommodabitur : Nempe, {6 4th 
intra Centrum hoc eſt d k e, exponatur negative , utpote ad cont 
rias partes retzx Cd c & extra tiguram A 7 <; Quippe lic, utow 
ſizu, erit bgaA—k&SaC—bkCA, idquod rettis bk, kG 
C A,& curva A b,comprehenditur ; nempe,utrobique, AdC-dth, 
ſenſu pohitivo.) 

Et {jmiliter de aliis portionibus utcunque re&ta abſci(ſis, mutats 
mutandis, fiet judicium. 

Poteſtque Trilinei Ab B ſeu AbV hg. 170. (quod utique cor 
plent rectz b V zquales arcubus B A — #, quornm Sinus 
AV = uv lint arichmetice proportionales) magnitudo, lic alias (a 
arcuum ad linus verſos ratione) explicart. 


Du&tis enim ( ut bg. 186.) Bg T Semicirculum tangents, 


tro in partes xquales infinite exiguas, quarum una iatcl.iziut 0 
— B, (adeoque ſumptis AV—=v, arithmetice proportionalids; 
duQaque refta oXg (reftz BV parallela) quz ſemicirculoin) 
occurrat , 6 tangenti proximz B T im g: Erit ubique (per) 

propolitionis 13.) w BV=sx, ad R, licVo=8, wn 


Ebb ESI EERfR_=ga2 m>=zmp .- > 2. 
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L (Nempe , ut"Sec.intes complements , Sinibus reQis reciproce 


rionales.) Er , conſequenter , fi intelligantur «O , vel V O. 
um Az OO complentes, {ingulis V © (rettam A # com- 
gentidus ) xquales ; & ſumantur ubique, ut BV=s, ad &, lic 


. Bb R 
v0, ad Vs: erunt lingula V w , (hoc eſt totidem — > ſurptis 


mhmerice proportionalibus,) ſingulis B g tangentibus (reſpeRive 
s,) hoc eſt, (in partibus infinite exguls, ) ipl!s BX arcubus 
(rum BA complentibus ) xquales. Adeoque, ut Ones 


5 ſuretz V  , complentes A V © hguram interminabilem ; 


j 
4 tatidem B, complentes A V OO rectangulum ; (ſeu ut Figura 
i, ad hoc re&tangulum , ) lic oz2nes B X arcum B A complentes, 
dttidem V 0 complentes re&tam V A ; ſeu Arcus AB, ad ejuſdem 
{num verſum A V. 

Cumque hoc ubique obtineat , erunt , Omnes AB arcus (ſuper- 
kulem Ungulam Semiquadrantalem B A, cujus acies BV, com- 

) vel (his xzquales) re&tz b V trilineum Ab V complentes , 
xemnes A V reſpettivos linus verſos arithmetice proportionales vel 
AV Semiquadrantalem Ungutam aciem habentem V, hocelt, ad 

adratum AV ; ut ſunt omanes A Vow figurz interminabiles 

entes, hoc eſt, Ungula AV © aciem habens'Vu , ad 

me AVOO, hoc elt, Ungulam AVO O aciem habentem 
V0. 

(It, eadem ratione ; Momentum ſuperhicialis iſtius Ungulz , ar- 
a BA inliſtentis, ad momentum iſtius ſuperficialis Ungulz ſeu 
&nquadrati A V, reſpectu ejuſdem b V B , ut ejuſdem Ungulz foli- 
@AVo» momentum, ad momentum correſpondentis Ungulaz S0- 
lizAV OO, reſpe&tu aciei V ,. Et limiliter ejuſmodi aliz ſolido- 
rum pertiones huc ſpectantium, facile exhibentur 

Verum, cum precedens illa figurz A 7 « conlideratio , (it calculo 
Mags accommoda , quam hc tigurz interminabilis , (Secantiun 
implement;, (inibus verſis arithmetice proportionalibus convenien- 
wn;) priorem potius proſequemur, Atque inde , (i opus fuerit , 
merminabilis hujus figurz dimenlio , reliquaque quz co ſpectant, de- 
xcipoterunt, Quod hic ſufficiat innuiſle. 


foro; $i intelligatur Semicirculus (juxta def. 1. Cap. 4 ) ex 
"nitis numero SeQoribus conſtitutis ut AaX, XaTZ, &c, vel 
Pp 2 CLAN 


Fig. 1 69, etiam (quod in partibus infinite exiguts, propter ypfinitam approg 


170. 
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tionem , tantundem valer, ) ez 1:finitis nymers Triangulis | 
inſcrigtam complentibus , ut VU X, Þ « Z, G&c. live, ex tov 
Triangulis figuram circumſcriptam complentibus, ut QzA, |, 
&c. aut etiam hguram inſcriptz & circumſcriptz intermediam * 
Fore partim infcriptam partim circumſcripram ) complentiby,, 
YeP, &c, (qurrectis=X, «Z, &c. ut illorum axibys repre 
ſententur : ) Inteliigenda eric {imiliter Figura Sinuum verſorg 
AT =, extotidem\ conſtitui correſpondentibus Quadrilineis ut A; 
x£2Z7,, &c. Sectorum illorum duplis ; vel etiam ( quod eoden 
recidit , ſectione jn infinitum continuati, ) ex totidem Parallelogran, 
mis . figuram inlcriptam complenribus, ur Xx2, pz?t.o 
aut Circumſcriptam 0:0 60-wrug , ut Aqes, xi{t, &, n 
que figuram partim in criztam partim circumſcriptzm complent 
qualia py#s, &c. (quz rectisX&, ZC, &c. vt eorum ads 
refrzſententur ; quz triangulorum xquealtorum , X, « Z,&c, duph 
intelligantur.) 

Eſt autem Diſlantia Centri gravitatis in Parallelogrammis xx 
Cz, &c. ad Diſtantiam Centrt gravitatis in Triangulis xquets, 
«X, «aL, &c. (a reta7e;) ut ; ad 5 ; ſeu, ut 3ad 4, (p© 
prop. 6. hujus:) Adeoque ( propter magnitudines ut 2 ad 1) 
Erunt momenta Parallelozrammorum ( tum (ingulorum, tum(iny 
omnium,) ad Triangulorum reſpe&tivorum momenta, (rum fugy 
lorum, tum {ſimul omnium; ) ut 3 ad 2, (propter *x+=1, 
Adcoque Momentum Trilinet Ar? , ad momentum Semidrculi 
AD a; eju{que portionis, (ut Ab#=#, ſeuxE&d, ſen b#r,) ms 
mentum , ad momentum ſectoris correſpondentis , (ut Be, ſeu 
XaD, ſruſegmentiaBa,) reſpectureQz 7 « , ut;ads, 

Eſt autem Semicirculi A D « reſpe&tu 7 « momentum ( propee 
magnitudinem 4PR, & Centr; gravitatis diſtantiam, F,) RP, 
ergo Trilinei Ara, reſpectu 7 « , momentum , ( utpote ad ill 
S-micirculi, ut 3 ad 2,) + K?P, (Hoc eſt, omnia £h*, ſea jr? 
totius ſemicirculi , ſeu ſemiſumma quadratorum finpum verſorunts 
tius ſemicirculi , ſumptis arcubus arithmetice proportionalibus.) & 
deoque (propter magnitudinem 4 PR, ) diſtantia Centri gravitats 
re, R .ideoquea TA, £X, eju{que momentum reſpeftu T A,j#, 

Ergo & Semiquadrantalis Ungula eidem inſiſter- :ciem habens7s, 
+ £2”, & aciem habens TA, KR?” ; volidumque ejuſdem conver 
ſione circa 7 factum, +RP?, & Semiſolidum 33 KP?; &, a 
T A, Solidum 58P? , & Semiſolidum ; © R} 2, 


4 «© © Ta-_. 4 tt ww =mn= — ow 
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lem, Seftorts B A momentum reſpetu 7 « (per $ M. prop. D. 


_—_— 


A ET. hi—gov&=2f k*- 5+þ8 ; Ergo, Portionis b&* A, Fig £ 9, 

u WF qoneorum reſpeftu 7 ©, 44.3 2 82—210 a =2f a3 L.b& ; 150, 

n BY (vmque eſt Ungula Semiquadrant.lis, portioni b& a A intiſt:ns, 

1 WW em habens 7: ) Adcoque (proyter magritudinem, a4 «5 

* WF -fi,) diſtantia Centri gravitatis portionis b4 4A, a ra, 4k 

r s b 

5 &aTA, AT; & propterea eju{dem reſpetu T A , 

a WF canentum (ſeu Semiquadrantalis Ungula, ) Zak © 2+4.2-t 2,0 & 

, =21%—$þK, Et conſequenter, Solaum , portivnis b& «A con- 
ferlione Cl1Ca 7 & faum , 3f8P- 4b” , & Semiſolidum , Ef &P 

X ++þP: &, cixca T A, Solidum fa P—5bP , & Semilolidum , 
#RP--$bP, | 

a rem; Segmenti A BA, momentum reſpetu TA, (fer $5 N, EF 

Mt, p15.) lt $a A?—35 2 —t0 R=+4-A3—3,vR, ergo, Trili- : 

bs s 6 þ 
i AbK momentum reſpe&tu T A ( vel ſemiquadrantalis Ungula 

Pa WY 1 habens TA,) elt3e&*—2,vK ; (Hoc elt, omnia +22. ſeu 

kniſumma quadratorum {1nuum verſorum arcuum arithmetice Propor- 

- tonalium,ab A,uſque ad AB.) Adeoque(propter magnitudinem e& )di- 

"2 RP ; 5v , 

; &nta Centri graviextisa T A, g_ In ideoque a T4, £R-+ 

: W--., 

. ” guſque reſpeu 7 4 momentum , $e&* +L;vR ; Et conſequen- 

:) I =; Slidum ejuſdem converſione fatum circa T A, 2+ RP—25vP ; 

ul W *<*aiſoiidum , ZeRP— 4;vP : &, circa 72, Solidum , ZeX Pr 


o MW #27; &Semiſolidum, $e 8 P—+ 25vP., 

* diniliter ; Segmenti « B = , momentum reſpeQu 7 @, 2«K2- 25 £3 
—{0R=4A3%— 34K? —35K2+4,vK ; Ergo, Trilinei b&r , 

ter WY momentum reſpeCtu 7 a, 4+» R*— 2c R*_ MhR=4R3P— 2443 £568 

?, = 7% Adeoque ( propter magnitudinem = #—sR ) diſtantia 


la WER, s : 
-» W Cettigravitatis a 7 «, 2 R— pms ideoquea TA, £ R+ 
it ll 


LN ejuſque reſpetu T A momentum (vel correſpondens Un- 

- glla ) 03-25 4.2 + 35H, Et, conſequenter , Solidum ejuſdem 

5479 converlione tatum, 42<& P— 4+r&P— 2:hP,, & Semilcli- 

"4, 9, 4K2—25RP—2þ- ; Et, circa T A, Solidam te&RP- 3;RP 

tf +262, & Semiſolidum, LK P—$5 AP + 2:bÞ, L 

vi vero ex taomento Quadrilinei, b 4 e A , reſfectu 74, vel T 4, EF. 
amcratur 


— —_ 
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Fig. 169, auferatur momentum Parallelogrammi 4 b B « ; habebitur (repech 
170 earundem 7 «, T A,) momentumSegmenti Ab B. - 

Eſt autem Parallelogrammi 8 b B « (propter 5 « = a, &bg=) 
magnitudo 4 þ ; & (proprer Centri gravitatis a 7 a diſtantiay F 
adeoquea T A, 2&—+$b, ) momentum reſpectu 7 a, 4aþ3-=1,p 
—249 R-+$4v*=24R* —avR—J45? ; & reſpettu TA, 14} 

—tþ? =24R? -—- 44v* =24 R*—av R-+345?, 
Adeoque (ſubduRione fa&ti) Segmenti b B A, momentum tn. 
ſpeu 7 « ( vel correſpondens Ungula Semiquadrantalis, ) —4,þ 
+ $5 R* tavR -- $50 R —t$45* = —2eR* FavR —ErpR+44} 
—3f K*+45h R—3ah? , reſpetu 1 A, — 24 + 2:R + 
-|-$50R— $412 = 3f K?—2 4h R— 4b R-1-3ab*. Et (proptermy. 
nitudinem , —a&K-t-s R-+av,) diſtantia Centri gravitatis Segment 


E=Eq"z ib =”? 2bw©@ «%. © mes —_— — — 


: vR—245 , PRmna? 
AbE, are, LEES, « 1.4, (EE 
| A fouR—2453 3 foR—148 , 
2 bv, hb — Fr $ Ren Ak 


p4 
—$eRP+avP—yrvP+ ==, circa TA, —3eRP--at+ut 


2P 2 
—_— - &cirabV, LeRPAroP _ : Et ſemiſolida, ſeniſ 
horum. 
G. Habentur autem eorundem Planorum , Momenta reſpedu As, 


vel Semiquadrantales Ungulz aciem habentes Az,per prop.18. Gigi 
vel prop. 22. Cap. 4. vel prop. 10 hujus, 

Si enim rex omnes x &, z C, &c. complentes A r « Trilind, 
(vel minuta quz his reprzſentantur parallelogramma , Trilineum il 
complentia,) ducantur in ſaas ab A a diſtantias « &, aC, &c, - 


*F.. 8&3 FERERItCSCtEreFt t== —-2 = HG2ST © i; c = ww co — ad 
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| tz, CC, &c. (triangulum «Tt complentes , ) Habe- Fjo.x 5 
bu drantalis Ungula trilineo A 7 « inliſtens, aciem habens = ” 


b uam utique complent > ipla x 5, aCa, C&c. ſeuxZZE, zCC, 

) WE & Pacallelogramma ( ſeu minuta Priſmata ) ipſis x, z 7, &c. 

(res, ſeu minutis parallelogrammis) inliſtentia, Hoc eſt , omnia 

7 4b, fatta ex arcubus arithmctice proportionalibus in reliduorum ad 
? -eripheriam (inus verſos ductts, | 

Autetiam ; {1 intelligatur A « in partes invicem xquales, in punCtis 

b LD, &c, divid1 , (adeoque rectas L z, Dd, &c. hoceſt «C7, ad, &c. 

g ſentare non quidem arcus arithmetice proportionales , ſed qui 

| pondent (inubus verlis A V, A C, &c. arithmetice proportionali- 

1 bs puta A Z, AD, &c.tig. 169. adcoque Trilineum Ar # conlide- 

o. WH car non cam ut Fog 4/4 Sinawm Ferſorimmm arcubus arithmetice pro» 

ui WI pocionalibus convententium , ipl1 A « parallelorum, quam ut Figara 

4awn, in rectas expanſorum , linubus verlis arithmetice proportie- 

i WT wibus convenientium, ipl1 «7 parallelarum; ) eandem Ungulam 

nt Arcuum itlorum Semiquadrata , ſeu Triangula eiſdem 

1, Dd, &c inliſtentia ; iplis ſcilicer aCC, « A 4, &c. limilia & 

mx'ia; Hoc eſt, Omnia 24*, ſumprtis v arichmetice proportiona- 


Fi vero eadem Ungula , tertiis adhuc planis (ſeu exiguis Priſma- 
ths) componi intelligatur , Baſt ſeu Trilineo Ar parallelis , 
ligulam complentibus ; erunt ea (propter Ungulz Obliquam Secti. 
2 WW cen, adeoque plana ſuperiora continue magis magiſque ab A « 
deficientia,) Trilineis' Are, xr8, Z7%, &c. (uſque ad ultimum 
2 WI #4, ipſumve 7 panctum , ) xqualia : Hoc eſt, toridem AT « pla- 

ts, demptis omnibus x 5 « A, z{ < A, &c, Hoc eſt ; Priſmati alti- 
& WW wxnem habenti «7, demprt! contraria Ungulk , ſuper eadem A 7 = 

" WF kif, aciem habemte Tr, Er fimilicer, Ungulam portioni 

o? WW ble A infiſtentem complent plana ; ſunt iplis b4= A, b&5x, 

di(r, &c. (uſque ad ipſam b &) xqualia : Hoc eſt, totidem bf= A, 
ifs WJ Gps omnibus x $ = A, zC£ < A, &c. ſeu Priſmati ipli b&= A in- 
fſtentialtirudinem habenti xqualem ipli £C —&s, ſeu arcui BA=4; 
&pri contraria Unguli , aciem habente b 2. 

hanc tertiam Ungula compolitionem, ut calculo magis op- 
frunam , (cum perinde (ir, Ungalz magnitudinem quod ſpear , 
fanivemomentum , five hzc, ſive 11la, five iſta demum ſumarur,) ſpe- 
atm hic conſiderabimus. 
Eſt autem (ut $ A.) Trilineum A Te, *RP, ergo, omma AT , 
Are, in7@=2P,dufta; 2&P?, 


tem ; 


» 


F:g.1623, 
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lcem; portio b4« A, (per $ A.) 4&-4-5R ; Ade 
x5 « Nats A, &c. (uſ = A « A,) ſunt omma hes > 
que , omnia a,' (hoc eſt, ſumma arcuum arithmetice proportional 

uorum maximus ADz—4P,) Semiſſis quadrati r==+P, ſeu 4/1, 
(per prop 1. hujus.) Adeoque, Ons. aR, —4R/®, Et ay, 
(hoc eſt, ſumma Sinuum _— totius yoga =2k (i 
$ M. prop. 1 3. hujus. ) coque Onn.sR —2R3, Ervo on 
x< 4 -þ ny A, &c. quadrilinea : hoc eſt, Omn, a 
eſt, Ungula Trilinei A 7, aciem habens, rT; ſeu correſpondes 
Momentum ; ) 5 &P*--2 &3, 

Ergo, Momentum ejuſdem Ar «, reſpeftu A «, ({ com 
ſpond:ns Ungula aciem habens A «,) hoceſt, Omnia Are, x:t 
zTC, &c. A Totidem A 7 «, demptis omnibus x{«A, tek 
&c. Hoc eſt, Priſma Trilinei A re, ( altitudinem habens r«,) 
dempta contraria Ungula aciem habente r T ; Hoc eft, Totidn 
+ RP demptis omnibus «R-+sR ; Eſt $KP2?—þ RP> 2 61-44þ 
—2 K3, Atque hoc momentum , per magritudinem £ RP divikm. 
exhibet diſtantiam Centri gravitatis Trilinei A re, abA,, !p.. 
4 k2 4 
*p- 3 adeoquea oT, 4P+=x-. 

Vel etiam ; momentum ejuſdem. reſpetu r T, (48P+1þ) 
modo inventum ; per magnitudinem (3RP7) diviſum , exibe 


f R? 
Centri gravitatis a 7 T diſtantiam 2+, adeoque ab As, 


== =» <<< ew 


= © © $$» co - os. 


A _ . eſtque (reſtituendo magnitudinem ) ecjuſdem mones 


tum (ſeu quadrantalis Ungula ) reſpeftu A a, 3 &P*—41,, ll 
rius. 

, Similiter ; Portionis b ## A, momentum ref] Ac (aw: 
ratione,) erit Aggregatum omnium b#« A, b&Ex, bi{z, & 
uſque ad ipſam iYt Hoc eſt, Totidem b# « A demptis onaby 
x5aA, z&=2 A, &c. Hoceſt, Priſma ejuſdem b &« A altitudna 
habens 8 « , dempta contraria Ungula (ejuſdem b # « A Seftions) 
aciem habente b 8. *. 

Eſt autem ejuſmodi porrio quzvis ut bea A, (pes 5 B.) il 
-+:R, Adeoque Cmoes x £2 A, zC4A, &c. uſque ad maxinan 
b&e A, ſunt Omn. «aK -5R; ſumpris 4 arcubus arithmetice pv 
portionalibus uſque ad maximum « # , qui dicatur A ; ipliſques 
nubus re&is eorundem arcuum quorum maximus & » dicatur s. 


i TP Tx WM It 
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(ws, ak, =$A*R, Et Ommness, uſque ad maximum &v — $: 
ai reſponder Sinus verſus AV =» ,, (hoc eſt, «8 v trilineum, ) 
fats & (per $ M, V. prop. 1 3 hujus) adeoque own. sR, =v R3, 

Ergo; Onn. aR-|-FK; = A*R4-v&2, elt aggregatum om- 
wnxt= A, zC4 A, &c. uſquead b&a A: Hoc eft, momentum 
pertionis b 34 A _reſpectu iplius bg; vel huic correſpondens Un- 

l 

Fuldem iraque momentum reſpectu A«, ( aut correſpondens 

:) hoceſt, rotidem b 2 « A minus omnibus x£=« A, zZe A, 

&, ſeu Priſma balis b& & A altitudinem habens 8 « = 4, dempta 

quraria Ungula b S@ A aciem habente b 8: Eft, «4? X-}- 4SR 

gitus, A*&=j-v K? : Hoceſt, 4 4®*R-þ ASR—vR2>,; vel (reſti- 
worzlore minuſcularum 4, s,) $4* Ras R—v 3, 

Aeoque (momentis per magnitudinem divilis) Potrtionis b 8 a A, 

A%J}-2vR a*+-245—2%K, 

5 24=|—25 ; &ab Ae, 2 4&=|—25 


ſanta centri gravitatis a b 
| 2UR— as 20 R—as, 
abs, yy + &abA%* t4— arm 1 wg 
Zodem modo oſtendetur (propter br 8 = « R—-# R,) momen- 
an portionis b 8 7 , reſpeRu b &, (ungulamve correſpondentem cu- 
206 g,) eſſe 3a*K—bþ&2 ; & reſpectu TT, $2*K—as £-j-þ £2 : 


2 
a> — 2 : 
.arT, 


® 


& Centri gravitatis diſtantiam a b 8 , 


0c 2% — 25 ? 
1Y CLF 
_—_—_ — _ 

en WY At etiam , (propter AbK — a R—s R,) momentum portio- 
& AbK reſpetu b K ( ungulamve correſpondentem,) efle 34*& 
wks WP; & reſpetu A «, 242 R—as RvR? : Centrique gravitatis 

oo Z_=2UK " We . 
_ a—_ = ; & ab Ac,— 2, 


aero, ex Portionis b 8 « A, momentis reſpe&u b 3, & A « ; au- 
'l Parallelogrammi B b8 = momentum reſpectu utriuſyis ( prop- 
trum gravitatis Xqualiter ab utraque diſtans : ) Hoc eſt, (prop- 
=Vz2=þ,& bB—a, hujuſque ſemiſſem 1B =24,) £433=4*R 
2: Habetur Segmenti A þ B, momentum reſpe&ub 3, — £4 R 
| Pia, & reſpettu As, -—i4* Ras R—v R2+ia%w: 
Sur >, Semiſumna quadrarorum arcuum (inibus verlis arirhmetice 
Qq Wor 


Gut autem Om»es 4, uſque ad A, (per prop. 1. huj, utpote Fig.1 59, 
xihmetice proportionales,) + A? (ſeu = & & triangulum ; ) adeoque 1794 


t ig.169,proportiohalibus convenientium , portionunr b B A complening: 


= 


I 70s 


Los 
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Adcoque hujus duplum , eorundem quadratornm Summa. Et (ng 
menta per magnitudinem dividendo, hoc eſt, per —aR-+1.g, 
ut $ B.) Diſtantia centri graviratis a b &, LEE \& 
2UR —as 
| Ex, ſpeciatim, Segmenti Ad C momentum refpetu d 5, (props 
v=K) eſt 43, Centrique gravitatis ad diſtantia eſt R. 


Aa, 14— 


Solidaque % Semiſolida converſione fatta ; ſunt ad reſpefthy 
Ungulas, (ut ſxpius ditum eſt,) ut P, & 3P, ad R, Pura, 

Solidum Trilinei A 7 « converfione circa 7 T fatum, eſt Þ 
+2 K?P , &, circa A «a, $P3—2 R?P, 

Solidum Portions b & « A converſione circa b & fattum, & 1 
|-vRP, &, Circa A « 74*P as —vRP, 

Solidum Portionis b #7 converlione circa b 8 faftum, & 5? 
—hR&P, &circar T,3**P—asP+hRP, 

Solidum Portionis A b K converſione circa b K faftum, e& i 
—VXP; SO Circa A a, $4?P—asP+vRP, 

Solidumq; Segmenti AbB converſione circa 6bK fatum.eſt-j#? 

a*yP WP 


+ RP 1 & Circa As, — Pra P—oRP15 


i” © M2 rw correc a_ ao - 


Er Semiſolida, horum ſemiſles. 


Si vero libeat haxc Quadrilineorum , & Se&orum correſponde 
tium, momenta reſpettu A «, inter ſe comparare , (praterqumPÞ 
illud jam factum eft, dum utrorumque momenta dantur ; ) VUieaad 
eſt, Momentum Quadrilinei b & « A reſpe&tu 1ibi adjacents A%, 
momentum Sectoris B « A reſpe&tu A 4 adjacentis libi ; efſeu, © 
nes b # (illud complentes) in reſpeRivas & © (complentes «#* It 
angulum , ) ad caſdem b & in reſpe&ivarum & v (complentiuts 
Trilineum ; ) Trientem. Hoc + ut Omnia rectangula b#* 
ſpe&tantia) ad Trientem omnium b 4 v, Hoc c&, ut Umaiack 
Onmnia 4+. 

Quippe Triangula (ingula ut « B (ſetorem complentia) ſunt(s 
a4 magnirudinem) 4d correſpondentia Paralle!ogranma b# (Q 
drilineum complentia) ut 1 ad 2, (lInrellige, in paribus infieute 
4214s, Jum Irilangula Seftoribus , & Parallelogramwa rel w 


\.gb 


maT STESSY9 = g-=-a xo. 


_ 
tz 
; — 
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rilineis coincidere reputantur.) Eorumque Triangvlorum cen- 
gravitatis in « B polita, ab «diſtant #a3; ideoque, ab A «, 
gy; hoceſt 36. Ergo (propter $x3=+,) Momenta lingulorum 
"3 Triangulorum reſpectu adjacentis A «, hoc eſt, Triangulum 
a [3—1bs, in4BV=3% ; eſtadb8 in &v; uti ad 3, Et, conſe- 
quenter, omnium Triangulorum hoc elt Se:toris B « A, momentum 
uA«, ad momentum omnium b & Parallelogrammorum qua- 
trlineum b# A complentium in reſpectivis diſtantiis Þ » ſuſpenſ(o- 
WF mm; uttad3. Eſtautem (per $ S. prop. 15.) Seftoris Ba A, 
reſpeftu A a, ſeu correſpondens Ungula, 4v R?4-4;2R : 
, omnia b&v ReQtangula ; ſeu Omnia þ 5s, aut omnia 2sR 
1; £0 ſpeRentia z (hoc eſt, Solidum Quadrilineo b 8 = Aincum- 
bers, altirudinem habens ſuper l1ngulas reCtas x E, 3 0, &c. zqualem 
wisz o, Cv, &c.) v&*®+435*R. Erde aliisiſtiuſmodi Solidi 
jonibus, mutatis mutandis, ſimile fiet judicium. Puta, (propter 
ABA =3aR— 3K, ejuſque reſpeftu A a, momentum 
fb—43R, per $ Q. prop. 15.) quz portioni AbK incumbir e- 
Solidi continuati portio (hoc eſt, omnia v 5 eo ſpeRanria,) e- 
| v6*—2,*R, Et, fimiliter, quz trilineo 7 b 8 incumbit ejuſdem 
= portio (hoc eſt, omnia þ s huc ſpeRantia,) hK?—33K, Et 
l 


his ita in Figura Sinnnm Verſorum A.7 © abſolutis ; idem 
tam in Fignra Sinunm Rettorum (totius Sermicirculi) = 7 abſol- 
rar, Eſt utique hujus uterque Semiſſis« A, 7 x, eadem plane 
ratque dCA, (hgurz Ar « ſegmentum,) veldc7; aliofitu 

Cum enim b# hoc «ſt V = (& dereliquis limiliter) fir ar- 
@Be=r8, ſinus verſus , erit propterea (ejuſdem a Radio ditteren- 
&) bk, hoceſt V C, arcus BD ſinus reftus. Er (ic ubique. Eſt 
pur, tam d C A, tum dc7, figura Sinuum re&orum tottus Qua- 
aw] (puta quadrantis D A, vel D e, fig. 169. utrinque a Din- 
thoando,, ) adeoque eadem plane figura cum « x, vel 70, quz 
tidem (per conſtrudtionem) ſunt figurz Sinuum Rectorum unius qua- 
{tots integri, atque ad eandem Radium, Cum igitur tum iplius 
(CArriline! , tum partium iplius, magnitudines, momenta 8 < en- 
tgravitatis determinantur : Etiam figurz @ 7 * utriuſque Semiſlis , 


pantatis determinantur, 

Exempli gratia , al, — TO#%— dCA=— —aR+sR+av(per 
, 3) ideſt, hoc caſu, ( propter v=AC=R, & 5=DC=R, & 
_ Qq 2 | arcum 


Fig.16y; 
170. 


& totius, ejuſque partium, magnitudines momenta Gc Centra ' 


N, 


Fig.169, 


I 7] Do 


O. 
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arcum a=DA—ZP,) —$RP-+ KR? +; RP=R?, Ejuſquemong, 
tum reſpectu balis + #, veld C, (hoc eſt, omnia Sem1quadraty F; 
rectorum unius quadrantts,) $443 - 3582 +350 K—23 13 (per$F) 
id eſt, in hoc calu, 7EP K3.—4 63-14 A3.-gOA? =7t Pk3, Ade; 
que , Summa quadratorum dSinuum rectorum , ſeu oma pn 
quadrantis, * /2/ ; ut ſupra y V. prop. 12.) Certrique gravitatys 3 
baſe «£ feu d C uitantia (momentum per magnitudinem Cividerdy 
$2F. : : 

Similiter ; portio - £» , hoc eſt (ſumpta CI=08) ACly, 
(utyB) 54 , ſurapto arcu xXO hoceſt XA, =a. Nempe fit 
cx Radio K, in s Sinum retum arcus XA=XO ; hoc eſt, in San 
arcus DB— 6&8, hoc eſt, (potito «4 =AB=z; adeoque BD cj. 
dem complementO, ) Ie. - -YC. Hoceſt, *4&v=xR, 

Ec conſequenter, «&y — ax FFxvEC ( prout minor majorr 
quadrante tuerit arcus * 2 ſeu A B) erit K®ZxR; hoc eſt (proper 
x —= R—v 1 AB lit Qquadrante minor, & x—=— R-+x 
quadrante major; adeoque, utcunque , AFy=v,) «þ,=Þ 
IrR=—=vK, ; 

Hinc item deducervr Momentorum ratto in Trilinet «9«yely0s 
portionibus ; ex momentts portionum I rilinetd C A; {ed perpley 
Ori a iquantum calculo, ob contrarium Figurarum' litum, Can 
enim, ii priori litu, arcus ab A inchoavimus, (ut , verhi gray x: 
cum A B diximus 4 z cujus ſinus rectus 5, & verſus Þ ; adcoque $0 
eflet cjuſdem arcus complementum , cujus linus rectus VC=z:) 
jara , mutzto (itn, arcus inchoantur ab «, hoc eſt a D ; (adeoquer- 
cus e 3, hoceſt DB, dicetur a, cujus linus reQus s=VC; & law 
complementi BV=x, &c.) Verbi gratia, 

Ex Parallelogrammi ql C 4A momento reſpe&u T A, hoc et 
(polito x X, hoceft XA, —a,) ex £4&?; 11 auferatur momentan 
Trilinet Axq, hoc eſt, (per $E,) $48? —45R2—41R, hide 
tur quadrilinet x | C A momentum reſpe iu T A, — 14k Hift 
+#vKR, Adeoque (propter magnitudinem 5 R, per 5B.) diſtau 


Ss — 4 A+ {$8KR+ $9 T 
centri gravitatisaT A, ; adeoque, 5G 


ejuſque reſpetu d C momentum, 241*+{8 


a R-|-sR— $9 


5 ; 
—419R—;4aR%4-{:xR, Idemque eſt momentun portions» % 
reſpeQu 7 =, poſitod)\# (=x X) — a: Sed, polito #8 = #, ih 


que ( eju\dem complementum ad quadrantem , aut etiam excl 
ſupra quadrantem,) #2=DB= Po #, (arciis 4 iffergniama ## 


(dap 


= == af = 1 


- OY HS © ei c=mnc>:w 


= = 
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trante £ P, ) quem arcum q dicemus ; eritque hujus finus re*tus, Figel C9, 
| non s, fed x=OC (linus complement arcus a= XA.)  Adcoque 170. 
| guraro 4 in q ; permutatis ellam {1 opus 5 & x (fed hic uihil opus , 
:nde. enim eſt 5x & xs, ) pro 348?-++35x &_, habebitur qua- 
; Fe civf 4 « momentum relpectu T <,/polito aþ— a, ) $7 8%]-tx1R ; 
; hoceſt, omnia 42, ſeu Semiſumma quadratorum $Sinuum rectorum 
cumplentium portionem v 5 4% , ſeu arcus D B Parriculis reiponden- 
tuo.) Ejuſque ar « Diſtantia Centri gravitatis - — 

Adeoque z ( propter Trilinet = fx Þ reſpettu ejuſtem 7, 
momentum 72 4*/', vt ſupra; ) portionis aSu —a Ix; zu 
(prout « & minor majorve quadrante fuerit) momentum reſpectu 7 2, 
ent 24 R2P539 K734xR ;, Hoc eſt (propter q=22—, & x—R « 
e —z, fie 8 lirquadrante minor ; vel 9—=—$P a, & x=— F-|-v ; 
! i «9 quadrante major ; ) $48?—35R2+ +50R ; (Quz iraque eft, 
&miſumma quadratorum Sinuum rectorum, complentium portionem 
} «fv, ſy omnia $42 arcus AB particulis competentia , ſumptis 4 

xithmetice proportionalibus.) Factique, per magnitudinem « & v 
ax 5R+-59 
4% 


'S *” Bs aw rew= 


=28,diviſione ; habetur diſtantia Centri gravitatis a 7z, 
eR+5v 


£ 

Þ 

D 

- — 

Mmiliter ; Trilinei « & ® momentum reſpetu A « (produttr,) 
: Fxceſt, Trilinei d C A momentum reſpetu Ad (produ:tzz, ) eſt, 


(per $ 1) —24? Rv R3—+=24%v, Hoc eſt, in praſentt caſv, 


, (propter v=X,) R3, (Hoc eſt, omnia 4s, totius quadrantis.) 
t Atque hoc, per magritudinem R 2 diviſum ; exhiber &, diſtantiam 
. Ceri gravitatis trilineidCA, a Od; veled#, ab Aa. Adecs 
» que Centri gravitatis illius ab A -, hujus a Oz, dittantia, eſt 2 P—- /, 


7 coprerea, momentum correſpondens (ſeu, Semiquadrantalis Un- 

ty gilk,) nempe Trilinei d C A reſpe&tu A «, vel a© + reſpecty, =; 
2PP— ka, | 

Et fimiliter in Portionibus, (licet perplexiori paulum caiculo , ob 

Mtandum , ut prius, ſymbolorum valorem pro mutato {ity figurz,) 

v2 WI idemobtinebitur. 

Eſt utique (per $ H.) quadrilineix 5 « A momentum reſpectu A #, 

I (folito x X — a, ) $a*R-=a5s R—v Re: Adeogue (4:mpto Paral- 

" W *ogrammi £1 C4 momento refpectu cjuſdem A +, £428; ) mo- 

Tentum quadrilinei x 1 C A, reſpectu cjuſdem As#, as —vR%, At- 

qa 
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*4. . ” 
que tancundem erit momentum Quadrilinei »# #'% reſpecty 3, 


gg $6—xX=—4: Centrique gravitatis a J'* (propter nagnitudiney 
7 0 as 


| . —YR . 
s R, ) diſtantia, —_— Sed, polito #8 —a, adeoque =p 
4» 4—q : Er propterea mutatis 5 in x (finum complementi Arcus q, 
& v in K—s: Eritejuldem v 34x momentum reſpectu $1, arp 
* Rs, Song » 4x 
qx—A"-+-5R 
x . 


— R3-+-8K2 ; & centri gravitatis a © x diſtantia, *-——— 


: on gx —Ra5R 
deoque, ab Az, ;Þ} ——= z ejuſque momentum reſpecy 
Ae, ix RITqxRERTgs R*=ax RE RTGS Re, 

Er, propterea , Momentum porrionis «&,—a\TIxfo, reſ 
A a, ( propter iplius « *, reſpectu A «, momentum, &3) gr 
ax R+5RE = —a8 +13K2+avR, Centrique gravitatis ab A, 
—4R-+-iR+a 
— 


diſtantia { propter magnitudinem, »R, ) erit 


—==, Adeoque, a &v a : eſu/que reſpeu By MoMentun 


I v 
eA*, 


Q. Verum hac omnia quz Trilineum « 7x, ejuſque portiones ſpetart; 
M {implicius, cx ante traditis, per ſe elicientur, {inz ope Figuz $& 
nuum verſorum, | 
Eft utique (per $ T. prop. 13.) polito «9=a . (ubicunque in «r | 

ſir s punctum ) reliquiſque ſymbolis proportionaliter , a%=oR, 


«SN, — K?, viOu—x KR. { 
Irem, Tilinei « $ v momentum reſpeu 7 = ; hoc eſt, omnia &- | 
mtquadrata Sinuum re&orum ſectionem illam complentium ; hocel, 2 


oma ;5* , ſen omniaZvh, eo ſpeantia, arcubus arithmetice prd- 


Er ſpeciatim , Trilinei «Ox (propter a=27P, & v=R,) 06 


mentum reſpecty 7 «, ++ 82P, Centrique gravitatis-a 7 « diſtant, 
_ : nn eg 2 ; 


hp Similic 


porrionalibus ab a uſque ad « 8 convenientia , (per $ V. prop. 13) U 
34 \3—31 R2-t-E5v R=Ze82+45vR, (Nempe, quod fit ex Seth l 
Radio ;&, dutto in correſpondens Semiſegmentum circulare ABV t 
=34 Fix =24 R—$: R-+-250=3eR+25v,) Adeoque (propit l 
magnitudinem v K,) diftantia Ceniri gravitatis portionis e#v a 7%, fe 
8 Kt by 
 _ hy E 

ab 

de 

on 
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imilicer (per prop- 10 hujus) ſumpris. omnibus a£ », , Cv, &c. Fig. 16g, 
aſaue ad =» ; hoc ell, omnibus v & eo ſpectgntibus ; Hoc eſt, fato 1 72+ 


ex & in olnes v, hoc eſt, in onines A O &c. linus verſos arcuum 

arithmetic proportionalium ab A uſque ad maximum A V quem jam 

dicamus /” ; hoc eſt, fatoex KR in trilineum A bK —4R-—R—eR 

(per 5 B :) Haberur momentum Trilinei = 8» reſpe&tu 8v, nempe 

a\2—sK2—=e&*, Fattaue per magnitudinem v R diviſionez di- 
; "4 ak—5R—eR 

ſintia Centri gravicatis a # v , » z; adeoque ab Az, 


eR . 
—— Er, propterea, eju(dem momentum reſpeftu A +, —e KR? 


may R, 
(Eademque de portione Tau; ſubſticutis = pro 4, & h pro v, item 
T; pro Aa; & vice verla.) 
Fi, ſpeciatim, Trilinei «\« (propter -=v—RK) momentum re- 
tA «, 43, reſpettu I,  R2P— 83; Centrique gravitatis 6i- 
aabAz, K; atqueas#, +P—R, 


Determinavimus itaque totius Figurz , partiumque ejuſdem expoſi-< B, 


aram, tam magnirudines, rum momenta reſpettu expolitarum alt 
quot re&tarum ; earumque Centrorum gravitatis diſtantias ab ilits 
rets, Adeoque , propter exhibitas eorundem a duabus falrem re&tis 
non parallelis dittanttas ; etiam ipla Centra gravitatis (per prop. 26, 
cap. przced.) exhiventur, | 

Atque kinc de Ungulis , SolidiſGue converſione faQtis aut Semiſoli- 
&, aliiſque quz hinc dependent, calculo rite adhibito,. judicium 
her, Quzque de his dicta ſunt, adalia facile poterunt multis modis 
anpliari. 

Atque hc quidera oninia quz de « 9\* figura SinuumreRorum. + 
unvs quadrantis rradita ſunt ; exdem ejuſdem complemento a# I faci- 
le accommodantur. Quippe {1 ex « £ + I parallelogrammo, auter- 
tur trilineum « « © , reſtat tril!neum « « T ; & (imiliter, fi ex paralle- 
logrammi illius Mornentis, Ungulis , & Ungularum Momentis ; au- 
ferantur reſpectiva Trilinei « © « Momenta, Ungulz, & Ungularum 
Momenta ; reſtabunt reſpeRiva Trilinei 4 « T Momenta, Ungulz, 
& Ungularum Moments : unde & Centrorum graviratis Diſtantiz 
ad expolitis reQtis colliguntur. Quodque de tori 4x 3 dictumelt ; 
em de partibus, vt. 6 y , mawatis mutandis; intelligendum 


-a \ 


ft 
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'n h's Stam Verforum, Rectorumque, Fipuris ; Me. 
Fis.x 69, Ne, ut p:ius, Ai=2 ,& #.—R, reliquitque hilce parallel 
. wy in ead2M qua r7c ratione z Acre, Protracta lit, vel Contract, 
(pura, Major, vel Minor, quam 4 2 ; ) reitquxque huic parallelz, 
{imiliter vel Protcacte vel Contractz ; (quas Figuras Sinuum Verſe 
rum, Rectorumve, Protrattas, dicamus ; vel Coetractas : ) Exden 
ax 1am tradica ſunt, etiam his conventunt,; cum hoc lo!9 dilcrimine, 
Mod quories rectzx b B in calcuium veniunt ; pro -!, fubſtituendz cri 
o\ia quantiras quz ad hanc fit in ea ratione qua eft 7 2, ad 72; Erin 
liter, mutatis mutandis , pro earundem b B quadratis, Cubis, reli. 
quiſque porteſtatibus , nempe, pro 4?, a3, CC. qQuantizates que lint id 
kas in Duplicata, Triplicata, &c. ratione, 1iltus quam aber 7 « 4d 

t 7 
E ; Quzxquede fgura Sinuum rectorum unius quadrantis, (ut «O1þy, 
170.) dicta ſunt: eadem fhgurx Sinuum Chordarum ju {ubtenſ 
ram in ſemicirculo (ur A#* hg 183.) tactile accommodantur ; Sort 
enim Chordx Arcuum in ſemicirculo , ubique Duplex Sinunm Rec. 
#rum, Semiarcuum in Quadrante correſpondentiura, Adeoquefgur 
Chordarum in Semicirculo A /* fig. 183, Ipli20\, by. 170, Fig 
rx Sinuum Rectorum Quadrantis, omnino fimi.15 ; & partes pur. 
bus reſpective ſumptis. {(Quod Se de ſoltdis inde oriundis pariter 
inteliigendum eſt.) Quz de re videantur plura, ad prop, 22,56, 

; H, I, ubi hac operatione opus erir, 


m_—_ — ww Xx m#zwc«< TT, + a a 


= Ot mn @© £m Das ww = m.c co 


SCHOLIE M. 


on HE auto {ive Sinuum verſorum live Arcaum Ggura Ars, al 

Fig.r69, non eſt quam , Diraidia Semicylindri (plano oblique ſecti) 

172, . perficies curva in planum expanſa ; Seu Semiquadran:alis Ungilz 

I7l. Semicyiindricx Superhcizs curvain planum expantſa, Eaque quatet- 

minatur linuoſa curva Ad7, elt Semiejipſeos linea curra, in 
planitiem irem expanſa, 

Inte!l;gatur enim ſuper Semicirculo a7? fig,1 71.(qui lit ipliABby 

r 69 xqualis;adcoq iitus carvarZefig.r > x .curvx hujusAB,,fig.16y.) 

S-micyiindrus rectus,altitudinem Azipli Aefig.1 69,1 70,xqualem ky 

bens.Quem ſecct planumellipſeos 7 b A,(quod ipli per axem Cylindn 

plano 72 A rectum {ir, ) abſcindens Semiquadrantalem Ungulan 

zbAz, cus ſupertici;m curyauz compleant (juxta def. 1. cap. 4: 

parall's 


TS = 8-7 =2—#-m-2- 0 
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parallelz rex 8b &c. lingulis curvz 78 punQis inliſtentes : (nt 
& paralleli arcus b B, Sec. lingulisreAz A « punRis occurrentes.) 

pto jam , in Trilinei baſe 78s, fig. 170. punto quovis 4 
evi reſpondeat punctum # 1n curya Tþ« hp. 171.quz huicin curva 
Ungulz ſuperficie inſiſtir rea, lit 8b. Dico rectam hanc gb in 
curia Ungulze ſuperficie , #qualem effe correſpondenti re&z þ b in 
Trilnei plano. Eft enim (per conſtrutionem) arcus 7 8, zqua- 
sr#rectz , hoc eſt arcui a B: Sed & huic {imilis (propter zquales 
crculorum Diametros : ) Adeoque hujus ſinui verſo a V, hg. 169, 
170, qualis eſt ilitus finus verius 7 a ; hoceſt, (propter angulum 
ſmiquadrantalem, ) perpendicularis a v; & (propter parallelas) 
joa 6 b in Urgulz ſuperficie curva. ved & etdem « V hg. 179, x- 
qual eſt (ipli parallela) 8 b in Trilineo, Aquales iraque ſunt, quz 
in Ungulz ſuperficie curva , & quz in Trilineo plano , re&tz 8b 
reheftive ſumprzx. (Similiter oſtendetur , arcus b B, 4 D, &c. fig. 
171,zquales efſe re&tis b Þ, d D, fig. 170. hoc eſt, arcubus A B, AD, 
& ig, 169.) Cumque hoc ubique obtineat : Expanſa in planum 

ies illa curva, 1rilineo ſuper impoſira congruet : adeoque 
tum tota tot! , tum partes partibus reſpeAive ſumptis xquales. (Pu- 
t, ſuperficies curvz Ab8=, A bB, 1 lis Ab8e, AbB, planis: & 
ſcubique.) Ipſaque quz , in _ cie Cylindrica, erat ſemiellip- 
koscurva 7 b A, eadem, in ſuperhicie expans3, eſt ſinuoſa curva 7 b A 
terminans Trilineum A 7 «, quan Figuram Sinuum Verſorum , Ar- 
ewmve, diximus. 

Eodem modo ; (1 intelligatur idem + A ſemicylindrus, plano Figet 70; 
AT fecari, Semiquadrantalem Ungulam A T« abſcindente, (cu x 72, 
js itaque altitudo d\ « fit baſis ſemidiametro xqualis : ) Oftendetur, 

em Ungulz curvam T &\ A «, in planum expanſam, congruere 
neo 70 a * fg. 170, quam Frguram Sinnum Kettorum diximus. 
lppe utrobique oſtendetur &v, ipli B V ſinui refto correſpondentis 
as AB, hoc eſt 7, #qualis : & lic ubique, Adeoque & 7 « « 
enielliplis curvam in ſuperficie Cylindri ; expansi in planitiem ſu- 
xrficie curva, curyz 7 « « figuram Sinuum rectorum terminanti con- 
Fuere ; 6 partes partibus reſpective ſumptis, Quz pridem morui- 
as ad prop, 1 2, 


| 
1 
n 
Y 


I 
- 
4 
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PROP. XVIEh 
Pars PrxIMA. 


Si ſuper A 7 « Figura Sinuum verſorum, Arculimve, Sj 
Ls dum inliſtat altitudinem habens in {ingulis b 6 Siniby 
17% yerſis, xqualem reſpettivis Þ v (inibus rectis eorunden 
arcuum : Solidum kc conſtructum , Triplum erit & 
miquadrantalis Ungulz Semicirculi , aciem habenty 
Semicirculi Diametrum. Et partes partium reſpeltive, 
Lnde z Solidi fic conſtructi, partiumque ejuſdem, tun 
Magnitudines , tum Momenta , & Centra gravitats, 
innoteſcent. 
Nempe, (retentis Symbolis, ut in propoſitionibus aliquet 
przcedentibus ; ) ; 
A, C. Solidi A 7 « , fic conftrutt; Magnitudo , 2K : Dilty- 


tia Centri gravitatisa plano AT«, z;” ; Momentun 


correſpondens reſpectur «in plano A 7 « ereCto, j#P: ' 


F. Diſtantia Centri gravitatis a plano T « «, + & ; Momerr 

1H, tumreſpecture inplano 7x» erefto, 3 K5; Diſtt 

' tia Centri gravitatis a plano ſuper A « eretto, 4P; 
Momentum reſpeGu A «, $K?P, 

A, C. Portionis, cjuſdem Solidi, Ab þ« 5 Magnitudo, vR* 
--35*R :; Momentum reſpeCtu 7 « in erecto plano Ark, 
tet-+-4rvR*+4$53R ; Diſtantia Centri gravitatis 

21.2 wh 3 

F. 11lo plano, Jn, Momentum ref p 
in erecto plano Tr, foRi+3;*R*—foR; Dr 

lx; . . . _ nn 024 4.3K, 

antta Centr1 gravitatls a plano T&« i, *—- 5 


Momcntun 
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Momentum reſpetu Au, —jeR*ÞavR*—$ry4* 
+3za5*R; Diſtantia Centri . gravitatis ab A x, 
—eR3-tgavR—50 Rt 2453 
Woe goR-t2 : 
Portionis, ejuſdem Solidi, b Þr 3 Magnitudo, 2R3—vR* 
—PR=hR* —+*R=3/)?R 5 Momentum reſpeCtu 
lant A T « erect1, $10 P—eR3 —roR*—;53K s re- 
u planj 7 « « ereCti, 1H —20R3 —3*R*+;10R 3 
reſpeſtu A «, 3 R3 P+ Ze —avR +0 Rt — 
14.*R; Dilſtantia Centri gravitatis A plano Ar «, 
;RP—beR? 650 R—453 , $ R3-q0K*—q5*R+;3v 
SR —2guR—1242 5 plano — I 2 R2—6v K-— 357 , 
"TP 3 KP} 0eR?— 8av R250 R— 4457 
. 16K —8vR—45 a 
Partionis Ab K 3 Magnitudo , vR*—+5* R==40*R 5 Mo- 
» mentum reſpectu plani AT« erefti, $eRi-ivR? 
—#R; reſpectu plani T&«« erefti, FaR? —{5* K* 
t +tPoR=3v*R*+;,?vR 3 reſpectu T A, tyR3— 
WR —;3oR—qu3R; reſpettu Ax, —eR3-j-avR* 
þ _—— 3 Diſtantia Centri gravitatis a plano 
3eK3b- gu RB —23R \ 
+ | Ce  nnP a plano rw,3R+3þ; a TA, 
a8k2 yl Coed 
Rth=3v 5 ab A en, nomad 
p; WW Portionis AK 8 5 magnitudo, 2vK* ; Diſtantia Centri 
gravitatis a plano A 7 «, —_ 5 Momentum reſpectu 
« WM cuſdem Ar plani (ere) 3eR3+3rv8* ; Diſtantia 
2b WI Centrigravitatisa T A, vel 7 «, (hoceſt, a planis ſuper 
retas illas ereCtis,) K z momentum reſpetu T A, vel 
s AY 2vR? ; Diſtantia Centri gravitatis ab A « ,4-— 
* 
» KY 75 Pomentum reſpeCtu A «, 20vK*—2eK*, 
tortionis AKbB; magnitudo, v*A; Diſtantia Centri 
WY gravitatia TAvelbB, tvs; ar&, 2K—41v; ab Ac, 
Rr 2 G— 


3 £» bus 6s © ou» = 


H 


A. I. 


A&A I 
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Cap, \; 


5 Momentum reſpety 
T A, vel bB, $v*R; reſpectu 7 «, 2v* R*—363R ; 166 
ſpeCtu plani (erei) A 7 «, zevR*t;50*R, 

B. Portionis b & « By Magnitudo, v}R=—5*R; Dj. 


. . ad . . \ ek-+tsivy 
D ſtantia Centr! gravitatis a plano Arc, ———— 5 Momet- 
qU ' 


eR 
— 7 Ar 
a 3 aplano Ara, 


tum reſpeCtu r « in erefto planoA;,jeb1R*+23R:Diſtan- 
tia Centri grav. ab erecto plano 7 « «, 3 5 momentum 
reſpeCturts in erefto plano T « t,5* R*—- 5 vR=4FhR; 

Pr” . La — eR-tav 
HI, Diſtantia Centri gravitatisab A «, ——- 


tum reſpeftu A «, —2eR3 +evR-asfR. 
B. Scgmenti Solidi AbB; Magnitudo, zv*R : Momentun 
D, reſpectu T& in ereto plano Arc, —_ 
—7;7R; Diſtantia Centr1 gravitatis a plano Arq, 
— (R*=|- 340 R— , 
ck = KR", Momentum reſpeCtu 7 « in erett 
plano 7 « #, #0R3 —35*R*+35?vR 3 Diſtantia Cent 
gravitatis a plano ran, 5R+3b; & a bB, *R— 
=3vzaTA,:v; Momentum reſpe&u bB, 3vRi—;' 
GC R*—;FfoR=qveR, reſpetu T A, 3v*R : Momen- 
tum reſpectu A «, 2eR3+45vR*—44a6R ; Diſtantia 
. 7 3eR® + 350R—2 45? 
t itatis a don WA ooo bao 
Centri gravitatis ab A «, ——— 


F, 


; Momen- 


Pans SxECUND a. 


K, Porro; Siſuper Ar «, (Figura Sinuum verſorum, Ar 
Fig.169, Ccuumve,) Solidum infiſtar ; altitudinem habens, in n- 
170. gulisb B rectis (ſeu arcubus in reftas expantis,) zqur 

lem reſpeCtivis B V in Semicirculo , (eorum reſpective 
arcuum finibus reQis : ) Solidi fic conſtrudti, partiun 
que ejuſdem, tum magnitudines, tum momenta, & Get 
tra gravitatis innoteſcunt, 


Nemye 
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Nempe 3 (retentis Symbolis, ut in propoſitionibus prace- Fig.169, 
dentibus 3 ) : . 170. 
glidi totius A T «fic conſtruti 3 Magnitudo, 55RP? + Mo- x 
. mentur reſpecu T A, 5R*”* +3R4; relpetu r&, 1 
RP: —3R* ; Diftantia Centri gravitatsa T A, 
64K? 
R+2 


; £4R3 : 
: Ip» 3 a7, R—-,, : Momentum reſpedtu Az, N. 


| -RP3—7;R*P; Diſtantia Centri gravitatis ab A «, 
o 


3 
. 


= 


m "I : Momentum reſpectu plant A 7 & (erccti ) 


:R*P; Diſtantia Centr: gravitatis ab illo plano, 
0: oR2 
zÞ : 7 . 
Portions, ejuſdem Solidi, Ab Be z Magnitudo, 44RP 
—RASPR—;RP—:fR: Momentum reſpectu 
TA, #R*P— 22*R*+3,,2R* +oovR3+g0R 5 refſpectu 
Ta, $RP—12R3+3,,7R? —gvR3I—,08R 3 Dt- 
. , . . % 28+ $37 % 
ſtantia Centri gravitatis a T A, REEL; ar, 
2 27x 
RENT? Momentum reſpectu A, z4*RP N, 
gaP—gef 
—eR—3 vR? —5 2 R-+45* R;Ditftantia Centri gra- 


Rn a*P —30R3—-550 R—-443t 6457 

vitatis ab A «, ? 25 rey ne : Mo- O. 

mentum reſpectu plani AT «, 4f R* i555? R 5 Dt- 

ſtantia Centri gravitatis ab A - « plano, EOnnY 

Portionis AKBs 3 Mag. $4RP ; Diſtantia Ceatri gravitatis M. 
aTA,vel re, K;Momentum reſp.TA.,vel 1«,44R*P: Diſt. N. 
Cen. grav. ab Ax,343 Momentum reſpeftu A &, $a*RP - 


Diſtantia Centri gravitatis 2 plano A x «, = : Momen- O. 
tumreſpectu iſtius plani AT « (ere) 24R?, 
Fortionis, b 6 « B ; magnitudo, #4RÞP—i&R+;aR— L, 
a70=4,4RP—zeaR—2450 : Momentum reſpettu'T A, Þ, 
44RP 


SF 


4 SHBTEPFT 


LN. 
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ABR —taF?—t4rR-t4453 ; Reſpeftu ra, hp 
-Xp" aR2—2as; iT VR —7 43 : J relpectu A __ $Rp 
"PR+4.2-R—*:%5v ; reſpetu plam Ara, 3Þ3 
—ta RE +a R-—t4v 5 Diſtantia Centri gravitat, 
2 | 4.53 > mx 

c | - 70 wo | pl 1 TX R— 'p 

LL ANT IG 937% 3 RP--6eR-Gn 619 


Z . 
ab A &, ;43 aplano Ars, om = 
Portionis, A&bBs;  Magnitudo +eaR-4-5459 * Momeq. 
cumreſpectu T A; Xe, 300% 5 reſpethy r;, 
aR a Rt. 3 Diſtantia Centri gravitatis } 
2.53 283 
TA, R— 2e At} — a "m Rt 3eR+35v 
tum relpeCtu A  $4R—eORo +4*5V 5 Diltantia 
Centri gravitatis ab A «, +4 - Momentum relpettu plz 


nicerecti) AT t4/R-j-ta52v ; Diltantia Centri grayi 
b illo plano, <=? 
tatis ab 1llo plano, nh 
Portionis, AbB; Magnitudo, :4R—14R+;R+ 
50=3:2R+3asv;s Momentum reſpectu T A, {ih 
—Lqo R*-r3i RE BI+tzaroRobg i uR—325 ; re 
ſpeftu 7 «, 1 R*—4arR*+33R —3oR'+lank 
—LoR+: 2493 ; Diſtantia Centr gravitatisa TA,R- 
gReoogroR—1269 bb LEE 1243 
9e* R-+ 1 $45V 98% Ref day 
Momentum reſpectu Ao, —teR3—j50R*+7;6k— 
$42R+t;a RH; a Fw ; Diſtantia Centri gravitatis ad 
A — 30 K3—350 K34-24 R—6a"s R623? R-+64%0, 
2 


5 Monet 


—— : mo- 
6c FX+12 AU 
mentum reſpectu plani AT «, —3RO+$40R*— *1R 
72 Rt E440: Diltantia Centri gravitatis ab Ara 
"= ——12eR3-+-1 200 R2— 6453 K-+-263 Res 4s* 64 
. 62 N-|=1 8450 


i... Portionis AbK 3 Magnitudo, + R—:*R=zFR : Mo- 


mentum reſpetuTA,! Ro kg: Rs —* RE: mm 
| K 
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Reſpectu 7 «, "OR —36R +30R3+3:20R 3 Diſtan- N. 


. JT X. 4038 --453% 
tia Centri gravitatis a I \, R— — ;5a7% 


MAJ 


23 Rh 450 , 1 - 
R +2 — —— : Momentum refſpetu Ax, zeRz O, 


+HoRe GR —24R5 Diltantia Centri gravitatis 
T0 1.2-+- 350 Art 643m 647 
ab A «, 


642 -- 65®=6ef 
plani A; &, $*R3—735 *R 3 Dittantia Centri gravitatis 
b A I 9 I2eAK7—253 
d rxPp an 3 gef . 

Portionis bB &7 ; Magnitudo 1»2R—-%2R : Momentum 
00 WEI anon Yes. wma 
fpectu T A, R*—35*R2+3R3+3.2 R ;3Refpectu 
T;, #R*—45R3 +8GþR&1-34R—:a.R 3 refpectu 
plani Ao, 4xR3—+;R3-—735*R 3 Diſtantia Centri gra- 

| h*R--4h \, b* R-+ 52h, 

2 #, i1TA, Rez”. 


- Mcmentum refpectu 


obo 


vitatis 2 7 a, Rm 


_ Mw / 2 9a kg; p) 
<= LEAR? + 35 Reb 44 ?—6453 , | 
ab A «, Fw 3 a plano Ars, | 
| l22R2—1 25R2—25? . 

9a3—ygi* : | 


Aeoque exhibentur, in utroque folidoz tum co quod R, 
ft ex A, « figurz Sinuum verforum rectis b þ, in Sv 
hourz Sinuum rectorum reſpectivis rectisz tum eo 
quod fit ex Ar « Figurz Arcuum rectis bB, inBV,_ | 
repectivas Semicirculi rectasz eorumque partibus ex- 
. politisz Tum Magnitudines 3 tum Momenta refpectu 
planorum aliquot expolitorum 3 & Centrorum gravita- 
ts ab illis planis diſtantiz. Et prepterea, propter 
exhibitas Centrorun gravitatis diſtantias A tribus ſal- 
tem planis non parallelis z exhibentur (per prop. 26, 


R cap, prxced. ) ipfa Centra gravitatis, 
Xque de expoſitis dicta ſunt z ad alia facile poteruant 
accommodari, Ext 
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Et quidem quz de his folidis traduntur ad Protracta, g 
Contracta, facile transferentur, 

Quzque de folidis Figuram Sinuum Rectorum unius Que. 
drantis reſpicientibus , traduntur 3 eadem ad $qliq, 
Figuram Chordarum Semicirculi timiliter reſpicientz, 
cransferentur. 


A. Jos « 7% Figura linunm retorum, erigi intelligatur Cylindn 
Fig.16g, 


I 70. 


(Priſmatiſre) recti portio ; ea ratione, ut ſuper lingulis 8», gy, 
ram complentibus ( arcuum arithmerice proportionalium {iniby 
rectis,) altitudinem habeat reſpectivis 8 b (corundem arcuum, e. 
rumve complementorum ad ſemicirculum finibus verlis ) zqualen, 
Aut etiam (quod eodem recidit) (uper AT * figura SInuuiui verſorum 
(Arcuimye) infiſtens ad angulos recos, in 7 « reeta , Figura Sinuun 
retorum « 7 # , promover! intell:igatur ad T A, folidum deſcribers 
columnare (Cylindraceum dicas , Pri.maticumve, perinde eſt,) Pz. 
rallelogrammo T A « 7 incumbens ; quod 1inn054 ſuperticie (inuoſe 
curvz I dr ad angulos reos inliſtente, iecar! -orro intelligatur, 59- 
liidum Ad 7 aabſcindente. 

Manifeſtum eſt, ex conſtruione, Plana oolidum hoc complenty, 
reis b 8 inliſtentia , Parallelogramma ele reftangula ; iphs bh» 
reangulis ubique zqualia ; hoc eſt reangulis þ s ; tactis nempeex 
arcuuin 78 (hoc eſt «B hg. 169.) ſeu complementorum arcuum 
«4 (ſeu AB) {inibus verlis; in 3» (hoc eſt B V bg. 16g.) corn- 
dem arcuum linibus re&is. Adeoque Solidum hoc live totum, (ive 
zplius portio ut A b £ a, eſt aggregatum omnium + -, ſeu s h, tguram 
live totam , live ipſius aſlumpram portionem, ſpeCtantium; divis 
= 7 in partes Xquales ; hoc eſt, ſumptis 4 arcubus arichmerice propor- 
Lionalibus. 

Maniteſtum item eſt, Plana reAis b B inliſtentia, ſolidum hoc com» 
plentia, zqualia efle reſpe&tivis « 8 v Figurz linuum reforum portio- 
bus ; divisa A « in partes zquales, hoc elt, ſumptis » arithmetice 
proportionalibus, Adeoque (propter «3» = v K, per $ Q. prop. 
I 7.) Solidum hoc, (ive totum, live 1plius portio ut Ab B, eſt aggrt- 
_ omnium v RK, eo ipeantium, ſumptis v arithmetice proportiont 

tbus. 

Eſtque ſolidum hoc, Semiquadrantalis Ungula a Semicirculi A D* 
acilem habentis A «, (feu Momenti ſemicirculi AD « reſpeu A* 
rectx,) Tiplum.; Et partes partium reſpecitye ſumptarum: bor 

glict 
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| Glidi portio Abs, tripla correſpondentis Ungulz B« A (aciem ha- Figzt 69, 
bentis A«,)& Portio b&r,tripla Ungulz correſpondentis « B «, (aciem 170, © 


ubentis Ac ;)& lic ubique.Sunt enim (per prop. 17. )ſingula a B tri- 
a Semicirculum complentia, ad b& Parallelogramma, complentia 
Sinuam verſorum,ut 1 ad 2 : Item Trianguli aB cujuſque Cen- 
um gravitatis ab « diſtat 3B, (per prop.6.hujus ,) adeoque ab A «, 
Ky ; cujus itaque ad BYE» ratio, eſt ut 2 ad 3, Eſt ergo (propter 
2=3,) Trianguli cujuſque momentum reſpe&u As, ſeu ſemiqua- 
fnntalis Uingula Pyramiſve (zqualis utique fafto ex magnitudine, in 
ln diſtaatiam ;) ad yo Parallelepipedum (factum ex b & 
g6v,) ut1ad 3: Er ficubique. Hoceſt, B« A Ungula, quam 
i: complent Py .camides ; ad folidum b&a A, ex Parallelepipedis 
acfatum ; ut i ad 3, Totumque Ad r « Solidum, Triplum iſtius 
z Semicirculi (aciem habentis A « : ) Et partes partium re- 
oe , Nempe Ab 8 « Solidum , triplum Ungulz B « A aciem 
kibentis A «- 
£ſ autem illa Semicirculi Ungula (ſeu momentum reſpeRu A «,) 
iÞ, &Seftorts Ba A, 3vR3-+453R , & Segmenti aB o, 4b3R , 
jQ, S, prop. 15.) Ergo totius A 7« ſolidi, magnitudo 2 &3 ; 
&portionis A b 8a, vR*+353R , & portionis b&r, Sh? R=2 K3 
af —212R=þ R2— 413R, 
{i ſmiliter oſtendetur portionis A bK (extra trilineum) magni- 
wo; ſeu Omn, sv , (ſumpris 4 arithm, propor.) $v*R=vR?-- £53 R, 
Kiveroex hac portione Solidi A b & « , auferatur pars b 8 = B (quz 
enpe buic parallelogrammo incumbit, ) hoc eſt, taftum ex plan 
A(=vR, es, yeop. 17,) ingb=h , hoc eſt byR—13R, 
s mediam proportionalem inter v & h , hoceſt, B V inter 
V&Ve;) Relinquitur Solidi ſegmentum A b B, =v&%-t,*R 
oR=voR3b 2,2 Rms R=0 R3I—L3R—Ev3R, Quod eſt ag- 
_— v R eo ſpeRtantium , ſumptis v {1nibus verlis 
mimetice proportionalibus : (Singulis enim b V re&tis reſpettive 
tft planum « 8» — » R.) Sev, quod tantundem valet, Omnium 
'v, fungtis 4 arithmetice grepeatenalitns: (Ur ad $1. videbitur.) 
cet £tum ex omnibus &v 1n reſpe&tivasb K. Adeoque Sinuoſa 
curvz A dr inliſtens, biſecat K b B ſolidum, facitque ſoli- 
WAbB& ſolidum Ab K , invicem zqualia ; (quod merito obſer- 
;) utrumvis utique £4/*R : Eſt enim ( propter «#&v—=vR, 
tAV=y,) Solidum Kb BA = -- RAN 2 
per ſe, (line ope portionis Ab 8 «,) lic colligitur. Cum 
bnla plana (zqualibus interyallis IT ae Solidum Sw) 
' quz 


Fig.169, 
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quz reQis b B inſiſtunt , ſint reſpeRtivis #8 » xqualia, (quod exc: 
{trutione manifeſtum eſt ; ) ſinrque plana illa « 8» — » & reſped. 
Ve, (per$P, Q, prop-1 7s) Solid1 fegmenrum Ab B, aut etiam 
ſo lidum integram A 7 «, eſt aggregatum Omnium » R, eo ſpectts. 
tium ; ſumptis v arithmetice proportionalibus, uſque ad eorum mg. 
imum ”. Sunt autem Omnes v, (atithmetice proportionales, uſque 
ad maximum Y,) —=3/?, (per prop. 1. hujus.) Ergo On, 
vR; =2V>R, ſen (reſtituro minuſculz v valore) *+* R, y 
prius. (Adeoque ſolidum integrum , (propter v=2 R,) =1Þ, 
ut prinz,) Cui {i addatur portio b # « B, habebitur portio Able 
eadem quam prius exhibuimus. Cumque Solidum” A bB ſi (y 
dictum eſt) $v*R, ſirque folidlum AKbB, »*R (propter baſin 
e8,—vK, & altitndnem AV=—=v,) erit etiam pars relidu 
AbK, 2v*R, (ipli AbB zqualis , ) adeoque Superiicies curq, 
curvz A b inliſtens , biſecat ipſum A K b B ſoltdum, 


Porro ; Si intelligatur Solidum integrum ita poſitum, tres 
planum (it in. firu horizonrali , adeoque A 7 (ſuper illo erettum) 
in plano ad Horizonrem retto : Momentum olidi totius, reſet 
Te rea; erix Duplum momenti Ungulz ſemicirculi aciem habents 
A «, reſpetuiplius A. (Er fimilicer in partibus reſpettive fun 
pris.) Sunt utique ſingula b 2 » parallelepipeda Solidum hoe cog- 
plenria (ut oſtenſum eſt $ A,) ad reſpectivas Pyramides a B 
Iam illam complentes, ut 3 ad 1. Eorumque Varallelepipedoran 
a perpendiculari plano 7 = A diſtancix Centri gravjtatis, hoc < 
2 8v reſpe&tive , "(per prop. 2. hujus ; ) ad Pyrimidum lawn d- 
{tantias Centri gravitatis a perpendiculari plano A e, 2 B V, (difant 
utique ab «, ZaB, per prop. 6 hujus , adeoque, 4 B V, id As z) 
ſu+/2v; ut3 ad+, ſeuzadz. Ergo, (propter +x*—3,) mo- 
mentum cujuſque Parallelepipedi, (adeoque & ſimul omnium,) a 
reſpetive Pyramidis (adeoque & fimul omnium) momentum; &> 
ut 2 ad 1.. Quod quidem momentum , eſt aggregatum Onuiuo 
2i*h, ſive totum Solidum, ſive ipſius portionem , ſpectaptium 
(Sunt utique magnitudines, aggregatum Onnjum s þ , diſtantizque 
Centrorum graviratis refpeRtive, 4 5s.) Eſt autem [IngulzSemid 
AD « aciem habentis A -, momentum reſpe&tu A a, 754? Un- 
gulzque Seftoris B= A, ye 83+-Z$5v K2+-74338 , (per y P, R, pro 
16.) Ergo Totius Solidi AT« (litu illv politi) momentum 
ſpetu « 7, eſt 3R3P , & portionis A'b 8 =, momentum, $64 
$0 2+233R, Argue hxc momenta , per reſpectivas Sagan 

| | 


EWISSS.CTIE TO mEkLE7Y or 


nila, (hoc eſt, per 23, & U R383 R, ut ad $A.) exhibent 


* Centrorum gravitatisab Ar a plano diſtantias , nempe totius Solidi 


36 Rb 359 Reh2 gs 
129vR-+653 * 

Fivero ex eo Solidi A b 3 « momento; auferatur momentum iplzus 
h6« B; reſtat momentum Solidi A b B. 

Eſt autem Solidi b&= B magnitudo (per $ B.) *R—2hR, 
jaſque Centri graviratis ab A 7 « plano diſtantia, (quanta plani A#&» 
| e Relrv 
zrs, per $C, prop. 5.) eſt — $ Q. prop. 17. adeoque 
nomentum (in eo ſitu) reſpeftu 7, eb R?þ£vb R=$:þR34= 
Wt—$e R3 —H0 R343 R, =30 3 —$avR + 450 3 +433R; 
Hee itaque,, ex totius Ab8« momento, 4eR3+$0k3+2,3R, 
(4C.) fubdutum ; _— —$eK3+$4avR*— +4538, momen- 
un Solidi A b B (ſuper plano « 8» ere@i) reſpetu r=, (Quz 
> ſumma omnium » & ſolidum complentium in ſuas reſpeRtive di- 

 eR-+50. 


Pp, & portionis Solidi Ab&a, 


fntas —— ductarum ; ſev, omnium $e A? +4:vR , ſumptis v ; 


4v 

unhmetice proportionalibus.) Illudque momentum, per magnitu- 
(rem diviſum 6 B. traditam) v 8 — £5*R—$%*R, exhibet 
quidem A b B, Centri gravitatis a plano AT7e diſtantiam 
=jRB+34avR—;3 

Dvk62—= 693 * 

(demetiam per ſe (abſque ope portionis A b& =) ſic colligitur. 
Cun (ingula plana re&tis b B infiſtenta , Solidum complentia, zqua- 
ulnt iplis reſpeRtive «#v — v R , (ut dictum eſt ;) (intque eorum 
Crtra gravitatis in eadem ab Ar @ plano diſtantia, qui ipſerum 
137, hoceſt ee reſpeRive : Erunt ſingulorum momen- 
a, reheftu_ ipfius Ar « perpendicularis plani , Ze R%þ-$5v R, ſeu 
aPLR*-:5vR. Adeoque Solidi A b B momentum, erit Om- 
wn SJanma , hoc eſt, Omn, $4 K%—2582-+L08:; ſumptis v arith- 
deice proportionalibus. = res 

Sat auterm , On9»es 4, (ſumptisv arithmetice proportionalibus, ) 


fn AbB planum , hoc eſt, —eK-j-«v, (per $ B. prop» 17.) 
k Ons, Za R3 = —$e Rinhn$ av R3, 


liter, Omsnes 5, (ſumpris v arirhmetice proportionalibus) 


= ipſum in ſemicirculo ABV planum , hoceſt, #e&-i-35v, (per 
|. prop. 15.) Adcoque On, 5h: =jeR3+ $502, 
Sſ2 Irem, 
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Giftantia w, reſpeRtive ; ) hoc eſt, 3e A%J-3-v &—353 per dF, prop, 
15.) Adeoque, Omn. 4vR ; —$e A350 R2—7363K, 

Ergo, Omn. 54R®—,5 8-308; =—z* K-yovR_gp 
momentum Sglidi A b B, reſpectu perpendicularis plani Ars, 1; 
prius. Unde Centri gravitatis inde diſtantia habebirur, Atqu 
huic momento, 11 addatur momentum Solidi b 8 B ; habebity 
momentum Solidi Ab#=, idem quod alia methodo jam invenj 
mus. 


Deinde ; S1intelligatur Solidum illud integrum A r «, ira poſum, 
uri Ar planum 1n ſitu horizontal, adeeque @ 7 « pianum, fituad 
horizontem reSto: Momentum Solidi totius, Duglum crit momeni 
Ungulze Semicirculi A D a, aciem habentis A «, reſpectu redtz r4, 
Er {1militer in partibus reſpe&ive ſumpris, Sunt enim (ut prius dictum 
$ A, C.) Singula Parallelepipeda Solidum hoc complentia , ad reſpe 
Rivas Pyramides complentes il;am Ungulam , ut 3 ad r : Eorumque 


* parallelepipedorum rettis 8 b infiſtentium diſtantize Centrorum grai- 


ratis ab ereto planor «,43b—+$Þ, reſpeive , Pyramidumyero 
a 7 plano, Diſtantiz Centrorum gravitatis, reſpeCtive, ZVe=4h 
Cum 1girur magnitudines fint ut 3 ad rt, & diſtuntiz, ut $ad?, 
ſuzad3z, erit (propter +x3—7) Momentorum ratio, ut2 ad, 
Hoc eſt, Momentum Solidi A 7  { hoc litu politi) reſpeQu 7 9 redtr, 
duplum momenti Ungulz Semicirculi AD «, aciem habentis Aa, tt- 
ſpeftu retz 7 «:; Fr porttonis Solid! Ab #4 « momentum, duplom 
momenti Ungulz correſpondentis B « A, (aciem habentis As,) rt- 
ſpetur =, Eſt autem (per 5, F, prop. 16,) Ungulz Semicrcull 
aciem habentis A « , momentum reſpetu 7e, 2 a+, 
SeRoris B « A, 4vuR3-+#1;2R?— 7452vR, Ergo Solidi Ars licps- 
{iti , momentum reſpectu r «, +4* , & portionis Ab9e, 56 
+352 R2—+2vR, (Quz eſt ſumma, omnium $5þ?, eo ſpecat- 
tium ; ſumptis 4 arithmetice proportionalibus : Sunt enim magitÞ 
dines, famma omntum s þ ; & diſtantia ; h reſpe&tive.) Eaquen 
menta per refpeftivas magnitudines, 2 £3, & v&®?-+4K, (pt 
6 A.) diviſa, exlybent Centrorum gravitatis ab ere#0 
7 « x, diſtantias : Nempe, totius Solidi, # R ; & portionis Ad#* 
3 R* 4+=45* Reg wy 
69 R435 * 

Ex i!lo autem portionis A b 8 = morfiento , (i eximatur momentum 

portronts b&aB ; habetur momentum degmenti AbB, El, 


Item , Omnia s v, (hoc enſu,) ſunt ipſtus, in ſemicirculo, plyj 
BV, momentum reſpetu T A, (eſt enim {ingulorum s, 4 TA 
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Eſt autem b4« B, (per $ B.) vþ RX ſeu 3R, diſtantia CentriFig.16g, 
grovtatis (per prop. 2 hujus,) #b&=3h : Ergo momentum (in hoc 1 70, 


litu) reſpe=tu ret 74, 7v2*R—4,þR, ſeu (propter vþ—4®;, & 

þ-2R—v,) 2R*— 35*vR, Hoc itaque ſubductum ex Portionis. 

Solidi A B&« momento , FvI-þ-35*R*— g5*vR (5 praced. ) 

Relinquit $vR3—35*R*-]-35*vR, momentum Solidi Ab B (in hoc 

ſiru) reſpectu rectz 7 £, Cuod per magnitudinem , v&®— 2,2 R, 

(4B. ) diviſum ; exhiber ejuſdem Diſtantiam «. entri gravitatis a 7  « 
a0 KR —25? R+252v ce, 4% k® —2 vþ K +2 v*%þ 


on De WE IT = 
2 2hR+2%0þ 2vR+2vh 
nn = = — 3K+3h: Adeoque, a bB, 


28—th—tv : Er propterea momentum ejuſdem. A b B ſolidi (lic 
poſiti ) reſpetu b B, 39* *—38vR=30RK3— 43, R3—2uK 
=13R, 

Quod quidem momentum, eſt ſurama omnium planorum av eo 
ſpectantium , (hoc eſt, oranium vK, per $ O, Q. prop. 17. ſumptiz 
varithmetice proportionalibus uſque ad-/” eorum maximum,) in ſuas 
reſpective a b B diſtantiis dutorum , hoc eſt, in /—o reſpective : 
Boc eſt, Omn1uns v/R, minus Onan. v* R, Adeoque, (per prop. 1, 
hujus,) 2/3 R—4$/3 R=3V3R, ſeu $03 R : utprius. 

dem per ſe habebirur , (line ope portionis Ab8 =.) Cum enim 
ſingulz reStis b B inliſtentia plana Solidum complentia , zqualibus. 
intervallis ab invicem diſfira, {int xquaiia ipfis «8 v = wv. K reſpeRtive, 
(uditum eſt : ) Sintque. in diſtanris a vertice T A, iplis » reſpe&ive 
zqulibus z erit cujuſque momentum reſpectu T A, v* R, adeoque 
lunina omnium (propter v arithmetice proportionales , uſque ad V 
nazimum,) 3F3X, (per prop. 1 hujus,) Seu, reſticuti v minuſ- 
ali, 4 R, Adeoque _ magnitudinem, #»*R, (per 5 B,) 
Centri gravitatis a T A diſtantia $v ; Ergo, a 7 4, 2 R—Jv, ſcu *X 
3b; ur prius : Er propterea ejuſdem , reſpetu 7 «, momentum, 
P4038, ſen $2 R-j-30u%þR, hoceſt 3v R3—$83 h%4-3,20R, 


it privs. _— huic momento , {1 addatur momentum portionis _ . 


dz6B, habebitur momentum portionis Ab 2 «, eadem quz prius, 


Idemque Solidum A b B, eodem fitu poſitum, 6 reſpeu retz 
Az conlideretur ; Momentum ejus eſt aggregatum ormniuns. « & v n/a- 
trum ſolidum complentium (hoc eſt, omnium vR, eo {pectantium, ) 
nſus reſpective centrorum gravitatis diſtantias ab A ; (hoc eſt,in - 


— 
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Fig.1 69, mt Rav 
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-H, 


w—— reſpeRive, per $ P, Q, prop. 17.) Hoc eſt, Oni 
—t R?-+-4vR, fer Omnium — 4a R?-+5 R*-j-avR 5 ſumptis » ark: 
metice proportionalibus, uſque ad / eorum maximum, 

Sunt autem Om», 4 , (ſumptis v arithmerice proportionaliby;, ) 
ipſum planum Ab B ;. hoc eft, —e R-t-av, per $ B. prop. 17, Ades. 

ue Onn. ak; =—eR3-+avR*, 

Er, Ozax. 5. ( hoc ſenſu, ) ipſum Semicirculi ſegmentum Agy 
+R-+35v , per $ F. prop. 15, Adeoque Onn, 5; =%$1+ 
Liu k2, 

Item, Om». av, ſunt ipſz b Breaz, planum AbB c 
in ſuasreſpeAive a T A diſtantias  ; Hoc eſt, Plani A bB momer, 
tum reſpettu T A; Hoc eſt, —{e&-þavk-+ 3 R—149; yer 
$ F. prop. 17. Adeoque Omn, avR:; =—ek3+avR+inp 
—t4a5*R, | 

Ergo,Omn,—aR? +; R?+avR:. = jeR3-+ 410 R*—147R,Qud 
itaque eſt momentum Solidi Ab B reſpeRu A a, 

Idemque momentum , per magnitudinem v R* — 4} i* R ({B) 
diviſum ; exhibet ejuſdem diſtantiam Centri gravitatis ab As, 
30 R® 4-350 R—2 417 

40 KR—23—=29% * 

Huic autem Solidi A b B momento ſic reperto, {i addatur monys- 
tum Solidi b& « B ; haberur momentum Solidi A bF «, reſpettu As, 

Eſt autem b 8 « B Solidi magnitudo 5*RK—vþR. per $ B: Ejnkque 
ab Ae diſtantia Centri gravitatis, (idem quod ipſius « 8 y plan), per 

: —t Rav 4 
prop. 1, 5. hujus) eſt = per $ Q, prop. 17, Eo ejub 
dem, reſpetu Ae, momentum eſt, —eb R3+avhR=—11Þ 
ev Rar R=— 20 R3-jav R—5v Rbas> R, 

Hoc itaque, Solidi A b B momento (modo reperto) te Ri-þ4nR 
—245*R, additum ; exhibet Solidi A'b & « momentum reſpettu As, 
—$e R3-+avR*—Z rv R*+248%R, (Adeoque totius A7s Sold, 
cum fit in hoc caſu, a=2?, v=2 KR, 5=0o, & e=a—5=4a=4P, 06 
mentum reſpeftu A a, —R3P-+-R3P—Z3R3P.) Er momentope 
magnitudinem vR?-+-:2R ($ A) diviſo ; haberur ipſius A b#« ſold, 


z 
diſtantia Centri gravitatis ab Ag, LILIES (4 
4v R-t- 25% 
deoque inintegro A r « Solido, >+P.) 


Atque hoc (ſive totius A Solidi , five ipſius portionis Ad**) 
"8 momen- 
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nomentum reſpeftu A, eſt aggregatum omnium «5 eo ſpeRanti 
«arcubus arithmerice proportionalibus, uſque ad . 0-oonngy 


Sunt enim, reangula ſeu parallelepipeda b 2» , ſum . ; 
(us A dictum eſt, ) eorumque aA «diſtantiz, bz payer ran 5b 


que de his Solidi portionibus dia fi aci add 
tverir transferentur : Quarum tum Fae mom ad alias ubj = 
qeatz & Centra gravitatis , ab his quz jam traduntur facile de _ 
t: Puta, Portionisb #7, aut A bK, &c. © GErIvart . 
& enimex totius Solidi Ar «, magnitudine 2R3 
ketu7«, In erecto plano AT My 2 BP, reſpe A w , CR : 
res, «R+; & _— plani ſuper A« erect 4 R3P: In P mad Fig.176:;. 
6rs: Auferantur Magnitudo, 6 reſpectiva momenta Solidi "N "os 
vid +2,2R ;, ee R3 +410 R34mb03R aa ag ep 1 - 8 a, 
{13 Fav 3 Lot 24anR; ſupra tradita ; OS 4 
wlidi b #7, magnitudo , 2 £83—v £3 —23 ; rn an, 6 —. 
'z,in erefto plano A 7 «, + R3P— Ze R3—b10 k3—2 —1 reſpettu 
'4 in plano 74% erctto, $R4—2u $3-—253 KAf-d2v bt _— 
ent} Ig ws RC amb he#s amd 
omentz per Magnitudinem diviſa , exhibent Solidi b & 7 diſtin 
3R?P6e— R2— 65 R— 453 
$ Ka 240 R— 
ot ae” 
12 A3—6vR—3 3 . ab A« plano. 
PMþ10eR® —$av R- arR- gh ; TY 
Smilli as Rz _ JvR 487 © 
ter”: cum ſolidi rortio AK24 . : 
| Nagnitudiniem habeat (en ductu ahi 4  — 
wel & Momentum refpectu plant AT a erecti (ex duftu -_— am,) 
2vR>, in diſtantiam Centri gravitati vl i _— 
ek +1 gravitatis plant « Sv, a 7@, 
ED S rr +70 Or ee <=. 
? \ (ex a CI... 
moxidinm __ u ys =_ dimidii longitudinis priſmatis, in 
; WO "pitudinis 20]; 2). 208 z E SORERASE00 plani, (ex duty 
, 2, in diſtantiam Centri gravitatis plani «8 v ab 


tam Centri gravitais a plano Ara, ;apla 


00 Tex 


Ns , —eR-|-av 
- * _ —_,, —»per$P,Q. prop. 17.) -2eR3+2avR? + 
© entm Priſmatis centrum gravitatis i 7 
| bam Con rum gravitatis 1n medioretz Centra gravi- 
) ppolitarum jungente, per prop. 1, & 5 hujus ; ) Si — --— 
olidi 


170. 


320 DeCalculo Centri Gravitatis. Cy, y, 
Fig.169, Solidi A K 8 « magnitudine & momentis , auferantur ; 


Momenta reſpe&tiva Solidi A b& « , vR*r3R; & ones: 
-:>R; & HR3 + 453R2---450R ; & ws 3*Ri-tavRi—ings 
-+$452R ; ſupra tradira : Relinquentur , Solidi A b K, magitugy, 
(hoc eſt, aggregatum Omznian 5 v, eo ſpectantium, ſumptis a arichrns 
tice proportionalibus, ) vR?—z-?R—=2v*R ; Momentum reipegy 
plant Ar ereQi, (hoc eſt, Ow». 3-*v, eoſpectantia,) $13 +; aps 
—2:3R ; Momentum reſpeciu plani 7 * erect, FvR3—2aps 
+£,2v0R=3v*R3+5$52vR ; Momentum reſp2tv plani Ae, (hoe 
eſt, Omnia a 5v, co ſpeRtantio,) - ZeRI+avRI+, vRI —2,gg, 
Atque haxc momenta , per magnirucin.m Clvi:a ; exhibent, Solig 
2 , 
AbK, diftantiam Centri gravitatis a plano Ar e, > = 


| i6oR2—BR-+2.0_, tbe 

a plano Tax, 120R—68=: 3 —3R+ 8 3 ; adeoque, z 
2 

TH, + ——_=}R—jb=3v; & pr-pterea ejv dem reſpetu TA 


momentum, hoc eſt aggregatum Omnium 4 5v* , eo ſpeQantiun, 
famptis 4 arithmetice proportionalibus , £v3R - = $022 —1;%R 
=SvR3— 4,*R> — $32vR;) Cutantiamque ab Ae play, 
— 3eR*+qayRtivR—2457 

quvR— 253-2 v3 : 

Item ; Portionis AKbB, magnitudo 6 momenta, habenturer 
Portionum A b K, & A b B, magnitudinibus & momentis(reſpe&ne) 
additis : Vel ſubdu@tis Portionis b & = B magnitudine & moments, 
ex magnitudine & momentis (reſpe&ivis) portionis .A K8«; Vel 
etiam codem moo quo habentur ipſius b #« B magnitudo &mv- 
menta, Nempe ex dugu plam a4v —2R, in AV =v, haben 
iplius AKb B (priſmatis) magnicudo v2R. Arque ex hac magni- 
rudine in £v (ejuſdem Centri gravitatis a T A vel b B diſtantan,) 
haberur cjuſdem , reſpe&tu T A vel b B, momentum, £238 Dif 
gue inh + 4v=2R- 4» (diſtantiam a re, ) ejuſdem momentum r- 
petur «, 242*R2.. $v3& Eademque magnitudine du:ta in Centn 


gravitatis Ciſtanticm ab Aa, —— . & a plano Ars, 
eR—+ 19 | 
= » (eaftem vrique que ſunt, in <8 v plano, diſtantiz ab As, 


& T 2) nabe; cur ejuſdem moment, 1eſpec.u A#, «c %.--evR7; x 


Fr 


reſpectu plat, AT @, $evR%+-$v*%.. 


rw wwe ixmX — UGUUs = T2 cal Ct tt <<) mr os 


.. a> = AS. 
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zoe. XVIIE. De Calculs Centri Gravitatis. 22: 


; ſimiliter de portionibus als, mutatis murandis, judicandum erit. Fige! C9, 
| 1 70. 

Fuper A D = Semicirculo , erigi intelligatur Cylindri re&ti portio ; K. 
a ntione, ut ſuper langu.as B V ordinatim applicatas, alticudinem 
beat reſpeCtivis b B xqualem, hoc eſt arcubus BA. Aur etiam 

eodem recidit) ſuper 7 r1/3nes Keſtirmts Ar a, (quam Figurans 
Cam verſorum, Arcnumve, dicimus,) refta A =, politus ad an- 
los rectos A D « Semicircu.us, promovert intelizgatur uſque ad 
Tr, Femicylindrum deſcrivens; qui Semicylindrus tinuosa ſuper- 
fre, lingolar rect@ Adr ad angulos rectos ubique inliſtente, {ecary 
ielligatur, Solidum A d 7 « terminante. 

Mnifeſtum eſt, ex conſtructione, Plana Solidum hoc complentia, 
vis b B direRe Inliitentia, Parallelogramma efle rectangula ; ex 
xs B fig, 1.70. hoc eſt arcubus B A hg. 159. in BV eorundcen 
{ms rectos, ſeu ad diamerrum circult ordinatim-applicatas, du&tis : 
eſt, rectangula b 1; V, bg. 166, 16S. ' Hoceſt, a 5 retangula, 
{nptis arcubus -: non quidem arithmetice proportionalibus, ſed qui li- 
thus verfis A V, Occ, arithmetice proportionalibus conveniunt : quo 
tlna Solidum hoc complentta [1nt xqualibus intervallis diſſita. Adeo- 
a AbV, Solidi truſtum, ett aggregatum omnium 4 s, eo ſpectan- 
tun, fumptis » (inibus verl15 arithmetice pro, vrtionalibus. 

Manifeſtum item eſt, ex conſtructione, Flana rectis b £ dire in- 
i:nia, Solidum idem complentia, (cum ſemicylindri portio (ir,) 
Enicirculo rectz A @ inſiſtentt parallela , Segmenta efle Semicircull, 
zBV a fig. 169. iplis b 2 rectis bg. 170. (arcuum arithm<tice pro- 
| ptionalium finibus verlis) arquealta. Pura reftzx x £, S.gmentum 
0XDe; redtz zC, Segmentum 5 Z D =, & lic deinceps ; uſque ad 

Wiman * F « ſeu ipſura « punctum , {i totum Solidum ſpectemus ; 

«| que ad V B « ſegmentuma, li ſolidi portionem Ab 2 «, ſpeRtemus. 
| & fc alibi, Adeoque Ab#& =, Soltdi portio, eſt aggregatum om- 
2 wn VB a Segmentorum Semicirculi, ev fectantium ſumptis 4 arcu- 
us, (a AX, AZ, &c.) arithmetice proportionalibus Sunt 
, wem Omnia Segmemta OXD=#, SZ D «, &c. totidem Semicir- 
Om contrariis Segmentis OXA, SZA, & Hocelt, 
vsAD 2 inrectam 27 ductus ſeu A 27 T Semicylindrus, (i 

wm Solidum ſpetemus , vel, {i portionem Ab# = Spettemus , 
7 kn Semicirculus in 2 8 dutus, (ſeu A £ K Semicylindrvs :YJDemptis 
1 Wique omnibus O X A, SZ A, &c, hoc e&ft omnibus A RV eo 
: «antibus ; Hoc eſt, dempto $0!td9 quod wi ATT, vel AbK, 

| Lito 4 LEES 


Utcomliſtere deberer 2d reſpeRivom Semicy tindrom com 


v o » +«% 


r HOIECD 


rig.169 (cui aquale eſt,quod fimili portioni pun-! © 7 adjacenti incumbit; 
p > 
I Ce 


222 De Calculo Centri Cravitatis, Cap, 


quod AzK trilinco incumberer,incumbenti trilineo x e z;& licubique 

Ett aurem Segmentum B V A quodyis, (per y F. prop, 15.) 4} 
+ t50=4t4aK— 45 K-1-35v, Adeoque ſumma - omnium eo { 
tium, ſunt Omnra, ZaK— £5R-|-45v, uſque ad (eo {pectantium) u. 
timum , quod dicamus imprzſentiarum 7 A R—SR+4;), 

Sunt autem Omzes a, (arcus arithmerice proporrionales, uſqze 
ad 4 maximum,) =+ 4?, (per prop. 1. hujus; ) adeoque Ons, 
4 R — + ARK, 

Item, Omees 5s, ((inus recii arcubus illis convenientes, uſque ad; 
maximum, ) ſunt = R, ( per $ Q. prop. 17. ) adcoque (ms, 
= ER; =——I/ K?, 

Item, mania 5 v, uſque ad S Y maximum , ſunt fafta ex inby 
rectis arcuum arithmetice proportionalium , puta NO, Z$, &, 
bg. 169. hoceſt £ o, Cv, &c. fig. 170, dutis 1n reſpeSivos fins 
verſos, ut AO, AS, &c. Fig. 169, 170. hoc eſt, xq, 2K, &, 
{inuum verſorum Ex, 7 z, &c. reliduos ad diametrum A a =: }, 
(Nempe, Soiidi prius conſtructi, portioe Ab K, $ A, I, exhibin,) 
Hoc-eſt, Omnes Es, Cv, &c. in 2 Kductz ; demptis eildem in}1, 
7z, &c. reſpective duftis. Sunt autem , Omn. Zo, 7y, &c. hocekt 
On. s uſque ad $ maximum , hoc eſt « #» trilineum, =, (x 
modo diftum : ) adeoque exdem Omnes in Ae—23R, fit 
2 K2?, Item exdem Omnes in reſpetivas Ex, (2, &, be 
eſt, Ommes sþ uſque ad S H maximum, (ſeu Solidi , privs 
Nru&i, portio A b & «, $ A exhibita ; ) ſunt Triplum momenti Seflv- 
ris corrcipondentis B « A hg. 169. reſpettu recix A «, (utjL 
17. & YA hujus oftenſum- eſt,) hoc eſt, VX*+4$3*R, per ſS, 
prop. 15. vel $ A hujus. Ergo, exdem omnes & o, C*, &c,inreſpeftt 
vas AQ, AS, &c. ſeu xq, z K, &c. hoc eſt, Onzs. 5v, ulqueal math 
mum S//, ſunt, 2 / R* minus VR?+2$8*R; hoc eſt /P—3YR 
(=3$/>8,ut$ A, I.) Adeoque Omn. $5v: =3#/62SR, 

Omnia igitur, A X O, AZS, &c. Semicirculi Segmenta, ule 
ad maxtmuna (co ſpetantium) A B V, (Solidum A b K complentu;) 
hoc «ſt, Omn, 548&—3sK+ jv: uſque ad LAR—2$Hþ48 
tunt ; 2 A*R, minus 3&2, plus 4/ A?—Z8?R ; Hoceſt, $4k= 
48*XK= zef F, (Nempe Solidi hujus portio A b K.) ] 

Ery9, Omnia O X «, SZ «, &c. Segmenta, hoc eſt totidem tr 
circu}1, demprtis iplis AX O, AZ S, &c. ſunt (propter Semiciralua 
—zKP,) + 1K?, minus A®FK—$3$?K ; Hoceſt, * + RP—4 4 
+; : {cy ( reſtitutis minuſcularum valoribus, ) nds 


Ama ” x mw 4 mn Sz x © = 


—— SS >. AR... PY: 


D232 -— 3» A Sw odt Soo tor tw ans 


4 .-—n 


Prop, X VIIT. De Calculo Centri Cravitatis. 323 


+1 R= 2aRP— zefR: Quz eſt, Portionis Solidi quadrilineo Fig.16 9, 
4þ5« incumbentis magnitudo. 90. - 
ue, totum Adr = ſolidum, (propter a=4?, &s=0, ) 
ERP —7pRF3 =p 4 RPP, 
Gd & eadcm torius Solidi magnitudo, (ic facilius colligitur. Sumptis 
n Az diametro, duobns punctis quibuſvis #qualiter a C Centro 
urinque remoris, ut 5, Z : manifeſtum eſt, tum linus reftos SZ, £ E, 
" WW & 169. invicem Xquales eſſe; tum reRkas Sz, Ee, ſeuZz, Ee, 
| #170. hoc eſt, arcus B A,E A,ſeuB A, Be, fig. 159. limul xqua- 
5 WW x&miperipherize A B «, ſeu 7 « reQtz, Adeoque duo ſimul rectan- 
It gl, 2.Z x ZS, eEx Es, xqualiaunire x SZ. Hoc eſt, Onnes 
py totius Semicirculi , in reſpetivas bB; tantundem efle atque 
Oanes B V unius quadrantis (hoc eſt ipſe quadrans AD C = $ &Y,) 
t1e=2P,duttzx, Hoceſt, 74 RP?, totius Solidi magnicudo ; ur 


Cn T*”* b-— LO_ w-— L105 ra 


Hincetiam ; Portionis Solidi b #7 magnitudo colligitur. Nara 
mn Solidurn —7+RP?, dempto ſegmento A ba = jaRP—- 
Wi+3*R : Relinquit Segmentum 75 RP? —44RP-{-43* R— 
22; Vel (ſumpro a=4P—a,) $-*K—32R, Quod ipſum in 

Prius repertum erat, Quippe, Sumpto AK = 78, (2- 
ke reſticuto pro «,) erit 78 b = A Kb, cujus magnitudo ſu- 
_ eſt 14*R—4:*R, ſeutefR, Eſtenim, e f, hoc eſt 4—s 
Nats, =4A*—57, 

Patro; Si ex Solido Ab8e = 5aRP—24a®R+Z5*R: aufe- I, 
rurSolidum b & « B ; Hoc eſt, b B = 4, in Segmentum Semicirculi 
VBe=3eR—35R-+3:b (per $ F. prop. 15. quippe quod in BYA 
049,ideminB V « eſt a, h ; 8 utrobique idem ;) hoc eſt (prop- 
t=iP—a, & hb=2.R—v,) in +RP—434k4$5R— $0 , 
Neape $aRP—3 4 R-t$ 45 R—$45v, ſeu £4RP— ea R—+ av ; Re- 
-tqurur Solidi portio A.b B = 24* R— $45 R4-$5* R-tham=2c5K 
+3: Sen ſumma refangulorum omnium 4 5 ſolidum illud com- 
flentiun, ſumpris » arirhmetice proportionalibus. 

Aut tam , $i, ex Semicylindri portione A Kb B, hoc eſt, ex 
ruli Segmento A B V — $eR+Z5v (per $ F. prop. 15.) in 
—_—_ -r eſt , ex re yer L423 Re—tas R+ta50 

| wr Semicylindri portio A b K = 44*KX— 3K ( per 9 K) 

= the emicyinr portio Ab B, = 2a®R—!arkot 113 8-p hav; 


43-3 


CC 
»- 
= 


| 


+ © ker de Momentis judicandum eric. M. 
* T [1 2 Ve mpe 


Fig.169, 


I 70, 


324 De Calculo Centri Crawitatis, Cap V: 


Nempe, Momentum Solidi A bK, reſpectu T A, idem eq. 
que Mom-nta Omnium A B V Semicirculi Segmentorum illud con. 
plentiam reſpectu iplius (plani tangentis) T A: Hocelt, (peryj, 
prop. 15.) On. Sek? r4wK- $13; feu Onn, 3akt—ligny 
+;vR—-453 ; Sumptis 4 arirhmetice proportionalibus. 

Sunt autem ms. a, (arithmetice proportionales uſque ad, amai. 
raum,) + 4* ( per prop. 1, hujus.) Adeoque Omn, 24 RB, 
24> K®, : 

Irem, Omnes - (co ſpeRantes,) ſunt ipſum «#9» = R, (ﬆ; 
$Q prov. 17.) Adeoque Omn. — 45h? ; —=— 4vR3, 

Item, Ons 5 v, ſunt ipſum Ab K Solidcum ex duftureftzryn, 
*1inb&k , hoc cit (per $1.) £/2&—=v A®—383R, Adeoque On, 


- 
If « . » 4 _ 
- - __ 


I:zm, Car, 53; (per $ V, prov. 13.) =Omn, 0*R, Suntauten 


Cz. 15, hoceſt, quadrata Ordinatim-applicatarum , Szgmertun 


5 


' 


naljbrs: Durlum Nomentt Segmentt AB V, (hg. 169.) refpeth 
Aa: Hoceſt (pery V prop. 15.) $0va*—yi28&—4 3p; Aleogue 
Oman. 1K: (= Omn, 583: ) = 63—51382>++,32;R; Etproy- 
tera Quzn, — $53; =—30R3-1-3,2A3 — 3520, 
Ergo , Omi. $a8*— $5k%1-$5v R— +3: Hee eſt, Moment 
Solit AbK, reſpetu T A, eſt, $-*$3—34 *8-Jph- 
p 


«5 Fd 


» 4 
”T ” is « _ s 2 , = 1 2 P , 
Adeoque, propter ipſius magnitudinem, {4*R—Z:33R, (perſk) 
SUA3 Mt 4v 


Diſtantia Centri gravitatis a T A, R— 


94*—g, 
4y*K4=451%0 _. Þ &y 42__ 152 tran _p 
—a— — . . OC «4 7 4 — — , — 
R gef b p }-- 96 3—98 


a 7 3 
47*H +—457v 
_ 


; oe; 
1 Ws 
= 


372 —L3252-|$0R3 +330 R, J 

Si autem Solidt hujus A b K momenta, ex reſpe1vis Semicylinun 
AK£= momentis auferantur : Relinquuntur reſpectiva Solid1 Ab#: 
momenta, Eft autem Semicylindri hujus magnitudo (ex duciu & 
micircattADa=2K&P,in *6=a,)&a KP , Cencrique gravitatis diſt 
aTA, vel 7@, ACvelC.e— R, Adeoque Iplius reſpectu I a, 
vel 7a, rnomentum, £+R2P, Unde ſubductis , +olidi Ah 0& 
mentis, modo traditis, £42 K3-—- <2 42 2UK - 28vR; & 2419 


2,22 vp R1-+=4$320R 3 Relinquitur Solidi Ab#s _ 
. 


. & propterea ejuſdem, reſpeciu 7 «, momentin, 


c_ M © _ = wo 


G3 - 


bs 


prop. XVIIT. De Calculo Centri Cravitatis, 928 


L,2R K)a TA. 2+ V0 *— 413 Ke] 4330 
SOR+LR, per y$ KR.) a A, R+ gt 
YAL— g4®T- 9. 
: 49* Rep 437 V £ So RR Ca; | += 45s 
_ 4 — coun 41 T &@ OT a _ . - 
=Rk+ gal —geſ b GaPommyes os" 


=h— gaP—gef = 

$ vero eadem Solidi AbK momenta, ex reſpe&iris Segmenti 
exicylindri A KD B, autcrantur ; habentur reſpectiva Momenta 
Glidi, Ab 2% Eſt autem ſegment femicircutt AB V magritudo 
i159 (per 9 F. prop. 15.) quiz ductainb B-= #, exhiber mag- 
cudinem ſegment Cylindri A K b B, $er+=|-44v : Centrique gra- 
ati; d:Ntantia (vtpote eadem quz Segmenti Semicirculi ABV , 


\ C I A, R— ls | 
fer } C. PrP, Je) 4 —_ , a74, KR + 
2 x T : ) 4 3 e _= 3 [8 2 

243 _ Tod 
eng, Adeoque momentum reſpettu I A, Sea8? (=+4* 8? 
WO 4 


au) +5440 R—3453 , reſpeftu 7 4, 324% 1-410 B4-$453 
(cadem quz plani AB V momenta, in 4 dutta.) Unde ſubductis 
reſpettivis ſo:di A b K momentis, modo exhibitis, 44* &* — £5? K® 
—2113—35W0R, & 243,2 —42,282 + 3183 +4;2yR; Relinqui- 
zur $0.1d1 A b B, momentum reſpe&tu T A, (hoc eſt, Omma a 5 v, 
ſumpris v artthmetice proportionalibus, ) 3.2 42-—$as A3-|-5 5.24.7 
+30 3434599 R-+35?vR—+253 , & reſpettu r 2, (hoc et, O:- 
na 45h, ſumpris v arithmetice proportionalibus,) £43*K?—Z4s 1.3 
+35 2x2 — gu K3 nah —g5t0 Rt 443, Adcoque( proper m2g- 
ntudinem, 34*&-- 34s K+ 42?8&-+Zarv, per $ L ) Solidi AbB, 
| 8 R345? A345) R—1 2453 
diſtania Centri gravitatis a TA, R+ =, IE ; 
- ; 4 TF 092 R—1 $a fog? Ret Say? 
. SC 2 S a 2 4 Lt . $ 3Z 
OR RE, 2 dnt Laboonnn. ARod wee 
” 9ga#R—1daR+9g;* R+-1 8459 
QA UR— 12453 
06 R-+1 $459 y 
— Totumque Ar « Solidum, ( five ſpetetur ut Ab#8a, ſive ur 
AbB, perinde eſt , ) momentum haber (propter a=4P, v=2 R, 
=D.  Y. + P , ak RP "- 
0,) reſpetu T A, 54 K2P?-1-* 8+ ; reſpeuT 2, 7 EREPP—5 85, 
Centrique 


* 
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Wy” 6 
Fig.17 0+ Centrique gravitatis diſtantia a T A, eſt RE, : T * 
64K3 
7 Ou 


N, 


Porro ; eadem A B V Segmenta plana, Solidum Ab K compler 
tla; ieu, Omnia, te k-4-23v, (per $F. prop. 15.) ab Ac, diltt 
iptis b B = 4 arcubus arithmetice proportionalibus : Adeoqueeorys. 
dem omnium, hoc eſt iplius A b K Solidi , Momentum reſpefy As 
ſunt Omnr, jcrR+4a5v ; feu Omn. 74* K-- Las R-+ Ea; Sungtis, 
arichmerice proportionalibus, 

Sunt autem, Ons. a®; =Ja3 (per prop. 1.) Adeoque Ons, 
1a?R: —+43R, 

Et Omn, as: hoc eſt, Omnes 5, trilineum « & v comp.entes, ina, 
corundem ab A « diſtantias dutz ; ſunt ejudem = &v momentyn 
reſpectu Aa; hoc eſt (per $ P, Q. prop. 17.) —e&+gf, 
Adeoque Omn. —j4asR:; =$e83—Zavk?, 

Irem, Cmn. 45v: Sunt ipſum A b K pracedentis Solidi (exdutt 
reftarum 8» in b K reſpeAive) momentum reſpeu A = hoc &&, 
— 2eR* 4-av R*+ 350 K*—445*R, per$y1, Adcoque Omn, tan; 
——te Rt; av k* +a R—3483K, 

Ergo; Omn. $4*R—$asR-+4awv : Hoc eſt iplius AbK Solid 
Momentum reſpetu A =, eſt, 3eK3 ( =gaK83—z5k3) rink 
—-lta3R— $457 K, 

Hoc itaque per iplius magnitudinem , 44*R—$4*R (per 5K) 
diviſum ; exhibet ejuſdem diſtantiam Centri gravitatis ad Az, 
3eR® += 35vRo|-443— 647 

64% — 643—6e : | 

Illudque Solidi AbK momentum, ex momento Semicy{indi 
AK8&a, Subduftum ; hoc eſt, ex magnitudine 24RP ($ M. oltens) 
in 24 diſtantiam Centri gravitatis ab A « (per prop. 2.) dudta, hx 
eſt, ex z4*RP ſubduftum : Relinquit Solidi A b & « momentum r- 
ſpetu ejuſdem A a, $4*RP—JeR3— Z5vR?—2983R-+ JaFR, b 
deoque (propter magnitudinem Z«RP— 24*R+ 2*R, per $ K.) D- 

2Þ__ — _—— all 4? 
ſtantia Centri gravitatis ab Ae, oe Lg * a” 

Idemque Solidi A b'K momentum, ex momento Solidi AKb8, 
ſubdutum ; hoc eſt, ex magnitudine ZeaR-+2asv ($ M. oftens) 
in 4 4 (Diſtantiam Centri gravitatis-ab A * ) du ; hoc elt, - 

Fl 
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LR+24250 : Relinquir Momentum Solidi Ab B, reſpettu ejuſ- 
+ = © * . £ 
lem A , (ſeu Omm. 74's: eo ſpetantia , ſumpris v arithmetice 
oportionalibus, ) —zR3 —pr0R? —gaIR + Jea*Ropbas* R+ 
12, ſeu (propter e=4—?, ) — zgaR*pgsRI— gov? +57445R 
R447 R-+ 44%. Adeoque ( propter magnitudinem 
LR—taR-{-4-* R+345v, per 9 L.) Diitantia Centri gravitatis 
, —eR3—20R? +24*R— 64*R+ 645? R-[-54*1v 
dA «, eſt __ 66*R—1 24 REF R(=6e*R) +1 — — 
Totumque Are ſolidum quod ſpectat ; (live conlideretur ut Ab 8, 
ſve ut A b B,perinde eft,) Momentum ejus reſp. A «(propter a—+ //, 
1=2 R,& 5=0, eſt 33 KP3 — 7483P : Diſtan.Cen.grav.,ab Az,* P— 
R? 
7 


D:niqu? ; Eadem A B V ſegmenta plana, Solidum A b K bg. 170, 
complentia Centra gravitatis habent tantundem a plano A r = diſtantia, 
quntum ab A # diſtant eorundem Centra in hg. 169. Eorumque 
omnium reſpe&u A « hg. 169. momenta ; Hoc eſt, Cnn, £vR* 
—2*R+35*v; (per 9 R. V. prop. 15.) ſunt ipſum folidi Ab K 
momentum reſpeAu plani A 7 e erect1, 

Sunt aurem Om»es v, (ſumptis 4 arithraetice proportionalibus,) 
Foceſt, arcuum arithmetice proportionalium Sinus verli, eo ſpectan- 
es; idem arque A b K planum ; hoceſt, eR, (per $ B. prop. 17.) 
Adzoque Omn.39R* ; =3eR3. | 

ft, Omnia 4* , eo ſpetantia z Dup/um Momenti iplius « f v 
rſettu 7 a ; hoceſt, 3214? + 35vR, (per$Q, prop. 17.) Adeo- 
que Own. - 252 R i =—71eR3—7310R3, 

lem, On, 5*v , ſunt Daplam Momenti Solidi A b K przceden- 
ts, (ex duftu rectarum fv, in bK reſpective, ) reſpectu Plani 
(eet1){AT @, ſeu JeR*+4-vR*—353R, (per $1, prop. hujus ) 
Adeoque Oman, 252 ; =7heR3 + 3m R*—736R, 

Ergo Onn, 4vR* —{5*R-t- qi? v i; =jeR3—72a R=JaRI—ZR3 
—7/R. Quod itaque eſt Solidi AlzK& momentum reſpeRuere&i 
pani Are, Adeoque ( propter magnitudinem, *a* R —2 5* R 
=z#fR, per v K.) Diltantia Centri gravitatis a plano A 7 -, el 
NR —I25R*—253 12eR*—2 53 


- — 


Jab — g# gef ; 
luudque Solidi A b K momentum , ex Semicylindri A K8 a mo- 
nento reſpe3tivo ſubductum ; hoc eſt (proprer magnitndinem £aRP, 


Fig.1 70» 


aAque .. 


Fi9.16 


S 


PF, 
oy / Oy 


9, 


1 1 cn - g$< ® g++ + 4< ec? "TELE. +, *% Aw vi 
<t!: $ i:s8B\ / "T" $9 $* }1} \ » 4% > Vt? Crd, Fat ks 
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atque Diſtantiam Centri gravitatis a plano A 7 a, eandem qux Sj, 


. 4 * - S1\* ) * 

cixculi a ſua diametro, TE per 3 Q, prop. 15.) Cx JaÞ3; Relin. 
quic Momentum S011dl Ab $a relps ectu plant ATa (on Mt, ) £k3 
—TtR3+7i3R=} TY {=p R3[-7IR8- f Bt; TS Adege 
que ( propter hujus magrnitudinem &1RP- -4*R +4 oe R=t4>p 
—fR, per $ K.) Dittantia Centri rarity a plano Ar z 


I:fR* <+Hy243 122 aR* --125R7 +253 


ga”—uef  cweP—ge* +9. 

Idemque Solidi A b K momentum ; ex Segmenti Semicyling; 
AKbB momento reſpectivo lubductum ; hoc ctt( ( propter mavritugi. 
nem £:4R-+ $457, & diſtantiama Cent: ci gravitatis a Jan 0A7a on. 


v* [?. 13% 
dem qux Seoment1 Semicircult ABV a drametro A #, — s 
O  . eR+ J 7 -, ft 


FR. prop 15 ) ex Zav*R+gartu—= parR?— a5 R549; Fe. 
linquitur 50:1dt A b B momentum reſpectu ejulc em plant A 7 «, (hoc 


[1 


elt, On, {57 : {umptis v arithmetice propor tronallous,) — £3 
+—Lav*R-; \ 33[R-r 43% _— . -4 A _ ava r $4P+.5 - "IR 
+ =£ 3 Ro 74120, Ad _ (prop ter magnitudinent * 4* R- Zu 
_—— 2 AS . S 2 R-+ > 457 's per y 3 ) Diltantia Centri gravitati 
| 26K 24U K*--b2a5* Rt 243 R+ 6418 
9ve* R-\| 15a - a2 
Totinſque A 7 « Solidi, (live confideretur ut Ab £ «, tive ut AbR,) 
vi0n enum reſpectu A 7 plant (propter «—=7”, & > =2&,& 
5=0,) + R3P, Diltantia Centri pravitatis av A 7s plano, 
SA* 
'F i 
arique ponderat reſpetu Are plani , atque tantundem indedta , 
hve fit m fitu A7e., tive intelligatur pars d 07 181; tum dKArg, 


plicata dSemicylindrum coinmplere, 


A plano Are, 


Nempe tartundem atque Semicylindri AK# =; Tarwrdm 


Sed & eadem qua jam Traduntur Solid! Ab 3 momenta, limilite: 
haberi potervit, 1, ex S011Gy A BE z moments , auferancur Sold! 
b 8B momenta reipetiva. 

= autem w__ 5 2 2 B magnitndo, ; Ra 24 8&-+ 24K ny 
L43L. cſt { 2 CJUgue Cenir! IT avitatiz ab A « Caſtamn 
28; Atqiicare, pf I A, quantum nd diftat Contrum gravtttl 


—— * .+ # Ba 4 ; =P Fx) mw -- Wy » # "1 #* 
Scpm: "rs oy m Tix 1 1 i; s att 4{% a1) a T & | TILLA —— [+ A, 
[1 , 


cc CA 
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& x hnjus, in medio retz centra gravitatis oppoſitarum baſium con- Fige1 69, 
I 70, 


, S. a ©, i .O hogs 
jungente : Hoc b [ —"3®R—3iR+ 3b © 
4 3 — -_ 453 

R— 3K —64aR-+65k—65v za TAR 3KP—6aR+55sK—63y* 
| h*R-+3% 8R0—quR*{-26* R—2 57 
aplano AT RETIRE 3h 3KÞP—6baR+6sR—640 * 
koque momentum reſpeftu A a, $4*RP—3$43 R+$a% R— £4t;v , 
reſpectu 7%, 44 R®P—34RK [345 R32—3450 R—54533 , reſpe&tu 
TAR? P—34* 2 +445 3-—3450 R-+3453 , reſpettu plani Ar a, 
MR3—$40 Rogan R— 64320, _ . 

Hzc itaque momenta , momentis reſpeCtivis Solidi A b & @ ſub- 
tft, Relinquent Solidi A bB momenta reſpeCtiva : eadem quz 
prius exhibentur. 

Exdemque Solidi b 5 « B momenta , momentis reſpectivis Ab B 
aldita ; exhibebunt eadem quz prius momenta Solidi Ab 2 = re- 
(peCtiva. 

Solidoque b 8 7, eadem applicantur omnia quz de b K A traduntur : 
Subſtitutis ubique 4 pro a, þ pro v, 74 proT A, &7TproAzx. 
Similiter enim iplis 1«, 7 T , adjacet b&7; atque bKA, iplis 
AT,A«, 


Exhibuimus itaque , 1n utroque Solido ; tum eo ſcilicet quod ex 
Figure Sinuum verſorum A 7 = rectis b &, in & v, reſpe&tivas Figurz 
Sinum Retorum reCtas, duCtis ; rum eo quod ex Figurz Arcuum 
Arerectis b B, in B V, reſpettivas Semicirculi retas, duftis com- 
ponitur , Eorumque partibus ; Tum Magnitudines , tum Momenta 

u planorum aliquot expoſitorum, & Centrorum gravitatis ab 
lu planis diſtantias. Et propterea, (per prop. 26. cap. praced.) 
propter exhibiras Centrorum gravitatis a tribus ſaltem planis, quorum 
ne duo quidem ſunt invicem parallela, (puta a plano A r =, & dnobus 
als quz huic in reis A ©, 7 &, ad retos angulos inliſtunt ) exhi- 
dentur ipſa gravitatis Centra+ Quzquede his dicta ſunt ; facile erit ad 
ala ampliace, 

Et quidem, quz de Solidis his cradidimus ; eadem ad Protrata & 
ContraRa facile transferuntur. Manentibus utique, (ut in propo- 
tone przcedente) A « — 2 R. 2deoque AV = v, & Va=h: Si 
t7 =, major (ut in Solido Protracto) vel minor (ut in Contrato) 
Pan ,Þ, (reliquxque his parallel fimiliter vel protrattz vel con- 
442, ) Quoties retz b Bin calculum veniunt ; pro 4 ſubſtiruenda 

FV erit 


R, 
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Fia.16g,erit alia quantitas, quz ad illam fir in eadem ratione qua ef re, 
2. 
diP 


I JO. 


Quzque de ſolidis figuram Sinuum ReRorum unius quidras 
« 0 x fig. 170. reſpicientibus, dia ſunt ; eadem omnia, ad olig 
figuram chordarum ſeu ſubrenſarum totius Semicirculi, ut a #4 fo 
153. accommodandi erunt : Propter chordas ſubtenſarum in emicy, 
culo, ubique duplas ſinuum re&torum arcuum dimidiatorum , 
figuras« 6 « fig, 170. & Ad fig. 183. omnino ſimiles. Qu 4 
re plura videantur ad prop. 22. 9G, H,I, ubi hac Operatione opy 
erit 


PROP. XIX 
Pars PrxIMa. 


Uneula Figurz Sinuum verſorum Arcuumve Ar « inf- 
ſtens, Aciem habens T «, et ad correſpondentem ly 
gulam Semicirculi, ut 3 ad 2 3 ſeu Seſquialtera, 

Ejuſque Momentum reſpectu aciei ſux eſt Seſquitertinn 
Momenti Ungulz reſpeftive Semicirculo ADs infiſter- 
tis,aciem habentis 7 «,reſpectu aciei ſug ; ſeu ut ad z, 

Idemque in reſpettivis Portionibus obtinet : puta, Vaguls 
Quadrilineo bþ « A inliltens, (aciem habens or (on 
Seſquialtera Ungulz reſpettive , ſetori B« A in 
tis; ſeu ut 3ad 2. Ejuſque Moment, reſpetuacit 
ſux 7 a, elt Seſquiterti4m momenti reſpective Ungile 


- SeQori B « A, reſpeftu aciei T«; ſeuuth 
ad 3. 


Atque hinc, eadem reſpedtive determinantur, tum quoad 
Magnitudines, tum quoad Momenta, & Centra gri 
vitatis, in Ungulis Figure Sinuum verſorum , <jue 


por 


5 > > 0 5” 


» 


=” WRT es - T = 


Ve 


I[* 
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rtionibus , infiſtentibus 3 atque in illis que Semi- Fig.16 9, 


circulo , ejuſve portionibus reſpectivis infiſtunt, 


dentibus, ) Semiquadrantalis Ungulz, Trilinei A r « , 
aciem habentis 7 «, Magnitudo $K*P z, Momentum re« 
ſpeftu r&, 73RP; reſpectu TA, 3; £3 P; Diſtantia 
Centri gravitatis a 7, *3R;3 aT A, 3&R: Momentum 
reſpettu Aa, TiK*P* —2R+; reſpectu T Tr, 538*P* 


+2&*; Diſtantia Centri gravitatisab Az,4*— -; 


_—_ 
Tr, Soltr” & 


&iemque babentis T A 3 Magnitudo TI 3 Momentum 


reſpetu T&, 35 K?P; reſpectu T A, i: A3Pp, 
Diſtantia Centri gravitatis a r«, 35K3z aTA, 
uR; Momentum reſpectu A a, 77K*P*—2K* ; re- 
ſpeſtu Tr, 33K*P*-+2R4 3 Diſtantia Centri gravitatis 


16A? \, 16 K% 
Aa, jun ——F a T 1,4Þ+—- 


Aciemque habentis A « 3 Mag,zRP*—2R3 3 Momentum 


reſp, r,34R*P* —2R ; reſp. TA,3j5R*P*—2K+ ;Diſtan. 
483 


% 4 K3 % s "We8- 
Catgrav. 47 6 R— pn TAR ton 


Momentum reſpeRtu A «, 34 KP? —R?P; reſpettu T r, 
3k??; Diſtantia Centri gravitatis ab As, iP — 
$R2P 8&62P 


TTY PER zaTr, ilhiey OwavT I 7 [DIT.FTY 


Acemque habentis T 7 3 Magnitudo, 5&P*+2R? ; Mo- 


aentum reſpeCtu 1 «, 53K*P*+2R+; reſpecu TA, 
RP: +2 R+*; Diſtantia Centri gravitatis @ 7 «, 


483 \ 4K3 
1 © £ ——— — — 


reſpectu Ag, 53 RP? , reſpettu TT, 33KP3—R3 P; 
x Vyv 2 Diſtantia 


I 70, 


Nempe (retentis Symbolis ut in propoſitionibus przce- B, 
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. . .* ® . . | | $R2P 
1 M = __— — —_ W—c , 
= 2» Diſtantia Centri gravitatis ab A s, $* ;Pgrb 
$R2P - | 
Tx, | 


_ 
30> +45? 


S 


Ungulzx{ Semiquadrantalem intellige \Quadriline: ;Abþa, 
aciem habentis r « : 5 mM: gnitudo, ſn? robs \lomen- 
tum reſpectu r &y af 115-1 21h —y RS reſpett an - 


2 1 


*fR3 4+ 3131; Diltantia Centri gravitatis a 7 «, uR 
ma... F _ n A. N 45h? I \f 

% : pg: . vim 

It . 2 7! T7 ROD? al 9; P g | entum 
reſpectu b þ, z. *R*+boRI-tL OR 5 refpettu As, 2 *R2 


415k? —tasoh —voR) BoÞ R*  Diſtamia Ga 


avitati % þ a « 1+ SOUR? —asR+232 hel-t59 h 
” « g - 9 Ss # am—_— 4 
5! oe O02 64 X-+-1©85 limmzsy 2? ' 
A & 1 SUR? — Fas R-+-2 X-+-asV | 
2 —— — GE: Rs 
s) - 


64R+ 1605 R—250 
C. Acicmque habentis T A 3 Magnitudo :fR*—bR; My. 
mentum reſpectu rx, *fr3+,,7R; reſpeliu TA, 


MIO ann SbR* — $53R 3 ; Biſtantia Centri gravitatstss 
as \_248hR +2053 pg 245þ (2965 
F. + lod of 225fR— a5 <9? © a T A,:; 22 5fR—q5 : Mo 


mentum reſpettu b Þ, $4? R* OR? —g5* 871, reſpettu 
A a, 32* K* —vRf=-g5* K* + 445K +4 150K ; Diltantia 
$v 43 —j R—3a5 Ran 
Centri gravitatis a bÞ, 3 «-|- —ES b 
A "Jp Sv v R2—47 } - Jas KR—asv 
ET 1 c0aR = -t=245V 
F, Aciemque habentis A«; Magnitudo,3«*R Fail; Wl | 
Momentum reſpeftu r «,$4*R*+5 5R*— 15 R—R 
—85*R* ; reſpectu T A, L R242 RO —oR3+Hh 
+,150R 3 Diſtantia Centri gravitatis a 7x, 4R— 
20 R2 —4asR-+ 52 R + 245V 
44? + $43 — tv R ; aTA, tht 
20 2 — jar R-+2 219 / oh; 
K. ant ia or * Momentum rejpectu A a, 


TY 1 


; 
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2cR*--avR” * Fig 169, 


210 R*+34) R-+-2*5R 5, reſpettu b B, 
2 3 . 42 
+4) Rz Diſt.Cen.grav.ab Az, wn EEE , 
—_— 283 += 64% Neb 4) 

ads, ne +625—Lv8 a 
Aciemque habentis b Bz Magnitudo, 44* Rv; Mo- 
mentum refpetu T7 « , $4*R*Fot3+r3,*Rf ; reſpectu 
TA, 2*R*oRF—35*R* _—_ Centr1 gravi- 
atis arg Rt Ent IR; aTaA,, ——I: 
Vomentum refpettu A &, —2: gt R* bz 4YR: 3 re- 
ſpectu b $, 2R3+2.6R; Diſtantia Centri gravitatis 

I 2 ed 4-203 \ P 12eXN "hezat 


ab Ao, 4— — 


34? +6vRK ? F2 34*4-5vK* 


Ungulae Trilinej AbK, aciem habentis 7 « , Magni- 
do, wR*+ioRs Momentum reſpectu 1&, "6c R? 
+:50R* + Rs reſpeſtu TA, 3 R*—3$-FR5 Dr 

2410 Rp2 Res: 


ſtantia Centri gravitatisa 7 «, 15R-t- © etag 


Ta, i5R— - SSI : Momentum reſpectu þbK, 
WRE—0R3+30*R*1 refpettu A »v, sf R*—jasR? 


+uvR LR3— v2R*: Diſtantia Centrigravitatis 
Tov 82—t2 R— 5 as Flv 
1 &þb TR 'S y 
1CeN-+= 240 
10v R222 R—-< as R+asv 


_— ” ———— . — ” R —— _-—— —— 


1 ceR+ 250 
Aciemque habentis T A ; Vagnitudo * 'R*—457R 5 Mo- 

mentur reſpettu T«, 3eR? —5R; reſpecdu TA, 

Ri—$roR*-b35R 1 MOTEL! Centri gravitatis a 7a, 
1 459? | g_7 : 

a Th & PS ow” Momen- 
tum reſpeCtu Þb K , $4R*—?vRI —82R? 3 refpettu 
As, 24R*— LRb—LarR3toR3 +$02R*; Diſtan- 
* Ut 


3 ad Aa, 34 
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Fig.170. tia Centri gravitatis a SbK.4. iron —tvi_u 
6eR-zy 5 
ab Aa, 11— $45 Rehas—6vR? — v3 R ans : 
; ny 
H. Aciemque habentis A I 
| « 3 Mapnitudo,$.*R— 
Momentum reſpettu_ T Fi —_— x "2 
+—1oR3-+10R3 3 reſpeftu rs, 1OR*— tao *bpe 
+45 R—09*R? 5 iſtantia Centri ——= x .- 4 
.L PR hea R— 2450 X 4 Tr ala 
. Pi Q * AT & Ge. R—2asv 
44? — Sa5+-BuR ? I 4 46 —Faiddvk 
' mentum reſpectu bK, a a 
Aa, — 2 ee R3 tom Re? + 20R — a R > wn 
. . : . | 
Centri gravitatis a bK, 126 K%—Gav Rope o 
wth — 3a 
09 RE NNEIPY 34%—6a5m-j-6vK ? As, 
Aci 34% — 6as+-6v R 7 
H. clemque habentis Þ b K 3 Magnitudo, 44a*R—oR:; 
mentum reſpeu T A, $42R*—2vRI2:3 hp 
ſpectu 7 «, HR? — LoR3-++40%R0 ; dot, arg ao 
; het 3 antia Centri 
gravitatia TA, 3R — v2 K , 
L v*R Ja —EoR3 © 76, ht 
PF) Momentum reſpectu A « , 20 R' —ah: 
—-— ET 14 . 
+4. R; reſpectu bK, —a2cR*+34R; Diſtantia 
Centri gravitatis ab Aa, I2eR2—6avRot), , 
m—12eR* +243 "oe ” "_ 


3a3—6vR * 


D. Ungulz Trilinei b þ 7, aciem habenti 
. : sTA:; | 
ZaR—2/R"+2-bR, 5 Momentum reſpefta T A, 
dy »:5ÞR® +35R, reſpetu ink 
—$sR—3;9R ; Dilſtantia Centri Er 


TA, 2:R + 24#h R+2 047 
225% R—2251A+445þ 3 4 76, tk 


244bR 
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_—I—_— - - Momentum ref $.2Þ 2 
125aR—22 53 K-44 55b pectubB, zX R H. 


$2 LR, | . þ3 R2 ; reſpectu T T, 222R*? ——R Fig.17 0. 
+ 2a þR+LbR3 — #42 R>; Diſtantia Centri gra- 

gle 2 b x I10hR* —_ þÞR—5asR+arh |. T 
inte 3 Df, 3ea— ——_— a0, 
 10bR*—h®R— 525 Reb 
WF —TceR—: osR-|-25þ : 
Aciemque habentis T&X5 Magnitudo,ZzR*—4-R*—+5bR ; D. 

Momentum reſpeCtu T A, 2 R3— 2 R®—3-R; re- 

ſpeſtu 7 « , 4xR3 —5R? —25bR*-+3R 3 Diſtantia 

. z 
Centri gravitatis a T A, 5 Rþ— rn oy 
A 

76, 3R— _ — 775 * Momentum reſpectu H, 

bs, 3 a2 Ro — bRz —3b*R? 5 reſpectu T T, 242R* 

—taR* —$xþR +UR? -+345*R*; Diſtantia Centri 


i” +, 3<R-4h—6bR3—hb*R 
gravitatis 2 b Þ, 3%| I ————;aTr, 


35s Rl-ach —6b £3 — > R 
Sel dot—2S * 
Aciemque habentis T 7 3 Magnitudo, 1z*R—asR-{-bR?; BH, 
| Momentum reſpectu T&, $0&R? — 2x5R3 — 2a5hR 
1R3j-3-*R2 3 refpettu T A, ja*R?—atR*|-4þR3 - 
HubR—$42*R:;Difſtantia Centri gravitatis 3 7 «, 2R-{- 


)  IR-2%h \ n bh R— 2a 
a T A, iR— 4<3—Fas-[-bK + Mo- 


GIF abR? L 
mentum reſpeftu b Þ, 2«R*—25R3—abR*-þ:iaR, 
repectu T_T, —2 0 83-|-2583-þ-2aþ R*-þ 323 R-&5R, Di- 
l k <1 24K? — 125R 3? Cath K+a3 
ſtantia Centri gravitatis ab p,—= > TS OSEE 5 
Y OED 
342 —603-|--6hR 

Aciemque habentis b 8 3 Magnitudo, £#*R—hR? ; Moe - 

mentum reſpectu T « , 3a*K3—3b63—3þ382 , reſpetu H, 


M, 
l. 


M, 


\ 
\ 
336 De Calchlo Centri Grawitatis. Cap y 
TA $:*13—3þb4+35*E2 ; Diltantia Centri grayitu; 
, h*R \ 
a7 6, R—— bk zaTA, + ——— '. 


mentum reſpetu TT, 2x8) —25&3 —ahÞ.(.ip 
reſpectu bp, —2<84-25R3{-4®3R; Diſtantia Cent; 

tet > T I24R*—1 25? —6@þR-|-<3 
gravitatis A TP, — $3 —GbR ; abs 
— 2c K-12 SR2-|-263 


— — 6 


1 342 —6bR 


Lngulz Parallelogrammi b Sx B, aciem habentis +, 
Magnitudo, 344* 3 Diſtantia Centri gravitatis 4 + 
#3 a TA, 2R—Jh; Momentum relpectu 7 «, jb, 
reſpeftu T A, ah* R--t4h* : Diſtantia Centri gravitz 
__ ſeub þ, 34 3 momentum reſpettu A a, yelb;, 

Aciemque habentis T A ; Magnitudo, 24þ&—ja&*=14i) 
—*4av* ; Momentum reſpectu T A, #483—av; re- 
ſpeftu Þ «, ab*K—-34h3 ; Diſtantia Centri gravitatis 

3-203 16 K3..-293 
TA, eas 27% 2KR— _ Fi : Momentun 
reſpectu A «, ſeu bÞ, a%R—42h2 ; Diſtantia Centr 
gravitatis, ab A &, ſeu b 8, $4. 

Aciemque habentis A «; _—_— 24% ; Diſtantia 
Centri gravitatis a T«, 3-3 a T A, 2&—j6; Vo- 
mentum reſpetu T «, 44%*; reſpectu TA, 
— 34212 ; Diſtantia Centri gravitatis a b Þ, $4 ab As, 
*:; Momentum reſpectub þ, £4 ; reſpectu A, 

Aciemque habentis b&3 magnitudo, £4 ; Diltantu 
Centri gravitatisa T&,393 a T A, 2&—4/ 3 Momet 
tum reſpectu T &, $4*? 3 reſpectu T A, ab*R—74%': 
Diſtantia Centri gravitatis ab A «, 443 a bB, 343 Mo 
mentum reſpectu Az, 543h 3 reſpectub Þ, $4» 


Eadem 
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| Exdemque ab Ungulis b 5 « B, ad Ungulas bK A B, tran® 7, 
ferentur, ſubſtitutis ubique v pro b, & T A pro 7, Fig.16y, 
& vice verſa. 170. 


| Logulz Segment! b B A, aciem habentisr « ; Magnitudo, F, 
Ye: {4hR—434h* 3 Momentum reſpettu r « , ifR3 

| LE hb? —$R—346?z reſpectu T A, if R3—ah* R 
+4,3R-1-3ab? 3 reſpettu b B, SfR3—4abR*— £1þR* 
—: R—356* R-|-+ ah? ; Diltantia Centri gra- 


CEE, 20 f R3-þ 85h —43R— 12 ah} 
vitatisa 7, — 


; 27f ®-rg9ih&K— 18 46* - 

; 24 f RB —36ah*R+ 4a 3R+TI2ah? 

; aTaA, 27f Rſ-grb R—18alp 

. 20 FRB-|-185þ R* gs 3 R-14þ 

, i bB, 7 Fo 97h R— 18 a h* ———— 

L64h* K-j-453 R-+-124h3 

Wt A l HED, Momentum reſpe&tu bB, 7. 

- —eRtoR3 3 Re +30 0R--46*5 ; reſpettu Az, 

2 OR + j4a5R* —vR? — 45 R* —$asvR + Za*vR 

, + & 5: —_— Canter graviatie a bs, 2a+ 

UBT —faSK*-{r5* RF 45V : n 

l —10eR?+84v R—350R-| «4433 3 ab Ac TO 
S$0R3 — 5 as RÞ-+=5* A2+-a5vR 

4 —1CeR+ BavR—250 R+ 445” 

» I Aciemque habentis T A; Magnitudo, —4e&*+avRt F, 

k #R—341*; Momentum reſpeftu T A, — 3 e 8+ 

a, 10R'+250R* — 12R—3FR—4a8v; reſpeftu 7 «, 

!, — tive —jarPR+;35rIR-|-tagtw;s 

i WM refpeftu bB, ZeRD —53av Rf {2 5 Re—taR 

7 —j:iIR—; a5*w; Dilſtantia Centri gravitatis 

s \TA —3Ce Rf 48av Rin 850 KP —2 445? R-453K— 12450 

[or p —2 76 R%-|- 36avR-j-95v K—1 845? L 
} -@ — 24eR3 + 244VK* — 1245*R + 43R+ 124-29 

' —2 76 K2-[36av {950 RI $41? 
_ X x a bB, 


340 DedCalculo Centri Gravitatis. Cap, y 


Fig.169, 3ce 3 — zavR3-j-r 750 RÞ — 1248 R—5,3R Gay 
I 70, a bB, — e ati, 


I, Momentum reſpe&tu bþ , —3$4*R*? ToR3 — —1Rv 
2g 1R—2.2,25 reſpectu Ax, — RY $4/R—;R 
Hr 4+-1250R +4.0R —2431 5 Diltantia Cen 
b8.14-+ Co R3 —,2 A3. —;45k?Þ-—ajvkK 

gravitatisa 2a —————= [200 x—gan As, 

” $0 K3 __ y -, RT 15 A? —a5v RK 

D T—Cer[-$av R-| 250 R— gas” 

E. Acicmque habentis þ Bz Magnitudo , LBS R_ 

» :8* 3 Momentum reſpectu 7 «, 5'R3 + anvht+2gpp 
2 .2R+523.3 *R-+ 64,%0 3relpettu TA, 5 KR rtirp: 
+ aioRo —toR—z; RL 1520 5 relpeGu bB, — 
L107 + 2 aT wks 3.4, R— NR: As* Us Diſt en, gray, 


Lo 
\ 246 k3-|-3avkt-- 2 9 UA? ene —=2 46K w$=533R + bay 
4 Tc — 
276n7 t275UA-- 1 $43 ) 
\ T A, 30eR3B —3avR* +2750 A? —T 245? R —$IR— 6arty 
HORS Fer Th | ) 
326 A3ej-3 04V N? mu. jb 2 As? N 2542 — 12 41%” 
L. abB — | ID ; Mo- 


26:2 +2750K—1843 

mentum reſpeCtu b 8, 24R%1-: R3—; *R—222;16 
ſpectu Ac, $2? —vR3t 35 R*—tas tame 
+4*5* 3 Diſtantia Ceritri gravitatis a bþ, *a+ 
Sv A3 — 7 87 >. 45 Ram asvR 

To bes En dep 
890R3—783R2 + 345 K3 —3a5vR 


be R3+ t- 650 R442 : 
I, Aciemque habentis A « ; Magnitudo, — 1* K+aR—vR* 
+434*v3 Momentum relpectu Ta, — £PReplutt 


99 nes 54. arRt+ ;4a*vR-| 24342 reſpettu Th 
_ SER? tas R? —oR3 --E£,2R? + "+ 4450H +: PoUkes 
242 5? 5 Diltantia Centri PoE 2 T«&, ;k- 

2450, R-1- 4320 R220 R3+ 33 A322 423 
[ A T A TH 


. 
- 


— 4463 Re! Sas R—Eo0R3-|-44%0 "IM 


240k 
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na R+a% R—2v 3 $3 R3mn24% \, ; 
TEST BIT 5 A b B, iR—/h— Fig.1t69, 
4 «a R+a%v R—2vR3 +53 R2..-2 43,7 M 170, 
; —TF ata omentum reſpeau 
bB, LR —0 R435 *R* —45R* FiaruR—t4a* 5? ; 
. Momentum reſpe&tu b þ, — 2eR3 +avR*? —;GR M. 
a, +430 5 reſpectu Aa, 2B —24UR* — a3 k 
4#;R+34305 Diſtantia Centri gravitatis a bp, 
—12eR3 6 avR? — 43 R 4+ a3v 
—34* R-|-6as R—6vK* +3 a*v 3 ab Aa, 
263 —124U R?—743 R+ 64% R+-2 439 
343 Ro 6as R— Cv Reb; atv 
\iemque habentis b $ 3 Magnitudo, —%a*RKtvR* + I, 
G *v 3 Momentum reſpe&tu Tt « , —$a*R*+vR3+ 
WFR+3j40R7-44%1* 3 reſpetu T A, —j&R*+oR3 


; —FR*r34%0R—34%? 3; Diſtantia Centri gravi- 
, ea: Mi... 225 TE of Re ne 6 
'Y RY mo 4%. ag 9 
1D 1 20 R*-Fa*UR—$* RÞ—24% 
0+ (TA, 8 n= $43 Ki-8u A3-þ-44% 0 5 abB, R— 
* g— IR3-rrat Re? Abe ad eD : 
: I. IEETIIESTT Momentum reſpectu 
Fi bB, 2aR*-|-oR3 —3-*R*—-4%*: Momentum re- M, 


3 heltu Ax, —2eR3+avR* —@R+4 0 ; reſpetu 
b8, 203 —44&R 1 3 430; Diſtantia Centri gra- 
"WF" —l 2 Rb av KRÞ—43 Rh a3v \ 
Tatis ab A « , — 34*R-+ 6v 83+ 34% 3 2 bs, 

Fe Nel 43 Ref 43V 

n BM -30h+-6vR*-[-3 4%" 


Pars SEkCUNDAa. 


Wdemque in Ungulis Figuram Sinuum ReQorum, ejuſ- N 
NY quepartes ſpectantibus3z determinantur, =; ; 
X x 2 Nempe 


342 De Calculo Centri Grawitatis. 
Nempe (retentis ſymbolis ut prius ; ) 


Cap, Y, 


N. Ungulz « >, aciem habentis T«, Mag. sR*P 3 Momentun 


. t2K* 
reſp. 7 «, #R* ; dit, 2 7x, Jp 5 4 Tr, vel Ae, tp. 


Momentum reſpectu T r, vel A«, 5:R*1*. 


N. Aciemque habentis TT, vel Ax; Magnitudo, ;R*p; 


O. 


0, 


Momentum refpectu T«, 5;R*P* z Diſtantia Centi 
gravitatis a 7 «, 75P - Momentum reſpectu Aciei ſue, 
*R*P*—gR*; reſpectu extremi oppolit1, - Di- 
. - . . . 1 $ 3 
ſtantia Centri gravitatis ab acie ſua, zÞ— + 5 abop- 


- 


2 
polito extremo, —-. 


Ungulz & 4 », aciem habentis 7 « 3 Magnitudo, Rp; 


Momentum reſpeCtu r«, 3R* 3 Diſtantia Centri gra 
vitatisa T «, ” : Momentum reſpectu @ «, 73R* 
—+zR*; reſpetu A, 733 R* P* +2 R+; Diſtanty 
Cemri gravitatis a 4 «, 3P— 2=; ab Aa, itt 
2 k2 


— 


P . 


Aciemque habentis 4\ # 3 magnitudo, 4PR*—R'; Me 


mentum reſpe&tu Ao, 2R4—ZRP 3; reſpettu 4+, 
rR*P*—2R+*; Diſtantia Centri gravitatis ab As, 
OA2_SRP A P3__22 R 
EDT CS FI 
22;R*P*—3R*; Diſtantia Centri gravitatis 47, it 
P:—16 6? 
TER= ==] 28K 


: Momentum reſpetu 7 


Aciemque habentis As; magnitudo, R? 3 momentun 
reſpectu d\ «, 2R*— 3REP 3 reſpectu A «, 5R*P—2Ri; 
Diſtantia Centri gravitatis a 4\u, 2R—;P ab As, 
*P—2R: Momentum refpc&tu Ta, 35R*P: 


_ 


; 


; 
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+2R+; Diſtantia Centri gravitatis a T«, #R-|-Fig.16g, 


Pp? I 70, 
125K 
N. 


Ungulz & Þv, aciem habentis 7 « 3 Magnitudo, je R* | 
*:;/R ; Momentum reſpectu T&«, 3/*R*-| 5,*2R 53 Di- 

. % . . " 44? R-| 144V 
ſantia Centr! gravitatis a 7 «, IS 
eſpetu Þv, 3ef R*; reſpeftu Ax, $a* B—4$4/R*+ 
R447 R=3*R*+4450R 5 Diſtantia Centri gra- 
Ry PL i, FS Li. e*R-+2 av 
yitatisa Sv, wy pare a b IEEE 

Aciemque habentis Þvg Magnitudo, cR* ; Momentum 
reſpeſtu A #,2vR3 —as5R? ; reſpectu Sv, *R*—20R3 3 

: . . NY 2UR—4s \, 
Diſtantia Centri gravitatis ab A, ———1 A Br, 


: Momentum 


ek ; Os 
_—_ : Momentum reſpettu 7 «, 4ef R* ; Diſtantia 


Centri gravitatisa 7 @, z f. 

Xiemque habentis A«z Magnitudo , —eR* +avR; 
Momentum refpectu Þ v, 2vR3—asR? ; reſpectu A «, 
—R r295Re + f0R — 22R3; Dilſtantia Centrij 

ravitatis a & v 2 Ax.4— 206 —aR 
s ? —eR+av ? : —eR-+av * 
Momentum reſpetu 71 « , #e*R*-+4a5vR 3 Diſtantia 


= "2. gn e*R-+-2 a3V 
Centri gravitatis a 7 &, ze RFvav 


Adeoque in expoſitis Ungulis , tum qua figuram Sinuum 
Verſorum, tum quz figuram Sinuum Refdorum, earum- 
que partes ſpectant ; determinavimus tum Magnitudi- 
nes & Momenta, tum & ipſa gravitatis Centra. 

Wzque de Ungulis difta ſunt, ad ſolida converfione 
(perfelta vel imperfeti) deſcripra , facile transfe- 
rentur, 


P, 


Quod-.. 


Fig.169 Quodque in expoſitis factum eſt, ad alias portiones facile | 


170. 
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ampliabitur. 

Quzque de Ungulis , Solidiſque converſione fads, & 
his figuris oriundis tradunturz ad ea quz ex Protradis 
Contractiſve figuris ſimiliter oriuntur facile accommy 
dantur. 

Et quz de Solidis figuram Sinuum reftorum unius quas 
drantis traduntur; cadem ad Solida tiguram Choy. 
darum ſcmicirculi ſimiliter reſpicientia , transferen- 
tur, 


Iſtributis , (ut ad propeſitiones pracedentes,) tum Semicirculy 

AD «, inSeCtores ſeu Triangula ; tum Figura Sinuum Verſs. 
rum AT#, in Quadrilinea ſeu Paralleiogramma, SeCtoribusillis 
Triangulis correſpondentia : Intelligatur, utrique inliſter:, Semiquz 
Fre, Ungula, aciem habensT e, 

Quarum quidem Ungularum , ea quiz vel toti ſemicirculo, ye 
iplius ſeori ut B «A, infiſtic , componi intelligatur ex inhinitisny. 
mero Ungulis ſeu Pyramidulis, minutis illis Triargulis (ut «8, fey 
Y « P, &c.) incumbentibus : quarum communis vertex it « 
&um ; Baſeſque ſuper Triangulorum illorum bafibus (ut Y B,&.) 
eretz altirudines habeant ipl1s V « reſpectivis xquales, 

Quzque Trilineo live toti , live iplius Po:tioni, at b&«A, (que 
Seftori B « A reſpondet) inliſtit ; ex rotidem Ungulis, qua reſpecti 
vis Parallelogrammis, 8b, ſeu yd\$ p, &c. incumbunt; aces ha- 
bentibus in 7 « re&ti continue jacentes,altitudines vero ſuper iplisyby 
rarallelogrammorum baſibus (pro ſemiquadrantalis ungulz rations) 
iplis V « (reſpedtive) earundera a T « diltantiis xquales, Quz qu 
dem Ungulz, ſunt Cunei, ſeu Priſmara balibus triangularibus (yls 
$ y, & pinliſtentibus) interjecta. 

hunt autem haxc Minuta Priſmata, (utpote Semiquadrintales Us- 
gulz, parallelogrammorum quibus incurabunt, momentis reſpe&u?s, 
Xquales, ſeu Parallelepipedorum dimidia ; ) Pyramidularum ite 
rum (reſpectivis Triangulis incumbentium, horumyue moments t- 
ſpeAivis xqualium,) rum {ingula [ingulorum , tum omnia omnwn, 
Seſquialtera, (per 9 C. prop. 17.) ſeu ut 3 ad 2, (& quidem Pyit 
mis illa, eſt ad Parallelepipedum ſuper eadem baſe xque altum, ut 1d 
3 ; Cuneus vero, ut 1 adz ; Eſtque $ad 5, ut 3 ad 2.) 


Cunci 
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Cunei vero ſeu Priſmatis cujuſque Diſtantia Centri gravitatiz Figet 6g, 
irs (intellige , perpcndiculare planum ſuper 7 aerectum,) utpore 1 70, 
eadem quz elt bahum Triangulartum quibus interjacer (per prop 5. 

hujus ; ) eſt ad diſtantiam inde Centri gravitatts Pyramidls corre- 

ſpondentis (zquealtzx) ut 4 ad 2, (per prop. 6, hujus ) . Hoc eſt, 

ut$ ad 9. 

Ergo; (propter 2x3 —+*) Momentum Ungul:z ſeu Priſmaris Pa- 
rallelogrammo, ut & b , incumbentis ; ad momentum correſponden- 
tis Unguize ſeu Pyramidiy incumbentis Triangulo, ut « 3; (refpcu 
ejuldem r © ; )) eſt ut 4 ad 3, ſeu Seſquitertium, Er ic ubique, 

E& iraque, illius quz ex Priſmatis componitur , Ungulz, live 
toti A Trilineo , five ipſius Portioni, ut b&a Avelbedq, vel 
b8r, &c. infiſtentis momentum , ad illius . quz ex Pyramidulis 
componitur, Ungulz , live roti Semicirculo, [tie iplius corre\pon- 
den ſeftori, B<A, vel B =D, vel ſegmento a B -, inliſte::tis 1no- 
mentum ; ut 4 ad *, ſeu Seſquitertivm. 

Eſt autem toti Semicirculo inliſtentis Ungulz, aciem habentis r=, RK; 
momentum reſpetu 7 «; 72/3P, (per JT. prop. 16.) c.uco- 
que Trilineo AT « inliſtentis Ungulz , (aciem habentis 7 -,) mo- 
mentum reſpectu 74, ( utpote ittius Seſquitertium ) ; £..3%, Et 
(proprer magnirudinera 443? , per $ C. prop. 17.) Dſtantia Cen- 
tgravitatis a 7 a, *,&: Adeoque, a T A, IR, ejuſque momentum 
relpetu T A, 3 83P, 

Eademque momenta ex Ungulz toti Parallelogrammo AT 7 in- 
liſtents momentis ſubducta, exkibent (mutatis murandis) momenta 
Ungule aciem habentis T A ; Nempe momentum Ungulz totius Pa- 
_—_ ATre (propter Aa—2K, & 7 « vel T A=+-7) aci- 
em hadentis 7 4 , reſpectu aciei ſux , eſt $A»qu3A=x74— + ,43- ; 
llnde ſubduRtum momentum Ungulz Trilinei A 7 #, reſpectu 7 =; re- 

t momentum Ungulz Trilinei A 7 T, ungulam habentis 7 «, re- 
ſpetty 7 , hoc eſt Ungulz T rilinei Az = (ipli Ax T limili> & 
zquis, inverſo litu) aciem habentis T A, reſpettu iplius TA, 
124; adeoque (propter magnitudine Z..3P, per 9 C prop. 17.) 

antia Centri gravitatis ab acte ſua #4 R ; atque ab extremo opfo- 
lo;1R; &, relpectu hujus, momentum, &3P-. 

tem, Ungulz Sectoris B « A, aciem habentis 7 *, momentum re- 
, fectur « (per $ W. prop. 16.) eſt $4&63+*4R3 —Z5vR2 - >*,3R 
A * —725R, Ergo Ungulz quadrilinci correſponden- 

VW reſpeftu 7 «, momentum (utpote iſtius Seſquirertium) 
F Nba SHR? SIR =EfFR3 +3 þbR? —ZrbovR 


'S: 


$=Y 
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Fig.169, = gaR3 += *$5R3 — 4rvR? — 353R: Centrique gravitatiz diſtin. 
170, tiaa rx ( propter magnitudinem 24R%|-25R* —450R=1fRay. 

ubR, per $ D. prop. 17, ) LES 4, 

Em, P » Prop. 17. 27 Rig = OR 

BhR—45 —42R $5R—4qsbv _— 45h? 

77 Rogth © OV aofimgeh © Rao gghs Ale 


asn* : 
que, a'I A, SR=—L—FRgb8 ejuſque, reſpetu T A, momen. 
rum, {fR3þ3hR®--grb*R=3fR3]-3563R, * 

Idemque 3fR*-+353R, eſt momentum Ungulz eidem b 5« A in. 
liſtentis; aciem habentis T A, reſpe&tu re, (propter alcitndines & 
diſtantias ubique reciprocatas ; ) & ( propter magnitudinem 2fRz 
—+hR, per $ D. prop. bn Diſtantia Centri gravitatis TR 
24f R448 __,, , 245hR-p2on , 66f K?—-1 8:hR—413 
45f7R—91h—' 5 | 22 5fR—goebt Sa Ta, 45fR—94h © 


245hR-|--2053 _. 
—22R 24698-1208 Ejaſque reſpetu T A, momentum, *:fp 


225fR—q5h" 
—þR*— >i3R, 

D, Eſt autem, Semiquadrantalis Ungulz toti A <8 K quadrilineoin- 
ſiſtentis aciem habentis 7 a, (propter Ae—2zR, & AK=a8—4,) 
momentum reſpettu 7 «, (autetiam, aciem habentis T A, momen- 
tum reſpeftu TA,) $4R3, Unde, fi dematur momentum Unguiz 
quadrilinei b 2 « A, modo inventum , 2fR3|-4;þR*—L0R=L$3 
-|*25R3—3:vR*— 3*R; relinquitur momentum, reſpe&u 7, 
Ungulz inliſtentis Trilineo reliquo Ab K, aciem habentis r «, 2243 
—*L;R3-þ 359R*|--353R = 4ZeR3 o{-. +5vR2-|- 263R, Adeogue 
(propter magnitudinem, JeR%-J--vR, per 9 E. prop. 1 7.) Diſtan- 

66eR*-| 185vR + 43 

45eR-ſ-9.v =7 


ma 2 es as 


tia Centri gravitatis a 7, 


2.45vR-j-2 053 ; Tu 2 45VR-}-2 043 
225eR-Þ-35 wy atque 21 A, Is R— 22 jeR-|-4500" deoqueyejul- 
demAbK Ungulz aciem habentis 74, momentum reſp. TA,ZeR3- {/R, 

Idemque +eR3—353R , eſt momentum Ungulx eidem Ab Kin 
ſiſtentis, aciem habentis T A, reſpe&uza, non alticudines & 
diſtantias ubique reciprocatas: ) Adeoque ( propter magnituditen 
LeR*—2:vR, per $E. prop. 17.) Centri gravitatis a 7 « diſtantis 
24eR%—g33 # $;w0R—453 _ 8:9R— 45vh R 
2 TeR—9giv OP R-1-; TeR—giv” , = TeR— giv = 


' -of- SO. f  H-LOITEC TTY 


«023 
41% 
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my \ T NN. 4 $4? __ Fig.16g, 
—F=7:» Atque,a TA, PR I 
\ceR3—159 R443 * 
— —  Ideoque eju{dem, reſpetu T A, momentum 

270 K— 


1200 3+ 33K. oh 
Similiter oſtendetur ; Semiquadrantalis Ungulz Trilineo b8 7, 
xiem habentis T A, momentum reſpeRu aciei ſux T A, £:= 83— 
W8+ 4h +30R; & reſpetu Te, K3— {5R3— £53 &: Cen- 
245h K-|-205) 
225aK—22 55&-J-455 


rig; gravitaris diſtantiam a TA efle 75 R+ 


; . 24th R-+2 053 
me 7 6 TR = "Li ER a2 3o Reg oth 
Aciemque habentis r «4 * momentum reſpetu T A, 2. R3—35R7 
-:3R; & reſpeftu 7 ©, acici ſux, $4K3—Z5R3—$5þh K*+43F : 
45h? ; 
27a R—275R—9gs5þ n 


Centrique gravitatis diſtantiam a T A, 3 &+ 


a N OR : 
27aK—27sR— gib'* am, eodem piano modo 


re 7 @ adjacet Trilineum b&# 7, atque ( huic ſimile & zquale) 
Tnlineum b K A retz AT : adeoque idea valet «, þ, in illo, atque 
4,210 hoc, k 

Deinde (per prop. 1 1, hujus $F,) & ex Ungulz quadrilinei b&=A, 
aem habentis 7 « , momento reſpectu 7 «, auferatur Ungulz Pa- 
rallelogrammi b 8 « B, aciem habentis 7 «=, momentum reſpectn 
ro, + rk Ungula ſegmento b B A inliſtencis aciem habentis* =, 
nomentum reſpectu 7 e, 

[la autem Parallelogrammi b 8 « B Ungula, aciem habentis 7 «, 
> Priſma , —_ balium triangularium , re&is £ b, « B 
-nliſtentium ; Cujus itaque Centri gravitatis diſtantia a 7 « (quippe 
adm que baſium triangularium , per prop. 5. hujus, ) eſt #aV 
=jb, adcoque a TA, 2K—#%h: Quz, dutz in magnitudinem 
4* (per $ F. prop. 17.) exhibent cjuſdem momentum reſpectu 
Wet ſuzr a, $ah3—2 4 R3—44av R3 +-24V*R—tau3= fa K3--245*K 
—J03=24K3 —tavR?—24,2R-j-t4% ; Etreſpetu TA, ah*R 
o_ (pd etiam erit momentum , reſpeRu 7 4, aciem ha- 


; LE 
& are, £2 * Sm 


Ilud iraque (Ungulz b&@ B , aciem habentis 7 « , momentum 
ur a,) ex Momento Ungulz quadrilinet b 2a A , aciem iter 
$ 7, reſpetu T«, ( nempe 2f R3-+35þ K3—453R= 3aR3 

Y y at 


Fig.169, 


I 70» 
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422; R3 —E5vR? —413R, per $ C.) ſubduRum : relinquir 44451 
45 13-4740 R2—Zo K*-\-t15* R- 9 KR aru=;tR| 1þ4s 
—38—+.þ3, momentum Ungulz Tritine! b BA, aciem habes 
tis 7, reſpetu 7, ejulque ( propter magnitudinem, 1; 
ef £5 R3:Þ a0 R— Sov Kee fan = FRE ji SbR<L 
per $ F. prop. 17. ) Diltantia Centri gravitatis a 74, gi 
—66eN «[--48aV ' * ny 850 A? -|-4 8457 K — 4K — 1:47 
= —15e > -36avK—givR-(-1840o ES 
2of R3j1 SUES 4583 K—1 29þ3 TA 2 of R3--36ah*Rt&43R+4114þ) 
271 62+9:h K—18ah* 0 2292 27f K*+ghR—1 
\  3z3of REB-j-185sbþ RR 453R— 14h 
Wap, "27f + gshbR—18ah 
24 f R3— 364 þ? KR {= 453 K + 12 4h3 


2 7* A%4=95b K—1 $ab? J 


—_ —- 


—- Lap RÞ— Erb 2 —$63 R- 45h? 8+ 4ab3= oe Rt an k4nÞ 
E212 R553 R-| £437V, 

Arque ex il}o porro momento Ungulz ipli b B A inliſtents, acea 
habentis7 4,reſpeu iplius 7 « ; fi ſubducatur Priſmatis cidembBAin 
liſtentis, altitudinem habentis V « = þ , momentum reſpettu plu 
74, hoc eſt, iplius b BA, reſpe&u ejuidem 7 « , momenum n 
h=R—v, ductum , hoc eſt (per $ F. prop. 17.) —eP+) 
— 0 R-+ $453? in h=2 R—v , hoc eſt, —ehR? + avbRSnbk 
+443%) —— $eR3-+ Lev R3-|-241*R— £53 R-- 445% ; Relinquitt 
Ungulz eidem b B A inliſtentis , aciem habentis b B momengun tt 


ſpectu 7a, 243 —25 R3 -l-72avR2 -|- 330 R? — 243 Ro+ $408 


545%. Adeoque (propter mag.2e KR? + Z5v R-- 2452, per $F.pr.t7) 


Diſt.Cen.grav.a 7, 


276 KP 750 R—1 $457 
& 5 T a. 30e 3a Roan ren R—pRefa7 
: 276K? + 2750R— 184:? 

—7Jee K3+30av R*-+1 245? R—? 213 Rot? 
: 276K2 +2 750 R—1 $45? w_ 
juſque momentum reſpetu T A, 5eR3 —ZavR% {4-36 1 
—3R—34v ; Er refpectu bB, —feR'- Lo k'+;6 

_ FT , 


atque a b B, 


Idemqz 


2 486K3 + 2av R2+ 2.7 50 R2—2 4413 R-+ ART | 


=» 1 =FTYe =B 


_ 
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b BW temque $83 —7av * +hrvR—448 R—Ti3R—$4,, eſt FigatGg, 
» WI conencum reſpeRtn b B, Ungulz eidem b B A inliſtents aciem ha- 1 70. 

- WW tens 1 A, (propter altitudines & diſtantias ubique reciprocatas : ) 

WW kroque (propter magnitudinem, —4eA*h-avk+35vK 

»W -:«:*, pers F. prop. 17.) Diſtantia C entri gravitatis a bB, 

ef — 349 2 ſ- 2750 2 — 1248 R — 5R — 6430 


= —? 7eR*%|-36avR+g9mwmR—1 $45* : Adeo- 
. — 30eR3 + 4 SavRI+1 85vR2—244 R—43R—1 2429 
b hs 7eR?-|- 3 6avR=j-950R—1 8a? , 
24 R3+24aR7—124 R+43R+1 245?v : 
Wo =27eR®+36avR|-gR—1 8457 : Ejuſque 


T A momentum, — $eR3-ttavR? +35vR2—}aPR—Z3R 
ev; & reſpetiu 7%, —JeR3+|-FavR? —$aPR +553R 


uW, 
; pl , ejuſdem Ungulz, trilineo b B A inliſtentis aciem ha- 
nts T A , momentum, reſpe&tu ipfius T A, ex momento Ungulz 
= ineo b& A inliſtentis aciem item habentis T A , reſpectu e- 
i WM jen T A, ſubductum ; hoc eſt, ex *4fR3—$5þR?— £63R—*24R3 
Wl ++ R*— ;55R, ( per $ C.) relinquit Ungulz parallelo- 
b8aB inliſtentis, aciem habentis TA, momentum re- 
Fa A ; 2aR3 —FavR® +46 Ref fa v=taR3—Lav3, 
I liem habetur , fi ex Ungulz parallelogrammi K8 = A, aciem ha- 
us WH bets TA, momento reſpetu T A, £4R3 ; ſubducatur parallelo- 
N = KbBA, (aciem item habentis T A,) momentum reſpe&u 
A, 34v3; Quippe quod reſtat, eſt Ungulz Parallelogrammi 
bt Wl 0B, aciem habentis T A, momentum reſpetu T A, £4R3— £av3 ; 
tur WM 2privs, 
ie- WW Adeoque, ( propter magnitudinem, 2 4þR — £ ah* — 2 aR® 
= HW =, per $ F. prop. 17.) Diſtantia Centri gravitatis a TA, 


" 12R2—392330G;A I a” 2R2—30*” 12R*—3 93 z ejuſ- 


Jereſpeſtu 7 « momentum , 34R3—av3R-tpav3=FaR3-—5avR* 

» UW Ti #R—$46?v=ab*R—ta4h3 , ut etiam prius oftenſum eſt. 
Auciam ejuldem Ungulz Parallelogrammo b4# « B inliftentis , 
q Wm habentis TA, magnirudo, momenta, 8 Centrum gravitatis, 
| ſe facile determinantur ; eſt utique ſolidum ex Priſmate, eique 
PE impolito Cuneo conſtante ; eidem b& « B ſuper eminentibus : 
4 Germ utriaſque ſeparatim magnitudines, & Centra gravitatis , 
momenta , facile determinantur ; adeoque & aggregati ex 
qz © "que conflati, Yy 2 Accedimus 
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of Accecimus ad Ungularum Triline! A #, ejuſque partium, acieq 
2.169, habentium 7 = aut huic parallelam , momenta reſpe@tu A « ; Acien, 
| que habentium A « , momenta reſpectu 7 = aut parallelarym hui 
quxque hinc dependent. 

St Tril.neo reſtitmro, ſeu Figmre Sinnnm verſorum, Are, inſt; 
Semiquadrantalis Ungula aciem habens 7 « ; Qur re&tis b £, play 
complentibus, inlifturc plana Ungulam complentia , ſurt ( propre: 
angulum $Semiquadrantalem ) Triangula Rectangula Ioſcelia , jp 
ſarum b , fu -, ſ2miquadrata: Adeoque ipla Ungula, (live que tot 
A 7 2, five qua ipſius portiont Ab# = inliſtit,) agaregatum omniun 
+/+, co ſpeftantium. Eorumqueab A « diſtantia eſt b B (= a) te. 
ſpective : Adeoque [imul omnium, hoc eſt ipltus Ungviz momentum, 
reſpettu A z, eſt Aggregatum omnium 34h? , eo {pe&antium, ſun. 
ptis 4 arithmetice proportionalibus : Hoc eſt, Arcuum arithmetic 
proportionalium in Semiquadrata Sinuum verſorum, arcuum ad Sem. 
circulum re{1icuorum. . 

Qurz autem rectis bB, xqualiter ab invicem diitantibus, planun 
ſimilicer complentibus , inliſtunt plana Ungulam complentia, totiden 
erunt parallelogramma , quorum baſes bB = 4 , & altitding 
(propter angulum Semiquadrantalem) xquales eorum a 7 = diſtant 
reſp.ivis, hoc eſt iplis V « = h re{pe&tive : Adeoque Ungula, fire 
qua toti A 7 « Trilineo inliftit , live quz iplius Portioni AbB; & 
Aggregatum omnium 44 , eo ſpectantium ; ſumptis AB, fu AV, 
hoc elt v,arithmetice proportionalibus, Eorumque ab A « diſtanty, 
+ bB — + areſpcttive, ow prop. 2. hujus.) Adeogque limu! on- 
nium, hoc cſt ipizus Ungulz, momentum reſpettu A =; Aggrega- 
tum omnium $4% ; Hoc eſt, Semiquadratorum arcuum linibus verli 
arithmetice p:oportionalibus reſpondentium, 1n {irus verſus arcuum ad 
iemicirculum reliduorum. | 

[2ujuſque Ungulz aciem habertis 7 = momentum reſpectu Aa, iden 
eſt atque Ungulz aciem habentis A « momentum reſpectu 7 # ; proplet 
magnitudines & diſtantias reciprocatas, Ur ad 9 H, prop. 16, ot 
{um eſt. _ 

Nempe , (icidem Trilineo Reſtitury AT #, Ungulz infiſtat kat 
quadrantalis , acizm habens A « : Quz redtis b 8 inliſtunt plans, 
Ungulam complentia , erunt (propter angulum ad A « ſemiquadrat 
talem) ipſarum b B Semiquadrata, feu {.* , adeogue ipla Unguuy 
five quz tori AT 2, live quz il}ius Segmento Ab B, inliſtir, et 5 
gregatum omnivm £.42 ; ſumptis A B, fru AV, hoc eſt», arlthi 


#1 
Libs 


> 
v 
4 7 , 
” 
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rtionalibus. Eorumque a 7 « diſtantia eſt V # = h : Adeo- Fig.16 9, 
ſimul omnium , hoc eſt ip{1us Ungulzr, momentum reſpectu 7 =, ; 0, © 
/ 


> aogregarum omniom 24 ; ſumpris v arithmerice proportiona- 
libus. Arque eadem ratione , ejuſdem reipettu T A, erit Agogre- 
zum omnivm * 4? ; propter lingulorum planorum a T A diltan- 
naw, v reſpetive. 

Planaque iplis b 8 inliltentia , eandem Ungulam complentia, erunt 
rftangulab # #, hoc elt « þ reſpeRtive ; eorumque a 7 « diſtantia , 
*þ; Adeoque Ungulz aciem habentis A +, {ive quz toti AT«, live 
ce iplius port;oni Ab & «< intiſtit, eſt aggregarum omnium .24h?, 
ofpeRtantium ; ſumpris 4 arithmetice proportionalibus, 

Sd & exdem Ungula , (itertiis adhuc planis ſecetur, baf1 paralle- 
ls, zqualiter ab invicem diſtantibus : Erunt ea plana , (proprer ob- 
lqum Unguiz ſeftionem , adeoque plana ſuperiora continue magis 
magiſque ab A = defictentia,) axqualia iplis A=7, x57, & lic dein- 
ceps, uſque ad Vitimum f 2 7, ſeu ipſum 7 punum ,; 1 Ungulam to- 
tus Ar @ trilinei ſpectemus : Ve), h portiunem Ab#e ſpectemus ; 
hs A= 4b, x £ 8b, & licdeinceps uſyue ad 1plam £ b. Hoc et, 
ntecius Trilinct Ungula ; aqualia toticem A @ 7 planis (hoc eſt, prii- 
natiipli A 7 « inliſtentt a\titudinem haben 7 «,) demptis omnibus 
Ax5s, Az4=, &c. (hoc eſt, dempti contraria Ungula ſuper ecv- 
&m phano aciem habeite T 7.) Et {imiliter, in portione Ab$ a, 
zqulia totidem A b 4 « planis (ſeu priſmati A b& a altitudinem ha- 
benti ipli <# xqualem ) dempris omnibus Ax$4, Azgs, &c. 
e ſpetntibus ; hoc eſt, dem/ti Urgula contraria Ab #2 aciem ha» 
vente b 8, (Ut ſupza E1&tum eſt, $ G. prop. 17.) Ergo, Ungulz 
momentum, (live rotius Trilinei, five portionts Ab8e,) reſpceu 
re; eſt Agoreoatum Momenti planorum horum omntum. Qua cal- 
lo ficile exquirentur, 

Eſturique cjuſnodt plani A b £ 4 cujuli.is momentum reſpectu 7 =, 
#RB+4þR—i4 k244-25 E21-£5þR; per $D. prop. 17. Adeo- 
que prifmatis hvic infiſtentts, altitudinem habentis © & = #2, 362 7? 
+4451 4 2 1, 

Item, pan 324.2 1-45 R*+ 2% bR, uſque ad maximum 4 4&* 
FIR 5H +, ( ſamptis 4 arithmetice proportionaiibus, ) ef} 
woulz A b # 2, aciem habentis b 4, momentum re{pectu 7 - ; (adev- 
W& aciem habentis © ©, momentum reſfpeftu þ 2 ; proprer altitu- 


3 


- Wnes& diſtuntias r2ciprocatas , uit feplius ante G&1Etum oft | 


! 


W IC Ute 9mres a, f ArCNS Uri MNetice proportionales, i N22 a0 7 
Mum,  ,,2 


Per Prop. I, hujus, Ergo Una, 44K: = 1,445; 


1 ' 


2 


Fig.165, 
I 7 Os 
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ltem, Omnes S, (eorundem arcuum Sinus re&i,) ſunt ipſum , 8, 
Trilineum, hoceſt / R, per $ O, Q, prop. 17.) Ergo, Omy. 2:4, 
—=L R3, 

Et Onsnia s b,funt VR* +$5*R,(ut oftenſumeſt ad 5 A, Prop. 18,) 
Ergo, C mu, £:þR :; =4YR3 + go? 2, 

Ergo, Cmu. 2aR*+45R*--4:ÞK : (hoc eſt, Ungulz A « ,. 
ciem habentis b #&, momentum reſpectu 7 « ; vel aciem habentis re, 
momentum reſpe&u b 8, ) ſunt 4 1? A® +YR*-[-3.$* £2, fey (r. 
ſticutis minuſcularum valoribus) $42. *-1 v R3-| 4.22, 

(Quod quidem, ex Priſmatis reſpe&tu 7 « momento, modo repertg, 
a2 K3 +245 A% tab R= $4*A3-r $45: 2 $450 8, ſubduftum ; re. 
linquit Ungulz Ab&*-, aciem habentis As, momentum relpe&y 
7 «, (vel etiam aciem habentis 7 «, momentum reſpectu A a, ) Nem- 
pe, $a* K®-|-L as K® —$4a5v R—vK3—g5*R*, Sed & idem (line ope 
Priſmatis) mox alio modo obtin« bitur.) 

Illud autem 4«* A*%+-v&3-|-352.4® Momentum, per Ungulz 
Ab&e, aciem habentis b 8, magnitudinem $4* &X +=v1 * (per 5H, 
prop. 17.) diviſum, exhiber ejuidem Diſtantiam Centri gravitats 


. 2UR-|--53 R . 2) Rehg? 
a 7a, 2 Re. TY FL adeoque a T A, : R— boot t 


juſque reſpetu T A momentum, art hy #*B*, Quodip 
ſum eſt aciem habentis T A, momentum reſpectu b 4, 

Idemque $a* A*-|-v R3 + $5*8® momentum, per Ungulz AbJs, 
actem kabentis 7 ©, magnitudinem , 3f&*+ $ihR= 348%{-£;53 
—Z5vR, ($ D, prop. 17.inventam,) diviſum ; exhiber hujus Diſtan- 


o ; 2 8v R3—;asR-{-* R--arv 
tiam Centri gravitatis a b g, 34+ Gator + ade- 


$0R* — 545 R+8 RA av 

64 R+105R—250 ; ejuſque reſpeftu A, 
momentum, 44*K3+ Las K?— $450 R—vR3—45* k® ; Idemque 
momentum Ungulz Ab 8 2, aciem habentis A a, reſpe&ur « ; priv 
exhibitum. 

Quod quidem $4a* R* + as R*— Lav R—v R3—3*K2 momet- 
tum, per Ungulz Ab&=, atiem habentis A« , magnitudinew 
:4* R+asR—vR* (per $ H. prop. 17.) diviſum ; exhibet hups 
2 k*|-52 R-+-2440 -44R; 

44*+845 —dvR 
1 20 3-153 R424 —qasR , 
adeoque a T A, :R-ſ-— = EDD ; __ 
, 


oque ab A «, 54— 


Diſtaggam Centri gravitatis a 7 «, *K— 


ProP. XIX. De Calculo Centri Gravitatis. 2% 3 
Momentum ja? &?=|-44a7 A3 —v R3-[- RI 245VR : aciemve,. _ : 
_— T A, momentum relpe&tu Ae. 7 IS 6 9z 

Arque hoc Gemum £4213 + 245R2—vR3+ 452R2+ZarvR mo- |<» 
mentum , per Ungulz Ab þ& «, aciem habentis T A, magnitudirem 
RD —EohR— £4R%|-45R-)-,,vR ($ D. prop. 17. mventam, 
cixiſum , exhiber hujus Diſtantiam Centri gravitatis ab Aa, 

gy RR? —I RR — JASR—AaIv ; 
"v9 U ATi ; adeoque a bg, 1 4-- 
$R? —R— 345R— 47V 
"ToaR-þ-frRp=rov : Ejuſque, _— dS, momentum , 
Rao R3I—zZ2R?; idem quod prius repertum eſt momentum 
ciem habentis b &, reſpectu T A. 

Adeoque z Si totius A r # Ungalas ſpeftemus ; (propter a=2P, G. 
»=1R, 5—=0 , ) Erit Ungulz A 7, actem habentis T 7, magnitudo, 
RP*-21R7: Momentum reſpectu 7 ©, 53R?P*þ-2R4 , reſpettu 
TA, 33R*P%þ-2K% : Diſtantia Centri gravitatis a 7 « , 2R-|- 

4R3 \ TAR 4R3 
PA16R?) Pp Aa |-16R? 

Aciemque habentis A ; Magnitudo, 4RP*—2R?, Momentum 
rſpectu 7 , ++R®P3 —2R3; reſpetu TA, -SR®P2 —2R5 : 

. Z 
Dilantia Centri gravitatis a 74, 2 R— EIS ; a TA, *R+ 

LAN 
P:.16R* 

Aciemque habentis 174, Magnitudo, $R*P , momentunr re- 
feftlu T7, 54 R2P>-|- 2 R5, reſpettu Aa, 5+ R*P>— 2 R5: 


"TI ; ELY I6R* 

Diſtantia Centri gravitatis a Tz, £ P+|- 2M ; ab As, iP. 
16R2 ; 

3Þ 


Aciemque habentis T A , Mgnitudo $K?P : Momentura reſpe&u 
Ir, $$R*®P>-2R*,; reſpetu Aa, 55R*P?__-2R*: 


Wantia Centri gravitatis a Tr, $ P-\- = ab As, Z Po. 
16R> 
HA 


Edemque per ſe poterant , eodem modo, calculo exquiri; quy Un- 


Gilarum ro—_y Ab 8 momenta prius exquirebantur ; quaeque 
dependent. 


s 


 SQIOOes Ie A 


H. 
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Ex his item (ie traditis, Ungularum portionis b 87 moment 


Fig.169.( quaque hinc dependent) haberi poterunt. Nempe ; ex Momenti 


T7 © 


Unguiarum totius Trilinei A 7 =, ſubductts reſpeRivis Ungularum 
portionis Ab# =, reſtant Momenta reſpectiva Ungularum þ 5, 
live reſpec ipſarumr «, T A, live relpettu ipſarum Ae, T ,, &. 
Arque ex cognitis aliquibus reliqua tacile derivantur, 

Sed & eadem poſſunt per te codera modo exquiri , quoinipſ 
Ab# = factum eſt. 

Eft utique (per $E. prop. 17.) plani cujuſque b8r, momentum 
reſpectu 7 2, 4aR*—25R*— $5bþR , Adeoque Omnia, 1:R* 1B 
—25þR ; Choc eſt, momenta planorum omnium Ungulam b Sy 
aciem habentem b # , complentium ; ) ſunt iſtius Ungulz momen. 
rum. 

Sed Omnes @ , (arcus arirhmetice proportionales, ab ipſo a, uſque 
ad maximum = b ſeu 7 #—a,) ſunt, (per prop. 1. hujus,) 4z*, Erpo, 
Omn. J2aR?: =$2*R*. 

Item Omnes 5, (eorundem arcuum Sinus reRi,) ſunt ipſum Tri 
linenm 84 — bþR per $ Q. prop. 17,) Ergo Om, 2R*; = 
— 2hR3, 

Item Omnia 5 h (ad b&7 ſpettantia) :h*R, (per $ A, prop, 
1 8, ) -Ergo Oms. —45bhR: =— $h*R*. 

Ergo ; Omn. %aR*—45R*—35þR* : (hoc eſt, Ungule b6r, 
aciem habentis b #, momentum reſpectu T a, ſeu aciem habentis 7, 
momentum reſpettu b 8; ) $**R*—LþR3—$b*R*=4/R*—B 
—+3*R* ; ſeu ( propter *=3P—a, & b=2R—v,) RP 
—+2R* Pl-4 4? R®?—2 R*-þ-vR3-þ-35*R®. 

Quod quidem , #2*R*—3hR3—3h*R* momentum , per Ungulz 
b&r, aciem habentis b 8, magnitudinem £«*R—bR* (per 5 H. 
prop. 17.) —_— ; exhibet ejuſdem centri gravitaris diſtantiam a 

*R hb*R ; 
T&, 2R— PLATTE adeoquea T A, 4-7 =I0KG ejulque 
reſpetu T A momentum, #«*R*— ZhR3-|-$h*R*®. 

Idemque $**R* —$hþR3—3h*R* momentum , per Ungulz b#r, 
aciem habentis 7 4, magnitudinem 2«R*—25R*—ZbR (per JE, 
prop, 17.) diviſum ; exhibet hujus diſtantiam centri gravitats a 

345 R-|-asbþb—CbR*—b*?R , 
_— T T lon 
62R—6s5R—25þ s , 
3=5R-|-2:b— 6bR*—b*R 
GeR—6R—-2þ * 
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Adeoque ejuſdem Ungulz b 27 (aciem habentis 7 4) momentum Fj 


reſpectu T'n, $422 —$a5 A —44bR+4b 834-4362 82, Idemque ; 59. 


et, aciem habentis T 7, momentum reſpectu r «, 

Quod quidem Ta A —225R*—4 25hRA-Lh R3 + £h* KR? moraen- 
wm, per Ungulz b#7, aciem habentis T x ,magnitudinem, $24 
—&Kk+bK* (per 9H. prop. 17.) diviſum ; exhibet cjuſdem Di- 

; OO WOE LR  W*R—281h 
ſtanctam Centri gravitatisa 7 #4, 4R+ —i—————<+> ; adeoque 


448 
þ* R2ajh : 
iTA , ZR— Jat—8a5+ JIE ejuſque » reſpe&tu TA , Mmo- 
mentum , $a? R*—} a5 A? + 3h R3-{-445h R—yh*R?, Idemque eſt, 
xiem habentis T A , momentum reſpetu T r, 

Atque hoc demum $22 8? —$ 45 R*+ Sh R3 +$25h R— $h* 51> mo- 
mentum , per Ungula: b& 7 actem habentis T A, magnitudinen: , 
1R2—L:42-4-3+þK (per $ E. prop. 17.) diviſum , exhibet ejul- 

Pry Bt os -tica T, Le 10h 82 —b®R— 5 a5 R25h 
&diſtantiam Centri gravitatis a Tr,y= + — or oy nmr eh 

| ; 10h R* —h* R— 54s K+ 25h 
devque, a b.3, 24 — 102 K—1 05k-ſ-25h 
ſpetu b & , momentum , $4*R*— {þ K3-+ $6* £2 ; idem quod mo- 
mentum, aciem habentis b #,momentum reſpetu TA,modo Sw 

Quzque de Ungulis b 8 7 hic dia ſunt ; eadem omnino Ungulis 
AbKconveniunt , ſubſticutis a proa, vproh, TA pro 7a, Ax 
pro Tr, & vice versi. Quippe AbK portio, . fimiliter adj2cet 
recs T A, A a, atquer bg redtis er, rt, 

Solidorum autem , five ſemiſolidorum, reſpondentium magnitudo , 
al magnitudinem Ungulz correſpondentis ; eorumque momentum ad 
momentum hujus,(reſp. ejuſdem plant ad converfionis axem ,aciemque 
Ungulz,reti;) eſt ur P vel3P, ad R, Diſtantiaque a planis ad con- 
*lionis axem, aciemve Ungulz, re&tis, utrobique eadem reſpective. 

Deinde : Si ex Unfularum B b 4 « momentis, $ F traditis ; aufe- 
rantur reſpetiva Ungularum B b # « momenta : habentur. reſpectiva 
Momenta Ungularum A b B : & quz hinc dependent. 

Eſt autem Ungulz Ab£#=, aciem habentis b & vel A -, (propter 
Mapnitudinem $4, per $ 1. prop. 17. Centrique gravitatis, in 
Media longitudine politt , per prop. 2. diſtantiama ra, 4h, adeo- 
weaTA, 2zK—th : ) Momentum reſpeRu re, %a*þ?, reſpectu 
TA, #b&—24:h> ; Hudque £4%? , (ob diſtantias & altitudines 
©aprocatas,) momentum etiam, aciem habentis 7 4, reſpeub# ve! 

& Z A a: 


ejuſque , re- 
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\: Eta 'þR— ,4*h2, momentum etiam aciem habentis TA reſpedy 
2,cl Az, Eſtque utriuſque horum , Diltantia Centri graijtgj 
bgvelA#, + a, perprop. 2. Magnitudo autem , aCiem habents 
*, $44; aciemque habentis T A, 2ahS8—34h®, (peryF, 
pro.17.) Adcoq;Diltantia Centri graviratis a 74,36; a TA,: R_ 4 

Si, iraque ex Ungula Ab 85s, aciem habentis TA, moment 
reipectub 2; aciemve hadentis b #, momento reipe&tu T A, £2: 
—+ovR3—$,2 2, (per $F.) Auferatur reſpettivum Ungulz Bh&: 
momentum, modo exhibitum , a*b R— 4$4%3 =a* k2-L2y8+ 
+4252; Relinquerur, Ungule AbB, aciem habentis TA, ng 
mentum reſpectu þ 5; actemve habentiz b 8, momentum reſpec 
TA; —y4a*K%|-vE3—332A%j-14*%0 R—p4%, Quod per Ungy 
iz AbB, aciem habentis TA, magnitudinem , —$4&%44;$ 
-Fav&+40R—5$4*, (peryF. prop. 17.) divitum , exhibet ju. 
So R3--52K> — 245i ark 
_ e\24Savkt avkgaps 

$UR3—43 82-1458? —a50 RK 
" —C28 K%\..8 av Kel|=250 R— 4047 

Item, fi ex Ungulx Ab2«, aciem habentis T A, momentore- 
ſpetu A «; aciemve habentis A's, momento reſpettu TA, {&6 
—I2 v&3-+$332A2 +3a5vR, (per$F.) Auteratur correſpon- 
dens momentum Ungulz B b 2, modo exhibitum , a%R—jeÞ 
HR —3 42vR-|-$.4252; Relinqnetur, Ungulz AbB, aciem ha 
bentis T A, momentum reſpe&tu A « ,; actemve habentis A «, mt 
mentum reſpetu T A; —$4*R*|-441R*— vR*{-zR*jptu0R 
[4220R— 242433, 

Irem ; Si ex Ungulz Ab 8a, aciem habentis 7 », momento re- 
fpc&tu b g, aciemve habentis b 8, momento reſpectu 74, $&#? 
|-vR*+357R2, (per 9 F.) Auteratur correſpondens momentum 
lngule Bb =, modo exhibitum, 44h? =a*R? —a*vR-f4ev? 
—43R?—t2*vR—44%? ; Relinquitur , Ungula Ab 6, acijem Is 
veatis r «, momentum reſpektu bg, actemve habentis b 2, ms 
mentum reſpetu 7 4, —$4&R? +vR3 +$8R32 +4. 4*vR -þ 440, 
Quod, per Ungulz AbB, aciem habentis 7 4, magnitudinem {fR? 
ft rbR—tab*=-—LaR-|-L5R2-|-avR—L5vR-|-*5*, (per IF, 
prop. 17.) diviſum ; exhibet ejuſdem Diſtantiam Centri gravis 
8$0vR3 —5 as R*|-3R*-rasvR 


a b $ L a -\- — — a p g ib Aa - 
21: —toeR+8arR—imwRt 4a FC 


dem diſtantiam Centri grav, a b 2, Za+ 


$7R3 


= 1 14 oc = 


can YT co. == ©. -—. 
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So R3— 543 Rf {17 Kf[asv N | Lo 
cel +8av R—259 k-|-4447" Icemque , per Ungulz AbB "a 
: oravitatis 4 74, £R 2UR3 af UK —$2R3 —24%* TA 
12465 0h ; # KY Wakes hocad baths EY 

20% AU — A —24*5 : : 

MIR ok Eqa's : Adeoque, a bB, 2R—b 
20 RB-ja*v R— $72 2 437 Fs 

CRE 80K +gay * Et propterea <ju! 
«@, reſpectu b B, momentum " $42 Aj Rm ga AP 2277 
lemque eſt Ungulz Ab B, aciem habentis b B, momentum: r<- 
hefu bg. Quod itaque per hujus magnirudinem, 44A*— js 4 
+wR—+34,* (per 9 F. prop. 17.) diviſum ; exhibet hujus Un 
al? AbB, aciem habentis b B, diſtantiam Centri gravitatis a b#, 
i $OR3 —7 A? +345 —3a0R 


(=v—+$K) — 


0 Toh +-emRk—qat >; adeoqueab A a, $4— 
bB—52 R*-|--345 Re —gavR 
a Ls PPT ; eju{que reſpetu A « momentum, 


WR —vR3-[-35* R?—445R3 +a5vR— $42: quod etiam (prop- 
«alirudines & diſtantias reciprocatas) eſt Ungulz AbB, aciem 
ubentis A = , momentum reſpe&u b B, 
hem, ft ex Ungulz A b 2 =,aciem habentis 7 «, momento reſp. A «, 
Kemre habentis A «,momento reſpetur a, $4* R%|--L a5 R2—a5v R 
-v1.3;2R3(per 9 F,)Auferatur correſpondens Ungulz Bb & « mo- 
| ſentum, modo exhibitum , £4%9® —a® R2— Fa? oK— 247%; Relin- 
| jar, Ungulz A bB, aciem habentis 7 « , momentum reſpec 
_ p__ habentis A «, momentum reſpetu ra, — $4* + 
THI — 0 3.233 A2—245v R-|-34*v R-| 44%, Quod, per 
: wglz AbB, aciem habentis Aa, magnitudinem, — + 4* & 
| *uRk—vR>[-2a*, (per I. prop. 17.) diviſum ; exhibet hujus 
t.Cen . "oY 2450 R-+4a?UK—20 R3e]-53R3—2 6% 15 
gre, TX — 447 Kkd-84a5 KR—So0R-|-44% * 
- TA, 26.1 2450 R-{a3vR—29 Ri-f=3® RÞ— 24253 
OT —Igat iba bon gas * Adeoque a 
Bp iRmb (=0—2R) =; 2410 R+ a*VR—?2 vR3-| $53. 24" 3", 
y ries —44*R+ $45 R—8vK* + 44<; 
Y Mopterea , ejuſderm reſpetu b B momentum, 44? &* 7 
: LL 2 | PRIN 


Fig.169, 


170. 
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[352 £2 —245k2-+44a,vR—44%? ; utprius. Atque hinc etian, 
regrediendo , re.1qua quz _— AbB aciem habentem þk 
ſpectantia modo tradebantur , ſ1militer derivari poterunt, 

Sed & hac omnia Momenta Ungularum Ab B , (quzque hind 
dependent,) f:militer haberi poſſenr , ex Ungulis A Kb B, (ubduti; 
reipeRivis Unguiis AbK, Habentur autem Ungularum AKþ3 
momenta, rel1quaque inde dependentia, eodem plano modo quo Ur. 
eularom Bb 4 =: fubſtirutis ubique v pro þb, & TA prora, & 


vice yerit, Cur monuitle ſuthc12ar. 


Reſtar,ur Ungularum acics habentium A e, (aut huic parallel3s,) 
1 menta relpectu acierum ſuarum (retarumque his paralke/arum) 
oftendam ; & Centrorum gravitatis inde diſtantias, 

S; inteliigatur portion! AbZ = ſemiquadrantalis Ur;2u)a infiftere 
:icicm habens b 4; qua hanc complent plana ipl1 AT « parallel, 
tntipfh Ax54, AzC2, &c, uſquead AbS=z, feu Orny Abs: 
20 ſpectantia, ut ad $ F, oſtenſum eſt : Adeoque, & corum onri- 
um, reſpectu Az, momenta ; hoc elt, (per y 14. prop. 17.) 0#- 
ad, $28 148 --vA?, eoipeRantia, (ſumpris 2 arnthmeticepro- 
portionalibus,) eſt ipſum Ungulz Ab 8 = aciem habentis b&, mo- 
m:ntum reſpectu A +, aut etiam (propter altirudines & diſtanti 
reciprocatas) aciem habentis A a, momentum reſpectu b 

Sunt aurem Cm-444 42, (fumptis 4 arithmerice proportionalibus,) 
' 3, Per Prop. 1. hujus. Adeoque Cn 34a? Ng =2.38, 

Er Umnrs 4 1,Choc eſt,momentum reſpe&tu A « omnium #v, tri 
I:ncum 4 £ v complentium ; ) ſunt, — eA*j-4av 8, per jQ, prop. 
17. Adcoque, Owmn.asR; —=— eR*-| avk?.' 

lem, Unmnes 2%, (ſumptis 4 arithmetice proportionalibus,) noc 
eſt, iplun AbKirrilineum, efte R, per $ B. prop. 17, Adeoque 
On — VS*; =— eA3, 

Ergo, Omn, $..*8--15 R—vK? , hee eſt, momentum Unguz 
Ab#=z aciem habentis b 2 reſpeftu A a ; aciemve habentis Az 0% 
nentum reſpecto d 5; eſt, —: eA*J--20 A? + ER, | 

Hoc itaque momentuin, per Ungulzx 4 b Se, actem habentisd#, 
Magnitudinem $4? &-|--v A?, (per v H. prop. t -. diviſum; exhudet 

NS PER ? E : Ee 1:ek? 263 \, 
ejuſder Diſtantiam Centri gravitatis ad As, 4 — err) bh 

8k 243 
= — — : Et propterea ; <juſdem, reſpetty 


b 2, m0'3. um, 2 £3 + $238, 


_ i. 
>» v1 
deogqu:, a dF, 


l demque, 
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Idemque —2eR3+avR?-|-44%R momentum, diviſum per Un- 

ulx A þ 8 aciem habentis A «, magnitudinem £42R-|--a5R —vR? 

(per $H, rop. 1 7.) exhider hujus Diltantiam Cencri gra" itatis a d2, 

—12eR 1-640R & Adeoq, EY I: &X _ 2aVR+2 43 +647; : 

24 oþ 641 —60R , . 4 24 645 —9vHh y 

& propterea, ejaſdem, reſpecin A 4, momentum (ſeu Omnia 4* £0 
ſpectantia,) 2e83 -2avR*-348R-+4*5R. 


Erquidem (i totius AT 4 Ungulam ſpectemus ; erit(propter a= P, 


»—2K, &s=20 ;z ) actem hibentis T 7, momentum reſpectu A a ; 


xciemve habentis As momeninm retpectu T 7, «3RP3, Adeoque 
mn . . . . I % * * " 
(pcopter "lius magnirudinem KR i, hujuique 3$RP*—2K3, 
per $G. prop. 17.) eric, Actem habentis Tr Diſtantia Ceri gra- 
*3 —_ da? P \ T 
— _ 4 —_ _ — » I 4 . 41 
3 6P> +-96R* 6 3 P?<|-48 R? 3 T 5 
nee 
1 _ 
ST Ds oy any 7" TY 
1 4Þ2-þ-43R ? 


vitatis ad Az 


ejuſque, reſpectu Tr , momentum , 5+ RP3 


+18, 
; ciemgue habentis A, Diſtantia Centri gravitatis a T x, 
[3 R*P dR? P 


8 —_—  — 
FSR r= 3 An, 3P— pb 
kujuque , reſpetu A-z, momentum, 54RP3 —R3P, 

Siaurem ex Ungularum parallelogrammi A K # « momentis, au- 
frantur reſpetiva momenta Ungularum A b 2 2; habentur Ungu- 
lcum A b K momenta reſpectiva, 

Eſt autem Ungulz A K 5 = aciem habentis K#, vel A®, (urpote 
Priſmatis , oppolitarum baltum tciangularium,) magnitudo, + :* x 2.R 
=#R; ejuſque ab acie ſua Diſtantia Centri gravitatis, 7 4; a ter- 
mino oppolico, 4 4. Adeoque Aciem habentiz b 4 momentum re- 
ſpectu A a, vel aciem habentis A « momentum reſpectu bs, elt 
*3R: Aciemque habentiz b 4 momentum retpectu iphus þ 8 ; acy- 
emre habentis A -, reipectu iplius A, momentum $432, 

Ex his itaque ; li ſubducantur reſpe:tiva Urgnlarum Ab 324 mo- 
menta, $ K tradita ; Relinquitur Ungularua Ab K momenta re- 
lpectiva, 

Nempe;, Ungula AbK aciem habentis £ bK, momentum re- 
pettu A = ; aciemve habentis A, momentum reipetu *bK, 2eR? 
—2R*-}-£43R. Adeoque ( propter itlius magnitudinem , 42+ 
—YR* ; hvjus 4 R—aRT VR? ; per 5 H. prop. 17.) 7 Aciem 

WADCHNT?; 


Fig.14g, 


I 70. 
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. 2 ; IP T2eA?_6 
Fig.169, habentis 4b K,Diftantia Centri gravitatis ab A « ——C 


- —————_— 
I 70. 34®—6vP 3 
: _—_—_ TJ LESLL ; ; 
adeoque a FD K, a —GoR * Aciemque habentis A, Dj. . 


1202 —Gbav Foles3 

—T Ga Tous 5 adeoqueah 
—T:20k3 +1240 R+243 -6a*s 

OO 24%? —645 +6vK 

Aciemque habentis 8 þ K , momentum reſpectu #bK, 143: 
-+t43R ; Aciemqae habentis A « momentum reſpeRu A a, —1/3 
d=2avRE+ : abR—atR, : 

Quzque de Ungulis Ab K Cdifta ſunt ; eadem Ungulis 7 þ 8, xc. 
eommodantur , ſubſticutis « pro 4, þ prov; & TT, pro A,, 
Quippe limiliter adjacet reftis 7 T, 7a, ipſum 7b#, atque ipſun 
AbK, reatis Aa, AT. 

| Nempe, Ungulz 7b#, aciem habentis 8 b K, momentum re. 

ſpe&u T 7, aciemve habentis T 7, momentum reſpetu# bK, 2; 
—25R3—ebR?+22R : Aciem habentis 4 b K momentum te. 
ſpetu& b K, —2«Rip:5R+j-343R: Aciemque habentis Tr, re. 
ſpetu iplius T 7, —2<R3+25R3I+2abR®*-ta3R 
— &* 5R : Et Aciem habentis þ b K, Diſtantia Centri gravitatisa T;, 
124R> —1 25R*—6abR-ha? . &þk« =! 24R2 | 125R* -|-24) 

3a*—6bR bY 3a%—6bR 5 

f : K : 2aR* — 3 :64hRF,3, 
Aciemq;habentisT;diſt.Cen.grav. a £bK, - En 

—12aR*-|-1 25R3-12<bR-2 a3 6a*; 

3 a* —6%-+6hbR ; 

Sed & earundem Ungularum 7 b g momenta, haberi poterunt; ex 
Ungularum totius A 7 « momentis , ſubduſtis moments reſpettivi 
Ungularum Ab & «: Reſtabunt utique mementa reſpeRiva Ungulz 
rum 7b# , quz & ad alias, ut opus fuerit , reRas facile transfe- 
rentur- 

M, Ex momentis autem Ungularum A b# « , (i ſubducantur reſpein 
Ungularum b 2 « B momenta , habentur momenta reſpcRiva Ungs- 
larum AbB. 

Eſt autem Ungulz bZ«< B, aciem habentis b#, vel Be, (utpote 
Priſmatis,) magnitudo , #a* xXb=4$4*h , ejuſque ab acie ſua Diſtanti 
'Centri graviratis, 4 « ; a termino oppolito, £ a, Adeoque _ 


ſtantia Centri gravitatis a bK , 


a TT, 


ph -< «© ww m-maeM 
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bentis b 4 momentum reſpeftu A # , aciemve habentis A -, mo- Figet g, 
mentum reſpectub 4 ; $4 —343R—#+ .3v, Aciemque habentis bg, 170, 
nomentum reſpectu b 5; aciemve habentis Az, reſpetu Aa, mo- 
mentum, ##h=FeIR— 730. 

Hac itaque , ex reſpectivis moments Ungularum A b 2 « (K. in- 
entis, ) ſubdugta ; reliaquunt reſpectiva Ungularum A b B mo- 

ena. 

Nempe z Ungulz Ab B, aciem habentis b K, momentum reſpectu 
A-aciemve habentis A« ,momentum reſp bK, —: eK3 —avR* — $a3R 
+439; Aciemque habentis b K momentum reſpetu bK, 2eR3 
-t,3&|-44*7 : Actemque habentis A a, momentum reſpectu A », 
ſhaceſt, Onn 443 , co {pectantia,) 2eR3—2avR*—Ja3R-[-a*5R 
T30- _ | 

Adeoque , (propter il.ius magnitudinem, - $4*R-|-vR* + $4*v ; 
” kyjaſque —$4*R-|-11R—vR?-[-34?v ; per $I. prop. 17.) Unguiz 
AbB, aciem habentis b&, DiRtantia Centri gravitatis ab A s, 
—1:R3 + 6a7R*— a3R+a3v , \ 123 —200Ro2a5y | : 
Rook as 8 — Aciemg, 


2 —34*R+6vR*+34% 
kibentls A v. Diſt.Cen.grav. a b K, 


—! 26R3-|-6avR? — 43R-|—43v 
—34* R-þ-6asR— CovR?-+3a*w 7? 
12eR3—1 2aVR*—24*R-+-64a*R-| 1243 


Ag, — | 7 | n 
1b 3 — $4? Re j-645R— 6vKF=-34a*v 


Atque his in Figarz Sinuum verſorum A r e, cjuſve partium, Un- 
gulis, 1, expeditis : Eadem opera , eadem in Figurz Sinuum Reo- 
rim 47% expediuntur, Eft enim (ur $ M. prop. 1 7. oftenſum eft,) 
tyura Sinuum Rectorum Unius quadrantis « e\ « , eadem plane figura 
we dD A, figurz Sinuum verlorum portio. Adeoque ex magni- 
dine, Momentis , L.nguliſque, figure d D A (quz figure A7e 
pareſt,) & partium ejuſdem ; facile erit figurz « © , adeoque & 
«7x, partiumque illius , Magnitudines , Momenta , Ungulatque , 
quzque hinc dependent, derivare, 
| Veletiam, line ope tigurzx AT, ejuſve portionis d D A , poſlunt 
plus« 7% , partiumque hujus, Ungulz . (ut 9 Q. prop, 17. olten- 
luneſt,) earumque momenta , facile obtineri. 

Cum enim rea &v , trilineum @ 8» complentes , - fint arcuum 
ethmetice proportionalium ( iplis # 8 reſpective xqualium ) finus 
Rectl : Quz Ungulam @ & v actem habentem <4 ſeu + 7 , plana com- 
Ment; ſunt eorundem finuum reEorum Semiquadrata ; hoc eſt, 

Uma) 


2 
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Fig.169.Omnia, 557 , eo ſpeftantia: Quorum Semiquadratorum ſumma, 


{euipſa« 8 v ungula aciem habens « 7 , ſeu plani momentum reſpey 
rctz «7, eſt jeK?+4:wR, per$Q.prop.17. Atqueeorunden 
ſemiquadratorum + s > , ſeu planorum 1 riangulorum momentum te. 
fpectu iphus « 7 , (propter 4 5, Diſtantiam Centri gravitatis a re, 
per prop. 6. hujus ) ſunt, Ommia, 7 53 ; (propter 4x3;=43,) 
Aut etiam (propter 5? =vh,) Omn. 33vh. Hoc eſt, Om, *n} 
+0 ; ſumpris a arithmetice proportionalibus. 

Sunt autem- C-mn, 53, (ſumptis 4 arithmetice proportionalibys,) 
idem atque Omn.0?R : (per $ V. prop. 13.) feu Omn, 28, fun. 
ptis  arithmetice proportionalibus : Hoc eſt , Duplum moment 
Creſpeftu A a) ſegmenti ſemicirculi ABV fig. 169. in X ductun, 
(ſunt enim Om. 35* ; ſumptis v arithmetice proportionalibus, mo. 
mentum illud : ) Hoc eſt, (per $ R. prop. 15.) $v63--421+ 
+330 R = $0? K? +31%0R, Ergo, Omn,5.;:=;uRi—ioh 
+2$32vR, ſen $9*R2-+ 35? vR, eſt Ungulz « &v aciem habentis er, 
momentum reſpe&tu «7, Adeoque (propter magnitudinem 4eF 
+£:5vR, per$ Q, prop. 17.) Diſtanti Centrigravitatis a 7, et 
qv? Refngeft hy 

geR-j-9;v * 

Vel lic etiam , Sunt Omn. 45? : = Omn, %5vb , (propter BY, 
mediam proportionalem inter A V & V - ; hoceſt, s, inter» & k; ) 
ſeu (proptcr h=2 R—v,)Omn. 450 R— 3507, 

Sunt autem Ozzy. 5 v : (ſumptis 4 arithmetice proportionalbw,) 
zv*R—vKR?— 3;*R (perl. prop. 15.) Adeoque Omn, j 18: 
=; RB =3v83-4,2 43, 

Item ; Omn. $1v* ; =Lv3IR=4vR3—35* R* —5*vR, (per ol, 
prop. 18.) Adeoque Own, — 4507 : =—v3iR=— $0R-0Þ 
+;,.*vR, 

Ergo , Omn. 550R— 52? ; ( = Omn. imh: = Omn.\:) 
Hoc eſt, momentum Ungulz « & , aciem habentis « 7, reſpettuip 
lius e 7 retz , eſt, 49* K*— 3+3R, hoc eſt, 4v R3— 45? K*-1-4yv 
ut privs, Arque hinc Diſtantia Centri gravitatis ab « 7 colligitur, u 
Prius- 

Er, ſpeciatim ; Ungulz «© * aciem habentis « 7 momentum tt 
ſpeciu ipſius « 7, (propter v=s— R, & a=+4P,) eſt3Þ; 
ejuſque magnitudo 74K? P ; Centrique gravitatis ab «7 diſtauts, 
32 K* 

_ 


Ug- 
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Ungulzque totius x 7% , aciem habentis 7 «, momentum reſpectu Fig.169. 
R# ; (iplius £ 4\« duplum , fropter duplam magnitudinem : ! ©. 


14,5 
; I-51 32R> | 
Diſtantiaque Centri gravitatis a 7 eadem, nempe —p Et qui- 


lem (per prop. 5.) in ipſa © « refta, hoceſt,aT 7,vel An, 4P; 
& propterea ejuſdem reſpettu A = , ſeu T 7 momentum , (propter 
magnitudinem z R? P,) eſt 5+R*P® : Quod itidem eſt aciem habentis 
Tr, vel A «, momentum reſpe&tu 7  , propter altitudines & diſtan- 
tas reciprocatas- Adeogue (propter hujus magnitudinem ;R?P) Di 

antia Centri gravitatis a 7 a, ++ Þ* 


' Fimiliter ; Ungulzz av, aciem habentis 2 v , momentum reſpeQu 
Ae; ſunt omnium planofum a 5 o, « C»,&c uſque ad #$v, (ungulam 
lam complentium) momenta reſpe&tu A = ; hoc eſt (per 9 Q. prop. 
17.) Omn. —eR?-|-avR: ſeu Onn, —aR?4-5R-j-3vR, co 
ſpeftantia ; ſumpris 4 arithmetice proportionalibus. 

Sunt autem Ones 4, (arctis arithmetice proportionales, eo ſpeftan- 
ts,;) $42, (per prop. 1. S-- adeoque Omn, — aR*: = 

1, R*. 


Et Omnes 5 (eo ſpectantes) hoc eſt, ipſum = 8 v planum, eſt vR, 
(per$ Q, prop. 17.) Adeoque Omn. 5 R* : =v K3, 

hem Omn. av ( ſumptis 4 arithmetice proportionalibus, ) ſunt 
ſus A b K plani , momentum reſpetu A = , hoceſt, $a*R—as 
+», (per $ H, prop. 17.) Adeoque, Omn, av R: =$4* A* 
—aka[-v R3, 

wi Omn, —aKR* +5 F*+auR; =2vK3—asK?, Quod ita- 
qeelt Momentum Ungulz « 8 v aciem habentis #v, reſpetu Aa; 
«Kemye habentis A «, momentum reſpe&tu fv. 
| Quod quidem momentum, diviſum per Ungulz « & , aciem haben- 
0s *v, magnitudinem eA? ſeu aR®?—5K?, {per $ Q. prop. 17.) 

2VK— 4s 


rhider ejuſdem Diſtantiam Centri gravitatisab A a, -———— ; ade- 


2UK—4s a*—2vR | 
ouea 8 v, 4— — ne ny mn __ Jon reſpectu 


** momentum , a* K2—29R3, « 
Iemque 2v83—as K?, per Ungulz « 8 » aciem habentis A e, mag- 
tcinem — e K*-+avRK (per 9 Q. prop. 17.) diviſum , exhiber 
{item diſtantiam Centri gravitatis a 8%, —— SD, ab 
qi =  —BATSAL av? 
Aaa que 


Big, 169, 20K? —a5R _—a*R-|-2 as R+a*v op 


1 70, 
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que ab A «, 4— 


—aK-|-5 Kh av —4i-|-5R--av=—RI0; 
hujuſque fropterea, reſpectu A «, momentum , — a® R2 + 1,4: 
-[-a*vR—29vK3, 

t r, ſpeciatim ; Ungulz « 4 « , aciem habentis ©# , momentum. 
ſpectuA a , aciemve habentis A « , mutnentum reſpctiu 0x, js 
—#K3P ; Ungulzque « © « aciem habentis\ * , momentum reſpeCu 
Ax, ;*R*P*—2R*: Aciemque habentis A =, momentum > 
ſpectu Aa, 5$832—2R3, Centrique gravitatis, Ungulz «6, 

KL 6 a4 : 
aciem habentis 0 x, diſtantia ab A 2, __ - ax r —Bi | 
—R *? * 4ÞP—16R* 
Aciemque habentis A « , diſtantia Centri gravitatis a 4, zR—p, 
abA a . +P—2 R. 

Ungulz autem totius 47% hgurz ſinuum reforum totius ſemicir 
culi, aciem habentis ſive A «, ſive Tr, (propter a=4P, v=4P, 
s5=0,) Magnitudo, ;R? P : Momenty reſpectu acici ſux , :R*P: 
—4R? ; reſpeCtu ” 4 Diſtantiaque Centri gn: 

2 2 


a . RE 
vitatis ab acie ſua, ;P——-; a ppolito rermino, > 


UngulaqueeZy, aciem habentis #v , momentum reſpeRu re, 
idem eſt atque omnium « &v planorum, ipſam complentium, re- 
ſpectu cjuſdem 7 « : Hoc eſt,(per 9 Q. prop. 17.) Umn. ZeR*{-irk: 
teu Omn. ZaR*—$5R*-j-35%R : eo ſpectantia : ſumptis « arithne- 
tice proportionalibus, 

Sunt autem Omnes a : (arithmetice proportionales,) =44?, Adeo- 
que Onn. jaR?:; = $a*&?, 

Er Oms.s : (ut modo ofſtenſum,) =vR. Adeoque Omn,—Þ: 
==—20V 3, 

Item Omn. sv : (per 5 A. prop. 18.) =4v*R=vA*—R, & 
deoque Omn. Lv R=g0v* R*==3vR3—4,2 2, : 

Ergo, Omn, Ja K*—j5 K*=|-$50R :; = $42 R243 R7, ſeu ef, 
Quod itaque eſt momentum Ungulz « & v aciem habentis #v, it 
{pectu 7 « , Idemque (propter diſtantias & altitudines reciprocats,) 
ctiam aciem habentis 7 4, momentum reſpe&. £ v, | 

Hoc iraque momentum , per Ungulz « 4 v, aciem habentis 5? 
magnitudinem (modo diftam) e4?, diviſum 3 exhibet hujus, a**, 
£1:tantiam Centri gravitatis, #f ={$+| +5, 

Idemque momentum , diviſum per magnitudinem Ungulz abs, 
acizm habentis 7 a , 36 bbs R (per d (Q. prop. I 7.) er 

ngu 


SEEES Y EGCtS*:. 


—— 
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« þv aciem habentis 7 « , Diſtantiam Centri gravitatis a 8 », Fig. 169, 


#K—PR=efR ys OK —245K +R-+-245V170, 
tk—25K-1-250 ? adeoque ab A, 2aK—25K-j-250 
© R+245V 


WITS 4 & propterea , ejuſdem reſpeftu A « momentum , 


12RÞ $45 K2 2,2 R32+3450R =756* R2 J-tasoR : Quod ipſum 
ter diſtantias & altitudines reciprocatas) eſt etiam momentum 
lz #8 v aciem habentis A <, reſpettu 7. Atque hoc demum 
per hujus —_— ( modo diftam ) — eR®-+avR, diviſum ; 
axhibet Ungulz « 8 v, aciem habentis A «, diſtantiam Centri gravi- 
- 4 R—24a5R+8? R240 e*R-+ 2450 
us 27% "a kt-85s Rt av —B8eR-bBav 
|t ſpeciatim ,  Ungulz #x, aciem habentis £*,, momentum re- 
7s , aciemve habentis 7 , momentum reſpetu © * ; (proprer 
=P, &5=v=R,) 5338*P?P—z R*, Aciemque habentis ra, 


ws If . . 
nomentum reſpe&u A =; aciemve habentis A «, momentum re- 
reftur « ; 74g R2P* + & A%, Item Aciem habentis 4+, Diſtantia 
Canigravitatis a 7 4,54P-+3& : Aciemque habentis A a, Diſtantia 
z 


TY Be Palkr6 p P Fo ; 
Cantrigravitatis ara, = _} —_ "TR . clemque ha- 
; . N DS ee P2162 TS, 
, kntisr «, Diſtantia Centri gravitatis a © , ———P —_ 
F P>4-16K> 2 R2 
. a As, TP — =3ÞP+ BW 
)- I Ungulis igitur expoſitis , tum quz figuram Sinuum Verſorum, Q. 


wn que hguram Sinuum ReRorum, eorumque partes ſpectant , 
&erminavimus tum Magnitudines , rum Momenta ; & Centri gra- 
ts diſtantias , tum a plano per aciem perpendiculari, tum a 
A WU gnoad aciem reto, atque in quo tertio per aciem plano conſtitu- 
wn, conſtat ex prop. 12. nempe in eo quz Ungulz altitudinem 
ect, Adeoque (per prop. 26. cap. przced.) ipſum in fingulis 
ſe- mvtatis Centrum determinavimns. 
J Que autem de Ungulis traduntur , eadem & Solidis converlione 
, corumve Semiſolidis , aliifve imperte&i converlione faCtis , 
ile accommodantur : per prop. 1 2, & 14. hujus. Nempe Semi- 
» I Gti converſione fati,, magnitudo , eſt ad correſpondentem Un- 
ſlam Semiquadrantalem , ut £ P ad R: Ejuſque Centri gravitatis 
a plano quod converlionis Axi re&um fit , cadem eſt quz 
Aaa 2 Ungulz 


F:2.169, 


356 DeCalculo Centri Gravitatis. Cap, y 
Ungulz 4 Plano acici ſuzr reo : Adeoque momenta illius ad reſpec; 
va momenta hujus ,- reſpeRu iſtius plani , ſunt ur ipſ# Magnirudines 
nzmpeut + Pad R:; Centrique gravitatts Semiſolidi diſtantia a con. 
verſionis axe, ad illam Ungulz ab acie ſua ; ut 2 Kad 4 P, Ganip. 
I;dique momentum reſpectu axis ſui , ad illud Ungulz reſpey xg 
ſax, (in ratione qua ex magnitudinum Sc diſtantiarom rationiby; 
componitur,) ut 2 ad 1. Ur 1n ſuis locis pafſim oſtenſum eſt, 

Quzxque de expolitis Ungulis (five quz tguram Sinuum Verſorum, 
live quz hguram Sinuum Rectorum ſpettatit, eorumve partes, ) dit 
fant : eadem ad alias (calculo rite adhibiro) tacile accommodantur, 

Si autem pro higuris jam expoſitis AT 4, @7# , Protrattz Con- 
traftzve conſiderandz veniant : Quoties reftz b B in Calculum re. 
niunt ; pro a, ſubſtiruenda erit alta quantitas quz ad illam (it, ut 74, 
ad; P , ut ad Propolitiones prxcedentes monitum eſt, 

Quzque de ſolidis figuram Sinuum Rectorum Unirs Quadrant; 
traduntur ; eadem etiam ad Solida figuram Chordarum in Semicir- 
culo ſpetantia transferentur ; uti ad propolitiones pracedentes mo. 
nitum eſt, f 


PROP, 
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| PROP, XX. 


&nicyclois, eſt , corre{pondentis Semicireuli Generan- A. 
tis, Tripla : Et Partes, Partium ( reſpeCtive ſumpra- Fig.1 69. . 

| wm, ) Triple, Puta Ara=3ADaz & bp. A170. 

=3 BaA. Et lic ubique. 

Ilorum vezo Momenta , ad Momenta horum, refoc&u OC. 
ejuldem 7 « Tangentis, ut 5 ad 23 ſeu Duplujc//ati- 

, altera, 


que hinc eadem reſpective determinantur, tum quod-ad 
Magnitudines , tum quod ad Momcnia , & Centra 
eravitatis, in Semicycloide z quz ſupra in Semicirculo 
(prop. 15.) & in Figura Sinuum verſorum, (prop. 17.) 
d&terminantur, 


Nempe (retentis Symbolis ut in propoſitionibus przce- 
dntibus ) 
&nicycloidis AT « ; magnitudo, 44P : Momentum re- K,C 
peſtu 7 « , $R*P 5, reſpcau T A, 3? :. Dittantia Cen- 
p, tn gravitatis a 7«, Zaza TA, ;R: Momentum 
relpettu Au, 335 RP*—FR37; reſpectu Tr, 53RP* 
, . - bs 6 K3 
73K? ; Diſtantia Centri gravitatis ab A «, :P— 5 F 3 
' . 6 K* 
: iT, 7 TR 
Complementi Semicycloidis, ArT ; magnitudo,4 KP: Mo- B, ©, 
mentum reſpeCtu 7 «, 3K*P ; reſpcau T A, #K*P ;, Dis 
ſtantia Centri gravitatisa 7«, * 3 a TA, *R: Mo- H. 
mentum 
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mentum reſpettu A « , T6RP*1-3R3 ; reſpeftu Tr, 


*RP* —*R3 z Diſtantia Centri gravitatis ab Aa, 1P+ 


LOR | 4 L 16 £2 
3 7 5 a T T, + _—_ "> 
B, D. Portionis Semicycloidis b S« A, magnitudo ifR: Mp 


mentum reſpectu T « , £fR? + :ihRs =—_ TA, 
3fR*—755þR ; Diltantia Centrigrav.a r ,; TR ; 
- T A, ZR LP Momentum reſpectu A 6&,24* R-|-j45R 
—vR*+735*R; Diſtantia Centri gravitatis ab A; 

Eat ii — go Rhone —_ Lf _z DH 


Fig.169, 
I 70. 


9a-l- 95 
B Segmenti Semicycloidis bÞ 7, Magnitudo 2xR—1;R; 
F. Momentum reſpeCtu 7 &, La R® — tR*—5AR; &re- 
ſpectu TA, jaK* —Z5R*t+735hþR 5 Diſtantia Centi 
* | 55h 
gravitatis a 1%, cKR————5 a TA, 78+ 


| Mo: aTr, IS — 
T 7,36 R—4&F44 > 62 Roh—th> Y 
B, F. Trapezii b px V 3 Magnitudo ab+25þ ; Momentum re- 
ſpetu r «, $4h*+35h? 5 reſpectu T A, 2abR+R 
_ y 7) 0 Diſtantia Centri oravitatis a 78, 


| a aTA RH hb : Momentum reſpettu 


64+ 35 


A « , ifah+48h; Diſtantia Centri gravitatis ad Aa, 
fas? 


6435" 
B. Segment! Semicycloidis, bVA; Magnitudo , — ek 
F, -+ai+35v; Momentura reſpettu T &, cf wok 


= Momentum reſp; 


K, 


"90 ara reſpectu TA, —3eR*-+wR 
+ioR—345? —j"; ; & reſpectu bV , $eR*+-40R 
+isS0R—jas? — 552; Diſtantia "Centri gravi 


tatis 4 a & —geRþr I2avR + 35vR -+- 647 TH, 
; —6eR-|-12av + 650 


Prop. KX. De Calculo Centri Gravitatis. 2369 
: —268? -|- 12a0R + g90R — bas) — 483 Figat6g, 
aTA, — einer 28 b V, 170, 
2eR® [-GavRt-groR —5Sa27 —23 1 : 
—— ror : Momentum reſpectu K,L. 
Az, —14R-124R tHe R—UR* +4 0 +3450 
+:;2v; Diſtantia Centri gravitatis ab Ax, 1: — 
$0R? — 345R—5?R—345V— 252 V 

—baR+6iR-\-1 2 AV-|-6 $0 p 


Trilinei A b K3 Magaitudo, 3eR--1sv - Momentum re- BG, 
ſpectu T A, +R*+35vR—5-3 3 reſpectu Ta, 3R* 
+oR+,97 3 reſpectu bY, —| Reta io Rm bonR 
—*,3 ; Momentum reſpettu Ax, j*R* +24 R—324R K, 
—j 47 R-(-3457-|-35*v5, Difſtantia Centri gravitatis ab 
n 80K® +64? R—6as R—5? Re) +5450 = 4450 

* 6e R-[=050 , 


Adeoque exhibentur tum totius Semicycloidis, tum ejuf= 4 
dem Parttum expoſitarum , Magnitudines , & Momen- 
ta reſpeCtu rectarum cxpolſitarum , ipſaque Centra gra» 
vitatis, 

Wzautem de Momentis hic tradita ſunt 3 ad Ungularum 
magnitudincs , & Solid::rum converſione factorum, fa- 
cile transferuntur. Et planorum hic confideratorum 
momenta , (propter data ipſa Centra gravitatis,) re- 

| ſpettu reCtarum aliarum , quocunque ſitu politarum, fa- 
cilehaberi poſſunt. 

Zademque omnia quz de his czpoſitis Cycloidis portio- 


nibus traduntur ; ad alias item , variis modis ablcitlas, 

facile erit accommodarc z additionibus & ſubductioni- 

bus, prout res poſtulaverit, adhibitis, 

, Uzque de Cycloide primaria jam traduntur 3 Ad Cy- Þ, 
G cloides Protractas & Contrattas, facile transferun- 


ur, 


<4 
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ſeu Generatorem dicimus,) puncto ſui b (quod punitum linea 


A. S ſuper 7 4 re&ta , inliſtens circulus (quem Circx/um Gentrayen, 
F:9.166, 


appellabimus) re&am in 7 tangens ; qui ſuper eadem reQta yoljin. 
reliigatur (moru conrinu0 GC xquabili) peripheria ſui (continu 44 
reciam applicatione) commenſurans xqualem reQam T =7, dgnec þ 

an&tum lineans , in ſablime latum, (adeoque curvam ſuo moty &. 
{cribens b b, ) circuitu facto, eandem 7=7 reftam, ( in cjuſden 
altero extremo ;,) iterum contingat : (dum interim Centrum func 
re&tamc C c deſcrivat, ipli 7 «7 parallelam & xqualem:) Curin 
bb deſcriptam, Lineam Cycloidem appellabimus : Ream 7 « , (1. 
cloides Baiin : Figuram curva 1lla & Baſe comprehenſum, 7 7 A, £;. 
guram ( Jclordem : Ejuſque ſemiſſem r- A, Semicyciouem: E 
biſecantem reAam (bali perpendicularem) « C A, Cyclvidu Axe, 

Cycloidts aurem Nomen , quod ſpectar ; Viderar ( mihi falten) 
C7clois (hoc eſt, Grace Kunaois , KuxaolS@-, ) potius quam Celules 
(hoc eſt, Kuxaond ls , Kuxacelifd , contralte Kuxauwdcy,) dicenda; 
utpote quze non tam Circnlo ſmiles , quam ex Ccirculo orimniay, 
lineam vel figuram indicat, 

Manifeſtum, autem eſt , (ex conſtructione Cycloidis,) non mg 
Peripheriam Circuli Generantis integram ( propter continuam (ui 

uz ſupponicur ad reftam » « applicationem) 1pl1 7 « xqualem eſe; 
"ar ſemiſſem ſemilſ1, &c. puta curvam Semicirculi « BA, ref 
7a, &c,) Sed &, particulatim, dum Circulus Genitor, Bal 
in 2 contingens , puncto ſuo lineante delignat Cycloidis punttum b, 
reftam 7 & (propter eandem continuam'szappeeyiy) curvz bs zque 
lem efle ; hoceſt, (duta refta bBV bafiparallela , quzoccurat 
in B Circulo Genitori circa Cycloidis Axem conſtituro, AxiqueinV,) 
curvzx = B: Adeoque, 6c reliquam reliquez ; nempe rectam #«, hoc 
eſt b B, ipl1 B A curvzz. Et lic ubique. 

Et propterea : Ream b V , ubique zqualem eſſe, aggregato At 
cus & Sinus rei, Sinui verſo V A competentium ; puta (retents 
Symbolis propolitionum prxcedentium) b V = B A-þBV = 
Atque hoc indifferenter , five (ir V punctum , ſupra C Centrum 
circuli Generantis, five infra, five denique in ipſo C puncto. x 

Du&tiſque B a, bg, rectis , ſunt (per 3 3, EL. 6. Ewclidis) Angii 
B 2 A, proportionalcs iplis quibus inliſtunt Arcubus BA; hocelt, 
retisbB, ſeu 8a: Adeoque anguli B=7, hoceſt, br, arcubs 
Ba, frub 2, hoccſt retis #7, Nempe, (propter angalum neet- 
tro duplum Anguli in Peripheria, per 20, El, 3.) Ut 7+ redta, - 


clades 
cenda; 
4:41am, 


it, z 
lum ful 
wa, h 
mutice | 
puta lf 
76, (el 

Divi 
&, tu 
nero 2 
tnluper 


ir, & 


omnes? 
tim CUI 
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ef arcus, &b , ſeu « B, ad + > oy B A, vel huic xqualem 
mr; licangulus b&r, hoceſt Bar, ad AerreQum, 

Divisk iraque r 4 1N partes quorlibet Xquales , in puncits 9, «, 
' r, &c, ductiſque , ab his punCtis contaRtus ad punctum linens, 
iti of,ce, 4d, C2, Ex, &c. (quibus parallelz lint in Semici: culo, 
F,:E,aD, «L, aN, XC. arcuum arithmetice proportiona- 
lum fubrenſe : ) erunt, tum anguli fo 7,e47, 407, wy 5 x; 7, &c. 
wm, his xquales, Fer, FE «7, D=- 7, Lar, Xaer, &c. arith- 
m-rice proportionales : Evrumque communis exCeſſus, primo Xqualis , 
rater, vel F 7 ; Nempe, ea pars anguliretti, quz eſt 7  , totius 
:4, ſen arcus F 2, ſemiperipherix « F A. 

Divifis autem hoc modo , tum Semicycloide reftis f'+, es, dg, 
&, tum Semicirculo, rectis F=, E«, De, &c. in ſegmenta nu- 
nero zqualia , lingula lingulis reſpective correſpondentia : Ductiſcue 
taper in Semicycloide , a punetis £, &, A, &c, rectis 57, { 7, 
te, &. quz parallelz lint rectis £z, 4d, « e, &c. Erunt anguli 
onnesx £m, zCs, do, Sc, Xquales, tum inter it, rum ipil for, 
wm cuilibet angulorum 7 « F, F= E, Ea D, &c. quiitem (propter 
roles arcus « F, F E, E D, &c ) ſunt inter ſe #quales. 

- Duttis porro, tum in Semicyclolde rectis x O, z p, dr, &c. tum in 
&micirculo, X O, ZP, D R, &c@ bali 7 a paraiiclis ; inſcribarur, 
rn Semicycloidi, figura ex Tripeziis; tum Semicicculo, Eigura ex 
Triangulis correſpondentibus conſtans. 

Eruntque iila inſcripra Trapezia , Triangulorum inſcriptorum, (in- 
gul2 ſingulorum reſpective ſumprtorum , (adeoque Se omma omnium, ) 
puſquam Tripla. 

Conſtat enua Trapeziorum illorum quodlibet , ex Triangulo fimul 
& Parallelogrammo. Quorum illud ett Triangulo {ibi correſpon- 
Gn in Semicirculo (hg. 1 67, ſeu 169.) ubique xquale; (quippe 
lil, & zque alto.) Hoc autem, illus pluſquam cuplum ; utpoie 
wrreſpondenti in fig. 170. parallelogramnfo zquale; (xque altum 
klicet, & ſuper xquali baſe ; ) quod re{pe&tivi Trianguli pluſquam 
tplum eſſe, ad $ A. prop. 17. oftenſum elt. Puta Triangulum 
5p bg, 16-, zquale Triangulo Z « P fig. 167 ſeu 169 ; & pa- 
rillogrammum z 7 5 *, fig. 157, xquale(urpote xque altum & ſuper 
2ulidaſe Parallelogrammo correſpondenti z75 = tg. 179 ; quod 
lunguli correipondentis Z « P pluſquam duplum effe, ad $ A. prop. 

7. demonſtratur : Adeoque Totum zC5 p Trapezium, c<juidem 
"pu Z a Þ Trianguli pluſquam Triplum. Er tic ubique, 
e continuatis reRis @ X, * Z, 2D, &c, ad Q, I, Y, &c. x; 
B bb rectiſque 


Fig. 165, 
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ef arcus, 4b , (cu  B, ad demiperipheriam 4B A, vel huic xqualem 
rectanm 7 >, lic angulus b 8 r, hoc eſt Ba 7, ad A 4 T rectum. 

Divisi iraque r « in partes quotlidet xquales, in punciis 6, «, #, 
' £, &c, ductifque , ab his punctis contatus ad puncium linens , 
jo f,ce, 4d, £2, 5x Kc. (quibus parallelz lint in Semici-culo , 
F,.E,aD, «L, aX, XC. arcuum arithmetice proportiona- 
Van ſubtenſe : ) erunt, rum anguli to 7,ee7, dd 7,2(r x5; 7,&c. 
ram , his Xquiles, Fer, Eer, D= 7, L 27, Aer, G&c. arith- 
m-tice proportionales : Evrumque communis exceſſus, primo xqualis , 
maſon, vel F= 7 Nempe, ea pars anguli recti, quzeſtT  , totius 
'Q, ſen arcus F 4 {cmiperipheriz z F A. 

Divifs autem hoc modo , tum Semicycloide reftis fo, ee, 4H, 
&, tum Semicirculo, rectis F=, E «, D=, &c. in ſegmenta nu- 
nero zqualia , lingula lingulis reſpective correſpondertia : Ductifcue 
nluper in Semicycloide , a punCtis &, 4, &, &c, rectis 5, {'7, 
{r, &. quz parallelz lint rectis {z, 4d, «ec, &c. Erunt anguli 
omnesx5£m, 2 1, dd, Oc. Xquales, tum Inter ic, rum ipei f© 7, 
wn cuiliber angulorum 7 = F, F= E, Ea D, &c. qui item (propter 
rouales arcus « F, F E, E D, &cc ) (unt inter ſe #quales. 

Duttis porro, tum in Semicyclotde rectis x O, z p, dr, &c. cum in 
&nicirculo, X O, ZP, D R, &c@ ball 7 « paraiiclis ; inſcribarur, 
ran Semicycloidi, figura ex Trapeziis; tum Semicirculo, Ligurs ex 
Triangulis correſpondentibus conſtans. 

Eruntque 1ila infcripra Trapezia , Triangulorum inſcriprorum, lin- 
gulz [ngulorum reſpective ſumptorum , (adeoque Se omma omnivum, 
puſquam Tripla, 

Conſtat enim Trapeziorum illorum quodlibet , ex Trtangulo fimyu! 
& Parallelogrammo. Quorum illud ctt Triangulo {ibi correſpon- 
(nt in Semicirculo (hg. 1 67, ſeu 169.) ubique xquale; (quippe 
linil, & zque alto.) Hoc autem, i!.ius pluſquam cuplum ; utpore 
arreſpondenti in hg. 170. parallelogramnfo xqualz; (xque alum 
kilct, & ſuper aquali baſe ; ) quod relpectivi Trianguii pluſquam 
alum efle, ad $ A. prop. 17. oſtenſum elt. Pura Triangulum 
"30 bg, 167, xquale Triangulo Z « P hg. 167 ſu 169, & pa- 

wzogrammum 7 7 5 T, hg. 157, xquale(utpote xque altum & ſuper 
uldaſe Parallclogrammo correſpondenti zZ5 = tg. 175 ; quod 
laguli correipondentis Z « P pluſquam duplum ef, ad v A. prop. 
7. &monſtratur : Adeoque Totum zC5 p Trapezium, cjulidern 
ko T a Þ Trianguli pluſquam Triplum. Et tic ubique, 


Fig. 


Vande continuatis reRis @ X, *Z, 2D, &c. ad Q, I, Y, &c. Fig. 16 <, 
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, +48 rectiſque Ex, Cz, d,&c adq, 1, y, Cc. rectiſque En, Ge, & 
"Sad ,v, &c. ductiſque rettis tum AQq, XI, ZY, &. tum x,; 

uy, &c. ipli 7 parallelis : Circumſcribatur , tum Semicycloid; 
Figura eX 1 rape3its , rum Semicirculo Figura ex Iriangulis corre. 
{pondentibus conſtans. a br” 

Eruntque illa circumſcripta Trapezia, circumicriptorum Trizngy. 
lorum , linzula lingulorum relpecttve {umptorum , (4deoque & on. 
nia omnium, ) minus quam I ripla, 300 

Conſtat enim Trapeziorum horum quodlibet , cx Triangulo tiny 
& parallclogrammo. Quorum quid:m illud elt Triangulo ad Senj 
circulura polito , ubique aquale, ( utpote liniit, & xquealts;) 
Hec aurem , illus minus quam duplum ; utpote relpecti; 0 Parallels. 

rammo fig. 170. xquale, (cum aque altum fit, & ſuper zquii 
= ) quod Trianguli reipectivi minus quam duplum effe, ad A 
ro7. 1 >. oftenditur, Puta , Triangulum *E x hg. [ 6d. Xquale Th. 


angulo 1X fig 168,feu 164, Er Parallalogrammum iQ}: fig.t 68, x: 1 


guale Parallelogrammo 1 (EL hg. 1 7 ©. adeoque minus quim Triangyl 
dupiuim,ut ad y A.prop. 1 7.oftenditur. Et propterea totum i{Ex Traps 
zium,cjuſdem 1:X Trianguli minus quam Iriplum, Ex lic ubique. 
Fig. 156, Cumque hzc ubique obtinzant : Figura illa ex Trapeziis Inſcript 
167, liveroti Semicyc|oidi 7 b A =, {1ve iplius portion, ut 7 b £,aur 5b As, 
168%, autetiam 5bd&; (uirobique enim, five de tota live de parte, e. 
169. dem modo procedit demonſtratio; ) Major eſt quam Tripla Figure 
ex Triangulis correſpondentis , Inſcriptze, live roti Semicireulo 28A, 
five iplius correſpondenti portiont, ut« Ba, aut «BA, aut etian 
« BD a: Circumicripta vero , Circumſcriptz , Minor quam Tri- 
pla. 

Cumgque , mulriplicatis Sectionibus , Inſcriptz 6 Circunſcrigtz 
Difterentia continue decreſcat utrobique , donec tandem dari quayis 
minor evadat : Nec tamen unquam Inſcripta Inſcriptz Minor quan 
Tripla , nec Circumſcripta Circumſcriptz Major quam Tripla, e& 
poſit ; Continuata in infinicum ſectione, evaneſcet differentia, [n- 
(criptis ſimul & Circumlſcriptis coincidentibus illic cum Seratcycloide 
ejuſve portione , hic cum Semicirculo hujuſve portione correſpone 
dente : eritque propterea tum Semicyclols Semicirculi tripla, tum parte 
partium reſpective ſumptarum. 

Hoc eſt ; tum Semicyclois 7 b A  , Tripla Semicirculi «DA; 
tum iſtius Portio, b&« V A, ſe:toris hujus B « A; portioque tell 
qua 7 b 2, reliqui ſlegmenti « B « , portioque # bd, fectoris =D, 
Iripla. Eric ubique, Quod crat primo loco probandum. 
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Eſt urique Semie)c(ols , Figura ex Semicirculs & Figura Sr1num 
Uerſarm ( Arcuume / compoluta. CQuippe Recta quzlibet bB V 


bg, 166, #qual1s duabus timul bB, B V, tg. 170, 169, Er quidem, , - ©. 


{| ex Semicycloidis 1 rapez11s lingults ( hg. 167, va 168.) ceximy 
intelligantur ſua reſpective I r1angula ; hoc eſt, ex Semicycloide 
mconltituunt i1]a numero intinita Trapezia , Sericirculus quenz 
«lz numero infinita T riangula , aut illis faltem Xqualia, conſtituunt , 
(protrulis rectis b B, ad rectam A @, ut puncta B, V, .congruant : ) 
Reliqua Parallelogramma (prius inclinata , jam exemptis 1 rianguiis 
etta,) eadem crunt cum parallelogrammis (ty. 170.) correlpon- 
&ntibus, figuram Sinuum Verſorum Arcuumve complentibus. Quod 
taque 1 rilinewns Keſturneiom dicimus ; propter parallelogramma, 
in Semicycloide interpotitis triangulis obliquabantur, in debitum 
{mm reſtitura in Trilineo hg, 170. Quod quidem Trilineum aliud 
weſt quam illud ipſum hg. 165, 167, 168, Trilineum ATaD, 
(arr cycloidis, 6& Semicirculi convexa , rectique 7 # , compre- 
knſum,) in debitum litum , exempro Semicirculo , refticurum. 

Aque in partibus {1mniter : Pura, ex Trapezuis Quadritineum 
{þAz in Semicycloide conſtituentivus, exemptis Triangulis Secto- 
mn Trilineum B « A conſtituentibus (vel kis zqualibus ; ) reliqua 
Pmalelogramma conſtirucyr Quadrilineum 2b A «4 Trilinet reltiturt , 
ut huic zquale ; Hoc eſt, in Semicyclotde, Quinquilineum b £ « B A 
(tribus rectis b 2, £ 2, « B, & duabus curvis b A, B a, comprehen- 
lum,) ve! Quadrilincum b 4 @ DA hg. 166. (tribus curvis b £, b A, 
ADs, utrecta # «, comprehentum , » Sectoris B a A duplum : A- 
feoque ( quod ex utrifque componitur ) Quadrilineum Cycloidis 
ibAs (rectis Az, «8, £b, curvaque bA, comprchenſum ,) 
tuldem Sectors BA, triphum. Er lic ubique. Stumialiter ; $1 x 
\micycloidis Segmento Ab V , eximatur Segmentum Semicircui 
ABV; relinquitur AbB fig. 165. -— AbB hg. 1-0. Et licubi- 
ge. Quod & de eorum Moments reſpectu rectarum 7<, TA, 
mt allarum hiſce parallelarum , pariter intelligendum crit : Propter 
wn Magnitudines rum Diſtantias xquales. ($1 vero ad A a, altamve 
tam quz iplis 7 4, T A, parallelanon fit, zſtimentur momenta ; 
keys erit : Quippe tum , xqualium Magnitudinum , Diſtantix inx- 
wkserunt, Ur infra dicendum erit,) 

Erquidem, ur, in Cycloide, recia b B V (aggregatum arcus & li- 
rect!) ea quantitas eſt quam dicimus f—=a-t-s : Sic, in Trilineo 
tituro (ſeu Figuri Arcuurs) (i Diametro A a deſcribatur circulus , 
W a b punto ordinatim _—_— ad Axcm Ae, et 4 Arcus ; 

B - aug 
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quz vero ad peripheriam ulteriorem continuetur eſt, a-t-5=f, Q.. 

ve peripheria propiore intercipitur eſt a—s=e , ditterentia arcus & 
linus reeti ſinut verſo AV con\enientium. (Puta,g 1 g5,bB=at,—; 
fig.155,bB—=as 5 — e.utrobique bV--a,BV—s ) Adeoque fiexemgr; 
as Semic irculo , protruderentur ill interceptz rectz uſque a4 a 
axem; quz prodiret tigura efſer figura differentiarum Arcuum ſinyy; 
que reforum : Sicut , ex Semicycloide, exempto Semicirculg, fouz' 


Arcuum formabarur. 
B, His ita conſtitutis,. (Nempe Semicycloidem Semicirculi Triphn 
519.166, fe, & partes partium reſpective ſumptarum ; vel quod eoden 
1-0, recidit, Semicycloidem Semicirculo & Figurz Sinuvm verlo;um Ar. 


caumve {hoc eſt, Trilineo reſtituco,) limul fimpris aqualem, ej. 
que partes pariious horum reſpective ſumptis : ) ad calcalumlticgs. 
cedimus : Retentis Symbols propoltitionum pracedentiura, 

Eft Semicircuins A D-» - 3&P, (per + DB. prop. 15.) & Ti. 
lincum reſtirutur: 7 AD - (:ſttusdupium) AP , per $B. prop 17, 
Erg9 Semicyclois 4 cUGeMm {Triphuny ) AVe= + KP, Ate 
que Parallelogrammi relduum ſeudSemicyciotd!s complementum A; T 
= KP: | 

Irem Seftor Bt A — £4K-jþ-Z5K=; K (ver dit. PLOP, 1 5.) Tt 
linet reſtitutt portio b& @ B A --a%j-5 A —fR, per $B.p!op.17, 
Ergo Portty Cycloidis b4 = V A — 44%+35K=4%th. 

[rem Segmentum Semicirculi re(1duum «a B = = ; &P— !a8—LR 
—t2R-53rK, (peryG.prop. 15.) Ergo Segmentumn Senmeycioigis 
<11duum b& r — zR8P 6 - 2i;K= 44 A— *K 

Item ; Si, ex illa portione Semicycloidis b 5 « V A ; auferaturtu 
yarallelogrammum b $@ B (— b&= B bg. 1-0.) = 4b, waTn- 
ngulum a BV — £5h, hoc eſt Trapezjum bS a V = ab-+416 
—24R-—ar+5R— £0; Relinquitur Semicycloidis ſegmentum AbV 


— —_— ES es, 3 X —ab—;t, 
Vel etiam; propter ABV =4e&-| 350 ( per v ©, prop. 16.) 


, p . —_ w . n « £ 
&X ABb——e2#-|-av, (per$B prop. 17.) et AdV ==; : 
= LU FLU = mar | 35 Ko {=av-t 50, 
Et, fpeciatim , Segmentum Ad C (proptcr 4 ; 2, $=7=5, 
| hep 


_—_—_—_ A ., | G Al Mc 


item , {i ex Paraliclogrammo A V bK — ©» (propter AV=", 


: y > \ 7 LED Ly - | 
» & bV — f,) eximator Segmentun juud AS) ER ah—z#: | 
Kcii:gquitur Trilineum Ab K (ſeu tegmenti Ab V complement) : 


” g 0 "oF - . , . e © 
to— tf R-\-ab-+-$iþ , hoc eſt ( reductione tafta ) 4 e £5377 
Nemft, 
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Nempe,tantundem atque Semicireuit kegmentum A B V,mo.!o dictum, 


g 
- Porro , & intel! igatur Semicirculus (juxta def. 1, cap. 4.) ex in- CG. 
& bets pLynero $221 0rtbus conftieu , ut Au X, Xa £, &c. vei eti- £191 6-, 
' " (quou 11 4 £;t2Dus inbrite exIgui> , Propicr its! Km approxi- £60, 
5 mationem , tantundem Vater) ex inhnitis numero I riangults hgaram 
1 WI ioſciptam complentibus, ut OaX, PaZ, &c. live ex tott- 
kn Triangaiis figuram circumſcriptam complentivaz, ur Qz A, 
la X, &C. aut _ inſcriptx & circuoſeript.e incerm?- 
n dam (urpore partum inſcriptam , partim circumſc:iptam) con:, |on- 
, thus, ut Ya Þ,, &c. (que reGtis « Z, &c. ut ilocum axibus recra 
; {nentur ; ) Intelligenda erit limiliter Semicyclois ex toticem con- 
4 conflitul Quadrilinels A «&x, X$Cz, &c. vel ctiam (quod eodem 
h rcidit, (eCtione in infinitum continuata,) ex totidem Trapeziis figu- 
wm inſcriptam compleniibus, ut Oxt «=, pzC8, &c. aut circum- 
. ſiptam complentibus, ur AUg2,xiGC5, &c. aur que tiguram par- 
. immſcripeam parrim <:rcumic:1ptam complent, ut p y 05, &c. (qua 
X ths 7.0 AO CTU AKIGNS Cepretententur.) 
[ Cumque 50 T rapez1s tingula , ex Triangulo limul & Parallelo- p; 56 
gznmo £01::1t4ir quorum iiud <{t reſpeftivo Semicirculi Trian- ay M7 
. glozguale, HOC aurem reſpectivo Parallelogrammo Trilinet Reſt1- 16% 
MW fg 17 nec in erfdem fivea 7 = live a 1 A diſtantiis; Trapezut | 2 
ajuque momentum five reſpetu re 7 «, (ve reſpetu rectx 1 A, ' * 
\ (durumve h:ice paratlelarum,) xquabitur Momentis {1mul ſumpris 
; eorndem quibuus a quantur Triangult Parallelogrammique. 
Cumque hoc de {ingnlis obtineat , obtinebit & de fimul omnibus 
? onplentibus vel rotam A 7 4 Semicyloidem, vel iplius portionem 
. um, ut AhH4<, b&r, b 20d, &c.. Puta Momentum Portionis 


- &icycloidis b 3 = V A, reſpecturetz 7 < vel T A, xquale eric mo- 
Y tentodectoris 3 a A, & Quadrilinei fig. 170. b 8 B A, (reſpeta 
f =lrumT « vel T A reſpetnve,) fimul fumpris. 
* Etfimiliter oftendetur, Momentum Segmenti Semicycloidis AbV, 
qulemomentis Segmenti Semicirculi A B V , & Segmenti Trilinei 
4150, AbB, (reipectu rectarum Te, T A, vel hiſce paralletarum, 
KReaive,)limul. tqualia ſiquidem funt,atque in eadem diftantia, 
fautem Sefiicircuti AD ea, reſpeftu 7 «, momentum, 44*P, 
7, x1. prop. 15.) Et momentum Trilinei Reſtituti, cjuſdem ſel- 
p: Halterum ſem ut 3 a4 2 hoc eft 4 4? P.per $ C.prop. 17. Senucycloidis 
n) MW $xelpectu eju{dzm 7 <,momentum(urpote illis fimul ſumpris xqua- 
*\dilad Sectoris,ur 5 242 hoc eſt £43 P,Cumque hvjus magnitudo 117 
X, | (per . 


[ 70. 
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Fo 166 (per 5 B.) 4KP, diſtantia centri gravitatis Semicycloidis a 74 
> * & JJ , . _ , F - 
'erit } &. Adeoquea TA, 7 8. Ejuſque reſpe&tu T A monen 


b 


tum (magnitudine in diſtantium ducta) 3 £2P. (Quod AQuale ef 
moments Semicircult Trilinetgue Reſtitutt , prop. 15, & 1+ inventi 
ſimul ſuniptis.) Ergo & Semiquadrantalis Ungula cidem infifien;. 
aciem haben 7, eſt $8*” , aciemque habens TA, Z&zy, $ 
lidimque ejuſdem converlione circa 7 « factum, $RP?, & Semin. 
lidum, 75 &P>: Arquecirca T A, Solidum Z&P? , & Semiſolidun 
2 RP2, 

Atque 11 ex Farallelogrammi A T r « momento refpe3y 7« ye! 
T A, hoc elt ex R*P, (propter magnitudinem 3 Px2 &—RP, 4 
ſtantiamque Centri gravitatis & ; Jauferatur Semicycloidis mornentun 
jam inventum ; habetur Complementi ATT , momentum reſpecty 
T4, 4437, reſpecu TA, $4?”, Adeoque ( proptzr magnity. 


_ dinem modo inventam, 4&P,) Diſtantia Centri gravitats euſden 


ara, 2R. atquea TA, 3 &, Item Semiquadrantalis Ungul: 
eidem inliſtens , aciem habens Te, F&?P? , aciemque haben TA, 
+&2P, Sol:dumque ejuſdem converltone circa 7 #+factum, *RP*, 


& ſemiſolidum , 72 RP? : Atque circa T A, folidum g */*, fmif 


lidum, + RP? 


»16 

Item Sectoris Ba A momentum reſpettu 7 =, eſt }*R*{-t4? 
—=34R*-|-258? —t;vR, pery$ M.prop, 15. Er Portionis Triinz 
reſtiruti b4 2 B A, momentum f&2+[|-£rþ R— 4.1 2+ 2;R3-L28 
per $ D. prop 17, Ergo Portionis Semicycloidis b 4 «VA, ny. 
mentum reſpectu 7 # ( utpote ex illis aggregatum, ) 2f £*+;4þ1 
= Z4R><|-425K2 —55vR, ( Idemque eft & i ngula Semiguz 
drantalis eidem inliſtens , aciem habens 7 =.) Adeoque ( propter 
magnitudinem $ B inventam, 3f K—2zR-|-+;R) Diſtant Cert 


Bn - . $5þ _1i5aR+-25sR—57 
Þ- T x L 2 Re ny. fo Ee 3 pa Wwe * 
gravitatisa T4, eſt > &-| 18f r30-1-1 87 ArqueaTA, 


"IN $5h__214R-1-115R-J-559 
6 1 8f 1 84+ 18s 
tum , (vel Semiquadrantalis Ungula eidem inliſtens, aciem have 
TA,) 3f&*—;$bR=ZaK*|-+35A2 ++; £;7 R, Solidumque cv- 
dem converlione circa 7 4, £4KP-|-t$5&P_ ot IP , & Serito.- 
dum $4RP-j-32;RP— ;4;vi :; Atque circa T A, Solicum 4 
725 KP+55rvP, & ſemiſolidum, Ja&P-|+ is 8 P-1-5tn?. 

Similiter , Segmenti Semicirculi «B «a, Momentum (vel Semiquy 
drantalis Ungula ) reſpe&tu Te, eſt $« £*-.. 47K? £5þR; C16 


loect 


: Ejuſque reſpe&tu T A momer- 
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heciu TA, bo R—35 Ka ahR, per 5 N. prop. 15. Eſtque Fig.166. 
kzgmenti T rilinel Reſtituti b&r, Momentum (vel Semiquadrantalis j 7 9, 
lngula ) reſpetu T2, $24k*—454?— 3:hK, & reſpettu TA, 
h2— $5 K2+3ahK , per y E.prop. 17. Ergo (quod ex utrifque 

! regatum eſt) Segment Semicycloidis b #7, momentum (ſeu Se- 
miquadrantalis Ungula ) reſpedtu 7 a, z K2-—4582—T4:hR & 
reſpectu 1A » 3%* on re, I\ | 2-0 . toc eſt (propter a= *P 

= &b=2 &—vz) reſpetu T 4, $K*P— $48%-—? 3; K2ſrtoR , 

& reſpectu T Az 3472 34h2- 235k? 75-vR, Adeoque 
(propter magnitudinem $ B imventam, 4: &—4sK— 4 K P—2aR 
55h 


1,2 Diſtantia Centri gravitatis a T@, £XR— —— 
WI > 6 i1Sa—18s, 
7.7 7, , 5h 

R— ——:alTA, :Rk+--—— —= 2 

N gÞP—1T4-—1 05s ".Y 13S — 185 TO 
1cR—550 


NT PR Solidumque ejuſdem circa 7 « converſione fatum 
ys ——_ / —_ bp) 


| RPL:K _ Lb P—= 2 8P2._ 24RP—+25RP+; :;vP , & ſemi- 
| Widam £2RP — Z:KP— 545 bR=7 ERP? —-$aRP—-2325RP +$£50P:; 
Aque, circa T A, Solidum 34 RP—3sRP-|+55bP= $RP*-- ZaRP 
—KP- ;£32Þ ; & ſemiſolidum, ZaRP—35RP-| $4:bP= ;RF* 
-24RP- 225RP— 55-vP, 
| Item, Segmentt Sericircali B V A, Momentum reſpeftu 7a, F 
-+LoR-+ $53, & reſpectu TA, $eR*-|-$5vR— £33, & re- 
; peu bB V, -- $eR?-ſ-44vR— $5? ; per $ L, R. prop. x 5. Momen- 
um 2utem Segmenti Trilinet b 5 A, reſpeciu 7 4, —SeR*-|-avR 
=317R-[-345*; & reſpectu T A, — jeR*=|-avR-|-45vR- 3as? ; 
x reſpectu b B V , Zeii*| £5vR— £452; per v F. prop. 17. Mo- 
ventum jgitur Segmenti Semicycloidis b V A, (vel Semiquadrantalis 
\ waula correſpondens, ) relpedtu 74, —$eR? + avR| $5vR 
+343 |-353, & reſpetu IT A, —Z$ek® FavR-|-ZivR —245? 


6 -, Creſpectu-b B V , 4eR?-}-tavR|-ZovRo $453 — £53, A- 
"que (propter magnitudinem 9 B, inventam , —zeR-ſ=av+35v,) 

\ 8 " — GeR%|-12avR-1-350R+6453+453 

f Manta Centri gravitatis ar 4, | 2 = 

| —( eX-|--1 24V-t- 650 , 

w TA — Je R2 + I2aUR-þ- 950K — 6457 — 453 ) 

; p — Ge R-|-1 24V-|--650 z 4 bBV, 
ALEav RDgivR- GASP S* 

4 —_ n—_ | » Solidum <juk{c nverlione 

" Ec ejuidem converlione 


a CICCA. 


” 
1 00 
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a2 17 


"— X . C £Y, ®; F ( 1 od, w— _— rn. 
VE C4173 * ficcum , —LeR Pt: Pl 4 ? © P y A = J . , & ſer. 


dla Bc 2 43: 
folndum , —tZeRP-|-3.omP + g5vP-|- >. > 7 Item circaTA, 
2 ; 
$0:dum, _ *eAP-travP-| 2 50 Þ FO _—_ = =, & {cmiſolidum, 
a4FP y3P | 
—ye&Po+ avÞ-\ yu Þ — = the v4 Demque circa b V, Soi 
, 8 P z3IP ; 
dum $eAP-+ 2491s HDD en —=F3 & {emiſolidum, 1efP 
FILLS o 53P 
+440 Pt TONE OI — &* 


Fadem habentur ope Trapezii b2 = V. Quippe {1 ex quadriling 
be Aby. 166, au eratur Trapezium b £e V, reſtabir Semicycloj. 
&15 ſegmentum b V A : Ejulque momentum ex moments Quadrilinei 
ſubductum, relinquit ſegmentt b V A momentum, {ive reſpefty 
re&xT A, live 7 = ; unde & reliqua conſequentur. 

Eſt autem Triarguli BV@ , magnitudo 4 s þ , momentum re 
ſfpeau 7, 45h? reſpectu TA, 5þ&—$54?, per 35 M, prop, 
15. Er parallelogrammi b £= B, magnitudo « þ , momentumre 
ſpectur=, 34h? , reſpectu T A, 2ah&—Z3ah?; pery F. ;rop.17, 
Ergo Trapezit bZ 2 V, magnitudo , ak-|-4:h , momentum reſpettu 
74, 24h?1-35þ?, reſpeeu T A, 24h +ihR—t4* UP, 
Qurz reſpective ſubdua ex Quadrilinei b 8 = A, magnitudine & Mo- 
merits 9 D. traditis : Relinquunt Segmenti b V A magnitudinem 
+ R—þ--35hþ = - $aK+ER av +25 — -- SeRebmt by: 
Momentum re{pectu 7 =, (vel correſpondens Ungula, ) SfR*+ ;4#R 
—S$ah3—+5b* = +:R*-+2R® +24a0R ' 24,R—tat Lv= 
-—zeR*]-4a7 R+3vR 4 42 +333, reſpetu T A, 2fR*-;%R 
—24bR—shR | 36* = - 2-R® + 2;5R®4 hrRopget” 
ln 50> = —$e:63-|-- vi | + VR - $45? 453, Unde reliquz ded 
centur ut prius. Trapezique Diſtantia Certri gravItatts ( omen 

3 64-4 


EO "x re. 336 FW 
per magnirudinem divilo ) a For za TA,:R 


|» + |» 


3428, 


7s 


64-i=3Js$ | 
S1 vero, ex Parallelogrammi A V b K momentis, eximanturm0- 
menta ſegmenti Ab V ; relinquentur Momena relpeRiva 11d 
q 


AbK, El; 


ie! 


a] 
hs 
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vitztis ab A 4, vel bK, 3f, abAK, velbV, +», adeoque ab 
*%* 44+h=2 R—+», ) Parallelogrammi magnitudo, fv, mo- 
nentum reſpetu Aa vel bK, 3f*w; reſpetu AT velb V, $fut 


= 


-fok—4fs* ; reſpeftu a7, 2fv K—3fo3= 1/2 +fvh=3f93 + fit 


fuR-|-If. 2, ; c wy a 
$i itaque ex 4f9* = R—3/? =av R-j-vR—4433—553 , autergs 
ur ſeementi Ab V momentum reſpeAu T A ( modo inventum ) 
Bay R+ iv R— Sar —333 hakecur teR@-f—t. vR— 313, 
+ ans . . 
momentum Trilinet A b K reſpetu T A. Ideoque, proprer magni- 
nem ($ B inventam) 4e&-{-45v, Diſtantia Cent gravitatis a 
1K +350 R—253 R $3 | ; 
— =— any pgg——___—_—_ > OT Fl 
A, 6eK-|-650 & 38 K-j-35v Ad OqQue, 474, 


#3 
jeA+35v ? 
& ( reſtituendo magnitudinem ) momentum reſpettu ra, te R* 
+HiR+403 , & reſpectu b V, 200 RJ pr —ye A —a K-40 
=—te®+—2av K-40 R—3563 ( propter 3evR=4$av R—4;vR, 
k in*=wR—453,) Vel etiam, ex momentis Parallelogramm: 
AVbK, fu R-j- 3fs* & foR—3fs* (modo traditis,) hoc eſt, ex 
E8+mR+548* +453, & av R-s0R— 345*— $53 ; ſubduttis me- 
nentis ſegmenti A b V , — Ze A®-|-avR-tpiv K+ 1413 +5353, & 
ti +HlavR+I1ry R—3a%—+13, modo inventis ; Habetur Me- 
nentum Trilinei A b K , reſpectu r @, 4eR*?4-b5v K-45 533, &, re- 
edtu b V, —$e K3-[-Z av Ro 410 R— $33 , wt privs, 


$3 
HA —T—; a bV, *R—hþ (=v—42) 
MER 35V 9 3 ( a5 


. 
» 


Aque hatenus Semicycloidis , partiumque il';u3, Momenta & 
las, conlideravimus duntaxat prout ad rectas T «, T A, aut huic 
kallelas reſpeum habent, Quz quidem, (propter candem a rectis 
lsdiſtantiam Parallelogrammorum b$ 5, live ut inclinata jacent 
7 &micycloide fig. 167, 168. live ut erecta in Trilineo reſtituro 
$170, Et Triangulorum fimiliter , ut = $ p ſeu BeP, fig. 167, 
'$%.eiique zqualium B @ P, fig. 169.) alia non ſunt quam aggregata 
um correſpondentium in Semicirculo , & Trilineo Reſtituto , 
$169,170, Et Momenta Ungulaque quze Semicycloidea ſpe- 
"nt, reſpetivorum Momentorum Ungularumque aggregata , Se- 

aeulum Trilineumque illud reſpettive ipetantium, 
Veum li ad retam Aa, aliamve iplis7«, TA, non parallelam 
"gone ; ive ut Ungulacum aciem live vt librationis axem : Quo- 
CEE P40 


- Eſt autem, (propter AV=v, bV = f, Diſtantiamque Centri Fig.1 £6, 


H. 
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niam alia eſt inde diſtantia Parallelogrammorum in Semicycloide ineli 
narorum , atque ereftorum in Trilineo Reſtituto ; altiore adhuc in, 
dagine opus erit., quo diſtantiarum variatarum julta ratio kabeate, 

Intelligatur iraque , ur prius, tum Semicirculus in minuta Trian. 


Fig. 156,gula, utY«P, rum Semicyclois in rotidem Trapezia correſ 


A ©)d., 


tia, ut y ©&p, diſtribui , qua figuram atrobique inſcriptz & circum. 
ſcriprz intermediam (utpote partim inſcriptam partim circumſcrigtm) 
compleant. Quz ſuis Axibus ſeu Diametris Be, b& repraſentyi 
mtelligantur. In quibus itaque retis ſua reſpeCtive Centra gravitat 
conſtirura fore, conftat (ex prop. 5. hujus,) faltem inde diſtare diſtu. 
ria quz data quavis minor fit ; quzque ſe&ione in infinitum conting. 
ati, evanceſcet, Cumque ex przmonltratis ($ A,) Trapeziarumills 
rum quodvis ex Triangulo conſtat, reſpe&ivo SemicirculiTri 
zquait , & Parallelograramo ejuſdern Triangult duplo, (utpate z- 
quali reſpectivo Triimei reſtituri Parallelogrammo: ) intelliga 
Trapezii Triangulum iltud-, ut v8 +, (ipli Y «P fimile & zqule,) 
utrinque ad b & polirum , (per cujus itaque Centrura-gravitatis tranſire 
intel}gatur b 8 reQta , ) adeoque Parallelogrammum (Trapezii rel 
quum) in duo Parallelogramma dimidia dirimere , ut v#&y, clip 
Per cujus itaque biparriti Parallelogrammi, ſeu duorum Para 
grammorum {imul ſumptorum , commune Centrum gravitatis non 
minus tranſibit b 8 reCta, quam (i, exempto Triangule, (quod inTri- 
tineo reſtituto fit, ) utrinque eidem b # rez adjacerent dimidia ill 


. Parallelogramma , utrinque jam Zzqualiter remora. Quogue 
quiW Or; 


enim in ſetione definita , major fit B Y quamBP, &þbv 
ſe&tione tamen in infinirum continuat2 , diffcrentia illa in zqualitatem 
ſenſim evaneſcit ; ut ex przmonſtratis patet, 

Re lic conſtrutta ; Momentum Trapezii cujuſvis, ut y9}P, al 
momentum correſpondentis Trianguli, ut Y « Þ, reſpettu ejulden 
A a , (adeoque ' & Ungula ſuper illo , ad Ungulam.ſuper hoc, quz 
communem Aciem habeant Aa ; >olidumque iliius ad -Solidum hups 
converſione circa A « fattum, ) eft ia ratione quz componitar & 
magnitudinis ad magnitudinem ratione, (hoc eſt , ſeftione ininfn- 
tum continuatl, ut 3 ad 1, per $ A, ) atqueex ratione Diſtantiz 
Centri gravitatis illius , ad Diſtantiam Centri gravitatis hujus, ad& 
dem A « re&ta. ' 

Eſt autem Centrum gravitatis Trianguli Y « P, in ipsa - B; epſqu 
ab « diſtantia eft 2B, (per 9 C. prop. 5. hujus ;) adeoque ad A«& 
ſtantia eſt 3BV— 3s, &a 7a, ZV== 4h, : 

Trapezut vexo y © 5 p, Centrum gravitatis in b# polxum, a# = 

, 


TKZaRnpRSt A” BG PTD THO” WH WR TT & of T W, wma” ST, 1, WY 
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1;þ, Cum enim Trianguliv 4 » centrum, a &diſter $8 b , & pa- Fig.166, 
- mmi bipartiti ſeu ex duobus compoliti, 8 y, & p, centrum 16 5, 


: ediſter* 2 b ; per 6 hujus z {itque utrumque in 8b rea , ut modo 
ofenſum eſt : Horan ab invicem diſtantia erit 48&þ=*&b—+6 ; 
He itaque centrorum ab invicem diſtantia, diviſa in magnitudinum, 
quz ſunt ot 1 ad 2, ratione reciproca ; pro communi utriuſque, hoe 
> iplius Trapezit centro gravitatis , ſuperaddit diftamtiz Centri Pa- 

ogrammi a punto #, trientem ipfius +8 b, hoceſt 74 gb; per 
17, cap. prced. Nam, ut 3z=2+1, ad 1; lic 4&b, ad 74&b. 
Adeoque propter 3-j-7#=7#=5, Trapezii centrum gravicatiF, in 
gb politum , a $ diftabir, +8b. re 

Et propterea, ejuſdem a r « diſtantia erit #V==$b ; & ab A « di- 
fantia bBB (= #< = BA) ++ BV, (ut ex Schematis inſpectu 
facile conſtabit ;) hoc eſt «-|-&.. 

Ratio iraque aiſtantiarum Centrorum gravitatis Trapezii y #4 p, 
&Trianguli Y « F,ab eadem A «, nempe bB+ 5BV ad 4BV, 
ſu «+ £5 ad 42; cum ratione magnitudinum 3 ad 1 (multipli- 
endo) compolita ; exhibet rarionem momentorum 3 b B + £BV 
xd *BV, ſeu 34+ + ad $s, Hoc eſt, Momentum Tragezii 
y0Ep, in ſuo litu, ad momentum TrianguliY «P in ſuo, reſpettu 
ejudem A « reQtz ; eſt ut Trianguli illius in diſtantia 3 b B + + BV 
fuſpenſi momentum , ad ejuſdem ſuſpen(i in diſtantia 4 B V, (hoceſt, 
in ſuo ſitu,) momentum reſpeftu efuſdem A a. Hoc eſt (propter 
emdem Trianguli magnitudinem) ut diſtantia 3b B-|-+BV, ad 
diſtantiam 4 BV. Hoceſt, ut +BY ad BV (ſeu ut ; ad 2) atque 
inſuper ur ; bB ad * B V, ſeu gbBad 2BV. Hoceſt, ut 5 ad 
2, atque inſuper ut 9 aad 2 5. 

Quod quidem cum ubique fiat : Ratio momenti Trapeziorum ſimul 
omnium, ſive quze Totam Semicycloidem , live quz iplius Portionema 
wb8« A, complent ; (quippe de partibus perinde procedit demon- 
ſtratioatque de totis ; ) ad momentum omnium Triaogulorum com- 
plentium vel cotum Semicirculum , vel ipſius Portionem, ut B«A, 
reſpedtive , ea eſt quam habent omnium iltorum triangulorum ut Y «P, 
ndiſtantias reſpective 3 b B-- £ B V ſuſpenſorum momenta , ad mo- 
Nenta earundem in diſtantiis reſpeRive a BV ſuſpenſorum ; ſeu, ut 
oma YeP in £BV, adeademin 4 B V reſpeRive dudta, atque 
nluper ut cadern oninia Ya P in 3 bB, ad cadem in 4B V reſpe- 
&ie. 


Cumque (it eadem ubique ratio Trianguli , ut Y «P, in£BV, 
Wikmin*BY; atkcoque & omaium ad omnia ; nempe ut 5 ad : : 
Ccc 3 Sed 
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Fig.r6 5,Sed non exdem ubique ratio Trianguli, utY«P, in 3bB, widen 
'©s Jin4BV; propter tom Triangulorum ſuper zquales baſes inzquilen 
altitudinem , tum aliam atque aliam rationem b B ad B V, hoe 
arcus ad ſinum: Propterca, rationi 5 ad2 ; alia conſoctanda ef; 

Quam niempe habeant omnia reſpective Triangula ut Y =P in ;þg, 

:d eadem in 2BV , ſeu, quam habent omnia in 9 bB, adeaden 

in 2 BV, reſpeAive ; Hoc eſt, Quam habet Nonenpines emainm 

bB, ſeu &=, (hoc eſt BA arcunm arithmerice proportionalium,) 

aut his zqualium & C Triangulum « 7 t fig. 170. complentium, iure. 

(prliva 1 r1angulaY 2P, eu (propter xquales omnium baſes) Tr;. 

«n: xlorum altundinesV a reſpettivas, (hoc eſt, linus verſos arcuum 

B 2, quicum B A complent Semicirculum,) ſeuin, iplis zquales, 

b &, ſeu minata parallelogramma his proportionalia figuram Sinwm 
verſorum ſeu Trilineum Reſtirutum fig. 170. complentia + Ad Dy. 

p'um omninms B V (Sinuum recrorum corundem arcuum B A,) aut 

his xqualium &v (complentium 7 a v hguram Sinuum retorum to. 

rivs Semicirculi fg. 170.) in eadews reſpettive Triangala (eu Trin- 
eulorum eAltitudines, aut minuta Parallelogramma 1plis Proportio- 

nalia: Hoc eſt (in Trilineo Reſtituto hg. 170.) quam habet Non- 

cuplum omnium b&@ in #C, ad Duplum corundera bÞ in &v, te 

ſpetive. 

Be.170, At b&, in BC feu S« dufta, exhiberiplius b g momentumre- 
ſpettu A, adeoque omnes b & in reſpeCtivas 8 © ſeu 8, exhibent 

reſpetu ejuſderm A « , momenta omnium b #, hoc eſt momentum 
Trilinei A7«,; Adeoque Noxcuplumns omnium b 6 in 8, eſt Now 
cuplum Moment Triline! AT « refpetu A'=. Et limilirer in portio- 
nibus : Puta , Noncuplum omnium b 8 portionem b& « B A com- 
plentium , in reſpeRivas 5C ſeu & = duttarum, (hoc eſt onma 9«b, 
—_ b «BA ſpectantia,) eſt Noncuplum momenti portions 

8a BA, reſpeRu ejuidem A «. 

Atque omnes exdem b £ in» bg. 176. feuin BV bg. 165, 169, 
Exhibent Tr:plam Moment! $emicirculi A D a, aut ipſins Seton 
Be A, (prout de Triangulis totum Semicirculum , aut iptius tantum 
Seorem complentibus , intelligatur,) reſpectu Diametri*A «; per 
$ A. prop. 18, 

Adeoque Dup/n»m omnium bin & » , eſt Sextupluns moment! S- 
micircul: « D A reſpecty iplius Ae; Atque , in partibus (1militer, tt- 
ipeRive ſumptis. 

Adeoque Noncuplum omnium b4 in&&, ad Duplums earunden 
b& in &v, eſt ut Nonc»plam momenti Trilinei Reſtituti a” 

efulre 


Fig.n6d, 
169; 
170, 


» 


Pro. XX. De CalenloCentri Cravitatis, 592 
(euſre portionis þ8aBA,) hg. 170. reſpectu reftz Az; 


- ad 

Sextuplam mMomentt:.m Semicircull ADa, (cjaſve dectorts reſpective 

BeA,) reſpectn Diamerr Aa: Vel, ut I riplam Moment itlius, ad 
[ww momenti hujUs, 

Eſt aurem (per 3 G. prop. 17.) Trianet Reſtitmi Ara bg. 170, 
nomentam reipectu A, 5 &P3—2 83, adeoque hujus T riplum 
12PÞ—6K3; Et momentum Semicirculi, reſp:Cctu A#, per $ Q. 

15.3, hujuique Duplum #83, Eft ergo Triplum il.ud ad 

lum hoc ; ut F&P*—643, adF&3, hoc ett, g KF? —1443, 
43283; Seuut gf? —144 2 ad 32R?. Atque hac deraum ratio 
{ut ſupra oſtenſum eſt) ration 5 ad 2, hoc eſt 50A? ad 33 £® con- 
mnt; exhibet rationem momenti 5Hemicycloidis Ar #, ad momen- 
rm Semicirculi A D = , reſpe&tu ejuſdem Ae reaz, nempe, ut 
gÞ—54K* ad 32 4?, Cum iraque momentum illud Semicircu)j 
{1283 ; Erit Semicycloieis momentum reſp:&tu A 2 (feu correſpon- 

3 z 

&ns Ongula Semiquadrantalts,) £ 4 R=;ARP>2 283, 

Aique hoc Momentum per Semicycloidis magnitudinem + R P 

()B.) diviſum ; exhiber ejuſdem ab A « Centri gravitatis diſtantiam, 
, 16K? 
1 : adeoque,arl, ; P + ; & (reſtituendo mag- 
\indinem,) cjuſdem reſpetu + T momentum 72 RP>?-{-*R3, Soli- 
dumque converſione fa&tum (utpote ad Ungulam ut F ad F,) circa 
-: 44k & circa TT, 53 P3-j-+8?P: Semiſolidaque 
dimidia. 

Fademque Momenta , ex reſpeQtivis Parallelogrammi A <7 T mo- 
nents, hoc eſt, (propter 7 —4 P, & Az =2 RK, diſtantiam- 
= livear T liveab Aa, 3r@—3 P,) ex 4 RP?, 

, relinquunt Complementi Semicycloidis A 7 T, momentum 
tleftu A « ( ſeu correſpondentem Ungulam Semiquadrantalem ) 
KAPL-SR3, &reſpetu 7 T , 74 RP?— $R3 : (Er Solida Semi- 

vecorreſpondentia , ad hac Momenta Ungulalve , ut P (cy 
1,40 R; ) Eademque momenta Complementi Semicycloidis per 
Napnitudinem, & R Þ (per $B.) divifa ; exhibent ejuſdem ab A « 


16 R®* h 
3Þ ;\ GC alrk, Po 


Gantiam Centri gravitatis 2 P +|- 
16k3 

kmiliter, in Semicycloidiggortione b &« V A. Momentum hu- 
jus, 


e” 
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-"1S. 16S, Jus, ad momentum Sectorts Ih Scemicirctilo corre ſpot det:t;s \ Bel, 


Ios, 


179, 


"reſp <<tu iplius A x, (ut modo ofteniun. eft,) eft ut 5 ad , atque 
inlu. er, ut /rp «m7 momenti correſpondentis Purtionis Triline 
reſtituri, be BA, ad Duplwm moment! Sectoris Senicirculi Ba A, 

reſp Dectu A 2% 

Eft autrem Momentum Portionts Tricr.c1 Reftitut eb re 
ſpetu Aa, $ya*x-|-a5 R-—vA*, (per $i. prop. 17.) ) adeoque e. 
juidem Triplum 43 .2a-|-3as &K— 344? , & momentum Sectoris 
B.A, reſpectu Ws. $0 62-|-,82R , per $0. Prop. 15 ) hujaſue 
Dupium zy 63 +-353K, Ratio raque quam habetr | riplum Iliud 
hoc Duplum, hoc elt 4,28] 3a9&— 302 ad Folk 13R; fey ga 
-|-1845—18vK, F] 495a-| + 13, ration F ad FP ſu tovk+;8 
ad 4vR +253 (addendo) conſociata ; exhibct Nomenri Portions 
Semicycloidis b&4VA, ad inomentura correſpondents Seftoris 
Be A, reſpettuA =, ratiyn:m , 9 :*4-1 3845 — 8vR4-3f3d oR 
+25 Cum itaque Se ors momen um 1iud lit, $v43}432 
(ut modo dictum ; ) crit Portionis Sem.cycloits b #4 « :V A, momen- 
tum reſpectu Ae, { ſeu correſpordens L.ngula Semiquadranuis) 
Et RhSasR— OR 545?7R, 

Arque hoc momentum , per Portionis Semicycloidis b3« VA 
magnitucinem 4f &= 2 ak] *5&, (peryB.) diviſum , exhibet6- 
943 - ar {50 

I dat 1d; T' 


Zantiam Centri gravitatis ab Aa, 


U Ket-+2 eB , —2 > 
+ L5— -_ —= + fm $2" => Unde etiam ejuſdematT 
& bK diſtanria racile colligitur; & momentum reſpectu I arun. pu 
Solidum ejuſdem circa A « converlione tactum,343/"-j-45P— 
--;2/' . & {emilolidum, hujus dimidium. 

$1 autem Cx totius demicy cloidis reipettu A 4 momento, 78 

* 43, ſubducatur hoc portionis b 8 « V A momentum La Relbel { 

ok -+>3R :; Rclinquitur Segmenti b&r momentum reed; 
ejuldem * Fog x jt *K3- 2.3 K— E253 Ref 3p Ad 53.8, 

( propter * =3 > —a, & h — >R—v,) LoRP—2 Tho? 

+2 15K. Mo Kot, Quod per magnicudinem 3 - 2448, (43) 

diviſum : Exhiber Centri gravitatis ab A « diſtantiam, | ®-—;**/ 


NIN 3 
= = — —Y ET nn _ Mi ail 
g&- 94 pF by - 9 2-—958 4 
2h» 
2411+ ———: Ejuſque, reſpeftu T 3, momentum 4.«' R414 
= dnle-ahap it 


0” 
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Fx i[10 autem Portionis Semicycloidis vE 4 V A Momente (Ungu K, 
lave) reſpect Aa; i ſubducarur Trapezii b 5 « \/. reſpeciu Efuicern Fis'1 ££, 
As, Momentum Urgulave: Relinquitur , reſpectu <uidem A 2, ;69, 
Momentum Ungulave Segments Semicycloidis Ab V., kIGy 

Componitur autem hoc Irapezium, ex Parallelogrammo b&« P, 

& Triangulo a B V.. Parallelogrammi magnitudo (propter balin 
hB—=#, & alttudinem V « — h, elt ah ; Centriqne gravitutis 
(upore in ſui medio politt) ab A « diſtantia, 4b8-|-28V= 3ae- ! 5 
='f: Adeoque momentum 3a, Trianguli magnituds (propte: 
BV=:,& Va- b,) 3b , Centrique gravttatis ab Aa diſtantia 2 x: BY 
=:;: Adeoque momenturs retpettu Ae , 4%, Momentum ita- 
cue Trap:zii b& = V reſpeftu Aa, eſt, 2 fak-|- 20 = a? K-[-as f 
tb —Z43t-l-3:13R-— $3, ( Magnitudo autem, 4b-|-35b; 
3 f a= 


z 
7 _ 
* LS Lou 
6 4 [3s 


Adzoque Centri gravitatis ab A « Diſtantia , 


164128 ) 
26-[+64 ©" 


lllud autem Trapezii Momenturs, ex Portionis ba V A mo- 
nento (modo reperto) 44? K+ R— ov Af + 7.3R ſubduttum ; 
relinquit ,, —34* &R-+ $45 R+7467R— UA + $42 Ub agtn| 2530, 
Momentum Segmenti Semicycloidts b V A reſpeftu A a , Ungu- 
lamve correſpondentem. (Solidumque & Semiſolidum ejuſdem circa 
As converhone tactum , ad Ungulam lam, ut P, & jP, 
ad R,) 

Quod quidem momentum , per magnitudinem ($B. inventam} 
—eA(- — 48) + K)-|-a-|-20,divifum ; exhibet Centri grav, 
$43 No fas Rep Re SU AZ +5 48*U+6afuh' 129 


id Aa diſtantiam Lie 
; 245 Ko [13 Re—SuR3 + 3anm{-257v 
ke et 24+ be Rh-I 2 atb— 647 ; w 2a 


$0R3-_2a5R —_$* Re aSU=—2 5%) 
—b6e = 2AUwb- HV 

17 Tvel b K diſtantia , ejuſque reſpeCtu hujus momentum, Ungulave : 
olidumq;& Semiſolidum ejuldem circa 7 T vel bK converfione tatum, 

Sautem ex Parallelogramm1 A V b K momento reipectu A a (9 G, 
radito) 4f *v, hoc eft, ex $.32-|-a37-þ-,v ; auferatur mo» 
mentum ſepmerniti Ab V reſpetu ejuſdem A -, jam inventum, — 24%& 
+10&—7412 R— JvR? + J4%nþ-,4504—400: Relinquitur Trili> 
Kt AbK reſpeRu ciuſdern A « , momentum {vA%h-zaI8— 7 4 2. 


Lu) 


. Urde habetur etiam ejuſden; 
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—-,* R--Zasv1-$8?v; Adeoque , progter Magniug. 
nem (3B. rraduain) 4e&-+-350 , Diſtanria Centri graxitatis ad As, 
Cr 2.1.4 an & 548 XA -<i? Ret * 2 JV» [--452 U 

OE A050 7 


L. 
Fig.166, 
1 © S, 


Fig.150. 


Fig.16?, 
109. 


xc eadem Momenta & Solida, alia adhuc methodo (i inveſt, 
Janrur, | ; 

Omnia momenta re&arum b V, xqualibus intervallis ſumprarum : 
(five totam Semicycloidem , fve 1plius ſegmentam ut & V A com. 
plentium,) reſpe&tu rez&x Ae, momentum integrum complentia 
Vel omnia Triangula reQangula lſoſcelia eiſdem inliſtentia , Semi. 
quadrantalem Ungulam , aciem habentem* A =, complerzi2; Surg 
trotidem Semiquadrata earundem b V rectarum : Hoc eſt, ſemiſummz 
quadratorum re&tarum omnium b V — bB + BV= abs: Hoc 
eſt, ſemiſumma omnium 4* +2454? , ſen ſumma Onmnium, 2a*+4; 
-|-+32 , ſumpris v arithmetice proportionalibus, 

Sunt autem Om, £4?, ſeu ſemiſumma quadratorum omatum b3 
rectarum : Idem atque momentum Trilinet reſtituti Ar «, (quam 
figuram Arcunm , non minus quam dinuum verſorum figuram efle, 
eltendimus y A. prop, 17.)ejulve ſegmenti b B A, reſpeStu A =, (ER 
enim magnitudo cujuſque b B = «,quz itaque in ſui ſemiſſem,ſeuCeati 
gravitatis diſtantiam , 4 4 , dutta ; exhiber ejuſdem reſpeu Ae mo- 
mentum, 4 4*.) Nempe Trilinei A r « momentum , 4 RP? —2 83; 
Er Segmenti bB A, momentum, —54* K-jasR—2 A? +434%, per 
y G, 1. prop. 17. ; 

item Ommat 5*, ſeu ſemiſurmma Quadratorum refarum BY 
(xqualibus intervallis ſumptarum) Semicirculum AD #, ejuſre ſeg. 
mentum A BV complentium , eſt ejuſdem AD « Semicircul, fo 
Segmenti A B V, momentum reſpectu diametri fuz A «, Nemye 
Semicirculi momentum, 4 &? ; & ſegmenti ABV momentum (re 
ſpectu ejuidem Ae) 3v R®3—4$5* R+55?v,; per $Q, R 
Prop. 15. 

His autem jam inventis Om”. 44%4-41? , f addantur Omn, 47, 
(ut modo oftenſum eſt) habentur Om». 5 a* + 45 +; 8 : Mo- 
menruma Semicycloid!s , ejuſve Segmenti bV A, reſpectu Az. 

Adeoque [1 admittamus Momentum illud Semicycloidis Segmentive 
ſt, per precedentem methodum , jam inventum : Inde colligitur 
{umma omnium 4s ; hoc eſt, tattum ex omnibus ordinatis 1n Semt- 
circulo , duxis in reſpectivos arcas iplis & vertice interceptos- 


Quippe, 
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Quippz, li ex Momento Semicycloidis, reſpetu rex A « , 
( H invento,) p3RP3_3 If auferamus tum + &/ 22 47, tum 
263 , (hoc eſt, fummam own. 74*+ 35*,) Quodreſtat, ;*K1, eſt 
{umma om/1, 4 5. 

imiliter ; 51 ex Momento Segmenti Semicycloicis bV A, re- 
ſpect! A a, ($ K.invento, ) _ 242 R+ 245 R-ſ—; 2 R—30 K3+ a?v 
+l -+ £20 ; auieramus , tum — 24*K-]-a5 K—vR? + $422, tum 
1942253 R-+ 2,20; (hoceſt ſummam own. $4%[-522, eo ſpetan- 
:um;) Quod reſtat, 4.4? 4—7 45 84-353 R-| ;.a5v, eſt ſurma owe. 
z;, eoſpectaniyun, . 

4jero Momentum 1ljud integrum five Semicycloidis, five Seg- 
zenti ejus b V A, nondum ut inventum affumatur.: Eadem ſumma 
mn 45, per ſe haberur, per $ K, L. prop. 18. (Completur 
wique Soltdum AbBV, ibidem deſcriptum, ex duQtu reftarum bB=a, 
p8V=z, reſpective.) Nempe, quz totam Semicycloidem ſpe&tant 

28P>; Quzque iplius Segmentum b V A, $4* K— $15 R-4-£5* R 


49, 


i, tm 3R3= Orsn, > , tum 54 RP>= Omn. as: Habentur 
cxtenus toram Semicycloidem ſpe&tant, Onan. $4*%]-25-þ-£:2: Hoc 
«Momentum Semicycloidis reſpetu A a, 7A RPÞ—+R3, Ut ſupra 
K, 

Additiſque, pro Semicycloidis Segmento bV A, tum —43a*R 
+tul—yR*+34% = Onn. 547, tum $UR?—E32R-1-t,29 — 
Umr,3*, tum $4*R—ja5R[-352R-{-$arv = Omn.e 5: Habentur 
Unr,14'|-25+ 45? , co ſpectantia; Hoceſt, Momentum Segmenti 
Wicycloidis b V A, reſpetu A 4, — £.2&-r Za R+ $52R—2vR2? 
Twr[-4417+1-+,2v , utprius$K. Unde Centra gravitatis, Soli- 
uaorcſione tata, eodem modo quo prius elicientur. 

tem, Si Momento Segmenti b V A reſpeQtu A «, lic invento , ad- 
ur Momentum Trapezii b8 a V- (y K. traditum, ) Habebi- 
 portionis b 4 « V A Momentum reſpettu A «; idem nempe quod 
Wmethodo prius exhibitum eſt $ 1, Unde ejuſdem Centrum grav!- 
W; Solidaque converſione tata, eodem modo quo prius elicientur, 

Exhibuimus itaque tum iplius Semicycloidis (adcoque & Cycloidis 
Ws) ejuſque partium expolitarum , tum Magnitudines, tum Mo- 
*itrepeftu retarum aliquot expolitarum , earumque Centrorum 
FIatis ab illis retis diſtantias : Et propterea ipſa carundem Centra 
Fulats, Datis enim Centri gravicatis diſtantiis a duabus in codem 
[19 rettis (non invicem parallels ; ) datur ipſum gravitatis Cen- 
Un, Fer prop, 2.6, cap. praced. Ddd Atque 


Additis igicur , pro tota Semicycloide, tum 4RP*—2 R?= Om. Fig.166 
F bl 
168, 


I 
I 


XN, 


12.17 
76, 
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Atque his quidem ita traditis ; non erit dithcile in aliis jrem Cy. 
cloidis Segmentis, variis modis ab{ciths, rum Magnitudines, tum Mg. 
menta, adeoque & Centra gravitatts determinare : Additionibus {cili. 
cct, & Subductionibus tactis prout res poſtulaverir, 

Eademque Segmenta quz nos ad aliquot rectas COmparayimus, eg. 
rundem reſpeciu illarum Momenta determinando , ipſaque Centr, 
gravitatis (per diſtantias fuas a duabus faltem non parallelis res) 
celignando ; Poterit quiliber ad alias quaſvis datas rectas (proptertyn 
Magnitudines tum diſtantias Centrorum datas) fimiliter comparare; 
[{emque & inaltis Segmentis (horum ope) praſtare, 

Ex Momentis autem.; Ungularum Magnitudines,% Solidorum con- 
rerſione ( perte&ta aut impertecta ) delcriptorum , obtineri poll, 
ta przcedentibus ſ#pe dictum eſt, Sunt utique Ungulz Semiquadran- 
tales , iplis Momentis (ut a nobis delignatis) zquales, (:lixqueln- 
gulz, ad has, in altitudinum ratione : ) Solidaque integra converſione 
facta, ad correſpondentes Ungulas Semiquadrantales, ut P, ad &, & 
ſemiſolida, eorum dimidia : Er ltmiliter de aliis imperteCti; converlio- 
nibus, ſervata ratione, judicandum, Ut ad hanc al1aſque propolitiones 
ſxpius inlinuatum elt, 


Denique ; quz de Cycloide primaria jam tradidimus omnia, ea 
»6&KAx IO DIY 
dem ad Secundarias facile transferuntur, quas Protract as ( omrattaſqu 


" appellant, ; 


Cycloidem vero Primariam illam dicunt quam hadtenus deſeripli 
mus ; Quam ſcilicet volyentis circuli Punctum aliquod in peripheria 
deſcribit, dum ipſa {ibi Peripheria commenſurat 1n ſubject plano 
zqualem re&tam 7 e 7; Ejuſve Centrum rec&tam delcribit c Cc, pert 
pheriz zqualem, Puta 7 A 7, fg. 166.175.176, 

Si vero refta c Cc, quam Centrum deſcribit dum circulusunam 
converfionem facit , ſeu quz huic ſubeſt in plano 7 « 7 , quam Cyclo 
dis Baſem dicimus , Major fuerit quam Circuli Geniroris Peripherly 
Protrattam dicimus Cycloidem ; ut 717 tig. 175. [i MinorCo 
trattim, ut TE, 

Dumque Circulus AD «, aliquo peripheriz ſuz pun, deſeridi 
Cycloidem primarzam, ut TA; Fig. 166. 176. eodem tempore, 
Circuli Concentrici cujuſque Minoris correſpondens pun&tum delcndit 
Cycloidem Protrattam ut 7 I,fig.1 76. Concentrici vero Major» jil- 
que punctum correſpondens, Contrattams deſcribit ut 7 E. Quarum qui- 
dem Cycloidum Prozraite Comrefteque Genitores , ſuntilli Mi, 
Major g, Circulus, 


(Qz 


. 
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Quz autem de Cycloide Primaria traduntur omnia ; eadem Secun- 
diriisaccommodantur ; cum hoc diſcrimine,, Quod, cum in Primaria 
retz b B lint iplis Genitoris ſut arcubus B A Equales, in Protraitss, 
Majores ſunt ; in Contrattzs Minores ; quam ſuorum reſpettive Geni- 
torum Correlpondentes arcus B A ; & quidem in ea ratione Majores 
Minoreſve, qua refta 7 «, major eſt vel minor quam + P, Genitoris 

Circuli fui demicircumferentiaz Adeoque, quoties in calculum veni- 

) ut retz b B, pro «, ſubſtirnenda erir quantitas quz ad hanc it in ea 
xtione qua eſt 7 4, ad + P. Er limiliter, mutatis mutandis, in earun- 
dm Quadratis Cubis, reliquiſque poteſtatibus : Ur in prxcedentibus 
ziquor propolitionibus monitum fuit, 


- PROP. XXL. 
Ungula Semicycloidi A 7 « infiſtens aciem habens © «, A 
- eſt Dupla-ſeſquialtera,, correſpondentis Ungulz Semi pjg,1 55, 
4 circulo A D « infiſtentis ; ſeu ut 5 ad 2. 
Enkque 1Momentum reſpettu aciei ſug , eſt Duplam-ſeſqui- 
; tetizm2 Momenti Ungulz reſpeCtivz Semicirculo A D « 
. inlſtentis, eandem aciem habentis , reſpe&u aciei ſux 5 
j ſeu ut 7 ad 3. 
Kemque in reſpeCtivis portionibus obtinet : Puta Vngula 
m Qudrilineo b &« A in Semicycloide infiſtens, aciem 
4 habens 7 « , eſt Dupla-ſeſqraltera reſpetive Ungule 
k S&ttori Bu A infiſtentis; ſeu ut 5 ad 2. 


Ejuque Momentum elt Duplun ſeſquitertium momenti re- 
it beftive Ungulz infiſtentis Seftori BaA ; reſpect aciei 
7 luz -&; ſeu ut 7 ad 3. 


Atque hinc eadem reſpective determinantur, tum quoad 
Momenta, & Centra gravitatis, in Ungulis Semicycloi- 

, Ejulve portionibus , infiſtentibus 3 atque in illis 

uz Ddd 2 que 
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Fig.166. quz Semicirculo , ejulque portionibus reſpeCtivis in. 
{i{tunt, 


Nempe (retentis Symbolis ut in propoſitionibus przce. I * 
dentibus,) 

Semiquadrantalis Ungulz , Semicycloidis Ar =, acien 
habentis 7 « , Magnitudo e{t #5 K* P ; Momentum re 
ſpetu 1«, 35R?P; reſpectu T A, 487; Diltantia 

H. Centri gravitatis a 7, ; K3 a T A, 5 R: Momen- 

tum reſpettu A «, 55 K*P?-—*34 ; Diltantia Centri gra- 
EP : 123R* 
vitatisab A «, 3 P — — 

Acicmque habentis T A3 Magnitudo, :R*P;Wo  ; 
mentum reſpetua T#, 4x K*P; reſpettu TA, 
:R-P ; Diſtantia Centri grav.a T #3; Ra Tak: 

H. MomentumreſpeGu A «, 3: R* P* — 5 R* ; Diftanti 


Centri gravitatisab A «3 ; ÞP — ——_ 
H. Aciemque habentis A xz Magnitudo : *RP* — 5B; 
Momentum reſpe&tu > « , 55R*P*—*$R* ; relpety 


TA, ;3R*P*—#R+ ; Diſtantia Centrj gravitatss} 


4  — a] 1 \WEPÞ 
T &, -—— a TA, 6h - Fo =o 
M, Momentum reſpeftu Ax, 7RÞP3—35R*P; Diltar 
: | Ry" PR 3P3—35RFP 
tia Centri gravitatis ab A «, PI=GaRr* 
C, 


Unguiz (Semiquadrantalem intellige) Portionis Semicy- 
cloidis b&« V A, aciem habentis T « , Magnituco, 
if K*-| 53sbRk5 Momentum reſpe&u r7&, 3;f® 
+35 þR* —,253 &; reſpettu T A, 35/63 —; 8 
--;5*R ; Diſtantia Centri gravitatis 2 7 «, ; k+ 

Iq4hR—753 \ 4 hR—753 _ . 

&. 45fR+1 55? a TA, R—_ —— 55h © Moen 

tum reſpectu A & , $4 R* +35 15K? Th —g08 


= 
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+2, R*—;;,?vR; Diſtantia Centri gravitatis ab A «, Fiz 165. + 
4542 R+64vR2—41,22R-J-14320 
"" gcaR-þri5oR—300w * 
Aciemque habentis TA ; Mag. 3fA* —73:4R 5 Momentum C. 
reſpry? RG —7T40 R-[7,57 Rireſp TASK? 345K? 
-:2;3R; Diſt.Cen, grav.a a, 3£8-|- EE 43 I 
TA, Rt — ESE - Momentum reſpe&tu 
Aa, 42 Rb it arRt — 5 o Bj 3; 58 Reefobarnh 
+;25*v R; Diſtantia Centri gravitatis ab A « , a— 
2vR3b-634*R—-195*R—1 44%v 
—1264R-{-665R-|-3 050 
acemque habentis Ax 3 Magnitudo, 2a* X ++as RK G, 
| —tvR*+7;5* R;, Momentum reſpeCtu 7 «, {4* R* 
+uR* —rja0R—0R® +23 R*—753577R 5 refpe- 
| Q@ TA, 34a R* þraaf Re —$oR3 — 35352 R7 
+rtasvR+353 fi vR; Dilſtantia Centri gravitatis 


4d — 


Q 


: ; 12vR* —3045R — 86*R-|-1 5a5v 7570 . 
. Rl T x, 6 R CCA ” - þ4 2 
) 2 74%[--5 445 —2 49R-|--1 55? 
U I20R%?— 7; oa5R—83*R-|-1 $45-|--5*v 
. TA :R + > 2 ann um SSI Ares. enrnnnen ee 0 \ X 
4 I 6 | 274% $445 —2.40R-p1 he los M. ; 
mentum reſpectu A « R 23 R340 -—EtrOR* +43 R 
+ R+;41 K--5,53K 5 Diſtantia Centr! grav.ab A.;, 
[ Ig favR—950R-3 643-1084? |-6043%-1 453 


3 


544*+ 10845 — 48VK-+-35 05? 


nulz portionis Sermicycloidis b Þ 7, aciem habentis 1 «, D. 
y Mipnitudo SR? — £5R* —735sbR 5 Momentum re- 
| belur s, 1:xR3—33R3—3ihR*+3;57R 3 reſpectu 
þ TA, $44R3 —23£;R3 52 þR* —52:5R ; Diltantia 


p Centri pravitatis & 1 «, ?R 4 :aTA 

7k gravitatisa 7 &,, — t5aR—a5R-156? 2 

dy | FAR 75h? . Bi : 

en | i&+ pn ary ery Momentum reſpetiu Az, JI. 
Ik 0) Od the 
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19.160. F5R*P> —— — +30R7 —45R 25R? 
+a Rt+5;5*R 5 Diſtantia Centr! gravaab A: ;a+ 

45RP? —T $oakPt 1 $O82R—5 1215 F2 $67 R21 $48K? 561% 
1S$CRP—:504R— 6005R-|- 1201 ns... 
D. Aciemque habentis T A ; Magnitudo taR* —2 Re 
+7;:s5þR; Momentum reſpectu 7 x , CR 
+7,5hR* $i, ; reſpectua TA, zz «R3 — RB 
+ 225 þR* +5; 53RS Diltantia Centri oravitati \ 


\» > 


5aabReſoa 0g 
wi Ag IR — IEA 105 ? al A, vB 
5 25bR+= 4953 _ . x 
l, 098 I" 5s © — reſpectu As, 


TiR*17 —gRf - 2R3 —34R* —713245R* — 32,R? 
—TFATR—3 R; Diſtantia Centri grav. ab As, a-- 
63RP*— 2 524RP— 2 56R3F1280R*f2 5 24*R—76, R545, 
25 2RP—504aR—264R—120 y 

I. Actemque habentis A « 3 Magnitudo, ;7;RP* _*R3+}oR' 
—£R —aR —3:R; Momentum reſpettu Ta, 
TRoP? ——— 2:Rt- -|- * go? — Y \ © 2:45R2 24,1, 
+7145 vR + 315*oR; reſpectu TA, ;iRP 
—R4 + 30R3 —;0R* and 3s ?R*— 752K 
—7,5vR ; Diſtantia Centri gravitatis a 7, {R— 
192 K3 —049 R?-|r 2045 Rel 6457 R—12045V—y5 6,9 , 
$4b2— 3d4 A? 2 104 2 —};3245t+1920R—1] 2 037 5a Ta, 

*R-|- 19: x — 57 R3-t=2 4045 R-+ 648 R—1 2045 —56f0, 
413 —3$84K3%—2164* —43 24fhnt HIMN L208 ; 

N. Rk reipectu Ax, MARP3 — 2&R3P — £2 
-iavR2 50RD —1 BR a R— a5; 

Diltantia Centri gxavitatis ab A «, 
g9/3—105 PTS 399 avR4-1 $597 Re—5S2 43160 
— 12045? 2853 2- 
CF IG oi —2 1645—605* 


F, Ungulz Trapezii bÞ«V, aciem habentis r :; Magnt- 
tudo , 14h + 356 3 Momentum reſpectu TX, 3 44 
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233 reſpectu TA, aR-Hw*R —t2h3 —Z;þ; zFig.166, 


pe . . i. . \ 4.4 KEE, - " 
Diſtantia Ccntri gravitatis 4 7 «, CPs 4 Ti. 
Anolon 7 5 "EP 

1R— 5b: Momentum reſpectu A &,4.4**--* ::53 
+152/2 3 Diſtantia Centri gravitatis ab A «, {+ 
2464-2 37 "u Th 

, CL ———_— — | jt a . 

nar atT 3 Z60anl—2 45 


kciemque habentis T A 3 Magnitudo, 24bR-j-;/R—2 143 
—+4*; Momentum reſpeCtu 7 «, at *K+4$:h* R—* 4þ3 
—ih*3 reſpetuT A, 4a4bR* t 25 bRz: —24ahrR 
—tih2R-+j ab +5 ht; Diſtantia Centri gravitatis 


ch—f1.? <a 
SOLE: ee OE aTA2R—t2— 
_— > ſped 
T7 omentum reſpectu Az, fakR 
+:6R— SD nnd aghd—$2L2 ; Diſt.Cen.grav. ab Ax, 
2 
pit — _ — - = 
: 484aR-1-245 K—124h—&5þ 
Aciemque habentis A « 3 Magnitudo , :fab+$:% $ Mo- 
mentum reſpetu T &, 44%*+34:h* +4212 5 reſpetu 
TA, fabR-|-j25bR—44%b* —$25h* —$:5:h* ; Diſtantia 


2a5h;-|--5*h 


Centri gravitatisa 7 «, 3 | — Fel 34 TA, 2R—3b 
245þ={=52h 

C_ ba I Y/ : 2, 
mg 4 Momentum reſpedtu A «, *4:b+ : 4*%h 


+wh+7:3h; Diſtantia Centri gravitatis ab Au, 
a+ 642-4433 +13 
6fa+25? k 


Ungulz Segmenti Semicycloidis bV A , aciem habentis 
TA; Magnitudo, —ieR*avR+Z50R—$112—353 
Momentum refpetu T A, —53{R0+ 220R*--2oR2 
—OR—R—34*0—353; relpetu r &,—33R? 
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Fig.166 + ZarR*+|-$rvh gt 11th Sap, BR -- jay +2,4,, 
reſpectu b V, 550 4 26K 140 > by hl F 
Pr ; Diltantia Centri gravii cath q TA, 
K+ cRo- 3/*R $443 —2:37 SS 
6 Rae ers Pet 2.47 G3Y Noo—O43 343 , * ( 


6foK* — 5; f82. R—44120-— 252v \þ > 
/ ——_— } 8 FE. [\ 
mp eR% 1-124 U A 1-9 iv K 6433 _— Ta V, RC Ree " 


T2 5 cats, 1427 1K (=3fiR) = 4412 30. \ 
R. — Je 5.3, 1240 KR +9 R— —6a* —413 = 5 Momen- 
tum reſpectu A 0, —$4*R*-j-$45 K%-þ-2 32 2 $vRk4aung 
[-4arvRe| pf,22R—44%3—345—45 ; Diſtantia Cent 
gravitatis ab A #, 2.4t- 
gas 2. +72 R*— 129 R312 pasvR-J-2 032) Ree 1246 —o6 
1 $ek2-|-72 av Reb; qr K—3 045 —243 © 
FE, Aciemquehabentisr « 5 Magnitudo, —Je&*+avi-+ in} 
+» 288 af, Momentum reſpeetu T A, —;ie-+} avi 
[50 AÞ —346*R—= $33 Ret 31m + $50 reſpettu 78, 
—22R3 | av R2 -] $57 R2 - 13 T3 R | I233R —3y4Pv —Lv, 
reſpectu bY, 2683 þ-7 7 VR? | g5v £7 n_ AR 1 3& 
+ 445*v +3200, Diſtantia Centri oravitatis a TA, 
— 210 R-Jj-48av Rip 2250 R*— 2441" R — 103K 
+2 44520 -|-1 8,39 
— 4A 72 40 A--1 $50 Re{- 3 640--2.45) ; 
— S7eA* - g6avR* o5- geo R® | g96a58*R +5,95R 
—2445*%V —1 8539 
4 — $46? + 724v K-|-1 850 R-|- 36413-2453; 
21 eA3 + q2 av Re 6330 R*— 484PR —89E 


% 
41% 


3 bv, J-12av+653v 4 
— ſei? +7T2avR+1 1850 &|- 3641312453, 
K. Momentum reſpefttu A «, — £4* 8* -þ 2asR2 +55) 


— 22 43 ++-4320R-| 2450 R +7300 R +4405 | Man + uf; 
Diltantia Centri gravitatisab A «, * a+ 
2745 KR? + 5 $2 R2 En 1245 2 gi? 
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Aciemque 
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—::* 3 Dittantia Centri oravitatis ab Ax, ; 4+ 
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7 R3 1-27 ar Af 105 ; 
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ras RN IN 3:28 ": eeipectu I , 
—=R*-| Reb} RE —3R R + 4..R 
7 of bold 6 3 reſpec b V R 2 
rn % , 
=; 501 & R R 4 I\ R 
_—,, 725+ 3 Diſtcantia Centri gravitatls 2» x 
_ ] —_ " A : 3 Z 
N S t 
\. 6 
—__ "'v, f5*R a 
a .- v7 _ C7 
I, [5h 
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Fig.166, culo AD a, in minuta Triangula, numero infinita : Tum &- 


168, 
170. 
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483 R?-QvR3 +1 $a v K+ 36418} 141%} 
Eon en DD ES 
4 | — $4 R4-36a5 R658 R— 4 $0R"4orm 
+ 3640+ 1I25v , 
Momentum reſpettu A, ie R*®— FarR* —1p; 
— ——— UTTER 
+7553 3 Diſtantia Centr1 gravitatis ab A «, 
87eK3—9 6avR?—givR? —1 243 R-j-364% R-+1 24,3 R-4-1,32 
+ 2443I7-364*%v +2 44: t={5 3 
—4vR* —1 84*R-|-3 64:R-}-6R--3 64*v-| +36a5+111, 


Adeoque exhibuimus , in expoſitis Ungulis ,- tum Magni- 
tudines & Momenta, tum & ipſa Gravitatis Centra, 
Quzque de Ungulis tradita ſunt ; ad Solida conver- 
fone facta facile transferentur. Quzque de expoſitis 
dicta ſunt ; fatile eſt ad alia, calculo rite adhibito, 
accommodare : Puta, Ungulas Trilinei AbK; aliahe 


ejuſmod!, 


Quzque de Ungulis Solidiſque Semicycloidem Primarian 
ſpectantibus tradita ſunt ; eadem omnia ad Ungulas 
Solidaque, Semicycloides Secundarias (five Protrattas 
five Contraftas) ſpectantia facile transferentur. 


Iltributis, (ut ad propoſitionem prxcedentem) Tum Smict- 


micycloide A #, intotidem Trapezia correſpondentia: Incelligatur 
ntrique.infiſtere Semiquadrantalis Ungiyla, aciem habens 7 *. _ 

Quz autem vel toti Semicircalo, vel ipſius Sectori , ut B4 A, it 
fiſtit Ungula ; componi intelligatur ex infniti numero Unguls, { 
Pyramidulis, minutis illis Triangalis (ut eB, ſeu Y « P,) incu 
bentibus : Quarum communis vertex (ir « pun&tum ; Basiſque ſuper 
Triangulorum illorum Baſibus (ut Y P, &c.) eretz , altitudines My 
beant iplis V a reſpeRtivis zquales, 

Quzque Semicycloidi ſive toti ,, ſive ipſius Portioni, ut b**V > 
(qux 8Qori Be Areſpondet,) inſiſtit, ex totidem Ungult, 


reſpeRtivis Trapeziis gb, fu yd Ep, &c. incumbant _? 
enti 
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hentibus in 7 4 recta continue jacentes, altitudines vero ſuper iplis Fig.t 66, 
bp Trapeziorum bahibus (pro Semiquadrantalis Ungulx ratione) 179. 


iplis V « (reſpe&tive) carundem a 7 = diltantiis, #quales. 

Quz quidem Minutis illis Trapeziis infiſtentes Ungulz (propter 
Trapezia illa zqualia , reſpe&ivis ram Semicirculi Triangulis, tum 
Trilinei Reſtiruti fig. 1 70. Parallelogrammis ſimul ſumprtis,) xquales 
erunt reſpe&tivis Pyramidulis — fimul ſumpris,quz reſpeRtivis 
Semicirculi Triangulis Trilinetque reftituci Parallelogrammis, incum- 
hunt ; adeoque ad pyramidulas illas, ut 5 ad 2 ; (ut ad prop. pra- 
cd, oſtenſum eft.) Suntque in eiſdem reſpeQive live a 7 «, live T A, 
(ut hiſce parallelis,) diſtantiis (ut patet.) Adeoque & Moments 
Momentis xqualia habebunt , live reſpetu reRtz r «, liveT A, live 
ajuſis hiſce parallel retz. 

Cumque hoc in fingulis reſpeRtive obtineat, (adeoque in ſimul 
omnibus : ) 1ilius , quz ex Ungulis hiſce , minutis Trapeziis incum- 
bentibus , componitur , (live toti AT « $emicycloidi , live iplius 
portioni, ut bB&@ A, vel b& 4d, vel b&7, Gc. hg. 166. inliſten- 
:s,) Ungulz Momentum ; zquale eſt Momentis, {imul ſumpris, tum 
illus quz ex Pyramidulis componitur Ungulz, (five toti Semicirculo 
AD« , ſive iplius portioni reſpeQivz, ut Ba A, BeD, BaB, 
&.infiſtentis,) tum 1llius quz ex Cuneis componitur, (live toti Tri- 
ineoreſtituto , five ipſius portioni reſpetivz , ut b&= A, b&0d, 
d8r, &c, fig. 170. inſiſtentis,) (imul ſumpris. 

Et autem illius quz ex Cunets, ad illius quz ex Pyramidulis com- 


- pontur, Ungulz momentum, reſpetu retz 74; ut 4, ad 3, 


(per $A. prop. 19.) | Eſt itaque illius quz ex Ungulis Trapeziorum 
componitur (live Toti Sernicycloidi A 7 , live ipfius Portioni, ut 
dieA, b&dd, b&r, &c. inliſtentis) momentum ( utpote 
urique illis quale) ad momentum illius quz ex pyramidulis compo- 
tur (five Tori Semicirculo AD a, five iplius reſpeRi-z portioni 
beA,BaD, B=B, &c. inliſtentis ; ) ut 7 ad 3. 
quidem , ea quz Trilineo reſticuto Ar «, hg. 170. inliſtit Un- 
Bula live aciem habeat 7 «, ſive T A, (ive aliam quamvis rectam hiſce 
farallelam ; aiia non eſt quam quz Trilineo diſtorto AT « D (cy- 
dis curvz , & -Semicirculi convexz interjecto) inliſtit , in litum 
(ditum reſtituta ; Er Ungularum Momenta , reſpeftu rectarum 7 2, 
A, aut hiſce parallelarum , (propter tum Magnitudines tum Di- 
funtias Zquales, ) ſunt xqualia, Quod & in partibus reſpective 
Mparatis, perinde obtinet : Pura , quz curvz retxque Ab, AB, 
3170, &quz curvis Ab, AB, bg. 166. interjacet ; item quz 
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400 De Calculo Centri Grawitatss. 


Cap, Y, 
Ergo, Ungulz portionis Semicycloidis b & 7, aciem habentis r« 
momentum reipefu r « , 45a83—+23583—Z5þ K*+ 753 R=14 hp 


; 36 
Low 23 FER, | ET IS. ONT þ 4+ pax Or FR 
| a400 R2 = SEO R=AEROP —344k5 —3L53 —TbruR8 — ta 


Adcoque {proprer magnitudinem , £x A? —35 K2—5 hp per þ E, 


| : \ 7 1256 Apo 51A? —634bk41,9 
prop praced.) Diſt.Cen.grav. a 7 #, —- —*p—" 7 Ty 


4p 14hR—73 - 145 ?—7;þy 
=5 45%K—458K—153þ © * 45K —455R—oþ 
7h? ' 75 aR?—755R*F; R141 
90—_ 5#h 90aR—yosR—3o0g 
73h® 


= 2 R-{- Semiſolidique correſpondents 


454*R —455R —- | 5h” 


circa 7 «, magnitudo, #=RP—85RP—535bP ; ejuſque refefh 


7 £ Momentum +{2R3 — ++ ;R3—Z5bR?4-7353R ; indeque Diſtantiz 
: .'- . _— 2 8:h*R 
Centr! gravitatis, Þ — T5aRÞ GRP 

Similiter ; Ungulz ſegmenti «Be, aciem habentis TA, mg. 
mentum reſpeu TA, eſt JaR3 — g5R3-|-;35bR®*+735K per 5), 
prop. 16, Ungulaque correſpondentis in Trilineo Reſticuto bfr, 
£22R3 — *£5R3-þ45bR®-|-36R ; = $ D. prop. 1 9, 

Ergo, Ungulz b #7 in Semicycloide, aciem habentis TA, as 
mentum reſpettu T A, HaR3— $35R3-l-33:hR?-þ-;256R ; & 
ſpeftu 7 (idem quod aciem habentis 7 4, momentum reſpeth 
TA,) 3#aR*—3 £R3-þ53:bR®?— 5363R. Adeoque (propter mag- 
nitudinem ZaR?— 2:R*+755hR, per $ E. prop. praced.) D- 

7 '_ JE 3 
ftantia Centri gravitatis a T A , - 2 - — - EEE 
22 od 5 25hR-|—4 953 FEW 75 @R? <7 55 R*f 35h R141 

wh res kr pan ? 126&K-—1 2658-30 

SR F250 A495 << 

-- EL Rem Ennio Semiſolidique correſpondet- 

...tci TA, magnitudo ZaRP— 35RP-j-;£:þP : Momentumre- 
{20.1 © A324 R3--L35R3 ++35þ K3+75353 K; Centrique gravitats 
: a 2085 £2 +1965 
a T A diſtantia, 21P -[- 441 akP——441 7R/-|-1054hP* 

Item, Ungulz Segmenti Semicirculi, BV A, aciem habents 
TA, wvnenum reſpetu TA, eft, Ze83+-|-$$5vR%—739R 


© 
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— , & reſpectu jo , veR3 -|-$498? —45R 1-45; & re- Fiz.166, 
p:tubBV, —teRY-pavR?—gr0RP—7lIR— 72330 ; per $T. 150. 
, 16, 
x4 Ungulz Trilinet b B A aciem irem habentis T A, momentum 
reſpectu T Agt — ZeR3-r $avR®-|-4vR7 — 228 R— gi3R— 7 1127, 
MW Erchets vo, Fel bavi— $42 8þ SOR Laptu,y &e re: 
bBV, jeRi—5240R3 +4 R—ja R—EIR—L uw, 

—_——_—_ ...- | 
| Ergo Ungulz Segmenti Semicycloidis b V A , acizm habentis T A, 
| nomentum reſpetu T A, eſt —4$eV3-þ-430k? | 2vR?—2 4323 

—220R — 34520 — 2530 ; & reſpectu T6, — 5763 + 2,7R3 

+LOR> — 246R — p453R + $45%+|-2:3v, & reipectu bBV, 
HR +3200 + $40R3 —JaPR—ZIR—Z$85 v— 24:39, Adeogue 
(proprer magnitudinem , — $eR? + avRepZvR — 3482 —43, 
er } F, G, prop. przced. ) Diſtantia Centri gravitatisa T A, 
—eR3-4-9640R7 +8150 R3 — 4845 ?R— 28 R —2445?v— 18539 
On: n—mIgeR%+ 72 avRþ5 450 R—; 645% —2.413 ; 

iR+ 6foR* — 3f ?R ( =3fR) — 4489 — 330 
"OE —3R3-12a0R+gmR—6a,— 4.3 TY 
=210R3-+-484vR*-[-2 750R3—2 44R—1 oR-[-2 4453v-|-1 $539 
S_—_— ” " 5 450R— 3641? — 2453 
3fv*R —44-*v — 343v 

=R— —77R2 +12 a0 R-Þ9R — 647 — 453 3 a bBV, 
IfeR'-b-304avR? 4-45 5014? —24453R -—-16IR — 12432?v —E5*Þ 

—1 8eR*t-72avR +5 450K—3 643%—2 443 

af R—ganv—353v : £h 
—JeR? +1 2avRt-9vR —Gef——get . R—h— 
ify?R-- 4452v—35Iv OY FO 
| = IA Gar —gT vemilolidique correſponden- 
is cinca TA, magnitudo ad illud Ungulz aciem habentis T A, ur 
;PadR. Momentum Semiſolidi ad Momentum Ungulz, ut 2 ad t ; 
—— a_ diſtantia in ſemiſolido, ad illam Ungulz, ut 2 R 
WP, 


we... 
=1—FR— 


| Mmiliter, Ungulz Segmenti Semicirculi BV A, aciem habentis 
14; momentum reſpeu 7 e, eſt, 4eR* + £5vR2+22,3R— $583 v3; 
png dBV, —teR*-|-44avR® | 10 A323 Rept, pre 
J's «16, 
ngulzque Trilinei bB A, aciem habertis 7 a , momientura re- 
/ ſpecty - 


"3 , . . . 
402 De Calculo Centri Gravitatis. 
N 1eQu 7 4 , 2fR? | og $3 3R— 547 — Le + "4 Rt 
— E5yR3 + Fas®R- ry "NR — 544 20 . & Reo bBv: R3. bh 
— 2,b6R? IE *Þ 15 ht = 368-7 Thavk2e| + 210g 
+5553 R-|-£:4%0, per $E . Prop. 19. 

Aceoq Th Ti ny anks Segra v9 So -Mmicy cloidis b V A, actem haben. 
tisre, m omen cum <5 ra, —2z010 +1- : v2 p4R 

> » TY x 1 $ 9 & { . 
_ k Rel ; £ NY 2 rag, v 4 re PC. Tu oBV, 338 


VR! j 101K? : ,,2R-- - *R+} » 18204 y, Vw, & relpecty 
T A, (idem quod aciem habentis i A, m1 omentum reſpectu 7) 
—; Rav R 4g vRI— $0R—Te 3 R=i- £483) 44,3 TY 
deoque (propter magni iudinem , — 2eR3 += 4 Rel- 2, A |-L4g 
73 - pery$F,G ;. prop. pra ced.) <a Cenrigrai tatis, a74 
—_— R* -j— JO AV I * =|-- givR? ” Ri A $38 + ($68 p 


24 4,2 v 18 53 
_ 1 7 < AT] Re43 EIT, ; 
> en +4 24VR-|-6 35% R?—4 da; R— $5) Roj-1 2467 
[A 3% 
. . Ty x7 + $ 
PU V5 V 3 T's, 


—Ff ae —7 24? Reb: d5vR + 3 04s *-F245 1 
= 2 11? Es hen P AP R—TPR 
-|—2 44520=)—1 853 


, 
% 
- , F - 1 


« TA, — F117 24 vR-+-ItvR- - 645? | 2487, 
Semuſoiicique correſpo1 .dentis circa 7 «, Magnitudo ad 1!]ud Un 
pulz, ut 2 P ad R, Momentum reſpect axis ſui 7 =, ad uu 
[6 'ngulz, ut2 ad1 , 'Diſtantia Centri gravitatisa 7=, ad illamllt 
guix, ut 2 Rad; P. 

Similiter, U noula Segmenti Semicirculi B V A , actem hadentis 
ng momentum _ bBV, eſt, LR; v2 34 R 

[| 


> 


*R—73:*v;-per $V. prop. 16. Er Ungula Tri incidBA 

aciem habencis b ; v, reſpect b B V, eſt —Se + £2: R344 
MII R— $4130 , dE. prop.19g 
Ergo, Ungulz nk enti Semicycloidis b V A,  actem habznts 

b BV, mom: num reſpetu bB V, eſt —, SeR3 + L1R2+gol0 
—£4*R--72IR —$4,?v w—ebetey Ejuſque m om: ntum reſpec 
r. A oem argue aciem habentis T A, reſpectu bY V,) 33 
R271 g501R2- $43*R— ,FREE 2p. el.3, & reſp 

7 2 {5 ba atque aciem habentis T4, momesrvm rel; iedtu bBY, 
i 0R*? +532 a0 RG tey RB SZ 1R > R-| + 4939 + T2 on 


"In ( propter magnitu a; nem 1 eR2 - Lav -R 2 R—16%—j '; 
per 5 E. prop. praced, ) Diſtantia Centri oravitatis 4 bBY, 


_ | 56) 
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—15e83-[-6cavR%-j-45 RR? —1 24R — 3853R—2 44?v—652v Fig.166, 
ET 1 8eR%]-3 6avR=+- 5450R—3 045% —1 243 I 70. 
243 Vl —e7R ws 
=iR—b(=v—; RA ATI CIR GST ; a TA, 
t5eR3 {-304vR? +45 50R? —2448R —1 653R —1248v —653v 
— 18R-36aR+54mR—3648—1253 
2453V | $3v— e5*R 
\ = je Eoanvkig ev R—Gaf=150 
þ 1143 +424avR? +635vR3 — 4848R — 853R-|-1 243% 4-653 
; TT 18eR*þ36avR+5 40R—3645—1 253 2 
: 2452V+33V— 65> R ANPIPR 
p =2R+ (TR (-6a R-[ TOR Gan Semiſolidique corre- 
E ſpondentis circa b V , magnitudo , ad illam Ungulz, ut + Pad R, 
nempe leRP-favPhrP— _ — Momentum , ad 1l- 
- ludUngulz, ut 2 ad 1, adeoque —73eR3-J-3av K2-|-250 R*—$4a;*R 
wtH3 R—3 4520 —t53v : Diſtantia Centri gravitatls a b (utpote 
\ xdillam Ungulz ut 2 Rad + P,) 
=3ceK* +1 204avR3 {9 050R3 —2 445* RÞ —7 653 R3 —4 84,?VR 


a 7% , 


— 12,.3vR 
n * ___gePP-+1 8av KP-j-2 750 KP —1 $437 P—633P, 
d | Exdernque habentur ope Trapezii b #= V, & Ungularum huic x 


, nhſtentium. Quippe ſubdutis Ungulis Trapezii b&« V, ex re- 
ſpeftivis Ungulis portionis b 8 « A, reſtant Ungulz Segmenti b V A, 
tt de momentis [imiliter, 

Eſt autem Ungulz Trianguli B « V aciem habentis 7 «, momentum 
hefty r a, £;þ3 , reſpetu T A, 2:h*K—Z$5h3, per $ W. prop. 
16, Ungulzque correſpondentis Parallelogrammi b4« B, momen- 
tum reſpeftu 7 @, 44h3, reſpetu TA, ah*R—+ah3, per $ E. 
Prop. 19, 

: o Ungulz Trapezii b4 « V, aciem habentis 7 =, momentum 
Ta, Libr daRibas Rb Sev R2— SUR? — $453 R 

. "BloptaPy+ tv , reſpettu TA ab*R+5h*R—Jah3 —+5þ3 
S30R3-[-25R3 —2av K2 — 450 K3 [<4 457 R-|-$53 R—$a8V— i539, 
(propter magnitudinem , Zah*+45h?, per $ G. prop. pre- 


'Þ : - . "2 4a Js. . 
a «.) Diftancia Centri gravitatis a 7, £-—=—= b;arque a TA,2 8- | 
m; £73, 


a-gs Fft Fademque 


404 DeCalculo Centri Gravitatis. Cap, ), 
Eademque momenta , ex reſpe&tivis correſpondentis Un 


Fi8.166, tjonis b&« V A momentis, 424 R3-]-335R3—g10 R*—23R & 


170. 


25483 +325R3--5300 62-5238, (3 C. traditis,) fubdut >. 
linquunt Ungulz Segment! bV A aciem habentis r « , momentan 
reſpeftu ra, —34483-]-3583 ( =—22e83 ) + tavR inp 
+4417 R + 223K — $480 —45v; & reſpectu TA, —324h3 
I $25 K3 ( — c—_—_ Tze K3 ) —+ *4v 1.3 _ + ;vV K+ i E663 K — 78R 
<j-$45*0-|-1 57; ut ſupra y E. Unde reliqui deducentur g 
prius, 

Similiter ; Ungula Triangult Be V, actem habentis T A , Me. 
mentum reſpectu 7 ©, (1dem atque acicm habentis 7 2, reſpect TA) 
*5b* R— 2503 = 45R3—10R2+3363R— 469 , reſpectu TA, 1p 
— $1h*R |-$5þ3 ={:h $2 =|-5.3 R —8h —$5R3 —$59 73 1438 
+2530 ; per 9 W, prop. 16. Unguiaque corre{pondentis Faralle 
logrammi b#= B, aciem habentis T A , nvmentum reſpectu 74 
(idem atque aciem habentis 74, reſpettu TA,) ah* & —aþ 
=24K3 —+av 82 <[--1453R —5458v ; reſpettu T A, $483 —tp 
=—=$ahb £2-\-$45* R— $a =34R3 —JavR2-|-343* R+318%, pi 
$ F. prop. 19. 

Ergo Ungulz Trapezii b&= V, actem habentis T A. moment 
reſpectu 7 4 (idem atque aciem habentis 7 4, reſpettu TA,) abi 
-|-$5þhÞ R —4$ab3 — $53 = Fa R*|- 35 RB—+4a0 K® — $50 F* «Lap 
+353 R—45*v—413v,& reſpetu TA,SaA3 +25b R—$h*X—t8 
+=3h3= ah -|-$5þ K-73 432 R433 R—1, 45 3h — 4ahÞ 
+=25bR2.—24ab*R —*h*R+3ab3-}-$5h3 —=34 83-3583 —toÞ 
—L0R32}-45?R 1-453 R-[-$432v -|- $4839, Adeoque ( proper 
magnitudinem 24h R-4-;b R — Lab? — 35h? =24R* -|-$5R* —k 
—+oR-|-t$4a,2 +33 , per $ G.prop.praced.) Diſtan. Cen. gray, are, 
i24R-l->5R—4gab— 35h 25R—fh 


2a Rota Gab LEFT 77 ry er; 
PE 200 A a 
TA, 2Rmgb— 244 R-j-1 25 R—64h —45 
Eademque Momenta , ex reſpe&ivis Momentis correſpondents 
Ungulz portionis b &® V A, ££aR3-[-22; R3+3400 R*+520R, & 
124 R3-)-35R3-+ 5250 RR—+$253R, ($C. traditis,) fubdutta ; Reli- 
quunt Unguiz Segmenti bV A, aciem habentis T A, momentum 
reſpeftu Ta , —;14aR3-þ225R3 (=—$2eR3) +3avR*4nÞÞ 
—FAPR—5 253 Rp $482v=1-4130 , & reſpectu T A, —514 
355 R3 (=—3$eR3) +4av R?-|-Zr0R>—205* R253 R-fa) 
—243v; Ur fupra $ E, Undereliqua deducentur ut mw 


þ h. 


cT = - 2 ow — poo ” ONE 
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Accedimus ad conſiderationem Momenti Ungularum Semicycloidis, 


juſque partium , aciem habentium T « vel huic parallelam , reſpetu Fig.166 
raz Ax, aut parallelz huic: Adeoque 6 ( propter diſtantias & ;5g, * 
ilricadines reciprocatas,) aciem habentium A = aut huic parallelam, 170, 


nomenti reſpettu 7 « , aut parallel& huic : Eorumque quz hinc de- 


nt, 
Fe iburi iraque ( ut ad 9 H. prop. praxced. & alibi,) tum Se- 
nicirculo in ſua minuta Triangula « B, ſeu Ye P; tum Semicycloide 
in reſpectiva Trapezia 8b, ſeu y 5p, bg. 168. quz reſpeRive 
a (int iplis Y « P Triangulis, & parallelogrammis y 4 p 

170, {imul ſumpris : Erigt intelligantur , ut prius, Ungulz Semi- 
qudrantales actem habentes T =; quas compleant iifdem Triangulis, 
Trapeziiſque minutis,inliſtentes minutz Ungulz, Quz itaque Trape- 
ziorum Ungulz, xquales erunt reſpe&tivis Triangulorum & Parallelo- 

orum Ungults fimul ſumpris : Ur ad $ C jam oſtenſum eſt. 

Ungulz Trianguli Y « P (Pyramis cum fit) adeoque & huic xqua- 
ls ſimiliterque polite Trianguli ( in Trapezio intermedii) v4, 
Centrum gravitatis (illicin « B, hic in 8b, poſitis,) a 7 diſtabir 
Dodrante alritudinis, (per prop. 6. hujus,) hoc eſt, \Va—2h., A- 
&oque iplius Y « P pyramidis (ſed non & iplius v 87) diſtantia ab 
ba, ZOV=3s. 

Ungulzque parallelogrammi y CZ p hg. 170. (utpote Priſmatic, 
dubus balibus Triangularibus interjecti, ) centrum gravitatis a 7 « 
dia, altitucinis Betle, (quantum ſcilicer inde diſtart Trianguli cen- 
truy,) per prop. 5, 6. hujus, hoc eſt, #V==4h. Arque tantun- 
dem inde ia bipartitz Ungulz, parallelogrammisv ©, » £, (utrin- 
que a b8 xqualiter remotis,) fig. 165. Centrum gravitatis, in ipſa 
d#politum, Ejuſque Centri, a Centro Ungulz »v 8 modo indicati 
nadem b 2, diſtantia, ( altitudinem quod ſpectar , ſeu diſtantiam 
arageſt 4þ—#þb—7;þ, Adeoque, propter Priſmatis magnitu- 
dinem ad magnitudinem Pyramidis, ut 5 ad +, fu 3 ad 2, (eſt 

que Priſma dimidium correſpondentis Parallelepipedi , & Pyramis 
judem Triens,) attitudini centri Priſmatis additis duabus quinris diffe- 
rntiz altitudinum , hoc eſt #x73h-=555, hab*tur Ungulze Trapezit 
[tp (ex utriſque conſtantis ) altirado Centri gravitatis, ſeu dt- 

aa re, 3þ-{-th—-:þ, Adeoque cjuſdem ab A = diſtantia, 
bB---: BY _ p=e=s, 

Cum iraque Ungula Trapezii cujuſque y #5 p, ad reſpe&tivam Tri- 


mul V « Þ Ungulam (it, magnirudine, ut 5 ad 2 , (ut ad $ A. 


Fit 2 oſtenſum 


Fig. 156, 
168, 
I 70, 
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oſtenſum eſt : ) Sirque illius Diſtantia Centri gravitatis ab Aa ad 
hujus diſtantiam , ut «=l-73s ad 4s, erit Ungulce Trapezii cujulqu 
y 45 p momentum ad momentum corre{pondentis Ungulz Triangyl 
Y a P, reſpetucjuſdem A =, ut 54-|-35ad 75, 

Cumque hoc ubique obtineat ; ({lnque cadem ubique magnitudini 
Unguiz Trapezii ad magnitu/inem Ungule Trianguhi rato, ut 5 
ad 2 : ) Erit momentum Ungulz Totius Semicycioidts, ejufye par. 
tionis Ab&@, aut b&d9\'d, aut b 37, Occ (nam mpartibus perinde 
procedit demonſtratio atque in toris,) ad curreipoiidens Momentum 
Ungulz Scmicirculi, ejuſve ſectoris Ba A, autB «D, aut D aſe. 
menti, &c. (quarum acies lint 7 a,) reſp<Qu reGta A a; Ut onng 
ile Trianguli Ungulz , Pyramideſve, eo ſpectantes, in diftantizy 
reſpective 54 +3s; ad caſdem 1n 4s, ductas ; (eu ut omni quadrgt2 
V & {quibus, proptzr Y P ubique xquales , proportionales funtille 
pyramides) in 54+ 5r, adeadem quadrata Ve in 35: Hoc eſt, ut 
Omua 5ab*4-2:,* co ſpettantia, ad omnis 35h reſpectiva, ku, 
ut omata 10ah*+-751* , ad oma 35h, eo ſpectantia ; Hoc eſt, u 
7 ad 3, atque inſuper ut ona 1 0ah?, ad omna 351? eo ſpettantiz, 
ſymprtis 4 atcubus arithmetice proportionalibus, 

Sunt aurem (pro Ab Ze portione) omn14 ah? (ſumptis 4 arith 
m«tice proportionalibus ; ) hoc et , Omnes a arcus arithinetice pro- 
portionales , in quadrata Sinuum verſorum , arcuum ad Semicirculum 
reliduorum ; iden atque Dapl+m Momenti correſpondentis Ungulz 
Ab£&« bg. 17c. aciem habentis 7 e , reſpectu re&tzx A, (progter 
T:jangula {ingulis b # rectis ibidem inliſtentia, $4* ; eorunque a 
A « diſtantiam, 4 ; adeoque momenta, £4h*: ) Hoe eſt, Duplm 
iv{ius $4? 82+ Sar k?— Lap R—v k3—4,2£2, per $ F. proy. 19, 
Adeoque earundem Decuplum , ſeu Omn, 104þ* ; eſt hujus Mie- 
menti Vigecuplum ; hoc eſt, *54*K? +25 4a5k?— 5457 R—:006 
— 4 RF, 

Suntque Omnia 1h? eo ſpetantia ; hoc eſt, earundem Ln 
arithmetice proportionalium Sinus recti, in Sinuum verlortm, at- 
cuum ad ſemicirculum reliduorum, quadrata ; Id&m a:cue Duplun 
Momenti Solidi , quadrilineo Ab# a fig. 170. incuraventis, & 
ductu retarum b£, in 4» fati, reſpettu retz 74: Hocelt, 
Duplum ipfius, *- 834-252 £2—22vK per $ E. prop. 18, Adv 
que eorundem Triplum, ſeu Omn, 35h2 , eſt hujus mumenti ſcxtaplun,. 
hoc eſt, 4v K3-1j-452 £2-—4*oR, 

Ergo Omn. 10ah? : ad Gmna. 35sh*; (portionem A b<* (peCtat- 
tia; ) ſunt, ut *$4*?-|-2 gas Rim; ar R—2 07A £3263 , ad 


= 
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$343—33vR ; Cui 11 adjungatur , prius memorata, ratio 
Fd 3 fa fot HL20—200k, ad gu ij-gn (2—atuR 
mberor ratio rnomentt ungulz portionis Semicycloidis Ab $4 «, ad 
nomentuw Ungulze dectoris B= A, (quarum acies 7 =, ) reſpectu 
plius A = ; MH4* K3-j—2 545 A? —5 450 R—t3UR3 + E287 — 72uR, 
id og h3—570 R. | 

Cum iraque momentum illvud Ungula! Sectoris Be A fit (conſe- 
cuenits ſubduedccuplum ) 40 A3-t 352 AZ — 75320, (per $L. prop. 
16) exit, Ungula portions Semicycloidis Ab 4 , aciem habentts 
rz, Momentum reſpectu Ae, ( ſubduodecuplum antecedentis, ) 
WhtLt Las 2 — Thar R — $083 33,312 —37vR, Ifemgue 
&, Ungul:e portionis Semicycloidis A b 2 «, aciem habentis 4, e , 
momentum reſpettu 7 ©, 

Quod quidem Momentum , diviſum per Urgulz illius AbZ2 =, 
xiem habentis 74, magnitudinem , 3f&?-|-7 Eh K= La k2 +355 K2 
-+*wR, ( per $ D. prop. praced. ) exhibet Diſtantiam Centri 

Figs _ 64uR3 —754R —418R-1- 1545-1 450 
ezritatisab A 2, 34——— roi 
454* R+64vR?—415*R-[-1 45*v 

21R-|-1 5 ciR—3 050 ; 

ldemque Momentum , diviſum per Urgulz ejuſdem Ab 2 @ por- 
wnis Semicycloidis, acizm habentis A «, magnitudinem 44*R-+ 3 44R. 
—*0R*-+ 75-*R, per $ |.prop.praced.exhibet hujus DiſtantiamCentr1 

ES * *S 12 vR3.—? oa5R—85?R-| i Faſgu I ItH 
gaitatis a 7 &, pR— CC OOand[=5 jar —iguRtigs * 

 , 12vR'— 30arR- 85 Rej-t 5 a5t-j-730 

Ta, ;Rej- a Le a ater wed : 

27-+%+5 4459—24\h TIS 
kwreſpectu T A, momentum , 34*R*-{-+5 aR?*—vR3-+ *342R* 
+ratRþ-532uR, 

Quodipſum , eſt etiam Momentum Ungulz portionis Semicyrtloi- 
WAb fe, aciem habentis T A, refp:&tu Ae, Adeoque, 6 per 
bujus Ungulz magnitudinem 2 FR? — $f 5b R= 5 a Raj- 25 5R2 
+ 735vR (per $ D. prop. preced.) dividatur: Habctur 
quldem Diſtantia Centri gravitatis ab A «, 4 4-|- 
34R 195?R — 32 vR? IF a5vIg5 0 

I 26aR-t-6 65Þ+ 059 
FuR—1 032R+ 1 2vRÞ---1 452vV 

\ I26aR-|-66:R-|-- 059 

Aigitur totius Semicycloidis Arz,Ungulas ſpeRemus ; Quoniam hoe 
C31] 


» Adeoque <juſ- 


p_ A [mat 


Fig.166,caſueſt —=7P, v=2R, & 8=0, erit Ungulz A 7, aciem habeniz 
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r « , McmMentum reſpectu A @, 52K? P2—25R3 Magnitudo, 4, F 
: 2 She! : 1 2 dR? 
Centrique gravitatis ab A # diſtantia, 4P— "I : 


Aci:zmque habentis Ae, momentum reſpetu ro, ;*R2 p: 
—=58* , Magnitudo, ;#$RP3—FR3 , Centrique gravitatis diftant : 
323 2213 
A a &s —— ' . [ 4 - 
a iQ, RO gÞ?.—64R? 3 aTA, 2R-]- 


gÞ*—64R* ; Momens 


, 

tum reſpetuT A, 53R?P>— 2R#, |; 
Aciemque habertis T A, momentum reſpeftu Az, ;:R2P: 
—#R* ; Magnitudo , 3R*P , Diſtantia Centri gravitatis, ab Az, . 
1 P 6.41 1 
ie” ©] oh | 


Si autem ex Ungularum Totius Semicycloidis A 7 « Magnitudi 
nibus & Momentis ; auferantur reſpective Magnitudines & Momen. 
ta Ungularum A b # « ; Habentur Ungularum b #7, Magnitudines& 
Momenta, | 

Puta, {1 ex Ungulz Are, aciem habentis +a , Magnitude 
$R*P ; & Momento reſpe&tu A &,;+R*P>—*$£R* ; modo exhibiti: 
Auferantur reſpe&tivz Ungule Ab8e, magnitudo, 5R*+;%hR 
=#4R? +73-R* —755vR ; & momentum reſpettu A, $3 
+ F345R* — 74450R — SoR3 | £,2R> — 72820R ; ſupra tradi 
$G. Habetur Ungulz portionis Semicycloidis þ #7, aciem hi- 
bentis 7 2, Magnitudo, $R*P—£1R?— *£,R24-; £,vR, ſeu(prop- 
ter a=$+—4, & h=2R—v,) $zR*—5K?-—;74bR, culqe 
relpetu Az, momentum, +£R?P3 — £,2R3 — £583 +28 
—724R-450R—FR? +53:*vR:; Adeoque Centri oravitatls 
ab A « diſtantia, a + 
45RP> — 180487 --18>4fR — 513 83 + 256252 164% 

<p {6 5p 

1S0&P — 3604K —v025K-+1 2080, 

$1 ex Ungule A7<, aciem habentis TA, magnirucine, 2 DP, 
& momeato re{pettu Az, 338?P2—4 K+, modo traditis: Aut 
rantur reſpettiva Ungulz A b 2 e, magnitado; if 642 —7$:bR=j53" 
+25 R2-4-7557R ; & momentum reſpettu Az, 242 R3-|-234K 
—SvR3-|-+352R*-[-7 $459R-[-5220R ; ſupra tradita $ G. Hide 
tor Unguliz b 27, aciem habentis T A, magnitudo, 3R* P— RY 
—R*—74vR—=jaR?—{R*+7£hR; cjulque momentumre 
ſpettu Az, 53R2P>— 3R% — 3.2 R* + foR3—! La5R%—734K 


__—— 
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—tagoR5,,0 K : Adeoque Centri gravitatis ab A © Ciſtantia,a—i- Fig.16*, 
«ppb — 2524RP — 2563 1280 + 25248 — 7638 168, 

9) 


i 56 $yY I”7C, 
—;;KP-;044k—:64;R—120v. 
Giex Ungulze AT ©, aciem habentis A, magnitudine , 7: RP" 


-:83, Momento reſpetur#«, ;4K2P? 25 k+ , G&reſpectu TA, 
DOS. modo traditis: Auferantur reſpettive Unyulz 
ab5s, Magnitudo 24? R-|-4a5s R-4vR2 +7578 ; momentum Te- 
fretu? 2, 93 K3-}-3 245 RÞ — 73450 R—GV App 97 AP—aC47UK ; 
& reſpetu TA, 3481-1345 h? — go 83 +335? R* + 73450 
1.-:9R : Habetur Ungulz b47, aciem habentis A -, magnitudo, 
gps —#R -44*R—355R-{-3vR7 — Ta R ; Momentum re- 
rectu 7'© , SRP PP ESR — $22 RY— £515R*-$oR3- 94, Rn 
L-5440R + 550R, reſpeftu TA, 33R*F! —gRf —2a RC 
LagR2{boR3 —223 RÞ —7tamR—553vR: Adeogue D% 
{ana Centri gravitatis a 74, 5R— 

19 R*— 96 vR* + 240 a5R | 64 5*R — 120 459 — 56 5379 


54P*—384R? —216a* —4 3245-1 929K—1 205 9 

192R3 —g6vR? -j- 2404R + 645*R— 120459 

| 29) |_ —— —F65"v — — 4 

| iTA, 68] $4Þ? — 384R* — 2164" — 432 45=]- 192 7R 
| —1205*, 

| Ate hinc facile derivabitur , Ungulz b #7 aciem habetis T 7 

; —— reſpetu 7=, veil TA, Centrique gravitatts inde dr- 

; & & kzc omnia quz Ungulas b 27 in Semicycloide (fig, 1455.) 


hetant} poſſunt etiam per ſe exquiri, ſine ope Ungularum Ab8 a. 
Nan& hic etiam perinde valet, quod $ G. demonſtratur : Nempe 
Momentum Ungulz b8r , aciem habentis 7 «, reſpetu Aa, ad 
nomentum reſpe&ivae Ungulz ſegmenti « B a , aciem habentlsr « 
telpecty Ae , eſle ut 7 ad 3, arque inſuper ut Omn. I oah*, ad 
Ons 34%, ſeu, ut7ad 3, atque inſuper ut Vigecupluns Momenti 
87 in figura Sinuum verſorum fg. 170. aciem habentis 
's, repeftu Aa; ad Sextuplum Momenti Ungulz Segmenti cir- 
" Urs « B bg, 169. aciem habentis 7 @, reſpetu A z. Idemque 
R at, Ungulz þ&r fig, 166, 168, aciem habentis A « , momentum 
te they 7, Unde & cztera co ſpectantia derivari poterunt ; eadem 
R UT pris, 
= | Deinde ; 


K 
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Dzinde , Si ex Momentis Ungularum A b #4, auferantyr reſpeti, 
Un- 


Fig.1 56, va Momenta Unguiarum Trapezii b8 @ V , reſtabunt reſpe&iy; 


170. 


gularum A b V Momenta, | 

Conſtat autem Ungula Trapezii b #8 « V, fig. 166. aciem'haben 
tis 74, ex duabus Ungulis ; Nempe T rianguli B = V, & Palþ. 
logrammi b&S a B. 

1: aurem Unguiz Trianguli B « V, aciem habentis 7 « , Moe, 
tum reſpeftu Ae, $5*h?,per $M. prop. 16. 

Ungulaque Paralielogrammi b & « B, magnitudo (quippe exden 
quz reſpective Ungula b& « B fig. 170.) 44h* , per yF, prop, 
17. Centrique gravitatis a 7  diſtantia , 7 þ , (per y C. prop, 5.) 
adeoque ab Az, 3$4-+3s, (ut ex ſchematis afpectu fac 
colligitur : ) Et propterea, ejuſdem reſpectu A ©, momentum, 2% 
—+ + a5h*. 

Ergo ; Ungulz Totius Trapezit b 24 V, actem habentis : «, ng. 
mentum reſpetu Aa, eſt 4a*h* + La5h* + 8b, fey ( propte 
h—=2R—v, adeoqne b*—4R'—qvR-|-v=4R'—2vR-S)iR 
We L0R—$4's* +25 R*—4345VR—} 453-| MY _ + R—345, |. 
demque eſt Ungulz b&= V, aciem habentis A « , momentum re: 
ſpetu 7+, propter Diſtantias & Altitudines reciprocatas. 

Quod itaque momentum , per Ungulz aciem habentis 7 « magij 
tudinem 34h* +4:5h* (ut $ F. oftenſum eſt) diviſum T2 
4ainq-ys 


O—— 


ney T 


dcin Centri gravitatis ab As diſtantiam, £4+- 
EPL 2, y 
1244-05 24 TRE 364+ 245 

Idemque momentum , per Ungulz aciem habentis A «, magii- 
tudinem $fah-|-+fþ=3a'b+34h +435*h (per $ K. prop.yrad.) 
diviſum ; exhiber hujus Ungulz Diſtantiam Ceatri gravitatis a 7%, 

6a* + $45-[—2 5? _ 24a5+5* \ 

I 24 +1 ——— = 3 6+ I figs : Adeoque a TA, 


—3b (=R-|-2v) — FE ih. Er propterea ejuſdem reſpec 
T A, momentum, fabR 4-2: bR— 24% b*— %ach?* 4$:*h*, Qud 
etiam (propter altitudines & diſtantias reciprocatas) eſt momenun 
Ungulz b&eV, aciem habentis T A, reſpetu A#: Adcoque 
per Ungulz þ& «V aciem habentis TA, magritudinem 2 4bR 
|-$hR—4ah* — 45h? (per $ G. prop. prced.) diviun 
exhibet hujus Diſtantiam Centri gravitatis ab A «, $4* Wo 
35 
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22 R—fib BP fiv—245R 
bak$-145K—1 2ah— 01h +147 244K + ETR+1 2404850, 

Giitaque ex Ungulz portions Semicycloidis Ab 8 =,aciem habentis Fig.1 66, 
rs. Momento reſpeftu A « ; ſeu, aciem habentis A « , momento 

: ra, HIR-| $345 Rt F317 RÞ—$0 R3— ria R—51UR 
(per $G.) auferatur reſpectivum Ungulz b8&= V momentum mods 
maditum, 42 A3 + F45 Rinhny 1? RE 0 Rar) Rem R247 7 
243 —$:* : Habetur Ungulz Ab V, actem habentis 7, mo- 
nencum reſpetu A « ; aciemve habentis A 4, momentum reſpe&tn 
tr, SOR +a Rp RvR +a vRar Rt vR 
Los x holes BA 

per Ungulz AbV, aciem habentis 7s, magnitudinem , 
rf tian Roſgrv Rogan 4303, (per $ F, G. prop, 
zxaced.) diviſum ; exhibet ejuſdem diſtantiam centri gravitatis ab A e, 

274K + $3383 — 64 VR3 + 9 a Rho 460R $1243 
+ 98+ 

—5 4c K-47 240 K-41 85v K-j- 3 645% 4-2 453, 

momentum per Ungulz AbV, aciem habentis Ae, 
tudinem , —$4*R -|-ta5R I-33 R —+vR* b-ta*%y +410 
+3, (per 5 K, L. prop. przced. ) diviſum ; exhiber ejuſdem 
itntiam centri gravitatis a 74, 4 R— 
WR —8vR3 --1 84*uUR -|-36a50 Reft gn 0R — 184% —2 443 
_ 
186 £]-3 645 K+ 65 R—qg8vR%4-364*+36450+-125 ; 

418 $3.—80R3+1840RtT3 bar R4145vR 

| Ca a — 1 84%, —2 4453 —95* 

— 18 a*R | 36a5Kk + 6R — 489R* 

+3 64*0U-+-36am-+125v , 

453 RÞ mn $0UR3 18 a*0R | 36a5vR 
WAL Mmn—t 8) is Ea gaek—ged 
2 — 184 K+ 3645 R-j-682R —48vR® 
: wh36a*v+ 3645-1 2530, 

Enſque propterea reſpe&tu TA, momentum, —$4*R* + Las £3 
TRA — 20R3 | t20R +a Re {huUR— L458 — £413 
=i*: Etreſpeiu bV , (faftum ex v in magnitudinem, dempto 
vomento reſpeftu T A,) ga — 5 45RÞ — 52 ,3R3 + Sv R3 
OUR ar0 R331 Roht add tag 3d $04 —2 2/3 K2 EY ho 
T3H0m-+2129* . ſeu ( propter v* =2vR —5*,) ga* Rte; K* 


Ggg 


Lg + 
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Fig.1 66, +2253? —L0R3 +1420 R + Law R + 76 J2yR_— $4343 — Lap 


_— oy Quz duo, ſunt etiam (propter altitudines & diſtanize 
reciprocatas ) momenta, reſpectu A<, Ungularum AbV, as 
habentium TA, &bV : Adeoque per harum reſpeti, © magnimdine, 

—Ze R* ( = — 4 +. $5R3 } + av A+} £50 Re. ry, | +3. & 

"e. be (=SakK3—7 as 2) tau Rte R—tas_ -«**, (perdB,G 
Prop PLaccc d.) divi ila ; —_ earum d:ſtantiam c<ntri gra, 11atls þ 
A «: Nempe, Ungu'z AbV, aciem habentis T A, diftantim 4 

9A5 1\ I $*A? —32V A —— TasUV N -| *2035?7XK ——] 245; 


A « - 4+ - ————_ 9.* . 
to 24, WET Ho av el 5.457 "8 * Mx, Ws. 
4 } 
aciemque haventis b V, ab eadcm A# Gd.ftantiam 4 4 
413? A*— gas k* _ do 25450 R-t 105% R—E43-.244 
y t TEA 1 OaUAT 5420 A 3041* —12 4 


E:dern Lent :2, Ungulas AbV ſpectantia { & cur hine 6. 
rendent, ) lic adhuc alias inveftigantur , atſque ope Urgulaun 
Abt #4. : 
Ungulam Ab V, aciem habentem bV, (i planis ip! AbV 
2Jano parallelis, xqualibus ab invicem dittantiis rem: 10s, feftam in- 
c:lligamus, ) conſtituent, omnia AbV plana, eo ſpectzntis, 
£1mptis AV, hoc eit v, arithmetice proportion u1ihus, uſque 2c 
AV, ku /, maximum. _—_— eorum momenta relpe tu Ae, 
hoc eſt (per $ K, L. prop. priced .) Own. —; if Re|- Lag Role t PR 
— Jv +-34*0 +,450+433y : ( ſumptis v arithmetice proportio- 
1alibus ; .) comylent cjaſd:m AbV Ungu X , acien habents bV, 
momentum he A = , (cu (propter altiradines & diſtantus te- 
-ipPocatas) aciem habentis A « , momentum reſpeCu b V, 

Sunt autem, Omra 44* co ſpectantia , { _— P arithmetic 
pcoportiona :libus, ) hoc eſt, momentum iplius AbB by. 17: 
olani , reſpe@u Az. (per $1. Prop. 17.) -- } *&{-ak-vF 
+ FL Adeoque , Omn, — 24*R; —L4*R* — tas 3 + 300 

-a*UR, 

Item, Omnia as, £0 ſpe&tantia ; hoc eſt Solidum Ab B hg. 17 
2x duCtu rectarum bB, in BV (ho. 169.) reſpective ; Ger dl 
Prop. 15.) 54* 2 Rf L163 RL as Reſt arv, Adeovque Um, 14k: 
=p 4*K3-|-$53 2 —Las K+ La5vR, 

liem (/mnia £5, £0 ſpettantia, hoc eſt, Momentum vegmen 
Semicirculi ABV fig. 169. reſpe&u A - , ( per $ R: prop. 15) 

ly 
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Ly; 
d$;*%% A, 


' rem, Omn. v (arichmetice proportionales,) ;2*, (per prop. 1. 
2 


hujus. Adeoque Omn. —{vA*%; =—$0* > = —v R 
4.3 53 4, 
Wo 


wlidi AbB fig. 170. ex dutu retarum bB, in bV bg. 169g. 
(pr $M. prop. 13. ) $38 A —445 2-1-7873] 39 K3-J=,am'R 
+0 — - 443, 

tem, Om». $:*v ; hoceſt, Momentum Ungulz ABV bg. 169. 
jm habentis A , reſpectu T A: (per $ E. prop, 16.) £v#: 
yy 2-520 R—45*, Adeoque Omn, by; =Z0R3-353 
dboR-- 5357, 

Er20, Omn, —$4* R-+H45KR +S32R —i9 3 +3a?y +149 
1.429: Hoc eſt, Ungulx AbV, aciem habentis bV, momen- 
un reſpeftu Ae; aciemve habentis A, momentum reſpey 
WW, $0282 —3a3 3b 3353 R2. — SOURI-t= 442 vR-[-bagy Rc 55,20 R 
SB +43 —533*, lem quod prius. 

Amque hoc momentum diviſum per Ungulx aciem habentis b V 
rzmnitudinem : Exhibet diſt antiam centri gravitatis ab A -. 

lkmque per Ungul:e aciem habents A « diviſum ; exhiber hujus 
#ntiam Centri gravitaris abV , & conſequenter,a TA, & ra, 
*2{ue propterea momentum reſpetu T A,& 7: Quxeadem etiam 
z: Momenta , reſpectu A=, aciem habentium T a, & 7=: 
Qzper magniendines divifa , exhibebunt & harum diftantias centr: 
gzatisab Az, Fadem qui prius. 
| Ate, his demum Momentts, f1 addantur reſpeStiva Ungularum 
je8mamenta : Habentur Ungularum A b £5 = momenta reſpeRi- 
1; eadem quze ſuperius alia merthodo inventa ſunt. Atque hinc , dt- 
«Miz centrorum gravitatls ; ut prius. 


apereſt tandem , ut Ungularum aciem habentium Az, momen- 
arpectu ejuldem A « , inveſtigemus ; & quz hinc dependent. 
_Uſtriburisigitur , ur prius , tum Semicirculo in minuta Triangula 
zÞ, tum Semicycloide in Minuta Trapezia y {Ep : Semiqua- 
lem Ungulam, Semicycloidi inſiſtentem, aciem habentem 
4z, complebunt Solida his Minutis Trapeziis in{iſtentia ; ticur & 
Goo 2 Uvgar 


:,3-|-+,4%%, Adcoque Omn, 74;*R: =7pvk3—5*,3 Re F 
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Ungulam Semicirculo inſiſtentem , eandem aciem habentem , com. 
plent Solida Triangulis illis inſiſtentia, 

Triangulo Y -Þ infiſtens ſolidum, Pyramis eſt , cujus cent 
gravitatis in « B poſitum , abſcindir inde , verſus «, Z«B, (wo 
prop. 6. hujus ; ) adeoque iplius ab A « diſtantia erit 4BY—2,, 

Trapezio. y#& p inliſtens ſolidum ; Componitur ex Truxcay 
Cuneo, ſeu Priſmate duobus fmilibus Trapeziis y OE p interjgg 
altitudinem habente ipli «# — « zqualem: Arque , ex Cuneo 6 
ſuperimpoſito altitudinem habente, in &, nulla; ſed, in þ, j 
BV=- xqualem , rantum ſcilicer quanto altius eſt ſolidum illud ink, 
quam in 8; hoceſt , quanto longior eſt b V, quam # «, 

(Nec quemquam interim morari debeat,quod(propter aciem Ae,) 
altitudo in Y, y, 8, major lit, atque in P, p, Z, minor ; quam i 
B, b, 8, reſpetive. Quamquam enim illud omnino veruin (it ; atque 
in ſectione determinata , x ſit Momenti : Continuati tame 
in infinitum ſectione , (quud ſupponimus, ) difterentia evaneſcitin 
dati quavis minorem: Quz non modo in methodo indiviſibiliun, 
ſed in omni per figurarum inſcriptionem & circumſcriptionem demor: 
randi methodo , negligenda erit. Neque enim aliud producit,qun 
quod centrum gravitatis quod in Be, b#, reStis ſupponimus, pro 
movendum erit ultra iilas , intervallo quod dato quovis minus (it 
Quod autem ab alio, differentia quz data quavis minor (it, differ: 
demonſtratur ; pro #quali habendum erir. Dumque eaſdem ſupps 
nimas, tumin Y, y, o\, tum inP, p, &, altitudines quz in, b,s: 
Solidum ex minutis adſcriptum (partim inſcriptum , partim circut- 
ſcriprum , ) pro vers.Solido ſubſtituimus , quod ab illo differat, non 
niſi differentia quz dati minor fit.) | 

Cuneus autem Truncatus ille , quem diximes ; ſen Priſma parallels 
Trapeziis interjeftum : Conſtat ex Cuneo intermedio , ſeu Priſmat: 
Triangulo » & = infiſtente ; & bipartito Parallelepipedo , parallels 
grammisv 8&0 y & 765 p inliſtente, 

Qui quidem Cuneus intermedius , propter formam , eſt, ad Fj 
ramidera zque altam ejuſdem baſeos, ut + ad 2, ſeu 3 ad 2, (<>w- 
que Cunevs illz parallelepipedi illius Semis, cujus Pyramis Tri 
e& : ) Cumqueporro alritudo Cunei, in & vel b, {it ad alttui 
nem baſeos Pyramidis in B, ut 8« ſen b B, ad B V, hoc elf, ts 
ad s > Erit Cunei Triangulo v8 inſiſtentis , ad Pyramidem ſimi 
xquali Triangulo Y «Þ incumbentem, ratio, ( ex illis compola) 
ut 34 ad 25, Cumque Cunei centrum gravitatis ſit in #Þ, 
ſcindens , verſus@ , 2b, (perprop. 5,6.) adeoque ipſius __ 
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! 4ftantia fit, b B-} 3 B V,, feu 4+þ- $5, (ut ex ſchematis inſpectu Fig. 166, 
ficile colligitur ; ) _— gravitatis Pyramidis Y « P (ut dictum 168, 
n eſt) inde diſtantia lit} 5: Adeoque diſtantiarum ratio, ut a+ 5o, 
; 162 5: Ratio hac,cum ratione magnitudinum (34 ad2 5) compo- 
ſra; exhiber rationem Moment Cunei illius , ad Momentum Pyra- 
midis (reſpe&tu ejuidem A a,) ut. 34%-245, ad 4:2, ſeu 6a%þ-445 
4, . 
£t Parallelepipedum (bipartitum) cum fir , propter formam, ad 
dem aquealtam, cjuſdem balis, ut 3 ad 1: Sitque baſeos 
n þ vel b alttudo, ad altitudinem in B, ut aady : Erit Parallele- 
pedrad Pyramidem ratio 3 4 ads, Cumque Parallelepipedi (utur 
partiti) commune centrum gravitatis lit in medio 8b: Adeoque 
euſdem ab A « diſtantia, 4 +4 5: (Sirque centri gravitatis Pyra- 
nidis,ut ditum eſt, diſtantia 4 - :) Diſtantiarum ratio,e-- + 5 ad 2 5 . 
cum ratione magnitudinum, 3 4 ad 5, compolita ; exhibet rationem 
Momentorum, 3a%ſ-2 a5 ad 45?, ſen 1 24%|-645 ad 352. 
Cuneiuſque , Trancato illi Cuneq ſuperimpolitus ; Componitur ex 
ide intermedia , triangulo v 8 * ſupereminente , (pyramidi in 
Ye? fimilt & quali; ) Cuneo bipartito, parallelogramrmis 
Wy, r85p, ſupereminente, 
midiſque T rianguli » 8» centrum graviratis , cum intelligatur 
nb#4fitum, (faltem in plano ſupex hanc erefto, ) abſcindens ; 
whs8, Z 8b; adeoque 1plius ab A « diſtantia (ut ex ſchematis - 
nſpeRu facile colligitur, ) a — 2 5s; Erit ( propter magnitudines 
es) moment ejus ratio, ad momentum Pyramidis YaP, 
(reſpeftu ejuſdem Aa, ) eadem quz diſtantiarum , hoc eſt, ur 
"4 aa is, ſeuut4a+3:5, adzs; hoceſt, ut 44543 5, 
34 
Cuneique bipartitir, cum (propter zquales baſes 8 altitudines, ) 
hulPframidem, ut 3 ad 2 «  nfe.q—hers illius, ad centri 
kyjwdiſtantiam , ut. + s ad 4s : Erit momentum bipartiti Cunei, 
anomentum Pyramids Y « P, (reſpeftu ejuſdem A @) ut 3 a-j-2 5 
Wir, feu6 a+ 48 ad 357, | 
Ergo, Solidi totius , minuto Trapezio y #& p incumbentis, (quod 
a partibus jam expoſitis componitur, ) ad momentum Pyramidis 
Mreſpondentis , «ncumbentis Triangulo Y a Þ, (reſpetu ejuſdem 
As.) eſt ut 64a* + 4 as plus 12 4? +6 a5 plus 445-435? plus 
bez+ 457, ad 35*; Hoc eſt, ut 184*2045-75?, ad 35? 
Vel (dutis omnibus in communem © attitudinem- V « = 4;) ut 
Wha b+75þ, ad 33%, Et lic ubique. Adeoque mo- 
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4.13 De Calculo Centri Grawitatis. Cap, 


magnitudinem Pyramidis Triangulo Y « P incumbentis, eft 
LhBA-|-£bSB, ad $þ3S. Arque momentum illus, ad m : 
hujus , (reſpectu cjuſdem A «,) ut 4þBA*-|-3bSBA-[-3bSB, id 
2hS?B. Seu, extrito Bubique , (utpote infinite exiguo, & ubi 

xquali ; ) dufiſque omnibus in 6 (pro magnitudinibus,) (:u (pr, 
momentis) in 12 , (quo fra&iones tollantur : ) Magnitudo a 


' magnitudinzm etit , ut 9þA+-5hS, ad 2bS: Er Moientumilliys, 


ad Momentum hujus , ut 1 $þA*%{--2chA 4-2b$?, ad ;o$?, Seu 
(reftitutis minuſcularum valoribus) Magnicudo ad Magritudinem, u 
gah-|-5:h, ad 25h : Et momentum ad momentum, ut 1 84&h-{-z04% 
1-2 fh, ad 3%. 

Cumque hoc ubique obtineat ; erit Solidorum omniam Traperis 
y 05 pinliſtentium , (five quz rotam Semicycloidem ſpectant, (ive 
quz (pectant iplius portionem , Ab 8, b&r, b4#4d, &c.) map. 
nitudo ; ad magnicudinem omnium Triangulis Y «P inliſtentium, 
(live quz totaum ſpeant Semicirculum , ſive ipſius reſpe&tivam por- 
tionem, ut B-A, «Ba, Bu D, &c.) ut Omma gab +54h; a 
Omn. 2 5h: co ſpettantia. De que non ultra ſoliciti ſumus, us 
pote quod in capite przcedente traftavimus.) Eorumque omniun 
Momentum, ad Momentum horum; ut Onzy. 184% ++ 20uh 
-+-79h: ad Omn, 3h: eo ſpeftantia. (Quod Ge ſupra inrentum 
erat, ) 


Hoc eſt, ut Omz. 75%: ad Omn. 35%: (ſeu 7 ad 3:) uque in- 
ſuper ut Omn. x $4%-|-2045b: ad Omn. 35*h. Sumprtis « arithne- 
tice proportionalibus, 

Sunt autem Omn. a*þ : (puta , quz portionem Ab * ſpettan,) 
hoc eſt, Ungulz AbZ = fig. 170. aciem habentis A « , momentul 
reſpeftu Ae, (per $ K. prop. 19.) 20 £3 —24v K3-{-443R+-0h, 
Adeoque Om. 184% : =3 6eR3—3 6av R-64384-184%k, 

ltem, Omn. ash: eo ſpeRantia ; hoc eft, Solidi Ab#« by 
170, ex duturearum b&in 8» fati, momentum reſpetu As 
(per $H. prop. 18.) —$e8%]-av K*—Z5vR%4-345*K, Adeoqu 
Omn. 20ath: =—25eR3-)-2 040 RÞ— 5 51R*+ 1 0453 R, 

Ergo, Omy. 1 84%: dath:; =11eR3—1 GavR?—y wR>+608 
| -1 54% R-}--1I045*R, 

Similiter ; On, 45h : hoc eſt; Solidi A b& «, fig. 17% © 
du refarum bf in & v fafti, momentum reſpeRtu plani A75 (pr 
$C. prop. 18. ) ZeR3-Þ-15v42]-133R, Adcoque Omn. 3 b= 
te R3-{-tLov R®-þ33 R, 


Moment: 


Q «a ..... DÞQuuwm vl cc ant wo 


ProP. KXI. De Calculo Centri Gravitatis, 419 


Momentum igitur Ungulz portionis Semicycloidis Ab? e, aciem Fig. 5, 
kabentis A « , reſpectu ejuſdem A « ; eſt aq Momentum relpective 16%. 
portionis demicircult B = A, aciem habentis A = , reſpetu 
dem A: ut 11683 — 1640 A? — 510 R? +6 3K 184% R 
J.104R ad 2eR*=þ-450 £3-j-53R ; atque inſuper (ur modo diftum) 
7 ad 3; hoc ct, ut Je&i-þ-35vA3 +3634, ad Zek3-|- 250 82 
4+8R: Adeoque omnino , ut 2120R3 —I6AUR? — E510 £2 +643 R 
+1 84% K-+-1 0487 R+3BR, ad JeR3+435v 42-|-53R, Cumque 
hoc poſterius ſit (per $ R. prop. 16.) duodecuplum Momenti Un- 
Be A, aciem habentis A «, reſpeRu iplius A « : Erit & prius 
þd, duodecuplum momenti Ungulz Ab &e ( portionis Semicy- 
oidis) aciem habentis A «, reſpectu cjuſdern A « : Adeoque ipſum 
ills momentum , 23e&3—Jav k3— $90 RÞ-+143 Rel $a*5 fn La17 8 
++23R; (Hujuſque Duplum, eſt Semiſolidi circa A « converſione 
ki, Momentum reſpettu iplius axis Ae : ut ſupra ſzpius often- 
ſum eſt, 
Ida Ungulz Momentum, per magnitudinem ſuam , 34*R 
LuR—3vK*-[-7552R, (per $I prop. 20.) diviſum , exhiber iphus 
Abl«Ungulz, aciem habentis A #,diſtantiam centri gravitatis ab A, 
eRt—g640 R— 959 R-+ 3643%-1 0 S4%-|-6043-|-1453 _ 
5$44%-t-1 0845 —4 dvKk-+-305* « (Semi- 
flidique correſpondentis, diſtantia centri gravitatis ab axe A «eſt ad 
| tanc Ungulz ; ut 2 R ad; P.) 
. Speciatim vero , Ungulz totius Semicycloidis Ar, aciem ha- 
*1s Az, Momentum reſpetu A =, (propter a=£P, v=2R, 
) &1=0,) 7+RP3—435 83P, Centrique gravitatis ab A « diſtantia,eſt 
n WW 3350 
bY 064 


F dmiliter oſtenderur , Ungulz Segmenti Semicycloidis b4 7, actent N, 
4 WW \ubetts Ae, Momentum reſpettu Az; ad momentum Ungulz 
WM fgmenti ſemicirculi « Ba, aciem habentis Ae, reſpeRu cjuidem 
n Az; eſſe, ut 7 ad 3, atque inſuper, ut Om». 184%: 04M : ad 
Omr, ++ eo ſpefantia ; ſumptis 4 arithmetice proportionalibus, 
militer , mutatis mutandis, ad calculum ;# => Cum- 


ws Kungulz Segmenti Semicirculi Momentum illud per $ S. prop 16. 
a adtelcat : Habebitur 6 correſpondens Ungulz Segment1 Semicy- 
'— I © Momentum , & quz hinc dependent. 

Vel etiam , ex totius A 7 « Ungulz momento , (modo tradito,) 
ot Hhh {1 


Fig.166, 


I69, 


420 De: Calculo Cl entri Gravitatis, Car. V, 


f1 auferatur (modo rradicum) momentum Unguiz A b# : 
Lb RP3 


i16*© 


Reſtubi 
5 } ER3P nz - -EA3 "AV A 3j=g5V A2— > 43 A 4; P's y 
-2533R, Momentum Ungu! x b&2T aciem habentis wy reſpe@y 
Wy A. 


— hoc , per iplius magnirudinem ( $ raditam) $4 RP 


— FD A? —143KR—245R—7;*A, ahiſi ms; exliher cjuldem, 
ab Az, ditantiam centri gravitatts , 
9P* -105R2?P—15488? -|-192avR-| 11 857 —7283 2163; 
m—1 2 045* —2 853 
2» F* 1192 K3 4-96VR—1084%—2 16:5 —5C:3, 
$1 vero ex Ungule A b6@ (portions Semicycluidis) momento 
110, modo reperto ; auferatur Momentum Ungulz 5&5 = v, (atiem 


habentis A =,} reſpetu Ae: Relinquit; ar Ur gue AdV (acien 
habentis A) momentum rel ;pectu A *. 

C.om,\onitur autzm Ungula illa b2 = V, ex Pyramide Tr; :angulg 
2 V incumbents , & ſolido incumbenre Parallelo: grammo b4eB, 
[ yramidis iſtius momentum (per $ R. prop. -16,) et, 4% 
= 7:3 R—=—-553v, 

yolidum Parallegraamo b&aB incun ens z a.tirudinem hahet, 
nt, nullam ; in B, ab —a, nB, BV- *; 1D, DV =; 
Adegquc componitur ex priſmate, triangulares bales habente, ##, 
\elBb, : (quarum ntaque centra gra '!ratis a B, & , ſunt 
a; &, p: .0j Aer altirudinem Va — 6, magnitudo priſmatis 44%, 
centrique g vravitatis av A « diſtantia 4 4 5, propter centrum prif- 
kNALIS 1N medio rex centra baltum conj: angente ; adcoque momentum 
cjus reſpettu A a, $43h+34%h : ) Arque ex cuncs, altiwdinem 
habente in ©, nullam; inbB , #qualem ipli i; V = 5: Adeoque 
(propter bB —=a, &V « — h,) magnitudin em habebie 2 -41b, (k- 
miſlem Priſmatis , eju'dem balis & altitudinis : ) Centriq Jae gravitat tis 
ab A « diſtantiam , 2425: Ejuſque propterea reſpectu A 4 ms- 
mentum , Ss  pfpeb n+ 257 2, vol id1que Provpterea tot [13S p "AL alle 1GgraM- 
mo incumbentis momentum, reſpectu A «, $234-|-14%h+; 4, 

Adeoque Soital Trapezi ob = V incumbentis, momentum re 
ſnectu Aa, $43h-4-4.4 25h+ *a%het-=:53h, Atque hoc ver lings- 
lx magnitudinem $fah--: 5% (per 5K. prop. 2c.) divilum ; exhidet 
lus b2 a V Ungulz, aciem habentis A, diſtantiam centrigri- 
g4*j-6 4% [4453 +53 

Gf &=j--28 X 


F371S 1Þ Aa 


Prop, XXII. De Calculo Centri Gravitatis, 421 


N . ES =, "FI? - RE | 7 
V«l eriam lic c0;/1g1tut , tjuſdem b£ « V Ungulz, aciem habentis 
A, reſpectu plus A « , Momentum, EY: | 
Reftz Trapezium complentes , ab = & incipiendo, uſquead bV , 
y 4 - > Y - * a A " 
fnt A, & 15, ELTOEY Lmt- 35, &c, vique ad 2-5, E1x- 
rumque punRa media , ſeu gravitaris centra, Gittantiashabent , + 4 , 
+15 LA+15, Tow! *5 , &c, uſque ad > 41-55, Qyx n 
g(tas 1114s dufix , cxinvent earundem momenta, feu Iriangularectss 
226 , On! amnlnnts we Six Eg, 
Allis in{1{tentia Unguiam complentia , 2A?, jA®54l-3,2 , 
Lfboſ—2 5 Sor "of nfl A+" 35 Sub 33* &c. ulque 4d SvA*-|-S A 
+453, Fadcinque Triangula, ducta in earundem reſpective diſtan- 
2m centrs gravitatis ab A =, nempe 34, jA+}s, $-te, 


: 4+$, &c, uſque ad ;A+3S, exhibent ſeriem Momento- 


wn, eorundem Triargulorum , reſpeCtu A a . L 43. + A | $ARL 
+8 AS, 3A ÞbBAI Ta ?AT 33, 3A A+ 37.4 


oledtg3 , KC, uſque ad A3+-S A?-|-S3A-| S53, Cuarum om - 
: 4 1 9 = 
rium aggregatum ( per prop. 1.) propter Ve—þ, eſt, 2h! 
14þSA?+thS? Z/-1-7$þ33, Seu (reſtituto valore minulcularum, } 
27 5 Þ pu Re 1 

het $4243 +736, Ut privs, 

A+i, in 3A+3, =$4* +54 +33. 

Ars, in $A 31, = 34? radAmt 38, 

. 1 3 —_ 2 Ea MN 9 9 
4-4, n 34tzs, =34 | 3SA -|-} 
&c. uſque ad 
fl-S, in £4-|-2S, = 3H? + SA+48?, 


_— ——— — —_ a + 


0 A? 1-thS A+ LhbS*. 


Ut int 42 +iA+i, = jAI+A? 1 RA +8. 

W-\-t+:;, in f A®+2fA+ 353, = $A $254 +482 A-| $53, 

2 Abi; ink n+ Ak £0 wn 4 £%- [ors Sima ALA, 

Ap 5; n34*+ 35 4 | 29 yg — Po | 35A ; Ys A i +4 ® 
&c. ulque ad 

14-38, in3A%þ-SA-) 25%, =343 + SA + SAS 137, 

— —_— — - 


bA3SLbSA*|-th3* Ah; ths, 


. it 


J—_— 


———_— 4 — << ev , _— ,- 


Quod quidem Ungulz b 2 « V momentum, {437=þ-}; 4%þ {$47 
; 


Tr, ſeu ( propter h==2 R -ep) A A: 4 Vela? Re $438 
[Hhh 2 


* 
Fig.155 
. #. +> F % 
o *, A. 

LV - 
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422 De Calculo Centri Grawitatis, Cay, Y. 
+246 R—$42 +43 R—75v; ex Ungulz Ab&= moments 
226 3 —tav R2—$50 12-|-143R+ 10% Rt $4963 K) 423 R, (modo 
tradito, ) ſubduAum , Relinquit Ungulz A bV , aciem habents 
Az, momentum reſpeftu A «, 33eR3—JavR —j;oR2_1,3p 
tat R-| £45 Rot 5233 Rte | Lani tagy-|--igy, * 
Arque hoc, per hujus Ungulz magnitudinem , —$ok—20R 
+345 K-73 R\-44%01-2459-1-412v , (per 5K, L, prop. pracedh 
diviſum ; exhibet Ungulz Ab V, aciem habentis A «, diſtantiam 
centri gravitatis ab A a, 
$7eR3 —g64avk? —950 R® —1243R-|-364%R 1 24*R-+ 138 
l +2443*0-|-3 64%v-|-2445*v-|-6539 
—4 8 R?—1 84? K-|—3 645K-|-63?K-|--364%v-|-3 641v+; -1 2%, 


Semiſolidique correſpondentis Momentum reſpetu avis conver. 
ſionis ſuze , duplum eſt Momenti Ungulz reſpettu aciei ſux : I|liuſ. 
que diſtantia centri gravitatis ab axe , ad hujus diſtantiamab acie; ut 
2R ad 3P, Ur (zpius oltenſum eſt, 


Eademque Momenta & Diſtantiz , fic adhuc alias inveſtigantur; 
Nempe , Momento Ungulz Ab V per ſc invento, line opeU 
Ab6s:; Hinc ipſius Ab #« Ungulz Momentum , reliquaque 
cuntur. 

Divisa re&ta A in partes infinite exiguas, invicem xquales, in 
puntis S, C, x, &c. hoceſt, ſumpris v arithmetice proportionalibus; 
Quz Semicycloidem A 7 =, ejuſve ſegmentum Ab V , complent 
retz bV , ſunt Omnes 4-5, eo ſpectantes, Quzque Semiqua- 
drantalem Ungulam eidem inliſtentem, aciem habentem A a, com- 
plent plana, eaſdem reGtis inliſtentia , ſunt Triangula Iſoſcelia, ea 
rundem refarum ſemiquadrata : hoc eſt , Omn, $4*-4a+5: eo 
ſpetantia. Horumque Triangulorum centra gravitatis , ab A« d- 

ant earundem reCtarum b V befle, hoc eſt *b V = 4«-{-is5. Adeo- 

= Triangulorum illorum Momenta , (duCtis magnitudinibus in re- 

pectivas diſtantias,) ſunt Om. Ja3%[-a*s-[-a2 +453 ; (ſeu,Triens- 
borum omnium b V,) ſumptis v arithmetice proportionalibus, 

Sun autem, Omy, <43 ; (ſumptis v arithmetice proportionalibs,) 
hoceſt, Ungulz Ab B fig.1 70.aciem habentis A «,momentum reſpeitu 
A «, (per 9 M. prop. 19.) 20R3—2 av RÞ—343 R-+4% Rt 5430, 

Et Omn. a*:(eo ſpettantia, Jhoc eſt, Duplum Momenti reſpe&tu A% 
Solidi Ab B fig. 170, ex duftu rearum bB in bV reſpe&tive,(per $N. 
Prop. 19) —rD op Riga Ret TIC 


ProP, XXI. De Calculo Centri Grawitatis. 423 


Jrem Om». 43*: (eo ſpectantia,) hoc eſt, Duplum Momenti ejuſ- Fig.t66, 
4m A b B Solidi, reſpectu plant A'7 a, (per O. prop. 18.) —2e&3 168, 
+ tavR?—348 Rdng 9? K-)-3 4520, 
Et 0wn.$53 ; (eo ſpeftantia,) hoc eſt, Momentum Ungulz ABVv 
xiem habentis A =, reſpectu A «, ge R3+45vA3—7353 Rept izy ; 
per $ Q.proP- 1 6. ; 2] : 
Ergo, On. 34% [-4* 5--t37-[4.63 1 = Je RI — Fav RÞ—$ rv R2 
| —24R + 345K | $453 R |= TER + $430 oþ bay + Fas? 
-2%9, Quodigitur eſt Momentum Ungulz ſegmenti ſemicyclot- 
| 4s AbV, aciem habentis A «, reſpectu iplius A 2. - ( Idem quod 
xrius inyentum erat.) Quod itaque per magnitudinem diviſum, ex- 
tibebit diſtantiam centri gravitatis ab A « ; ut prius. 
Atque huic quidem Momento, fi addatur Momentum Ungulz 
þ5« V, (modo rraditum,) habebitur Ungulz A b 8 «, aciem haben- 
is A, Momentum reſpeRtu A « : ut prius, 


Exhibuimns igitur in expoſitis Ungulis Semicycloidis, ejuſque parti- Q; 
in,tum Magnitudines, && Momenta ; tum centri gravitatis in fingulis 
| diſtzatias a duobus ſaltem planis non fibi invicem parallelis ; atque in 
| quo tertio per aciem plano conſtitutum ſit, ex $ G. prop. 12. conſtar, 
(conempe quod Ungulz altitudinem biſecat ;) Adeoque(per prop.2 6. 
ap, ptzced.) ipſa gravitatis centra determinavimus. 
Quzque de Ungulis dia ſunt ; eadem ad ſolida converſione fata 
facile transferuntur, ope prop. 1 2. 6 14. utſuis locis ſpius oſtenſum. 
Quzque de expoſitts dicta ſunt , ad alia,calculo rite adminiſtrato, fa- 
ale applicantur ; Ut ad pracedentes aliquot propolitiones admonuimus, 


F__y de Ungulis Solidiſque Semicycloidem Primariam (haftenus  R- 
aditam) difta ſunt ; eadem omnia ad Ungulas, Solidaque, Secunda- Fig.1 >*, 
ms(ſive ProtraQtas (ive ContraRas) limiliter ſpeRantia, facile transfe- 1 76. 
rentur, Nempe, quoties reftz b B in calculum veniunt ; pro a, ſubſti- 

taenda erit alia quantitas, quz, ad illam , eam habet rationem , quam 

| lubet eta 7, ad 4 P,, ſemiperipheriam circuli generantis. Er [i- 

| niliter, mutatis mutandis, de earundem Quadratis Cubis, cxteriſque 

bus ; ut ad calcem propoſitionis przcedentis oſtenſum eſt, 


P ROP. 


24 De Caicilo. Centr: Grawitatis. 
4 4 


Car, 


P&OP. XXIL 


A. Quz Cycloidem contingit reGta , clt correſpondenti Cir. 
culi genitoris (circa cycloidis axem politt) Chorde, 
ad verticem terminate, parallela. 

B. Curvaque Semicycloidis , eſt Dupla Diametri circuliCe- 
nitoris. 

C. Ejuſque portio quzvis (ad verticem terminata) Duply 
ſubtenſz corretpondentis Arctis ctrculi genitoris, 

Adeoque ſecabitur Cycloidis curva , in ratione data, 


Atque hinc Momenta & Magnitudines , ips#quegravi- 
tatis centra, exhibentur 3 Tum Curve Cycloidis, par 
tivnmque ejuſdem 3 tum ſuperficierum, earundem con- 
verſtone, factarum. 

Nempe (retentis ſymbolis ut in propoſitionibus prace 
dentibus, politoque x = #/ ; 4R* —* : = 

B.D,F. Curvz Semicycloidis AT, magnitudo 4 & : Momentum 
reſpectu TA, * &* 3, reſpectu + «, *$ K+; Diſtant 

CK. Centii gravitatis, a TA, {3 a7, ; &: No 
mentum refpetu Az, 2RP — *$R*; reſpettu Tr, 
'$/7- 3 Diſtantia Centri gravitatisab As, {P —3R; 
alr,;R. 


C. CurvzAb; magnitudo, 2c : Momentum refpetu T4, 
D,F. *cv, reſpectubV, tcv; reipectu Tx, 2c h +30 
=4c KR—3cv; Diltantia Centri gravitatis 2 TA, 

GK 22; abV, jo; ara, br to=2R 0: Wo 
mentum reſpectu A <,2 4c. ** R* + aq, 8— ihys 
Diſtanti2 


by 
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Diſtantia Centri grevitatisab Ax, «— © + %—zR 
3' 


Uogulz Superficialis { Semiquadrantalis ) ipfi A 7 curva 
nfiſtentis , acicem habentis T A, Magnitudo, *#* : 


[0 5 © 
ft 7 


Momentum reſpecta TA, ** 


A k 
. TY =V £I .” = - 
= Tos _ 3 s 'S. 


483: Diſtantia Centri gravitatisca TA, <7, r&, 
*R: Momentum reſpeCtu A&, *8*” — £*:: ; re- 


lpectu Tr, 358? 5 Diſtantia Centri gravitat's ob - 
ip Rial r,i;jR. 
\ciemque habentis r « 3- Magnitudo, **R* + Yinmontm 
reſpectu T A, 7; refpecturx, 45583 , Diftantia 
Centrigravitattsa TA, iR; A vu, £R; A Tri, 
it; ab Az, 3P—i5R ; Momentum reſpettu T >, 
*$R3; reſpectu Ax, SRP +3583, 
Mo 


f 
TIED OO 


- 


mentum reſpectu TA, R*P_**R3; rc {pc 


tu To 
4 4 FS 


WEP—£37/7 3 Diſtantia Crentri gravitatis | 
20P—32R _ , 6OP-—208K 
45ÞP— 120 It It 5 or T” &« 9 45Þ 1 wan '84 4 MIOMONNIEM 
© 430 — 12C ft 

. _— Lo2+ 1» RP . . 15 24,32 
relpectu Aa, RP* os $$ 6” - ret PUTU T FF, a4 i” 

ogy R p . $03... 1004K* 
-;{P ; Diſtantia Centri prav.ab 4 : #2 OR 

© 90 P—2401t 


\T; 1024 —120RP $12R—60P 
|  * goF—2qo0k © 45P—120K * 
| Aciemque habentis T 7 3 Magnitudo, **R* : Momen- 
mentum reſpetu T A, 5547; reſpefturs, *!*R3 ; 
Diſtantia Centri gravitatis a TA, 7*R; 4 rx 


5 


| RK; Momentum reſpettu A «, 2224 RB — {R*P; 
repeftu T 7, **ROP—*224R2 3 Diſtantia Centri gra- 


'Wtatis ab A «, $5R—:iP; a Tr, PR. 


J 

R Uboulz Superficialis A b, acicm habentis T A ; Magni- 
; do * cv; Momentum reſpectu T A, - cv* 5 refpettu 
7 


_ 
bY. 


425 DeCalculo Centri Gravitatis, Cap, y 
Fig.177, DV, rj0*; reſpectu r&, jcvR — 422 1 Diſtan 
Centri gravitatis a T A, 2v;5, a bY » A 
HL +& rg, ko=2R —v: Momentum reſpect A ; 
2043 R—1 28R5 +64xR*+8*xR*-|-gcty : "3 
goR* 3 Diſtantiz 
Centri gravitatis ab A «, 
304 R—128R5%+64xR*+8:*;R* +94 
60c0R*=30GR © —=— 
D.,F. Acjemque habentis b V ; Magnitudo, $c v: Momentum 
E,F, reſpectuTA, 75co*; reipettub V, t*c x2; relpeſty 
T&, 300R-—75cv* Diſtantia Centri oravieai 
a TA, 50; a bV, Jo; a re, b+ty=3Ru. 
H,L: Momentum reſpectu A a, ' 
60 ac? R — 2400RF +112 ef xR? + 6ety —b4z|+ 
-|-128R5 | 
goR*?. TY. 
Diftantia Centri gravitatis ab A«x. 
6040R — 240 RI +112 xR? + 60%, —64,K 
-|- 128 R5 
i 120cvR* =60c3 R, 
D.F. Aciemque habentis r« 3 Magnitudo , 2c>+|-j:o =R 
F 


ed 


E, F, —3co : Momentum reſpectu T A, $coR— *e7', re- 
ſpedtu r « , $R*—3jcoR+5+cv? ; reſpectu b V, wh 
—t%2 ; Diftantia Centri grav. a T A, AF 
ZoR—50; 
F R 60R* —20vR1-30* 200R—20* 
LL, 7s 30R—5v 3 a bV, z3oR—-: | 


mentum reſpectu A «, 
360acR3 —304c3R — 832R5 -|- 416xR* -+- 52K 
mwHC=x ak. 

goR*; 
Diſtantia Centri gravitatis ab Ax, 


3604R 
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2504cR? —304c3R — 832R5 + 416xR* + 53c*xR* Fig.r77. 
—gc*x 
360cR3I— ( 60coR*= )30ciR * © 


Aciemque haþentis Acxz Magnitudo, 246—*$R?* 4 (4xR CK. 


þÞith=)85 xR +! vx : Momentum reſpectuTA, H,L. 


FR—128R5-t-64xR*-1-8:*xR*+-9:+% 
30a =T | 9 ;reſpeftu ra, 
q601cR3 — 3oarrR — 832R5 + 416xR8 + g20*xR* 
—gcX 
©: goR* ; 
604c3R — 2406*R3 + Iyac*xR? {6 eb 
—64xR*+128R 
reſpeſtu bV, 90K; - ER 


Diſtantia Centri gravitatis a TA, 
104 R—128R5+64xR%+8*\R*4-9:4% 


180xR*—q8goRi+-240xR3 + (60vxR*=) 30c*xRyg 


360 ac R? — 304G R—8z32R5 -416xRt 
+$2O\R*—gc*x 
180acR* —480R4-240xR3 +30%xRz3 
604G R— 240 RI +I Gf 1, R* j- 6% 
\ by —64xR*-128R' 28R5 
180acR*—q80R*+240xR*+30%K : 
Momentum reſpectu A «,. 2 4* gf $ Fn cR* IM, 


Fir? +8BaxR— 20% Diſtantia C 
= A 3K — en 
tr! gravitatis ab A «> 


IR cR*þ-60c3R* —1120cR%+-40,fRf+ 7204xR# 
—b0ax3R—gc 
OT 240xR3+gocty Re 


\ 
17%, 


ii Adeoque 


N. 
Fig.1 77. 


C), 
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Adeoque exhibuimus, tum rectas Cycloidem (Pring. 
riam) tangentes 3 tum ipſtus curve , partiumque Ejuſ- 
dem, lonFitudines , & Centra gravitatis ; earumque 

. Momenta reſpeCtu expoſitarum reGarum ; Ungularyn 
item ſuperficialium , (adcoque & ſuperhicierum cor. 
verſione fatarum,) magnitudines , momenta , & Ce. 
tra gravitatis. Quaque de expolitis <icta ſunt, ad al 
facile transferentur, 


Poſlunt etiam &Cycloidum Secundariarum(Centrattzrum 
ſcilicet & Protractarum ) Tangentes exhibe:! ; carun. 
que Curvis Semiclliples xquales 3 & partes pc rtibus re- 
ſpective ſumptis, 


'Umpto, in Semicycloidis curva A 7, punto quovis b, qui 

intelligatur bali 7 « , parallelab B ; Circulo genitori, circa Cy. 
cloidis axem A « conſtituto , occurrens in B ; Jun&ique Chord} 
AB, ducatur huic parallela,per pun&tum b,recta g bh. Dico redtun 
g bh, Semicycloidem in b contingere. 

Sumpris inretagbh, ſuprab, punRo g ; &, infra, purtoh; 
ducantur, ipli b B parallelx, redz gxX G, hd HD, Semicy. 
cloidi occurrentes in x, d ; Semicirculo in X, D ; chordzque AB 
(productz) in G, H. 

Okenſum eſt ($ A. prop. 20.) arcui BA, xqualem eſeretam 
b B ; adeoque & (propter parallelas) g G,& h H. Iremarui XA, 
retamxX ; &arcui DA, retamd D. 

Cumque ibidem demonſtratum tir re&tas B P,(hg.167,168,16g.) 
arcubus B X, ubique minores £efle ; rectaſque BE Y , arcubus BD 
majores : Similiter oſtendetur, ( fig. 177.) reftam XG minoren 
arcu B X , re&tamque H D, majorem effe arcu B D, (Nam finil- 
tex, hic, ducitur A B, ab A; arqueillic, « B, ab a.) 

Adeoque ; propter totam g G retam, toti B A curvz xquilm; 
& ablatam XG, ablati X B minorem : Erit reliqua Y g nh, 
major quam reliqua X A curva , ſeureta x X. Et, propterca, pil 
um g, extra cycloidem cadet. 

Item ; propter h H re&tam, ipſi B A curve zxqualem ; & HD a 
jectam , majorem adjetta BD ; Erit tg:a D h recta, major qu 

. : IN 


-” - 7 as 
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tot curva D A, ſeu Dd recta, Er, propterea, punttum h eſt extra 
Cycloidem. 

Cum itaque , tum 8g (puntum quodvis ſupra b,) tumh (pun- 
um quodv1s intra b,) fit extra Cycloidem ; (adeoque unicum b 
puntum cycloidi commune , ) reCta g b h Cycloidem in b tangit, 


Eſtque (propter parallelas) bg = BG, bh = BH, gh=GH, 
& ( producta bg, donec tangenti verticis A T occurrat in T, ) 
hI=BA=c=v 2vK, (propter AV, AB, Aa, hocelt, 
v.c.2 R, continue proportionales ; ut ſzxpe dium eſt.) Item, 
(tis gXO, bBV, hDC, ipli T A parallelis, Axi A = oc- 
arrentibus in O, V, C, rectam VO, vel CO, intercipientibus , 
qum dicamus B.; ) erit, t AV =», ad AB=v2v8K, ic 
VQ, vel CO, = 5; adBG,vel HG, hoceſt,adbg, velhg, = 
Wor BY. 

v 


Fig.177 


Si itaque intelligatur refta A «= 2 KR, in partes zquales nume- Fig.17-, 


rvinfinicas , dividi, quarum una intelligatur VO, vel OC, adeo- 
queomnes A V , hoc eſt omnes v, eo ſpeCtantes, arithmetice pro- 
portionales : Quz his reſpondent ſubtenſz totidem AB, hoc eſt, 
wtidem y/ 2 v R correſpondentes ; (ſeries utique ſubſecundanorum ; ) 
furt ut rotidern rect V p ſemiparabolam A pP « (fig. 178.) com- 
plentes; cujus turn Axis A, tum balls a P , (adeoque & latus 
reclum,) fit = 2 R. 

Retzque bg, ſeu gh, tangentes ; hoc eſt, (in partibus infi- 


"77-47 WR | 2K 
kite exiguis) ipſz b x, ſeu x d, curv# , ſuntrotidem B / I R. 


By: K 

—< correſpondentes ; (hdc eſt, ſeries ſeriei ſubſecundanorum 
reciproca,) | 

| Alroque, firedzV O, vel OC, lingulz ; hoc eſt, totidem B, 
ntelligantur ipſis- «O ſeu V O,, totidem , bg. 177,175 reQtangu- 
un Az0Ocomplentibus , zquales ; & ſumantur ubique, ut V p, 
WP, fu VP, liceO, ſuVO, adVs: hoc eſt, ut y2vH, 


BR ByY2K | 
W:R, (cB, ad > 7 oy =V ©; Eruntomnes iilz b g, 


kugh; hoceſt , (in partibus infinite exiguis,) omnes illz- b x, ſeu 
10, curvam A 7 complentes ; ad omnes1llas V O,, ſeu O C, com- 
rettam Ae; hoceſt, ipſa AT curva, ad retam Ae: ut 

lit 2 omnes 


178, 


Fig.r 77» 
178, 


EFig.179s 


So 
Fig.177, 
+ W 
3179s 
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omnes illz V « figuram interminabilem A = O complentes a4 
omnes illas V O complentes ReQtangulum A «OO, Hoe et. 
Ggura illa_interminabilis, ad inſcriptum parallelogrammum . Ha 
cit, ut Reciproca Secundanorum Series , cujus index eſt WY þ F 
congruam Xqualzum ſeriem , cujus Index eſt * ©, (per de, 4: 
hujus. ) hoc ef (per prop.1.hujus.) ut 1 ad—7J +-1=5 ſeuut 2444, 
Adcoque Ar curva, eſt dupla redtz A «a, 
Vel etiam ; eidem Parabola inverſo litu pofita , ut « 7 IT, gg1- 

ducoque ad eandem diametrum Semicirculs A B «: vi ſfumatur, uh; 
que, ut VB ad Vn, lic VOſu«OadVes, (hoc |, y 


2 R 
3=4/vh ad /:bR, fic Bad BY _—y habebitur eadem Quz pri 


us fignra interminabilis A « O © : .Reliquaque cenſquentur y 
prius. 

Similiter oftendetur (in partibus,) curram Ab, ad AV redn. 
eſle, ureſt figura A V « « interminabilis ad A V O O rettangulun, 

Er, coniequenter , {tintelligarur A = O s (hgura interminghils) 
rei V « ſecari in ratione data : in eadem ratione ſecabitur, nh, 
curva A 7. 

Quo autem ſecetur Aa Os in ratione data ; fecanda exir A, 
refta in ejuldem ratione duplicati, Intellige, ti ratio data fit ad, 
inqueAVadA «, ut r?2ad 82, eritAVeoo, ad A, Os, (adeoque 
Ab curva, ad curvam AT,) in data. rattone r ad &. Eftoenm 


276 ; : 
AV $— v) ==> (hoc eſt, 3d A a __ R,in ratione r* ad RB) 
Erit propterea Vp (=AB=4/2vRk) =4/ 4 =; k 


2 .BR 
Vo (=ByY —) -oÞ 4 =—. Adeoque Rectangulun AV 


; Ry | iy ; wm 
(= vB /==) —=2rB, Hujus itaque dupium 4 rB, eitifu 


AV © « interminabilis. (Nam, qua ratione A « Q , eſt dupla inſcngti 
parallelogrammi A«OO ; eidem eſt AV # intermigabilis,duplahuc 
inſcripti parallelogrammi AVe ; nempe per prop.1.hujus.) Eltauen 
( propter A« =2 R, & «O=8,) Rettangulum Az00 
—=2 RB, hujuſque propterea duplum Aa Os= 4 £8. by 
AVou, ad A= Ow, (adeoque & Ab, ad A7,) ut 476, i 
4aXKB, hoceſt, utrad R, 

© Cumitaque Sinus verſi AV ad Ae, (hoc eſt vad 2 &;) (et 
in duplicata ratione ſubtenſarum AB ad Ae, (hoc-eſt, hay 


- - ca. Lund -- C a_ - 
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d2R fu 4 R2 , vel /v ad 42R;) Sintque item exdem 
AV ad Ae in duplicata ratione curvarum Ab ad AT, (ut modo 
demonſtratum eſt :) Eadem erit ratio A'b curva ad curvam Ar, 

eſt recix AB ad Aa reftam, Adeoque, ut Ar curva ad 
waamAe, ficcurva Abad ABrettam, Eft autem (uti jam de- 
mon{travimus ) curva A 7 duplarectzA « ; ergo & Ab curva , du- 
rla eft retz AB. Er ſic ubique, Hoceſt, Ar, =2 Az=4RK; 
& Ab=2AB=2e=24/2vR=—4/2vR, 


Vel etiam; fic habetur, curve AT divilto in ratione dati. Di- 1 
- xi6\ſcilicet A'® In ratione datay iny , aptetur AB= Az: Duft..quz 


Bbrefz AT paraltcla , in eadem ratione dividetur AT in b. Ut 
exdiaispatet, NempeR.r:; Aa, Ay = AB:: 1r,Ab, 


Porro, .reftarum V @, hoc eſt, BG, bg, ve! GH, gh, hoc 
&, (in = infinite exiguis) bx, velzd ; a Tangente verticis 
TA, diſtantiz , ſunt ipſe AV =», reſpetive. Quz itaque in 


R . 
mzpnitudines B 4/ Ls (modo inventas) duttz , exhibent earundera 


reſpeftu T A momenta, By/2vR (ſeu eB.) Adeoque (ſumpris 
y arithmetice proportionalibus) curve-AT, vel Ab, momentum 
rſpetu AT ; vel Semiquadrantalis Ungula ſuperficialis ipli A 7 vel 
Ab curvz inliſtens, aciem habens T A, eſt aggregatury omnirnx 
3/2vK eo ſpectantium , vel (omiſſts BY omnium 4/ 2 v K, hoe 
et, omnium V p retarum, Semiparabolam A'a P, vel AV p, by. 
178. complentium : (eſt enim &, ut ex iplius- digine patet , nihil 
divd quam iplius A « vel A V pars infinitetima ; quaz omnes limul 
fungtz ipſam A = ve! AV conficiunt z atque hic nihil innuit aliud quam 
reftarum illarur, planum complentium, craffitiem.) Er propterea, 
fuperhcialis Ungula ipl1 A 7 vel Ab curvz infiſtens , (aciem habens 
AT,) zquatur ipli AaP, vel AVp, ſemiparabolz, hoc eſt 
(propter latus retum 2 R, axemque An —2 A, vel AV=—v»,) 
erit Ungula Ar, = AaP=ty K?, & Ungula Ab, = AVp 
=#v/2vkK=4+ vc. per prop. 1, vel 6. hujus, Adeoque 
quz converſione curvz A 7 vel Ab circa T A, deſcribitur luper- 
2vc P 


bees; ſt2 RP, vel Rn - & ſemiconrerſione , 
», 


P veP 
AP, vl gu y/2uk = 7% 


Andque 


] CCo 


Fig.1>>, 


Fig.177. 
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Iludque momentum , 4 &2, vel 3» 4/ 2» R = ev, perighw 


curvz A Tvel Ab magnitudinem, 4& vel24/2v &= 2; (mod 


inventum,) diviſum ; exhiber , centrl gravitatis a T A, diſtant, 
nempe, iplius A 7,4 R, ipliuſque Ab, zv. _ ; 

Adeoque ; ipſius A 7 diſtantia centri gravitatis a 7 , erit *t, 
ejuique propterea reſpectu 7 « moment.m , ſeu ſemiquadrantil 
Ungula , *% X 2 ; 1, fiulque Ab, Diltantia Centri graviratis a by, 
2v, & ara, b+t*v—=:R- 4v, adcuque ejuidem momentun 
(vel Semiquadrantalis Ungula) reſpeAtu b V , $v4/ 2vR=e, & 
reſpetu 7e, 2b4/:vR-| #24/2vK=2 be-|-Fuc, vel 4Ry 29k 
—2v4/2vR=42cR—+cv, Et ſuperficies converlione vel ſemicon. 
yerlione factz, ad haxc momenta ; ut Pvel 3 Pad XK, 


Deinde : Eornndem omnium 4/2vR (Ungulam A 7 vel Ab, acien 
habentem T A, complentium, ) diſtantize a T A, ſunt AV=o x. 
ſpective : Adeoque eorundem reſpetu T A momenta , ſunt on- 
pia v4/:vK ſeu 4/233R (vel ve; ) hoc eſt, ipſa reftarum Vy 
ſ:miparabolam Aa P vel AV p conſtituentium momenta reſpetty 
TA. Hoceſt, per prop. 1. vel 6, hujus,) Semiquadranralis Ungulz 
ſuperficialis, iph Az, vel Ab, inliſtentis, aciem habentis TA, 
reſpectu ejuſdem T A, momentum, eſt +£ £3, vel $2%/2ul 
—#c22, Adeoque, ſuperficiei ſemiconverſione circa T A fattze 
momentum reſpectu iplius T A, - (quippe duplum momenti correlpon- 
dentis Ungulz Semiquadrantalis, propter magnirudinum rationem, 
ut; Pad KR, ſeu Pad2 KR, &diſtantiarumut 2 KR ad 4P, (w,4R 
ad P, ut ſepe oftfſam eſt , ) **R3, vel *2*=#v2/2vR, prout 
de tota A 7, parteve A b, intelligitur. 

Illudque Ungulz Momentum *£ 3 vel #42, per magnitudinen 
252 vel 46v diviſum ; exhiber diſtantiam centri gravitatis iſtivs | 
Ar vel A b ſuperficialis Ungulz (aciem habentis T A) ab iph TA, 
*R vel 3», (adeoque correſpondentis Superficiei Semiconverlione 

- 

facz , centri indediſtantiam , _ , vel 4 nempe, ad 
lam Ungulz, ut : Rad 2P, ſu 4gR ad P.) Et proptera, & 
{tanttam centri gravitatis ejuſdem Ungulz A 7 (aciem habentis TA) 
are, * R (cjulque igitur reſpe&tu 7 « momentum +} £3, ) Ungs 
lxque Ab (aciem item habentis T A) diſtantiam centri gravitats 
abV,5v;a Te, þ-| 4y=2R—2v, adeoque iplius, r 

b V, momentum, 75% /2vR=7*cv2 , & reſpetu 75, $vby/208 
-[——7t9*4/ 20 R=45%|-722%, vel *vRky 1 R—b3y/20K=jo 


2 , 
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Sed & idem £4 K3 (propter magnitudinum & diſtantiarum reci- Fig.1 77+ 

ionem ) eft etiam Ungulz ſuperkicialis Ar, aciem habentis 

* «momentum reſpeftu T A , quod itaque per magnitudinem 4 K3 
( mcdo inventam ) diviſum , exhiber diſtantiam centri gravitatis a 
TA, * &; adeoque, a 7%, 5 R, euſque proprerea reipettu aciei 
{x 74 momentum, *7#&3 : Superficiet vero {emicenverſione-circa 
re&e{criptz , reſpe<iu iplius 7 « , Momentum , (utpote Momenti 
lngulz duplum, ) *7% 43 3 Gentrique gravitatis A 7 =diſtantiam, (ut- 
32 A 

. 

kem (propter eandem magnitudinum & diſtantiarum reciproca- 
lonem) 72224 2v R—7 56v* , momentum etiam erit Ungulz A b 
xiem habentis b V , reſpectu iplius T A; Quod iraque per magni- 
ndinem modo inventam £24/ 2v R—Jecv diviſum , exhiber diſtantiam 
catrigravitatisca T A, 5; adeoquea b V, tv, a Te, h-|-ty 
=1k—22 ; ejuſque proprerea reſpeRtu ipſius b V (aciei ſux) mo- 
nenum $$234/2vK=72c2® , OT reſpetu 74, fchv-|-25:2.3 
=bvR—7*cv* :; Superhiciei vero ſemiconverſione circa b V factz , 
nomentum reſpeRu iplius b V, +4cv® ; ejuſque inde diſtentiam centri 

, . 160K | 

gavitatts 27 8 

emque (ob eandem cauſam) Jcv R— 5693, eſt etiam Momentum 
lipilz ſuperficialis A b , aciem habentis 7 « , reſpettu T A : Quod 
taque per magnitudinem modo inventam 4c R-- {cv diviſum , exhi- 


poread il]am Ungulz ut 4R ad P,) 


. \ . . . * © I O Oo FA, 
| &illivs a T A diſtantiam centri gravitatis We Adeoque, 
 60R—20vR-|-392 , 20vR—242 _, 
| are, —_— : .a bV, ToR—oo * Ejuſque prop- 


terez momentum reſpetu 7 « , 86A? —Zcv R-j-+cv2, & reſpectu * 
dV,IcvR —7tcwv2; Superficiei vero ſemiconverſione ip- 
fis Ab circa 7 deſcriptz, momentum reſpetu iplius 7 , 
eB coR+t*cy>; centrique gravitatts- inde diſtantiam 
140K ov RÞ-+-120v*R 


3oRP—5P : 


ans Ab=:c) arithmetice proportionalibus ; adeoque (per y C.) Fig-177; 
Ar-curva in partes aquales ; .erit fingulorum b punctorum 151. 


t 

j 

- 

\) 

a Eidemetiam ſic habentur. Sumptis Subtenſis AB=c (adeoque & F. 
& 

ok 

4k * PA 

Nd 
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£* 
Fig.177, aT AdiſtatizAV (=v) = 7; (hoceſt, utſeries ſeedy. 


*>1*  norum, ſcu ordinatim-applicatx in ſemiparabolz complemento, ) 
Z 


| a Es c _ 
eorumque a 7 « diſtantiz V 4 = 2 R— —z. Adeoque (i intelligy 


tur A b x curva fig. 177. in retam expandi, vel huic xqualemre4m 
ſumiAbT, vel«#P, fig. 181 ; Ejuſque b puntis, aqualiter 4 
invicem diſtantibus , 3: eos retz b p iplis A V reſpetivis 2quz 
les, figuram A Pr complentes : Exhibebunt hz reciz lingulorumh 
pun&orum , ſeu particularum minutarum, momenta reſpettu ipliu 
TA bg. 177. (licut & reliduz-p 8, earundem momienta reſpey 
r« . nam propter bp = AV, ett p&—Va:) E propterea, 
tum planum A 7 P, totius A 7 curvz ; tum planum A bp, curve Ah, 
momentum reſpe&tu T A : Erlimiliter planum APs, curvz Az, 
& Ap#8«, curvz Ab momentum exhibebit, reſpetur=; & A py, 
* cjuſdem A b momentum reſpeu b V. Eſt autem, (propter ordinay 


, 2 
bp = => in duplicati ratione diametrorum A b = 2 c,) Tril 
neum AP x ſemiparabolx complementum ; ipſumque AP a, Pan, 
bola : Adeoque (propter AT = 4 8,&7P =2 8,)APrathh, 


& APa=*$*8>, (per prop. 6. hujus : ) Quz 1taque ſunicurrs 
A : momenta reſpetu T A & 7 =, Similiter ; propter Ab =: ;, 
2 


3 
& bp = = z crit curyz A b momentum reſpe&u T A, =; & 
2 
Z 
reſpetu þ V, == & ApB8e (=Ab8&=—_ Apb) =46R— 


3 
F cjuldem, reſpetu 7 «, momentum. Hoc eſt,(propter c*=2vR) 


k:v, & Ftev, & qcR—4cv. Ur prius. Quz quidem momenta, 
cadem ſunt atque correſpondentes Ungulz ; ut ſzpius diftumeſt, | 
Cumque quz has ſuperficiales Ungulas conſtituunt re&z, ſunt 
ſarum ab aciebus ſuis diſtantiis xquales ; adeoque momenta, ut oh 
rum quadrara : Erit ſuperficialis Ungulz A 7 aciem habentis TA, 
momentum reſpe&tu T A , omnia rectarum b p quadrata, hoc 


TY 
omnia —x3 uſque ad eorum maximum , hoc eſt quadratam 7P= 


16 A+ 
3 = 44; adcoque ad maximum toties ſumptum, ut 1 ads: 


, hoc 


— 911 


_ -- 
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hoc eſt (propter AT = 4 &,) 5x4Rx4R*—*$R83 per prop. 1. Fig.1 77, 
: I SI». 
= ſimiliter , Superficialis Ungulz A b , aciem item habentis T A, 
4 


(bg, 177+) reſpectu ejuſdem wa erunt omMa br 
4 


ſqaead eorum maximum , puta Fas adeoque ( propter Ab 


C* C5 
=2C,) momentum illud erit 7 n3C * Ra _ To [35 vel (re- 


; "WE 
fimendo c minuſculam) —— hoc eſt, (propter 6*—=2vF, a- 


6 =40*R2,) 56v*- 
Sniliter , Superficialis Ungulz Ab, aciem habentis bV, fig. 
177. momentum reſpectu ejuſdem þ V , erunt omnia quadrata refta- 
| mn, ipſi A V parallelarum, ſemiparabelam A p V complentium ; 
| > 
hoc eſt, quadrata retarum —+ — > ; hoc eſt, omnia 
(+..463C3-)-* X . 
F TY ; hoceſt, per prop. 1, hujus , (propter Ab=2C, 


; C* ) 2C5—4S08 15 14 3 I 
| & quiratum dy, = rw. —_— I-50? _ ” 2 
J | 5 
' | (reſtituro valore e minuſcule ) 5 ; hoc eſt, (propter 
| 6 22 ; 
&=40R2,) — ; ut prius, 


lem; Superficialis Ungulzz Ab aciem habentis 74, momentum 
) repedtu r , ſunt omnia quadrata p # eo ſpeRtantia ; hoc eſt, quadrara 
rectarum pg,parabolz portionemAp&« complentium ;hoc eſt, omnium 


ua, 2 ep” 
Þ-bp;heomn.2R—>+ , feu 4 - R < ; hoc eſt, omnia 
19R*—$c* R2þ-c+ | | 

7 MT ; hoceſt, per prop. 1. hujus (propter Ab—a8 

ho 4 32CR*_— 343 R3-|-2*5 | 

& =) — 77 A . hoceſt, ( propter c*=2eR , 

= _ tem, reſtituta c minuſcula,) $6 R* —3cv R 
[4V's Prius, 

ds: (| pehinc, centrorum gravitatis a TA, bV, Ta, diſtanic ; 

* deducentur ; eadem quz prius. 


Kkk Porro , 
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G. Porro , [i intelligatur curva A 7 fg. 177, in minutas pa 2. 
Fig.177, quales (ut prius) dividi , Erit fingulorum b punctorum, fy pac 
192, Hum minutarum, ab Az, diſtantia b V =b B + By =4=þ1, 
x $5. Sumptis AB =c (adeoque «N Ad=2 2, artthruerice Proportionz. 

libus, 

- Adeoque; fi intelligatur curva A 7 hg. 177. incetam Arty, 
1 $2, expandi ; cui ordinatim-applicentur , (in lingulis þ pundtis,) 
cx una parte, reftz b B (trilineum AT = fg. 12, complents) 
iplisb B fig. 177. xquales; &, ex altera parte, reftz bu (con- 
plentes bilineum A 7») zquales iplis BV hg. 177. fingulz Rev 
Bb fig. 182, fingulorum b puntorum , teu minuricum panj 
momenta reſpectu re&tz A = hg. 177. exhibebunt ; adcoque& onng 
omnium ; five quz totam Ar, five quz ipſius partem Ab ſpeftax, 
Hoc eſt, Tota Aj4 Tv, totius Ar curve, ejuſque pars ABhy, 
partis A b ; momentum reſpeRu rettzx A a tig.1 77. exhibebunt, i 
correſpondentem Ungulam Semiquadrantalem. 

Sunt utique retz Bb, trilineura A «7 bg. 1 52, complentes , kx 
ct, retzx Bb hg 177. ut arcus chordarum in ſemicurculo, vel finun 
rc&orum in Quadrante , arithmetice proportionalium ; hoc eſt, 
rectz 90 tig. 170, complentes trilineam « «TI ; (quod eſt, four 
ſinuum re&torum unius quadrantis « # 4, complcmentum ad parallels 
graramum. ) 

Quippe ſumptis « y, ſeu £0, ſinibus reftis arithmetice propor 
tionalibus ; erunt, quz his reſpondent, » o, ſeu © 5, corundemars 
bus xquales : quorum duplis, zquantur , chordarum in ſemicirculo 
reſpondentiam arcus ; ſeu retz Bb, fig. 152, Pura, refts79 
complentibus A * « trilineum fig. 183, ip{i «% I hg, 170, linile 
Neque aliter ditfert trilineum Are fig 182, ab Ax bg, ih; 
quam quod (retentis ciſdem latitudinibus b B = 7 0) alcirudings& 
plum habeat , nempe Ar = 3 Ax, Adeoque cum trilineo «#7, 
hg. 170. comparatum , Jatitudinem haber duplam (bB=2y 
altitudinem quadruplam, A+ = 4«T, Cum iraque Latirudo Dapu 
ſit, & Altitudo Quadrupla ; Figura figurz eſt Octupla: Newt 
Are hg. 182, =$aT*fhg.170, Fr ABb= 83207; [101.68 
diviſis Arin b,&«Tinyg, 

Eſt amtem a #xT—2Z RP (propter «a —} 2, EeT=K;) 
& a#O=— R?, (per $ Q. prop. 17.) ergo ««T = RP 
Adeoque Ae7 (bg. 182, ) =2RP—8R?, : 

Simuliter , ( in partibus,) «£oy=as, (politis ©3 =4,& 

b; 


LSTSEETRTCHS 


—_— 
= 
- 


= 8ST 


_ 
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=#; 
fe? | Soak ABb(hg. 182.) =8a5—8v8, Hoc eſt, Octu. 7 © 
ym fa&i ex s ſemiſubtenſa , ſeu linu ſemiarcus, tin ejudem linus £57. 
cm, ſeu ſemiarcum ſubrenſz ; minus , oftuplo Linus vert ,uldum 
Cmiarcas, in Radium du&ti. Hoc eft (hg, 179.) SAN xAM 
_$MNxNC: Hoceſt, 2A NBxAMB-$MNxNC: 
Hoc eſt (propter MN = CN —32B) 2 ANB*xAMB— 
NNCxNC +|-4®B x NC: Hoc eſt (politis ANB=4, 
AMB=c, aB=x,C&NC=R,) 2ac—3$&*--4; R. 

Deinde ; rez b » hg. 1 82, (Bilincum A 7 +» complentes,) hoc eſt 
pYſg. 177. (ſumptis AB—c, adeoque & Ab=2c, arichmetice 
roportionalibus , ) ſunt [inus rei Arcuum quorum ſubrenſ ſunt 
zthmetice proportionales. Eſt autem (propter fmilia Triangula 
wp. 177.) mAce=2Rad AB=s; lic aB=y/:4 Rc: 

s a 0 2. " 
=2, 1d BV==5= AL -—_ — Adeogue Omnes bv 


2 K 
amplentes vel rotam A rv, vel iphus partem Abu, ſunt Omnia 
4 f3__£3 + . 
i Mk vel ==, co ſpeQantia ; ſumptis c arithmerice pro- 
portionalibus. Quarum aggregatum lic colligitur, 
Sintelligatur A « Q_(hg 1 $3.) Circuli quadrans ; qui Radivm 
bx Ae=2 R Xzqualem circuli genitoris Diametro ; in quo 
ſmantur A y = © arithmetice proporuonales ; reftaque 7q, 1pti 
AQarallele, Erit ubique yq=v/ : 4K? —c?: = x, (Nam 
radratum q A, hoceſt A«, demproquadrats Ap, xquaiur qua- 
eoyq.) Adeoque Omnes 7 q, livequz totam A 4 Q_quaeran- 
nm, vequz iplius partem Ay i. ay, ook funt Omnecs 4 : 
4-2: (ſeu omnes x, ) eo ſpectantes. Cumque harum ab A Q_ 
ſanta fit Ay — & reſpective: Erunt Omnia cy: 2 43 — 2; 
(ku Om. ex,) idem atque ilttus A « Q quadrantis, ejulve AqU2_ 
,, momentum reſpectu A Q_re&tz, 
antis autem A - (, {1 poneretur radius —= RX, momentum 
relpecu A Q , eſſet * {3 (peryv Q. prop. 15.) ergo, polito radio 
Ae=2R, erit +83; Quod itaque elt aggregatum omntum c4/ : ., 4 


. q C4 > + A” { 4 : 
=; eo ſpeXtantium. Adeoque #R* — Omn, ——- yn 


TA bilineum hg. 133. (ſumptis ubique, ut Az ad Ay, lic 
144d 7.) Ejaſque duplura (propter duplam aititudinem) +? , 
* Blineur A 7 » hg. 182, Quodab Aav hg. 183. nonaliter 

KKK 2 dittert, 


& a1£—vR (per 5 Q. prop. 17.) ergo 2% = as F1$-1>">, 
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Fio.1 7”, differt, quam quod ( retentis eiſdem latitudinibus reſpegizi 


lo2, 
4 
a WJ +* 


v = 7v ) altitudinemduplam habeat, Ar = 2 As, 

Item, Sectorisq AQ, momentum reſpeAu AQ , poſits Radip 
— K , eflet (per 5 Q. prop. 15.) ;%4*, hoc eſt, Triens fai 
ex arcus finu verſo in quadratum Radii ; hoc eſt , inpraſenti caf 
ex QV=AQ—9q=z2R—4/:4R—&®:=2R-,, 
quadratum Ag, = 4 K*: Hoceſt, 4K3— FR /;,msp. 
— 2 83 — +» K*?- Cui (1 addatur Momentum ( reſpe@ty ejulden 
AQ) Trianguli Aqy , hoc'eſt (propter 9q =: 4K2_@ 
=x, &Ay=c; centrique gravitatis ab AQ diltantiam 2;.\ 
$62v/ : 4R*—c* ; = $2. Habeturtothis Ay q Q momenizrn y 
ſpectu A Q, LR3—?524/: 4 K*--c® ; |-324/ « 4 A. 3; vel 17; 
—Fx R*-]-5xc? : Hoc eſt (propter 4 t?—ec* —2,?,) 4 | LE 
Quod itaque eſt Omnium c 4/ : 4 &* — c® : eo ſpectancium Wore. 


3 Cy : 4 Rm; 
| : 4 _— + : ; 
gatum : Adeoque 7 £? — *- = Omn. —_ eſt ip. 
* - Þ 2 aC. x? 
tum Ayvv fg, 182, Ejuique duplum 4 4*——;, (Propter 6 
3 4\ 


plam-altitudinem) eſt ipſum A bv hg. 1 52. 

Eſt itaque (propter Aur =2 RP—-8 &*, & Aru=t) 
rotum Aarv hg. 4; --y W & a. K3, {fQuod Itaqueeſ (nz 
Semicycloidis AT fg. 177. momentum reſpectu rettz A a; i &. 
»1quadrantalis Ungula eidem inliſtens aciem habens A «» (Adec. 
que ſuperhicies curva ejuſdem circa A « converlione deſcripta, 2 3 
—** RP, &, ſemiconverlione, P* — 3 K P.) Jlludque care 
A.z momentum , per magnitudinem (4 &) diviſum ; exluber ejuſ. 
dem A r curyz diſtantiam centri gravitatis ab Ae, 5 Þ —*; 4. 
dcoquea T7, 7 &, tantundem ſcilicet quatitum a 7 4 (3D) x: 
que tantundem eſt cju{dem reſpe&tu utriuſvis Momentum, 

*+ &* , & Xquales utrobique ſuperficies converlione exlubet, 4*KP, 
& ſemiconverlione RP, 
Item (propter AbB — 24 c—8R?-{4;R, & Aby=iÞ 
*, 2 ; 


_ rotum ABbu fig. 182. = 246 —-** 42 +|-4;8 


vel ( propter x*— 2 hR, cum (int «A, @B, =); 


= 
—2F3 
hoceſt , 2 F, x, h, continue proportionales ; ) 24c—' 2 5*1-4z/ 
—þy =2ac—** K-55 -|-3vy. Quid itaque, eſt plus A 
crvXx momentum reſpeu A & - vel Demiquadrants "15 Un gula exten 
mites, 


» 


SO43) 2vxP 
k« converſione fafta , —p— — 25 RP (3x IF =) 


:by P 
ty Þ — yt Er, ſemiconverſione fafta, hujus ſemiſſis,) 1Ilud- 


cie momentum , per magnitudinem (2 c) diviſum , exhiber , ejuſ- 
I js = 8R> 
lm Ab curve, diſtartiam centri gravitatis ab A 4, 4 — os 
b, 
gl. dx _ .__ $£2r2x—=6xK 


4 3c 3c 


* 


Deirde ; (Divisa ut prius AT, curvi bg. 177,186. in minutas 
tres Xquales : ) Cum qua lingulis b pun&tis {ſeu minutis particu. 
>) infiſtunt , ſemiquadrantalem ungulam , cujus acies T A, com- 


2 
gentes , int (per $ F.) T ; ſintque Hlarum ab A a diſtantiz (per 


| a+ f : 
(G.) «+ 8, crunt lingularura momenta —— 6? = 7c, (ſum- 


ps c arithmetice proportionalibus.) Adeoque momentum ſimul 

emnium , (five quz rotam AT, live qua partem A b ſpeRant, ) 
o®  - 

<> Agoregatum omnim [ 7 £0 ſpectantiam ; hoc eſt, Om. 

16 

Ra K 


Wt autern Omoes a4 (ſumptis c arithmetic proporcionalibus) x- 
qulesreſpeRtivis reftis b B fig. 182. vel» 9 fig. 1 $3. (ut $ G, often- 
ſuneſt) harumque ab A © diſtantiz ſunt ipſe A 7 — c reſpettive , 
aeoque quz illis infiſtunt plana Ungulam Semiquadrantalem com- 
plea (aciem habentem A) ſunt Um. 4c: Horumque plano- 
nab Ad diſtantize ſunt iridem Ay=c : Ergo corum omnium mo» 
menta ſunt On8n, 4 c®, 


ountitaque Om9nia 4 c* eo ſpeRantia , idem atque Momentum Ln- 
juz *miquadrantalis Axa, vel Aoy, (aciem habentis A) re- 
Fettuiplius AS, Heceſt, Sexdecypluns momenti timilis Ungule 
*«T, vel eoy, fig. 170. (aciem habentis <©,) reſpecu iplius 
+5, Nempe in ratione Quadraplicita laterum homologorun , 
ae ade, (quz dupla eſt ;) propter tum {ingulas trium ſoltdt di- 
nenbonum , cum diſtantiara ab axe convertionis ; Duplas in A ©, 
um que in @ * T, ER 


410 De Caiculo Centri Grawitatis, Cap, \'f 


Eft aviem Momentum Ungulz « «T tig. 1 70. reipeRu 2 «Ceifux 
eO, idem atque Momentum Ungulzx = «'* I, dempto monies 
Ungulzz 4 Hh reſpetu communis acie! TR Hoc eſt, = Þ1p 
(oropter «© = R, &ad— 2 Þ,) dempto 5 K* (per $ N. rop, 
1 o.) Ho wy SRP EZ a, Adeoque Mom crtum ſimilis Up. 
cula A x 2 hg. 158. rglpect u actet A Hh, (witpote THAO Sedecupl Im) 
R332 Ty od nague elt aggregarum omntum a 62 totam 


AZ ng, 103, "So wr im. Acdeo 'QUC : RP zA9, aWpregatum 
a, 5 = . 

Oni. = eo ſpeRtantium, Er (propter A 7 hg.1$2, =2 / : 
" 


fg. 1$3.) cjuſdem duplum © 2 P +; 43 elt aggregatum Oms, 
» ſpetantium AT reftam bg, 1 $2. curvamve A 7 hy, 777, 

bn em Momentum Ungula «7 hg, 170. reſpectu acic1 ſux « 
dem eſt arque Momentum Ungulz = E » y demyro moment; we 
Bula - 408 ” reſpect! 1 communis aciel 4, Hoc Att . a5) (Polits 
a5 =4, & 2y—=&Zo=s5,) dempto 992 K9+>3 ÞVA (pirjVN, 
prop. 19.) Hoceſt, $433 — Zv?K®?—3527R , (ſumptis 5, proſemi. 


b 
ſubrenſz , ſeu linu dimidii arcus , GO #4,%, pro illo arcu dimidjogju 
que {inu verſo;* hoc eſt, a—= AN, s =AM, += MN, by, 
129, Ad eoque Mometitum limilis "Ungulz Avz hg. % (ut- 
pore 111ius ſexdecuplum,) ) *$a53—*2y2K? 2th 22 R ({umptisa, 4,2, 


"_ 1 ſenſu , ) Hoc ny (ſumptis $88 — A N B, e=21=ARMJ, 
=MN=CN—CM= us LM D=R- &- Ps xdeoque & 14=4? 


| 1! 2 3 e& EL} + I \ 
=o Robb d £2 Reo — OR, $60; ) Un 
Þ q - BA wn 4 I FT 
- a+ . | z2Y 3 + I tha a. SCAT =b-Zc3>x Ks > 4 PI (4 
0 $ 8 2 [7 ” 
= __ \ A = | "36*7 K. ()1 )q 1 ue EC el} agg! "ga mmm Un: 46 
a4 c : 
rectam Ay ſpeftantium, Adeoque FF Jn 
4 


# 3 - : ; : 
Aggregatium On. "i , C0 ipectantium. Er . propter A; Ng, 12! 


bgurz altitudinem , duplam altituCinis A = fg. 1 $3.) cjuſdem 


* 
» 


ac 
plum , o—_ ___—; R3-j-= z R® -|-3 2%, eft aggregiin 
J 


Onmeinn: © - , rectam Ab fig, 182 , curvamque Ab hg. 177. &- 
Ctantium, 
InſuperOmnes ({umpris c arithmetice proper: 10n4itous )luntigen 


atque omnes b » hg 1 $2.ſeu : duplum Og4tnm 5=% v Hg 19;, uh, 


- 


ProP, XXII. De Calculo Centri Gravitatic, 441 


4 © A A 3_ C*® . 


aſtenſum eſt,) Sed Oman. 5 (= Cmn. >) ſunt Omn. 


(Omn. Adeoque Omn, 5c, (ſeu iplins Az», vel Aye, 
momentum reſpetu AQ, vel correſpondens Ungula) ſunt Omn. 
AL (Idem atque UngulxeAQqevel AQcy, acicm 
kabentis AQ, momentum reipectu AQ, per” 2 & diviſum :; ) Er 
Omn. 5c? ; (hoc eſt , momentum Unguiz A =v, vel Apv, fig. 
$3, aciermn habentis AQ, reſpectu cjuldem AQ, ) ſunt Onn., 


if. | WW; g C£3+ s 2 
Oy 14 - oh” 4 £ nl "FR 
eo ſeu Omn. -—-. Er propterea Omn. —F » fun 


BY , ” 3, I 
OY : 4R—c2 ; ce X 
Omn, a , fu Omn. —- 0 
4K 


- Sunt autem Omnes 4 ;: 4 £* — c*:; ſeu Omnes x , (fumpris c 


uithmetice proportionalibus,) tigillatira &quales rectts » q, com- 
plentibus quadrantem A « Q_ hg. 183. (per $ G,) Ovibus xqua- 
ls nelligantur retz y q quadrantem A « Q bg. 18 4, {imiliter com- 
plentes, Cui adjacere intelligatur Semiparaboloidis Cubicalis com- 
pementum A P « , quadrato A = P D inſcriptum , verticem haben 
4, Cyjus raque Paraboloideos Latus rectum crit 4 A? (quod utiqu 
ndanerrum AD = 2 &,, dutum, efhciat 8 £3 Cubum ordinaio 
n Paraboloide applicatx DP = 2 & , ) per quod itaque 4K+, t' 
Uiidatur rectz DP = A = — 2 R, cubus $A, habebitur Diame- 
&1nParaboloide vel Ordinatim in Complemento applicata AD—aP 
) A? 
== 2 R:; Etlimiliter, (i per idem 4&?, dividatur , rea 


id 
» 
> 
% 
3 
% 


ſi=Ay=e , Cubus c3 , habebitur diameter in Paraboloide, vel or- 
"$2 . : 3 , 
Wnatim applicata in complemento Ad = y p = 3 & hc ubi- 
que, (Sunt utique Ordinatim-applicatz in Semiparaboloidis hujus 


complemento , in diamerrorum interceptarum complementi ration: 
wplicata, ſeu ut earum Cubi.) 


þ Cam taqueyuz quadrantem A « Q hg. 18.4, complent reftx y q, 
itt plz, z= &/ : 4 K? — 2: quxque Semiparaboloideos Cubr- 
ascomplementam A « P,complent retz y p,lint ip; —F z Juz ex 


a OY; 4 R2cs: 
kun reftangula, (unt ipla me. thi 


ey 


{ % 4 
4F3 + A Bb 


Fig.177, 


I 04s 
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Si iraque intelligatur ex hujuſmodi rectangulis compleri Solidum, 
ipli A 4 Qquadranti incumbens, altitudinem habens, in lingulis 
reis , xqualem reſpettivis rectis y p ; Solidum hoc integrum AQ, 
cy; 4R <a, 

| E 
quz vel totam Ae, vel ipſius partem Ay, ſpectant, Vel aan 
(quod eodem recidet) {1 intelligatur A « P complemerti Semiparz. 
boloidis planum , ſuper circuli plano, in A «, ad angulos regs; 
erectum , moyeri { invariato angulo) ab Azad Qr, mowfy 
deſcribens ſolidum Priſmaticum ſeu columnare, circuli plang in. 


ejuſyve ſegmentum Ay q , erit aggregatum omnium 


.cumbens , duobus Trilineis ip{i A « Þ f{imilibus 6 xqualibus inter. 


jectum ; quod ſecet Cylineri recti ſuperficies arcui Qq a inſiftens, 
ſolidum inde abſcindens AQq « : Solidum fic abſciſlum, comple. 
bunt iſtiuſmodi re&tanguia., Quippe ypreQa, fic mot, ſuper yq 
re&tam geſcribet q 7 p rectangulum. - Er fic ubique. 

[demque Solidum, alia adhuc complebunt plana , reis « q, (ip, 
A « parallelis, & zqualiter ab invicem diflitis,) infiſtentia, ipls 
A  p reſpectivis limilia & aqualia, Quippe , dum Aa P, mon 
jam dicto latum, ad *« q pervenit , ejuſdem pars Ap, eidem «q, 
infiſtens, plano ſolid! fic deſcripti, eidem « q inliſtenti, con- 
gruit, Er fic ubique, Adeoque, Omnia A x p plana, totiden 
x q rectis inliftentia rotum A Q_qe« ſolidum complent, 

Sumptis autem in AQ (= 2 &K,) regis Au (= c) arithne. 
tice proportionalibus ; quz his reſpondent 4, q , ſunt totidem y:48* 
—#*; hoceſt, totidemy. Dudtiſque q y p (pſi QA parallels) 
reftz in complemento Paraboloidis eiſdem x q , ſeu A x , reſpondee- 


res -- P, ſunt totidem 7; (ſunt utique in Paraboloidis cubials 
Ar? 4 K? , 


complemento , Ordinatim-applicats, in triplicata ratione diame- 
trorum ; puta, +Þ rea, ad retam « P, ut cubus A x ad 
Az, &licubique.) Adeoque A » pd re&angulum , (utpote i 


F x oo” 
ctum ex Ax, =#q=x,inxp= a 9) eſt 77513 hocelt(yrp 


16R* 8,2 R2-]-c+ 


ter y =o) : 4R*—c?;) FTC . Adeoque A,p PF 


raboloidis Cubicalis complementum (utpore ad circumſcriptum pr 
+ 


rallelogrammum ut 1 ad 4, per prop. 6. hujas , ) eſt Ticks 


166 
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8 R3--c* . 
6b ene, Et lic ubique. Adeoque omnia A Xp Tri- 
linea, hoc eſt, Omnia « q plana, folidum complentia, ſunt Omnia 
16K%—bc »R2-j-c* RI 
— eo ſpeQtantia ; live totum A Q,q« ſolidum ſpe. 
Remus, live iplius portionem aliquam ut A V qs, 


Sunt aurem (per prop. 1. hujus) {i totum A Qq « ſpetemus , 
[oropter AQ=2K,) Omn. 0, —iKk3, & Omn. FX, hs 
teoque Om”. 16A* ——80? R-bet:, = 2 R5nnft RI{ ZR = 

I 6 R* — 83 Re, 


41585, & Onwn. TER. : =2£R3, Hoceſt, Omnia 
Wi gK? —67 . * 
LE ſeu Omnia IT retam A« he. 1 $4. vel planum 


Axv hg, 183. ſpeftantia, Adeoque (propter A 7 fig. 182. =2Az 
by, 183, )* hujus duplum, #} R3, erit Aggregarum Omnium 


= ſpeftartium planum AT7v, vel rectam Ar bg. 182. vel curvam 


Arbg, 177. 

vero ſolidt portionem AVqa ſpetemus; ut fit re&tarum 
Az=c, maxima AV=9q=X, erunt (pereandem prop. 1. 
tus) Omen, c, — 4X3, & Omn. c*, 3X* : Adeoque Om. 
IR — 86?R? -|- +: = 16XR* — {4 x*R* -|- 3,5 & On. 
198*—$,2R2-)-+ > + 


PT 
tocautem A V q a ſolidum, ex folido A Qq a = ** R3 (mods 
zero) ſubductura ; relinquit ſolidum VqQ, = 2$R3 — XR* 
X35 
IE — 
6 toORT 


tc vero Vq Q ſolido; (i addatur folidum AVqy , hoc eſt 
: C* ' BE 
\Propter planum Vq =y Ayp = 16R? & AV =X,) 76 RB 


(polto Ay=0C: ) Habetur folidum AyqQ=1*R3 — x R? 
1.4 'C xc* X 
V+ Rk — Jo: Hoc eſt, ( propter X*—=4R®?—C*, 


mw X+— 16R*—8(*R2+C4;) 25R3— xR?-|-ExR2-. £xC? 


y : x C* : ; 
RON NO = Rt, xR7 


L.11 TED 


19.177, 
I 84, 
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X C* . 
Fig.177, _ + X C* 4 =—=55 : Vel (reſtitutovalore minuſcularum, Ay = e 


HEB 
. & AV=>2q=zx=v/:i4D —&:) 150 —rixR_, 
Xx . Cant” 
+ 25 £5 Quad itaque eſt aggregatum On OC 'V 


5 1 n ; - : : 
Omnium >, retam Ay hg. 184. vel planum A» bg. 18;, 
ſpetantium. . Adeoque (proper A 7 hg. 152. = 2 A fg. 1g, 
& conſequenter A b=2 Ay) hujus duplum , #563 — 24, 4, 

Fx : $2E-- T0 
—T 5X += TIT 3 3ggregarum Omnium - ,, , ipettantium pl, 
num Ab», vel r:&am Ab bg. 182. velcurvam Ab tig, r75, w 


? 


y We. ® « %L 
(propter 0 =4R%—2z?,) wy A 3 mm +4 _ _ Ty 


| ac 
> ad by J ! ', C4316 9d +: ? b — 2 
Fje177, Cum iraque lint, quztotam AT ſpectant, Om  ,, =p 


= 
- 


| 8 67 
—*; 2, (ut modo oftenſura erat ; ) & Omn. —, ={+R, ( 


; a-l-s 
jam oftenſum eſt : ) Erunt Omn. —=0: = 3 R*P:—SÞ, 


Quod itaque (per modo demonſtrata) cft ſemiquadrantalis Urgule 
ſuperficialis, roti A fig. 157. infiſtentis, acicem habentis AT, 
momentum reſpeftu Aa, Aut etiam (propter Altitudinum & Di. 
ſtantiarum reciprocationem, ) actem habentis A « , momentum re- 
ſpectuT A. 

Hoc itaque Momentum , per Ungula A 7, aciem habents TA, 
magnitudinem 442 (y D, F. olteniam,) diviſum , exhibet equidem 
Centri gravitatisab A « diſtantiam, + P-— 75* #, (Eademqueert 
inde diſtantia centri gravitatis correſpondentis fuperficiei converſion 
vel ſemiconver{ione circa T A fatte ; eadem utique qui ſuperbcius 
Ungulz : Momentorum vero ratio , eadem qua magnitudinun 
nempe ad illud- Ungulz, ut P vel4 Pad #, Er fic alibi; nenpe 
quoties axis librz eſt, ad axem converlionis, ad angulos re&ss: 
b Lit Cepius inſinuatum eft : ) Adeoque ejuſdem a T 7 diſtantia, <> 

s 7* KR, Ejuſque propterea, reſpectu T 7 , momentum, £7". 
Quod itidem eſt Ungula Ar, aciem habentis T 7, momenta 
*eſpettu T A. Hoc itaque per magnitudinem ($G. traditam)*3*, 
| diviſum ; exhiber hujus, a T A, diſtantiam centri gr_ Thi 
600% 
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we a7 ®, ##8, ipliuſque reſpetu 7 « momentum, 3483, Fig, 4, 
Arque hoc itidem eſt Ungulz A 7, aciem habentis 7 4 momentum , : 
reſpectu T 7. Quod itaque per hujus magntrudinem *$&2 , divt- 
ſum ; exhibet centri gravitatis a T 7 diſtantiam, item 7*R : Ade- 

ib A«, 2P—#*R, cjuſque reſpeftu A « momentum * &*P 
1&3, 

ldemque (quod modo diftum eſt) momentum F&*P— $*+R53, pe 
Cnoulz A r aciem habentis A «, magnitudinem, 2 & P— *7 R?, 
4G.oſtenſum, )diviſum;exhiber ejuſdem diſtantiam centri grav.a TA, 
ie —32K Ws > 60P—208K x 
$:h—120K : I 9 IY 45P—120R * 
euſdem reſpetu 7 « Momentum $ R*P—*45 R3, 

Sd & hoc ipſum (propter Altitudinum & Diftantiarum recipro- 
ationem ) eſt etiam Ungulz AT, aciem habentis r «, momentum 
reſpecty A, Per hujus itaque magnitudinem *$&2 ($ D, F, inven- 
am) diviſum ; exhiber hujus diſtantiam centri gravitatis ab A =, 


CES A 


TT 


Fr propterca 


dd 
. 


a. 
+ —— 


y - 

P_:*X, Ur modo dictum eſt. 

,— _- . a c? 

» Fimiliter , Cura quze portionem A b ſpeQtant, int Ozzy, — = 
; a Ei 2 . Ls 3 2 
- 7 ant 1: R*-j-$geX; & Onmn. 2R*—15 Ry — 
: La. 
, MYR ng dey = |= SS 54 (ut modo oſtenſum eſt ; ) Erunt Om, . 
| 
: 0-5 Ars . Y ; ++ 
=D +HAP-gox}- Sf== 
je R—12 8R5-[-6.45 R*-|-8?ZR2-1}-9c*> 
* 3 7 - Quod itaque eſt 
it Momentum Ungalz A b , aciem habentis T A, reſpeta Az, vel 
" am (ob altitudinum & diſtantiarum reciprocationem) aciem ha- 
I; tertis A =, Momentum reſpettu T A. | 
F Hoc naque Momentum ; per Ungulz Ab, aciem habentis TA, 
ſe magntudinem 4 cv ($ D, F. inventam) diviſum ; exhibet cjuſdem 
$: : : : Pe 22 K3 2 
of d Az diftantiam centri gravitatts =—NT | az 

{ 2vK IFCV I5 cv 

a. 2 y 2 K3 

w WT; + --#5; vel (propter 2vR=0?,) 4—* 


15 cv 


RP, if RR 2 | 
10 X 4 _3 0X. 30a63R — 128R5 |- 64% K+ 


| Lil z "GomRe=;oar, 1 


Frg.177. 
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Idemque Momentum , per Ungulz Ab, aciem habentis "Os 
magnitudinem, 2 4c — *FK? 4%, R—$bx —=2 ac — 56 
_—_ 3% A =} vy (yG, inventam ) diviium ; exhibet hjus diſtantim 


centri gravitatis a I A, 
30463 R—19S KR) 464% R* —j- 8 62. R? +9 


oy 


; "Rx: DXi {Ss MER 
1304? — 430 A+ +-240x; 83 + (fovy R* =) 30% Þ, 
360acR3 — 50 ac R— $32 R' +416, [4 

I; 2:34 KÞ—9 *x F 


Adeoque a T « | —= PIR 
. 2 1801k*—480 84-24 3, A3ſ-3ey 8, 


Fr a b V (ſubducendoex AV =» cjuſlem a T A diſtantiam, ) 
1 S04ct AF——48cvk*-+24cv% A3 +3 0020 Rm; 0a F+1388 
—64x K*—8*x K2—96*x 


— - — 


} 


1 $0uc K3-— 450 A3-|-240%K3-|-3cR, 
rel ( propter 2vK=6c®,) 
60403R —24cFR3 += 1120%K? + 6 6* %, — G4 % Kel 1288 
1 $0acA3—4SOK?=þ=2.40XKR3 +- 302K. 
Et conſequenter , eju{dem momentum reſpc&tu 7 # , (magnitt- 
dine in diſtantiam ducta ) erit 
360acR3 —- 304cR —832R* + 416xR* +- 520? xR— ge 
g9oR?, 
QNuod etiam (propter altirudinum 8G diſtantiacum reciprocationem) 
et momentum Ungulz Ab aciem habentis 7=, reſpetin Az; 
Adeoque ( momentum illud per hujus magnitudinem &ividendo ; 
hoc eſt, per 4cR—Jcv, ut $ D, F. oſtenditur, ) hujus diſtaatia 
. . . : Ly 
centri gravitatis ab A « , eſt 
2604cR — 39ac3FR — 832 Ri 416 x Region 


— 


Sx IS | 

360cR3 — (60cvR?—) 30 6R. | 

Similiter , ejuſdem Ungulz Ab aciem habentis A = , mome®- ] 
tum reſpetub V , (magnitudine in diſtantiam ducta ) erit - 
604ac'R —240c?R3-|-112c*xXR®? | 6c*x — 64k ( 
128K ITS 

oR®. | 

« 0; 

A 


Quod itaque (proper altitudinum & diſtantiarum reciprocationen) 
eſt ctiam Momentum Ungulz Ab aciem habentis b V, ay F 
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As, Adeoque (per magnitudinem *cv, $D, F.inventam, di- 
ridendo ; ) crit hujus diſtantia centri gravitatis ab A , 
hari R—240cC?R3 Flize? % Ra beth — 64x R4 
-|-125 Ri : 
i120 cVR> = 60GR, 


—— — — 


Supereſt randem , ut ſuperficialis Ungulz A 7 vel Ab, xciem ha- 
hentis A #, momentum reſpectu A « inveſtigemus. 

Divisa iraque , ut prius, AT iN minutas partes xquales : Adeo- 
axe ſumpris Ab = 2 c fg. 177, 1 82. arichmetice proportionalibus : 
Ezircujuſque b pun&t1 , ſeu partis minutx, ab A « diſtantia, b B V 
f2,177. hoc eſt Bb» hg. 182, Adeoque onnes retzx punctis 5 
nlſtentes, Ungulam complentes , ſunt totidem Bb» recta , trilt- 
zum A 4 7 » hg. 1 82. complentes , hoc eſt, bis Omnes « > v hg. 183. 
hoc eſt, totidem # -{-- 5 , ſubtenſis c arithmertice proportionalibus rc- 
hondentes, Quz itdem in a -þ- s diſtantiam ductz , exhibent ea- 
runreſpectu A « momenta, totidem 4?-|-2 a5-)-5?, 

Sunt avtem , Omnia 4® ; ſeu omnia quaerata 7 © bg. 1 $2. D#- 
zl Semiquadrantalis Ungulz , ſen moment: trilinet A #* <, ſeu 


Azz, (prout ve] totum vel pars conlideratur, ) reſpe&u A = "tg, 


1%;, Hoceſt (propter hguras (imiles A x'« hg. 183. & «xr bg. 
170.) Sexdecuplum momenti trilinei ax T Vel 227, fig. 170. rc- 
ſpectu reftze «T, (nempe in rriplicata ratione Jaterum Homologo- 
rum, Az=2R, ad aT —=R.) 

Eſtautem, Momentum Trilinei « + y, fig. 170, hoc ſt, «a: 7 
—$*t4, (reſpetu=T,) $a?s , minus, - eR*-—-avR, (per $O. 
[op 19.) ſeu $4% +e82—2vR,, hoc elt 4.4% ;-baR?-—1R?--avR, 
(yolito 4 = 2 & hg. 170. proarcu AN fig. 179. ſemitle arcus AÞ ; 
aeoque 5 = AM, & v= MN=CN—t<B=R—3} x:) 
Adoque Momentum trilinei Ay fig. 183. (utpote iltius Ot 
pln, 486} 84R?—85R?— 8avR, (ſumptis a, 5, v, codem ſen- 
v:) Hoc eſt, (polito «= AB, =2AN; &@ c=352z & 
R=jx=v;,) 24*c aa RR —4cR? —44 k*-ſ-24a%R 
=3fc— 4cR*-|-24a%R: Adeoque Omnia a* eo (peftantia 
(upote momenti duplum) a* « — $ cR* + 44% R; hoc eſt Om- 
aquidrata 7 * fig. 183, Adeoque (propter A 7 fg, 152, =2Az 
bp. 183.) Omnia quadrata Bb fig, 1 $2. ſeu O14 4a?, (co [pectan- 
MN) =24*c — 16 cR*——8 axXR. Er propterea, {1 rotam 
Ar ſpetemus ; (propter a=; P, c=2R, &% = ©) ct RP® 
=321R* = Omn, 4* 

lteto, 


Fig.1 77, 
IT o2, 
153, 


7c. 
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Item, omnia ;?, hoc eſt , omnia quadrata by fig, 182, ſev, hi 
Omnia quadrata y» bg. 183. Icem ſunt ( propter 5» mhoc 
ex :4R*—c®: ; C3 RB — + : 
ey Eh ) atque rotidem 4 FT « Sunt autem(fun. 
ptisc arithmerice proportionalibus , uſque ad maximam C=AR 
Omr.c*: —3C3, & Onm.c* : =4C* (per prop. 1, hujux.) Ergo 
C —_—_ , - . = (3 C y 

m,n, 483 0 — R— — i = 5 de 7 Nem. 
pe Omnia quadrata 5v, ſeu Omn, 5?: bg. 183, Ergo (propre 
AT=2Aa,) Omnia quadrata b v hg. 182. Om, B=30 


7 Ecproprerea, {1 retam Ar ſpectemus, (propter C=-2R,) 
Oma, 5* ; = *R3— $a 4 
Ca 1:4 RE—EB Ks 
Item, (propter s = 2K z) Ornia as, ſunt tot 


3 7 *; 0p”): 
dem EY Cn; Adeoque (propter 9 y = a, &qy/= y; 
4R* ©: & Ay =c:) Omnia 45s; hoc eſt, Omnia Red. 
gula 2» hg. 183. ſunc Momentum, reſpettu A 4, emnium q 4 
reangulorum ,. (ſolidive ex his conflati,) per 2 R Civifur. Hoc 
eſt (propter figuras ſimiles Au « hg. 183. & axT ſeu drd, bg, 
170. tem AQqe«htg.183, & CDE« hg. 16g. rationemquels 
terum homologorum A aad aT, ut 2 ad 1; ) Sexdecuplum Mo- 
menti (per 2 & divi{1) ſolidi eoy vel deg hg. 170. altitudineshy- 
_ reſpeCtivis E E hg. 1 69. aquales , reſpectu retarum «4 ve 
dc. 

Eft autem portio ſolid! hujuſmodi br 2, fuers, =! *R 
— £32 R, per v K.prop. 18. (polito 7+ — « ; ) Hoceſt (polo 
eg ſu ©& — 2, adeoque a = 5 PE.) co; £* R—gEPR 
-|-3£*R—{}5* R: Adeoque dr (propter £ =: o, & 1=R,) 
=7zi5P*R—4£3, Etproptereade«*d (d7Sd — ers) ={P8 
—45*R+ 4 K—3R3, Unde (i ſubducatur portio et6'g ; hocel, 
taktum ex eg=5, in EZa(hg. 169.) hoc. eſt, (per F. prop 
15.) In 32K—--2+5R-—+þ (polite a=T«e—=FE, & b=& 
—=es;) hoceſt (poſto a—=2P—E, & h—KR—x,)in 
8Þ R— 35 R—15R-j-35R—{1x;, hoc iſt, in $PR —jER—j; 
Nempe, $52 &—48*R—3Z5x ; Relinquitur portio deg =4Þ8 
+ F55X + $33 R—+ R3, 

Er ortionis ſolidi br # ſen er +, reſpeu 7 «, momentumel, 


L263 
LILY 
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L0f0—ni2R2 —JhR3 —38hR, per $ rop. 18, ( polito Fig.1 77; 
= Rat—b; ) 8 Joc eſt, trofiti W :  P—E, o $=i na 
aa) BO —HPRA abr Th3h0— ph prfdmgp $5 18) 
wek, ſeu 25 P*A3 — SED RB + bE2 Rn L,3 3 _.2 $4 Þ+3 24653 17%, 
+ 
WOTT Ro Momentum folid1 '-< (proper Z £E— o, 
1=0, &:=K,) > ci PN +K8*— 5 Kt, fcu FM tn 2 $4, 
{ projterea, Momentum portionis as e*d (reſpectu cul m7«) 
& PRE R2-- 1 Rt 1 RB Sx A3— 33x74, inde 1 aule- 
-zr momentum portionis es d g, hoc eſt, tactum ex eg—#, in 
nomentum ſegmenti ſemicirculi E X (tigs : 69. ) reſpeRu ip Gin 72, 
ceſt (per 9 L. prop. 15.) In 34 A®- 45 A%| Hb R— $53 (polity 
ni=8, & eE=b, ) hoceſt, (polito «= 3Þ—+, & b— R 
3) in SPR2LER —35A3 + $5 K2- —_— » cu, in ale 
Redo, Nempe 35 R2P—2; —Lbox R—2Z, TE 
iinqucur portionis de g , Momentum ( reſpectu ejuſdem -#- 
Rant Riſa 33 AD — ga Ring Px Ro Lake |-3553, : 
Hoc itaque , per magnirudinem, ( modo inventam, ) diviſum, Fig.1 70. - 
ahibetiplius d e g(portionis ſolidi) diſtantiam centri gravitatis a 7 &, 
JBR*—g R* -| =952R*— 8xR3—45*xR- 1-188 ixR 
+1258 53 


b - 


X g92*RT 155 x-}-g.4* RK — 9 R3 
Sx +4? xR—1:Es 


be 


p * 9: an þ 1 SS 
_ __ a A *» 6TH 0 u & $1 
; k g9E*ÞR+= 18Esxorgs *FR—gR AdeOque a C &> 
. [era tr R— 1249 ES "7 " 
T 00G 1 Magnitucimem alt- 
$PRE1DESX-| 9 Re—gRB ; TO 


up, exhidet lid! £ e g Momentum relpettu cs, *xR3-+=,2xR 


23 ( politis, ; = DE fig. 16g, =eg=oy—aF fg, 17C, 
0 ki=Cz =fo= = ay , & s5—E&E;) Vel (ſubſtituto eg e. 
R Wir linus arcus B big, 169. = —=E0d hg. 170. ) momentum {114.1 
) die +7 reſpetu a, 2xR3+272xR — 2573, 
& Etconſequenter , limilis ſolidi Aoy hz. 183. (ex ductu refta- Fig.1 9: 
ja un +yiny q reſpettive) momentum reſpectu Ag, (utfote prio- x 0: 
'P. '*ſexdecuplum , propter tum {ingulas dimenHones , rum diſtantiam. 
P 124d 1 Y TY xR3 + 2$92?xR—=2E573; Hoc eit { polity 
n W*=2e, propter arcur ſemicirculi duplum reſpectivi arcus 1n qua- 
ix ; unte , WES. 2 x, propter chordam arcus 4, duplam finus rei 
»R iii arcus ; &X =2 ©, propter lubtenſam complement; arcus 4 
4 ſemicirculem , dup!um linus comple m-nti Cimidu arcus ad _ la. 
>, em , ;) 36R2ſ-2: x*R—3ax* : Roc raque per 2R G!1 
*X 


"oe 
&cChT 
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. R a X, , ; 
os 77, hoc eſt, 3cR®?+ $22 — 7 exhiber (ur jam oftenſum eſt) xp. 
at 


©. 
I OJs 


gregatum omnium 4 5, ſeu retangulorum « 7% tg. 183, adeoe. 
(proprer AT — 2 As) hujus duplum , eſt aggregatum omniun ,, 
ſeu rectangulorum B b » fig. 182. Et propterea hujus duplum , fo 
24% 3 

«1's 2.2 + e__— OO 

illius quadruplum , *3c R*+ 3c x*— RE Omn, 24: by, 
i382, Adeoque, li totam AT ſpetemus { propter e=2R, & 
y —= ©) erunt (quzeo ſpectant) Om, 2 45; = *3R3, 
Fig.177. Ergo (propter Omn. a* ; =24%—1 6cR*-+-84;R. & Ons: 

M C © S099} 

= 0 = —<7 6 & Omnn.2 at: = jcR%|-3cy5— "TRf ju 
oſtenſam eſt : ) Omn. a* +2 45+ 8; = 24% |} 032: g: 


OM OE fo | 
|= 30x + $4%R —F- — Jos: Quod itaqueelt Momer, 


tum Ungulz A b bg. 177. aciem habentis A, reſpettu Aa: ty, 
juſque Duplum (ur ſxpius ditum) Superticiei ſemiconverliote fe 
momentum reſpectu axis converlionis A «. Adeoque , fi town 
Ar ſpetemus, ( propter a=2P, & c=2R, & ;=5,) ex 
Omn, a* +5 |- 245; =ÞR +2533 —AER3 —*R=ÞR 
— £2:*R3, Quoditaque eſt Ungulz A 7, aciem habents Ae, 


momentum reſ{pectu A = : Hujuſque Duplum , eſt correſpondents Il * 
ſuperhctet ſemiconverlione circa A  deſcriprz momentum teſpety I 3 
cuidem A a. z 
Momento itaque per magnitudinem (y G. inventam,) diviſo; lu WW { 
berur Ungulz Ab, aciem habentis A +, diſtantta centri gravitats W 4 
ad ipla Az, 4 
1 804%R?4-SCOR?—IT120cR*+40%R27 + 72 04x;R%\beaph ol 
——_ 1 
1 $04cR?— 48 R*+249%RK5-|- (6cvxR?=) zooxh; 
& (vperficici ſemiconverlione circa A « fatz, diſtantiacentrig*» W © 
vitaris a converlionis axe A, eritad illam Ungulz, ut 2R at;', WM, 
leagRad ? ; ut alibi :Nempe quories idem eſt Axis Converfonis%& Ml *v 
Axts Librx. | | | 
Totiuſque Ar Ungulz, aciem eandem A « habentis , diſtantz » WW + 
ES. aa 2 ”_ 
A x, fimiliter habebitur, = S p —— . ( & ſupechas ty 


ſemiconverſione factzx , ad hanc Ungule , ut 4R ad 7;) Wn 
lingulzque propterea diſtantia centri gravitatis a Tr, 3* -: 
gil! 
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45 —1024K* W 1024 A*%—T1 20RP = jl2R—40P EIGEN? 
Top —240K geP— 245R 45P—1 :o86Ec pro- gel”; 
$4 D pl 
prerea, ejuſdem reſpeciu T + momer.tum FED = Lf = 
12283 —IR2 P. Quod itidem eft ( propter altitudinum 8 di- 
fintizrum reciprocationem) Momentum Ungulz A - , aciem haben- 
is T7, reſpectu Ae. Adcoque, per hujus magnitudinem *4R* 
(ger G.) diviſum ; exhiber hujus, ab A «, diſtantiam centri gravi- 
as, $*R- 4P : GC, ab acie ſua T 7, P—*#R: & propterea mv» 
mentum reſpectu aciet ſux T ,, ** R2P*224R3, 


His ity peraQtis ; ea quz jam exhibuimus ($ G, H, I,) divisz K. 
Ar curva in partes #quales ; ade6que ſamptis ſubtenlis A B— c, Fiz.i 77, 
xihnetice proportionalibus ; non erit inutile , aliquatenus proſequi 


t. Cundum alteram methodum (qua Q B, C, D, B, ull lumus, ) divis3 
A«inpartes zquales ; adeoque lumptis linibus verſis A V = wv arith- 
2 WM cciceproportionalibus. 
i vitaque intelligatur refta A a hg. 177. in exiguas partes xquales 
n MW nuncro infinicas dividi; quarum una intelligatur VO = B: Quz 
tis repondent b g tangentes, ſeu (quod in partibus infinite exiguis 
"IP | 2 

n, ſrocedem reputabitur) b x curva,, ſunt ut rotidem Va=— B/= , feu- 
tu 3Y2R : Eh 

7» (per $B, C.) Harumqueab A 2 diſtantiz, ſunt bV=a++:, 
o \inidts rerſis arirhmerice proportionalibus reſpondentes, ) ipſam 
i }} *** emicycloidem complentes , (vel etiam,, tum fGiguram Arcuum 
" Ars bg, 170, 185. tum ſemicirculum AB « hg. 169, 185. com- 
k 


plentes, quippe 1ilam complent ones a; femicirculum , onunes 5s.) 
— © oe particularum curvz Ar big. 17 7, momenta reſpe&tu A =, 


io =t ut totidem retangula b V » fig. 177, hoc eſt totidem 2 


av 
zD, 
& o:R, ſe totidem bV«-|-BVa hg. 18 N hoc eſt, totidem _ 


7 ByY:R XA SE EY 
wi DW 5; vel (omiſla B quz nonnili infiniteſimam partem ipſius 


erica bs lgnificat, ſeu retarum craſſitiem planum compientium , ) tots 
| 4 5 . 
| Þ;) AYR v2 R 


456, L M m m of: 
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[ by 
- _ x t ——_— / , YOM 1a »t % 
Fi9.177. Et quidew, Aggregatum 992uu WP. :R facile habetur: Cun 


. | 5 $ | 
enim tir 5* = wh, 2deoque s = 4 wh, erit 7 —=4/h , & Onn 


p ' ? - '® 0 = 
—v:R, idem atque Omnes 4/:hR, hoc «lt iplx = V, hg. 179, 


h 2R ! OS 
Adeoque Omn. 5 4/ 7 curvam A b fig. 177. ipettantes xquanty 


ipli portioni parabolz ATI V hg. 179. hoceſt, {3 —3y.;jr 
y 3 


F 
aki” 


per prop. 6. hujus. Quod (propter 2þ6R=%*, & » =) tn- 


5 ti - vo N 
tundem eſt atque 4 R? — G.repertum;feu Onnee !(vel%; 
L\ 


cy 1: 4R®—c2 
5 ad 

NempelIAV z fg. 179, = Ab» hg. 182, (fimiliter divilis Ar, 
Ar, fig. 177, 182, in punctis b, ) Hoc elt, Om.s, funpt 
Ab=2c arithmetice proportionalibus; idena atque Oms, z\ 


- 


,) ſumptis Ab— 2 c arithmetice proportionalid:, 


os >» frunpts AV=v arithmetice proportionaiibus, Utrumyis 


*rim cſt iplius A b momentum, quantum ad diſtantias BV, 


__ *K | ES, 
At, Omnia — v/2R,ſeu Omn. av >, ſumptis v arithmetic 


proportionalibus ; puta ſolidum A b V » hg. 155, (ex reftangal 
b V » contlatum) per B, hoc eſt = Q, vel V ©, civitum; ta 
tundem eſt atque planum AbB fg. 182, ſeu Omn. 4, ſung 
Ab =» c arithmetice proportionalibus: (Utrumvis utique eſt» 
-- mTentum Ab fg. 177. quantum ad diſtantias b B.) Adeoque cad 
horum aggregatum deprehenſum gft (y G.). =24c—8R*+ 446; 


2R 
tantundem erit & Aggregatum Ons. 4 y/ 7 o, fumptis Ad=, 
arithmetice proportionalibus. Quod quum ibidem deprehenſunit, 
non opus erit ut hic ſolicite inveſtigemus. Arque hn: reliquaded 
centur, ut ad $ G, 
Sed & idem ſolidum AbV # fig. 185. (quod complent ori 


2R bogs 
b V rectangula , ſeu Omnia a B y/ >>, ſumptis - arithmerice f'* 
; portionalibs; 
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anionalibus ; ) complent etiam alia plana res xr (zqualiter ab Fig.197; 


"ricem diſtantidus ) trilineum Ab V complentibus inliſtentia , hoc 
&, totidem retis, qr — qx. Sunt autem quz ſingulis b K, ſeu 
\rinliſtunt plana ſol1dum complentia , reſpeRivis A V # @ xqualia , 
(ut ex conſtrutione hgurr patet , [1 intelligatur Az Oo@ planum , 
foe plano A'7 = ad angulos rettos ereftum , motu ſuo verſus 7, 
plidam deſcribere.) Adeoque omnia qr plana; tantundem ſunt 
uque , bV = 4, inplanumAV#o, hoceſt, in duplum reQan- 


14 
X 


2 R 
weſt 2AV x B 7 (polio AK=4, & AV=F,) fen 


\4xByY:2/R, feubVp reAtangulum,in altitudinem 2 B ductum ; 
| Duplum rectanguli bV p, in Bductum. Et, eadem ratione , 
Omnia x q p!ana z ſunt totidem A 0 @ plagis Xqualia; hoceſt, toti- 


AX 
km 2vx BY —, ſu 2 ByY2vR, (ſumptis  arichmetice pro- 


rortionalibus,) uſque ad maximum F' = þK, Adeoque 2 A B 
{:/R, demptts Um, 2 By 2 v {', ſumptis a arithmetice propor- 


PS 


tionalibus ; idem eſt atque Omn. a B y - 


, {umptis v arithmetice 


proportionalibus. (Nempe idem folidum AbV:) Et (dividendo 

prb) 2 A4/2VYV R—Omsr. 24/2 v KR; ſumptis 4 arithmetic: 
"_” £40 , | 

proportionalibus ; 1dem atque Om. a 4 — » {umpti3 v arhmertice 


by 
proportionaltous ; ſeu Omen, a, ſumprtis A b = 2 © arithmctice pro- 
portionalibus ; hoc eſt, Trilineum A b B hg. 182z. 


Poteſtque 1dzm (li opus elt) ſolidum contiderari tanquam ex plants 
plA b V parallelis conflatum, Et lic alibt, 


Smiliter , Divisa, ut prius, A « in minutas partes xquales ; cum 
quz his reſpondent particularum b x momenta reſpetu A +, hy. 177. 
kiUngulz (aciem habentis A =) particulz , (int (ut diftum elt) wv 

Le 


a 1070 2 K 2 
, / ] — [ / © — 2 = 1 : C a : 
totidem - wo R, ſeuay = -|-54/ =; lintque iplarum « 


TA diſtantiz, AV =» reſpettive; erit omnium reſpetu T A 


nom:ntum , totidem « y/ 2 v 'R-|-s4/2 > R, ſumptis + arithme 
ice proportionalibus. 

Erquidem aggregatum Om. 54 2 v &, (hoc elt, omnium r<Aan- 

. Mmm 2 gulorum 


185, 
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gulorum BVp fig.1 85. )facile habetur.Cum enim (int Cm, , my 
v ) 


. idem atque totidem  V hg. 179. erunt Omn.54/:vR, hu et Ow, 


2 A am 
I; If vel etiam (propter 5== 4/2Þ,) © mn. 24/: bR, idem Que 


earundem «+ V momenta reſpetu n A rettzx. ER autem (per 
prop. ' 5 jus, (ſemiparabolz « I1 A dittantia centri gravitatisab «x 
'2A—*K, adeoquzab AT, 7 X; & ({ propter magnitudinen 
$82) momentum ejus reſpectu Al, +; 4%, Et (emiparabyly 
«TV, diſtantia cent gravitatis ab -7, F2V— th, adeogue þ 
AT, 2 &—75%; & (froprer magnitu-1mem *bv . b&,\ mony. 
tam reſpeftu AT, Thxy/:hb8-- 5h24'2bK, Ergo (lubductiore 
fata) Momentum portionis 11 AV = reſpettu TA, eſt 4:7 


—þ &J/2b f-|-3,2/:þR, Nor, ct ( propter 2h & — *M & 
z oy 6 
= us 
S2hR==%, & h — a 4 ) 22 R3— FA ry Tartundem 
(ci\j F ' * '#, s 62 {;  v% _ Ab — 3 -1 h . ' » . C 
C1:ICET atque mn.  R WITS = 2 C Aritnmetice Proporttg- 


nalibus ; ut $ H. oftenſum eſt, ; : 
Suntque Om». a y/ 2 v K, ſumptis v aricthmetice proportionalibys, 
( hoc eſt, omnia retangula bV p bg. 185.) idem atque Ons, 


a C® . . . . - 
—, ſunptis Ab — 2 c arithmetice proportionalibus. (Pirumzis 


utique eſt Ungulzx A b bg. 177. quantum ad altitudines bB, momer- 
tam reſpectu TA; ungulave Ab actem habentis T A momentum 


LE CEE 
quantum ad Ciſtantias b 5.) Quod y H. deprchendimus wk _— 


1-28, "MA, Arque hinc reliqua deducentur ut ad $ H. 

Sed & idem lolidum AbVp fg 18;. (quod complent omni 
b V preRangula, ſeu omnia a 4/ 2 v KR, ſumpris v arithmetice pro- 
portionalibus ; ) complent etiam alia plana res xr inliſtentu, 
hoc eſt (ut ex conſtructione patebit , (1 intel.igatur A = Þ {emipurs 
bola , ad angulos re&tos ereCta , & ſuper A = 7 plano mora, {olidun 
delcribere,) rotidem ſemiparabolz A V p , demptis omnibus Aop, 
quarum altitudines Ao=9q x int finus verii arcuum arichmetice 
proportionalium : Hoc eſt (poltoAK—bV= 4, & AVv=/,) 
+#AV2V3R demptis omnibus 4/223 , ſurpptis @ arithmetice pro- 


portionalibus. Quod itaque tantundem etiain valet arque On, 
4 £3 . ” . . . 
7» ſumptis Ab = 2 6 arithmetice proportionalibus, Po. 
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Poreſtque idem ſol1dum (f1 opus eſt) confiderari ranquam ex planis 
jli Ab V parallelis conflitum : Ut ante moriitum eſt. 


Smiliter ; Cum , divisa ut prins A in minutas partes xQualee, 
ſat, quze his reſpondent , curvZ A 7 particulx bx, ut totidem 4 4/ 


: | , ut oftenſum eſt, erit Ungulax acitem habenus A , momentum 


v 
N 
bs 
£ 


hetu A, ur Omnia, B& y >, in reſpectiva quadrata b V, hoe 


co 


&#, in reſpetiva 4? | -2-25-| -3* , ſumpris v arithmerice proportio- 


4/ibus. Hoc eſt {omiilo B, ut prius,) On. 4 / _ + 285 


'Y, 2 K : NE” 
-+2y -— ,; ſumptis» arirhmetice proportionalibus, 
: v 


{ 
- 

4\ 

— 


ft quidem Aygregatum Omn1um 3? 4/ » hoc eſt ( propter 


V 
1 
*=vb,) Omn.sy/2hKR, vel Omn.vh my Jeu Onn.by 2vR, 


facile habetur. ER utique Semiparabolz Ap V hg. 1-8. Momen- 

wm refpeftu P 4 ſeu 74. Hoc eſt (propter Giitantiam centri gra- 

wattaTA, 4 AV = tv, adeoquea 74, 2 A—+v, & mag- 
nirudinem 4 v 4/ 2 v A, per prop. 6. hujus;) $V Ay 2v At; 
y/:vk hoc elt ( propter 2v&=6®, & /2vR=—c, & v= 
3 

—) 2 — - —. Tantundem ſcilicet atque Omn, 8? , ſumgris 


b} 


Ab= 2 c arithmetice proportionalibus ; quod $ 1. repertum eſt, 


duntque Omen, 4 s v/ =, hoc eſt (propter » — //vh, ) Onn. 


«/:b R, idem atque ſolidum ex dutu reAarum þ V ng. 185. (figu 
ran Arcyura complentium) in reſpeCtivas 7 V hg. 179, i*5. A- 


Goque Own, 2 a5 4/ LA, . eft iſtinſmodi ſolidi Duplum, Eſtque 
V 


antundem atque C-9z. 2 4 5, ſumptis Ab — 2 c ariihmetice propor- 
tonalibus, Quod $ 1. reperrum clt. 

Poteſtque idem (fi opus eſt) ſolidum conliderari tanquam ex planis 
Qz reftis x © inſiſtant conflatam : Aut ctiam ex planis 1pli Ab V pa- 
ralelis , ut in pracedentibus monitum eſt , atque alibi eriam inrelli- 
dun erir, X ' 


— , (ſamwpiis v arithmerice proportionali 
Y 
cantundem eſt arque © zz», a* , famptis A b = 2 c arithaictice propor: 
tionzlihus quod $1, itidem repertum elk, (Eſt autem , idem argue 
ſolidum x ductu quadratorum rectarum b V fig. 185, in relpeftizz 
V &, per V O diviias.) Atque hinc rel1qua habentur guz $1 trz 
duntur, 

aodque, de codem {olido aliisadhuc planis (pura que redis x; 
inſiſtant, vel ipi Ab V lint parallela,) corflando, in pracedentibn; 
monitum ett ; criamn kic locum habet, 


b 


is \ 
Us, ) 


Extioumus naque non modo rectas Cycloidem (Primariam in. 
tellrg2 ) tangentes ; ſed & iptius Curvae Semicycloidis, ejuſqy 
Partium longitudinem , (exhibendo (clLicet curvis 1113 aquales refty,) 
ejaſqu2 in data ratione divitionem : Sed & carvx {emicycloidis, par. 
tumque ipliuz, centra gravitatis , (per horum ſci.icet aduabys(1. 
tem in eodem planorectis, non invicem parallelis , diſtantian,) 
earumque mumenta reſpectu expoſitarum aliquot rectarum, (quzal 
alias item rectas facile transferentur : ) Ungularum item ſuperfiis 
liam, & Superficierum converlione tactarum , moments illis re. 
{pondentium , tum magnitucines, tum momenta, ipſaque Centr 
gravitatis ; exhibitis (cilicet horum diſtantiis a duobus {alter planis, 
Plano Cycioldis ad angalos retos, non invicem parallelis; dum- 
modo ettam in quo tertto per Ungule aciem , ſeu axem conrerſioni 
plano {icum (it, per $G. prop. 12. conſtet , eo neinpe , per conver. 
[10nis axem quod converſions arcum biſecar , eoque p:r aciem Un- 
gulx, quod biſecat Unguiz alticudinem , unde (per prop. 26. ap. 
praced,) ipſa gravitatis Centra determinantur  Quxque deeye 
Litis difta ſunt, ad alla trans!crentur ; ut ad propoli:ivnes precedents 
a!1quor oſtenſum eſt, 

Arque de Cycloide priwariz , kaftenus, 


3 


Cyclojdes vero Szcundarias quod attinet ; Protrattam (cilicts 


, Contr:ttam , ( quarum illa quidem baſin habert Majorem, Fit 


AM,arem, quam eft Peripheria Cir:uli Generantis: } Differue 
quidem ill, a Prizaarii , in hoc potifſimum ; quod recta 63 (at 
v1; demicycloidis, & Semicircult Gercrantis circa Cycloidis ne 
con?iruti, interjetz, ) lint reſpefivis Arcubus & 1 (in protratts) 


ſeu E (incontratta) non quidem Aquales, (ut, in primant, 


b B rectzz Arcuvus B A,) ſed Proportionales, (VMajorcs quidem 0 
, Pro- 
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4, Minores in Contra&t , & in ca urrobique ratione, quam Fig, 1 
aber Cycloidis illius vel Semicyclotdis Bahis , ad Peripheriam vel i&y, 
Enjperipheriam Circuit generantis , ) Zquales autem reſpeRivis x gz, 
c xcubns iſtius Circuli , cujus Peripheria vel Semiperipheria (it hujus 
: Cycloidis vel Semicycloidis Ball xqualis. Puta, rea © (ig. 176.) 
* W fe que Protractam 71, five quz contrattam 7CE, ſpectat ; 
"  zquisreRz bB, hoceſt arcui BA, circuli A B « Cernitoris pri- 
nuie7 bA; cujus utique Semiperipheria A B - , xquatur Semicy- 
coidis fur Bafi 7 « , (adeoque Ge iplis 71, 7+, ) ſeu promotioni 
2 Canri cC, Sunt enim rectzx bB,C&#, 6g.176. (ſeubB, &« hg. 
6.) menſura diſtantixe centri circult Genitoris ab axe A « , dum 
xectiva punta b (in Cycloide primaria,) feu & (in ſecundariis) 
nowcirculi generantis delignantur : (ut ex conſtructione patet.) A- 
, dummodo xquales fint 7=, 7+, 78, ſeu cC in omnibus 
atem ; zquales item erunt bB, C4, utpote xqualium exdem partes 
e|proportionales. | 
Que aurem Cycloides ſecundartas (7 © I protratam, vel contra. 


7 - 
j 3 " 


l = 
* Os 2” 


&m 7CE,) in daro quovis pun&to ©, contingunt retz Y En, lic 
: kbentur. Sernicireulo Genitori 1 £+ vel E#«, circaaxem Ir, Fs, 
: conſtituto ; Concentricus fiat (circa idem C centrum) AB a, ſemi- 
; rerpheriam habens A B « xqualem expolita Semicyclo!dis balt 7: , 
| ri, Duaque C & ball parallela (circulo genitortcirca axem cor. 
: ſituto occurrens in 3, & ſemicycioidi ſux in C,) jungatur 5 C, 
1 peripheriz A B @ occurrens in B, (arcumBA, ipl121, vel #E, 
. limitem abſcindens.) Atque a peripheriz A B « punto axis infimo 
, x, adperipheriz genitoris punctum £4, ducatur « # rea ; & huic 
; aargulos rectos & 7, Quzx huic parallela ( per afhgnatum Semi- 
x qcoidis puntum C ) re&a dueitur Yn, Semicycloidem illam 
X 


07 contingit, (Excepto caſu, de - mox dicetur.) 

£t quidem f; inteVigatur 4 punctum, in iplis E, «, I, +, refa 
151 rangentes erunt 1pfi cC, vel r « (Cycloid's primarixz Geni- 
Ab « correſpondentis baſi) parallelz. 

t Ih Cycloide autem Contrata ECT, (1 4 intelligatur in ipſa «7, 
« WI (Vifiicer hzc peripheriam E 8+ ſecat,) que huic reſponder tar.- 
n fas 0 eſt axi E, parallela, (i vero & (ir alibi ſupra «7 tan- 
* yen (ſicut & ET refta) axi E #, occurret ſupra E , fed infra, 
Sit alibi infra « 7. 

a) hCycloide vero ProtraQta 1 T, (i ita ſumi intelligatur , in 12 « 
2, WI pheria, punturag, ut 48 rea peripheriam-illam in © tangat ; 
| W huic reſpondet puntum &, (cum illud ipſum (it in quo Coos 
0- Ma +. 


435 De Calcalo Centri Crawitatis, Cap, 
illa recurvari incipic,) tangentem nullam haber, (fed quzipfamTy. 
gere deberct , idam ibidem fecat; ) qua vero ſupra hoc punttun 
lunt tangentes, extertas tangunt ; quz infra, interius; Axique 
I + ( continuato ) occurrunt, lx quidem ſupra I; hz vero, 
pra; (falrem non intra: ) Redtaque #T correſpondentes, ipli 1, x 
occurrunt , lic quidem ſupra C centrum ; hic, intra, 

Ipiz aurem Cycloidum harum Curvz , Curvis ſemiellipfun x. 
quantur : Er partes partibus reſpective ſumptis. Pura, Cyclgig 
Contractz Curva TE T, Fig 175. Semiellipſeos curyz X(Uutur, 
cujus Axtum alter , quem quidem (ſed , propter curvaturam , cor. 
traſtum,) repraſentat 7 Az curva, fit = 2 A«-|-AE, (ax 
ordinatim-applicatz lint ipfze bc, ) alter vero =2 AE; quizg 
cujus ſemiſlis lit ipla A E recta. 

Cycloidiz vero Protractx curva 717 fig. 175. aquatur Cyr;z 
Semiellipſcos , axtum habentis alrerum (quem, propter curvaturm, 
protrattum repraſentat 7 Ar curva,) xqualem 2 A@—A1, (@, 
jus ordinatim-applicatz ſunt ipſz bp, ) alterum, = 2 Al, 

Er quidem tota 7 E r I 7 ftigura (fumptis AE= AI,) alianonef 
quam elliplis quadam diſtorta , cujus quidem, (1 axium alter inteli 
gatur 7 A 7, fuam retinens longitudinem , ſemteliiplis ſuperior, 
(propter curvaturam, ) protrahitur ; interior , contrahitar; ejque 
Axi ordinatim-applicarze ſunt c b p rectz. 

De his aurem , quz Cycloides Secundarias ſpeCtant, ( qurum 
con{tdcrationem ultra non proſequimur,) videatur Appendix ad no- 
itrum de Cycloide TraQtatum, una cum Epiſtola eidem (ubjun$; 
(circa ſinem ; ) Ubi hzc fulius explicantur & demonſtrantur, 
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[* propolitionibus aliquot praccedentibus, quar Cycloidem {pe 
&ant ejuſque ſolida , vel eo vim (truunt ; aliquanto fulior fui: « 
prxlertim de causa, quod in m2o De Cycioide Tratatu, (Amo 
1659. edito,) calculum non ad omnes caſus perduxeram , Sed u 
eum ſajtem (alioſque qui ad hunc.erant necefſarii) quem, exreliqus 
ſeletum , Anonymus Problematum Pcopolitor pra. cxteris dely 
nabat ranquam difhcillimum , _ ad quem nif1 ceteris intelletts 
non perveniri poſſe putabatur. Contentus , in reliquis, (ob rations 
ibidem traditas,) ſalrem fontes tradidifle unde Calculi Geomerticibe 
neficio omnia deducenda erant, 
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ProP, XXII. De Calculo Centri Grawitatis, 459 


Quanquam enim mih; in animo fuerat , dum ea qur procie; unt 
(5 rrelo forent rcliquum etiam calculum abſolviſle, & limu! edi- 
#7: Cum tamen interea temporis (eodem anno) inexpectato PrO« 
we D. Paſeo rant! , {:u D:ttoum in, (Pre PO litoris Problematom. 
Ke elem re ractarus : Pottus duc: bam - IM Cram, Prout tulic 
(ca.cuto ad reltqua nondum ablotuto, } ne viderer e 
-;Fztu uo (quod intinuaturos nonnuilos prafenticbam\) mea dedux 
Fr propt-rea , tpla {checiaimara lic edenda placuit , Front ea 
ante cam noſtrattbus communicaveram ; Q Juxque nom! natim Ho- 
illus D, Vicicomes Brount era ubd! to caiculo examinaverz 

Ones 4 muleiplict caiculo , Ppt lxpe contingit, alicub1 error 

| obreplicler,) & comprobiverat, (ne uno quidem calculi lap 
otum 1] 1d 0p us deprehenfo,) jam tum per plures mentes ante- 
wn Letts. opus prodicrit. Sed & tottus Methodi fummam , 
{1 ante per annum integram, ad D. Carcavium ſum (prout Det- 
tie, tum Anony muz , jullerat, ) Parifi2s miicram ; wes 
& a videcat Poſcha/t;rs if e, prout cjus ad 1; rexninm noſtrur 


X % , 4 
XT., (.Icitc ENCATAN Lir NUNUS NIUUE Ge me! $ ulpic 1ON1 LOCUS 
F | 


we 

F, xz - - : de . X [1 . % ws % - « Fy* - *! "_— 
Ee QUNGUiNL Bert NON * BY {it , quin , eandem rem tractantibus 
KA RIA CHEM TEL) FUCTINE CONLHILU [1 . ICTNOQUN} Mem 4D 1115 
em Ele , Gut urrarmgyue CORPUrIVerit non Forert non VIde- 
re, Quntoavtem niva lit quam tlims expedirior , magiſque direct, 
] « ] | 'S hy —- ” 4 v4 4 p * ns” . ” ' % 
id fcorum t:ndat ; aliorum eſto judicium , 11gui vere qui volent 

8K MCL, tum juxta thus prigeiv'a , vel caleuium univerſim , 

wat. n ſy LE ” P % 
& tus faite CaSUuS quem ex reiugus feleght je, (de Centro gra 
=? wn i : : Ee too, : "x "Eg as ad; wk 
ITS KM!1911G1. kt WCTLLTG > Cal iillly CIC 4 ba111 k 4 eMICONVertion 
q ', { iv _ : K © k _—_— _ £ . 
16A, QSEITTED! LTTLAZ CUUCUNLIT IN "Iuere, 
>? þ earvy 4 | Fu ( £ 8 "FC: 1+ JC e1r1 df} HMO 2m *] 
ay Ci iiibal » I 4 ' VC: G16GH FL FI m FL.1 ' ' k *,HY wh [TY 
- 

ofercirar , Ton 11TI6 do \UINNVEC VCiO To's n bl > IC! { 1 fri Lf q eic, . Q19 TS 
Facem nnotuit,) fed & 1s Porttones {rot debito modo ab- 
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* 5 ) quam ©g9 totits Procet>us MEL OMNI (ROK) 5 CATEFAY NN 
: INle ne _vipiam advertit. Er quidem neiciitle pin 
tr, donec ex {criptiz meis id reſciveric. Quippe rem tant 1 ho! 
Ny momen al, noun | utandus 2(t , modo C1 ori Mo ifle y JIA 


New ud prius adverterunt, credo, ex Gaius ut; quamquary 
41 Wm per annos Pius Quail q drag! {4 1M rem Ham GUYooNnmHs , 
MM jucrant ex ils fun) Virt , quam 230 yg Prot cy 24t aine 
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460 De Calculo Centri Grawvitatis. Cap, y 


rovocatus,) confiderandam ſuſcepi ; neſcius alia jam tum ali 
1nventa tuifle , quam quod apud / orricellzum & Schotening; tradi 
noverim , Cycloidis planum circuli triplum efle , Mcthodumgue 
ibidem tradi , pro tangentibus ducendls. 

Atguez hinc effe judico ; quod tile F:gurans $:n4: Verſorum, nf. 
quam In aux1.fum advocat ; ſed ea tongs ambagibus ex Sinton Ribbs. 
rm dottrini petitum it, qua cx Sutous Verlis multo promptiy 
tuffent depromenda, 

Curvamque figurr ifti adjacentem Ad 7, bg. 175. (yum E!livis 
Expanſan dicimus) non omnino conliderafte vieotur: Quamqun 
enim quz 1pli elt ' yelvid's Sogra,, non atta tit nam Univs Curg 


pars dimidia, ut d A; (quod iu (ubjunCtts !ractutnt 6s Coolae, 
pag. 100, demonltro, ) Ham taiven ex alia plane origine deduci, 
unde h:c tota non deducerur. Quam enim 1ille D:14.m, cut 
Circini in ſuperficie Cylindri, (e: apertura qua diametro Eatis Cys 
lindci zqualis lit,) delcriptam vult: Hoc elt . (quippe hoc tantun- 
d:m valet) communi Sphere a:9:e Cy/:na74 (ectione ; (polio Sphe. 
rx Centro in Cyltndri ſuperticte ; cjuique Racto , hujus Balls Diz- 
metro Xquail: ) Nos, Totam, ex communt Cyiadni & Plan 
ſ{e&tione deducimus : (LUtrique interim ablumptam Cylin!ri ſuper. 
ticiem in Planum expandentes.) Quod illum minim: adrertifſe ex. 
iſtimo. 

Hinc elt, quod, in propolitis ſuis, felegit ile caſum whum, ut 
difhcillimum , qui Semifolidum circa Semicycloidis Balin ſrfta, 
(quem , nil perſpectis quz Semiſolidum circa Axem (peCtant, fol 
tum irt pole non putaverat ; nec quidem , per ejus 1methodum, adſque 
lits ſolvi poteſt ) Qui tamen (urut ille hoc netavern) tongetach 
'1or eſt, quam caſus {1milis de Semiſolido cizca 'xem. Qudex 
txaditis noſtris , propter illam quam diximus Semicycloidis in fu 
Sepmenta , Segmentis Semicircult reſpondentia , diitributionem, 
latis liquet. Verum cum tile hanc diſtributionem neſcwertt ; 000 
poterat eo pervenire, niſi ope Semilolidi circa Axem. Adccoque, 
longo circuitu & perplexo admodum calculo co tanden tendere nece% 
naber, quo noz recta pervenimus, | BH 

Hinc etiam eſt (ni tallor) quod in Problematis prizn:tus propouts, 
iſlud Semicycloidis Segmentum ( cum ſus 50.1: ) expendendun 
proponat , quod rea Bafi parallela abſcinditur , (ut bVA, hg, 
166.) potius quam quod recta abſcindatur qua parallela li AN, 
Utut enim, diſtributionem hanc intelligentibus , poſterioris hups 
eonlideratio tuiſler gon minus antricata ; all3 comer! , qui _—_— 

{n 
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Pro?. XXII. De Calculo Centri Grawitatis. a6 * 


nem eam nondum perſpectam habuit q prior illa habitra eſt intricatior , 
& quidem, per Mc! hodum ad illo traditam, difficilius abſolvetur, 

Quz onina , quicem , manifeſt ſunt indicia , diſtributtonem 
tare (& quidem pulcherrimam ) ipl1 nunime tniffe perſpectam, 

Quod quidem couſque verum eſt, ut [1quis velit, tecundum tpthus 
nethodi leges , (quod nos in noſtra tecimus,) caiuum omnino om- 
rum calculum aggred! , eorum prafertim qui Semiſolidi circa 7 
(emicyclo1dis batin,) vel Chuic parallelam) bV, centra gravitatis 
rein ; (experius Ilequor; ) rem adeo perplexam reperiet, ut 
tit fit nt, Laboris pertzſus, in medio itinere laflus deliſtat. 
Qadin cauſa tuiſle lulpicor , cur ille (utut 1d pollicitus videretur) 
id calculum non revocaverit caſus omnes a fe propolitos ; ſed, unius 
wtum nuraeros exlibuifſe contentus (ſupprelſſis interim quibus hus 
ervenerat veſtiz11s) de rel1quis altum haber filentium. 

Fed neque noverat alle (neque ex ſuis alit) Cycloidis curvz #- 
qulem rectam exhivere, aut in data rattone curvam illam ſecare ; 
nequim id ex Anglia refciverit, Unde tattum erat quod Poſteriora 
Qlita, quz Cycloidis Curvam hujuſque ſegmenta ſpeCtant; & 
Wperficies 1lljus , vel ſegmentorum ſuorum , converltone tactas ; 
kaumque omnium Centra gravitatis ; non fuerint una cum Priorihus 
ropolita ; fed tum demum poſtea quam ex ren: noſtr1 literis in- 
tam fuerat , Guo pacto poſiint huic curve, ſuiſque partibus , wx- 
Jules Reftzx exhiberi, Quod ex illiu3 ad /renn:ar inerts abunde 


11quet, 
| We Omnia non eo ammo d&ta Yunt , UT 1N VENTS IE derogarum 
| 4m: Sed vt nobis qua noſtra ſunt afſeram , & reapſe oſtendam , 


"2m omnja 142 non Minus cle re dicam mag ts } methodis noſtris 


. xrily quam (1s ; nequis ſuperelle pothit iniquis fuſpntonibus locus, 
km malign iniinuationibus. 
: Qedautem hac in re, prater ea quz pridem edidimus , jam ſuper- 


- «dum habetur : Non aliud eſt (rem iplam quod fpectat) quam 
"OY © , : K : a ; 
Way, pridem inchoati , continuatio, Non <cmm alta tic adhibe- 


4 Ws priceipia, vel mechodi leges alias , quam qua in illo 4; C1clorde 

Inttay paſhm adhbibemus. Sed & quz tlic habentur, fere de- 
s, KVMpta ſunt ex principiis meis , in Ariuthmetice lofiuttoruwm pridem 
m tals, Anno 1656, editis: que & in Commere's * pifiotzceo, Anno 
'v, 155?, edito, (Epiſt. 1 5, & 16, hujuſque appendice,) a | Centra 
x pats accommodaveram. Quippe harc omnia vix aliad ſunt , 
jus Wniltivs Methodi Univerſalis,ad particulares caſus accommodatio. 
10- 


aA , Ws * {3 =: 
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Po!; quam verg ca que | YTrxcefſerunt omma, ad calculum vti kicks 
be! $149 "erduXxer Am ; Cattie Prr com "ivre es menſes Pro'o ſubje:ta fue 
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410 Ne 0 ANRBHANTt QLalm, out Vart)s ag UC VC9!02 emukcur 
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SO1tal 7 Vt: Lit) ALAVCIHKLTS Ur IT: > 4 nt AU C33 «M recepit, 
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YACHT ; os; oh. Frlivwd tate NCONTE , NOM partum 11:rcoata mil 
VIeatur ; Danum iamen fie, faicem quod tviomam yt wectat oxi 
010. Ev ; tilinam ) GUVL CalCuil th; NMUICTQYS | I'S b+ pleriique 
quos contult Caſibtis. cum noftris Conoeture repo, bicubi ve 
&1!]crttant , (quod 1n Palicts br," 1d Caicuil pot: 1 Piul forty 
to (qui condonandus erlt- Qu.m Method! Vito, 1Enguizndum yide 
tur, Quo! & &e no{tris in len n eſto, (ici irrefferir (quod 
factic 2  karr oe quidem aAure Cavebitu 1] Lamm ultilici Gas 
cli 0, ) Ca).ll; Lap ils altquis , ( NCCum £21271 . ol Hat, 
Quij pe , Yor TILT IOETTY Tl Lan INCAIN, LtiS 1 v1 . demonſttitin YR 
{arts {ecurus (um ; $20 neque de iplo Calouy mytum mens, 
Quod autem ile nulius Ut 1h conguereno, Gualt ca eo ming 
candtiic actun ftucrit : E290 .Japgrv a NUN MICE ; Ut QUIT Hs cadem 
ab cerien hominious experts vcr, r& guUiuus hic cor (uerivr, Sed 
X jam), ante nos, Cartelius (ut 111; {ius 20 15 Epiſto!t> paliim hong) 
CaGem IX plus Con quettus eſt, Et [orcicelli Lan (Be f/07es Memoren 
part mogo hibitum title, ex ca liquet Apolog.. 11m prollo te 
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L MO CUES Vacaret, Ut ia Pcniu abſo.v exert £1 Qua CN [1 Neg 
vimus ; Irluitant ; $1 Mr mus z Iralcuntur , calunmnmnantur , opt 
briis onerant , Nnilnuiant piagh ; (quat: quidem 14450} [avant 3 
que impul;tbile [2x ut alii, mill pioru n {Cr10:'5 « 11.11 , GaKqun 
112 Mathen bans arduuin praftare poiſint.) vol tectt ut ogop 
per F:Uurcs annos tantum-110n religiole abliinncin , wut alguos 
pul Jr 'OYVOCAtuE ; & laceffirus , nequid hi mods cor mercy 
[4 haverem » pug | quos nec 1myune jicct clog! , nec tack 
Nec nil nuperrimc » Mims Jaceiinus , (lent ry 1, 

Quad autem rei lit, Cur ibi Dettozvilinm a 14/chalts aliem oh, 
mimulatuw irc videantur , (quod & Latchcr, obiervar,) gore 
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ProP, XXII. De CalculoCentri Cramitatis, 463 
. P % f . þ » »+ = , ' v* #1 Py 5 
intelligo ; quem eg0 Pro codem ſemper havul , arque ei mnum ha- 
beo, Et quidem , cundem efſe, La THEME 
dicis oſtendit , ut de co non bit cur quiſq um duviter, faite COnee 
alius (a Paſch4l1o Dettawuilis reperirt polhit, Et quiden ex | 4/cl a7. 
1d 1100141178 literls , (jam Ante Uani Probiemaium Provpolier De 
tz80;18 NOMen ro: us 'Ueiart, ; NON Crat CONnectl Giillilie, 151m 
wiſe iſtorum Problemitum Auchorem: Lt guide, VUit i, 0 &r- 
evi in ſuis ad me literts , quail rem E1:1mnamurus, Deiron till rc 
iPaſchalio diſtinguar ; {quali non 1Jem torent ; in DV. Fleges.: ramen 
| IT os 
x{ me liters, (per quem D.C arcarizes ad me ran mitienda curayi 
c.1qu0t Der to: Viilti exemplar. \ ad aijlos aliquot diftribucnd 
Cx RAgine PULAaVermm Tum f 47CaVi MENtTM , tum Awnorem lov 
4 % . % ' . Oh 
oonovifle ;, ) Juni 9. OY. Hig dJtls, ic {crivitur » Ji | 
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et; (Quiope hic , mitt, neque feritur neque metivur : þ 3.20 {}- 
tm 0actenus , alt mm non novy, 

Larne Numeres quos cum mes me Contulttle 1x1 , ilit furt <3 
entur, ad octo Provblem.ta , prop. 25+ lib. 3, qui (ad rexnune 
leosredudtt ) com not ris CONONLUNt OMACS. 

ltem , qui habentur , ad orto Problemara Fi9P. 34%. Ib. 4 vn 
mes nem cum mcet> conenmimunt ; nit1 quod in octavo Problenirc 
akntiant, Quippe quum afſignat ifle difſtantiam ( a _converitivis 
ax) Centr: Dr IT211S Seirntondt, ex kim:conrverione {Upevrts 


kms ſemicycioris Nd Comm mea hg. 165.) circa uxem AG, efjct 
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AG. De Calculo Cl entri Crawitotis, Cap.) 
gravitatiz ab AV, ſeu A-, (hoceſt , a perpendiculari plan ſuper 
A z erecto,) ubicunque fumunr V , tive ſupra C, live inira C, ive 
\Quern Ile 1012M Caium ConLecrat ) 13 21p10 OC centro ; elt 
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—48 Y AF} \ LF, « a 0 455 | 083 &-(-} 64 0 I 645) 12, 
Hoc eſt, in praſenti caſu, {propter «=;f, & =v=R,) 
ISXI2 +-28SA?FP- 480 A? ; (ut tact Redurtione py 
tebit.) Adeoque in Semifolico (cuus Ciltantia eſt ad i|/am Uroulz, 
at 2K ad £P, fen 4K ad P, ut ſxpius ante ofteniumeR,) i 
6R73-}-14.1 R377 -215 A3P—2516 £ of 
On ES WrIPPy 7 BEEPTI 7); » Quod a numeris noftri 
£6 Þ hrs ae "© ow 
{1 hoc diflentit ; quod habeat ile —512K&*, pro —28; 6K, F. 
quis autem dubitaverit , ub numert dilcrepant » utrum penes jitiv; 
numero, an penes meos . erravum tuerit ; crrorem penes illum efe, 
etiam ablyque operosa diſquilitione, facile conſtabir. Quiopei ad 
numeros ablolutos (quam proxime ) hat reducito ; reperictur diſtn- 
tia centzi gravitatis iſtius Semiſolidi, ab A#, fſccundum meum cal: 
culum, quali + totins Ciftantie *7 ; at ſecuncum ejus, quali 2, 
Guam nimiam efle , qui figuram iſtius ſolidi menze conc-peric, mini 
210 dubitabir : Ett enim tanta fere quanta 11 effct S219cy indras, cujus 
Ci{tartia aliem minor effer quam 5 ; qua nonnili pavlo nizjoreſt quam 
*, hoceſt 53 : Adeoque hanc nimiam efte , non erit duvitardum, 
Deiique ; quihabentur ad ofto Problemata, ſux prop. 52. lib. x, 
qui cum noftris item conſentiunt omnes ; excepto octavo Problemite, 
Quod eit de diſtantia centri gravitatis (a converitonis Axe A =) ſux. 
biciet tact cx ſemiconyerfione curve Ar (mm mea fy. 166.) cat 
A », Eſt enim,fecurdum tplius num. ros,(ad meos termumys reeutss,) 
1 SAP? go RRP; aq 4s 
—— _ 5 - Guz ad numeros ad{oluto+ redutts, 
major erit quam } totius 47 , quam nimiam elſe, cerrum eſt , (quip- 
pe que major eſt quam (1 elec ſuperficies ſemicylinerica, in qu: d- 
{tantia minor efſet quam +, imo quam, 5.) Eſt autem, juxtaſue 


þ $37 ; 
meros meos ($I, M prop. 2 2.) Centri gravicatis Ungula' iplt Alt 
liſtentis , actem habentis A e, diſtantia ab A 4, (hoc eſt, a perpendb 


, . 45P? —-102 44? 2, S 
culari pang huic inliſtente,) 42 — ; adeoque in {-miig- 


goP—240K 5 
iidy correſpondente , diſtantia a converſionis axe A «, (u'potead 
ilar 


LSE" 
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am UVngulze, ut 2Xad ZP;, fengRadP,) 


45 PF —i2CAY ? 
, ad numeros abſolutos reduta , minor erit quam }, imo quam 
4, (fed major quam 77,) tortus 47, | 
Verum cum numer! ejus pro calibus illts {nur nnico, nunc duo- 
bu, quos ille expendit ; (nempe, qui vel totam A7<, ve! ſuperiv- 
rm femiſſem A d C ſpectant, ) cam noſtris univerfalibus ( c:fum 
zmlibet inditferenter reſpicientibu:, ) in cXteris Convenint ; non 
niplius Merhodt vitium, ſed in calculi lapſum aliquem, rejiciendus erit 
tic paucis difſ-nſus, 


Imeniet autem , in his meis, Leor, eandem non raro quantitateri 
{:xibus modis ( ſed qui lint 1522Jvr4 wn ) defignaram. Quod 1dz+) 
«tum eſt, quontam nunc hic, nunc I's modus, (ubt ad ufum red - 
zxdus erit,) accommodatior videri pofhtt ; adeoque LeQorts commy- 
{þconſultum eft , ut (reduRiombus a me jam iactis) cum ſeligat de- 
frandimodum qui ipli gratior videbitur, vel ſuis uſtbus accommoda- 
400, Quinimo & alu plures efſe poſſunt modi ( quos eg5 ne 
rinius elem non appoſut) eaſdem quantitate delignand1, prout quis 
aus atque alias reduCtiones inſtiturre velit, 

&%& paſſim deprchendet, me eaſdem quanticarzs p'urivvs metho- 
& inegaſte, atque ad caiculum perduxifle, Quod factum eſt, 
tumut Methodos illas plures edocerem ; (ad2oque oftencerem quan: 
wunde ſufficiant principia noſtra ad hac quartica mvitts modis exh!- 
end; ) turn etiam ut de calculo rite adhibito mags tecurus efiem , 
ani unico modo illum exquiliviſlem. Quam enim, in inultiplic 
au'o, Jap'us in procli-1 lit, nemini vel parum exercitato iynorum 
tpoteſt, Ideoque , quo cav-rentur hwjumodi lapſus, caute proſpi- 
«um putavi, ut ea tere omnia, in quibus ſaltem {iquis forer 
rzoridem etiam alia inde dependentia late 1nficeret, pluribus methodis 
calulum redigcrentur , ut plucium methodorum conſenſu (qu libi 
Mo Probationum ſeu Examinum vices ſubirent) conftrmatior eflera 
& alaly rite inſtituto. Quod fecir, ut vel de 1p{o Calculo, rangquam 
(minorecte inſtitato,confirmatior fuerim, ettan ante cogiitury( quod 
am nuperrime, poſt finita omnia contigir,) £4.43 £4 2um noſtris con- 
ſraſum, 

fs utem de Cycloide,fulius(ut dictam eſt )explicatis ,, reliqua qua; 
*untur brevius excquemur : Ne {i omni particulatim per{cqui ve- 
mM, nimmenſum excreſceret hoc Caput ; quod itan:jam muito yitr 
Kan ſperaveram cxcrevir, 
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Supciticies curva Cylindri retti ,, ejuiye Py 72g Cuadu; 
rectis lincts mterjecta , aquatur Parallclgrag mg 
rectangiulo 4 bs Ts ato, CiyJi1s Balls tit »1ualts Pot ipher! Z 
baſis Cylindii, ciulycredpective purt!c ul cildem retti 
Int 1ater jo? 

Igemque obtinet in Superhicic iſtiyſmec! £01idt cviullibe 
Colunoa;ts rio, Guamvis batin ha'veat nan circuls 
rem, td Ellipticam , Parabulicam, Hyperion a 
lamve live reCtilincam tive curvilineaiy ouambiber, 

Ceotrium gray !tatis cit 1n medio rectr conjingentts centra 
gravitatis peripheriarum ( ſive tutalium ive | 1"tla/ium, 
prout cafus comigerit, )op poulitarum bati:m, 

Adcoque ( propter arctis circularis cuntrum gravitatt 
Gatum) yg en. Superlicicl iſtius Cy lindiice (park 
vel 1mp ertecte) centrum gravitatis, 

Ldemque in alits 11/ts ſuperſicicbu $ COlumnaribus Cabitur, 
fi detur reſpcctiva curvarum baitum Cuutra gravis 
tis, 

Datur etiam expolt:x ſuperficialis Ungula Cy lindyiea 
Magnitudo , tum Centrum gravitatis, % 

Idemgue ( datis Curvarum , ut dictum «lt, Longitucne 
bus & Centris gravitatis) dabitur in 1£1:quis lpence 

bus Coulumnaribus. 


K,L,M. Quodque de Ungulis ſuperticialibus dictum cft 5 1cenas 


A” 


+ + 


quaſy' 'SIN lup erticricbus 1 its tiguras * plai }[100 Lea 
bus terminatas accommodabitur. | 
1xque de C R«eG. Rettive Solidi Columnats, 
Quxque de Cylindri Rectt , Rective Solidi Colummary, 
luperficie dicta lunt 5 cadem ad Scalenurum juperiict 
transtcrentur, Litqs: 
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Eltque Superfictes Cylindri Recti , ad Superficiem Sca- ©. 
leni, ejuſdem Lateris , & ſuper eadem Baſe ; ut «ft 
Perimeter Baſis, ad Perimetrum Scttionis que Latcri 
ſeu Axi fit ad angulos rectos: Quod & de partibus 
reſpeCtivis intelligendum erit, 

[lemque non minus obtinet in aliis Solidis Columnaribus, P, 


cyjuſcunque baſis. 
Ungulzque , & aliz figure — modo dictz, Q. 
quz incretis exigendz ſunt ad Baſis Perimetrum z cx- 
dem, in Scalenis, fimiliter exigendz ſunt ad ſeftionem 


lam quz Reta ſit ad Scaleni Axem, 


Ln 


Xeelligantur enim, hg. 1-2. ſaper balts Cylindri reAti Peripheria, A. 
| abepertion aliqua, <7, in lingulis puns (zqualiter ab in- Fig.1 72, 

neem diſſiris) erigt perpendiculares re&tz, ut 4, curvam Cylin- 
(i fuperficiern complentes ; (juxta Def. r. Cap. 4. hujus : ) que , 
zogter omnes ad balin angulos xquales reRos , totidem parallelo. 
erznma retangula (que alta invicem & que lata) reprzſen- 
l, wut, ſaperficiem illam curvam complentia ; quz, (1 in planum 

agudi intelligantur , rotidem re&angulis rec&lineis congruunt , 

1s complentibus rectangulum rectilineum czuſdem alatudinis, cujus batis 
x zQueturiplt = & + curve in retam expanſz. 

[demque ſ1imiliter oſtenderetur , etiam(1 + & - curva , non efſet ar- 
Ccularis, fed alia quzvis Curva. 

Hyus autem ſuperficie1 curve Cylindrice, ve! Columnaris, Cen- ( 
mn gravitatis efle in media longitudine, oftenſum et , ad prop. 2. 
ys; 2tque in ea recta quz oppolitarum balium ſuperficiei iſtius 
Centra gravitatis conjungit , per prop. 5. hujus: Ergo , in hujus 
functo medio, 

Adeoque, propter datum arcus circularis centrum gravitatis , per Þ 
14 hays ;dabitur,non tantum totius ſuperficiei Curvz Cylindri rect?, 

Cpotionis cyjuſvis (duabus rectis ad balin perpendicularibas in- 
zz) Centrum gravitatis, 

I:mque fimiliter dabitur, in alia ſuperficie columnart , etiamii TE. 
var WF © 7 curva, nonfir arcus circuli , ſed alia quzvis curva, dummodo 

| 4SCuryz centrum gravitatis notum fit, 
art, v fer ex hujus Cylindri re&i ſuperficie curvi , plano quoves t. 
ri MY (FAT utcunque oblique polito , ablcindi incelligatur ſuperticta!t3 
0 & Unguia 


IJ 
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Fig.1592, Ungula T # A , (ubicungue contingat T A, Ungulz acies ; non 


minus quam fi fir Diameter Circuli I © A: propter datum inci, 
nationis angulum va $, arcuſque Centrum gravitatis ; dabirur Ut. 
gulz altirudo ſuper centrum illud , qu 1n arcus longitudinem dug; 
dat ſuperhicialis 1ſtins Unguize Aream , per prop. t 1. hujus, Qu 
non minus valet de Ungula tota T *« A, quam de partialibus Ag, 
End, &c, . Nam & hic ob data arcuum A 5, 20\, &c, Cent 
gravitatis , adeoque eorum ab acie A T diſtantias, & angulumin 
clinationis, adecque altirudinem ſuper gravitatis Centra, habebing 
area : Duct alticudine illa in curvz longitudinem. 

Atque hc obtinent , quzcunque fit A T carva (non ming 
quam li fir arcus circularis,) cujus $8 Longitugo & Centrum gry. 
tarts nota intelligantur. 

Habitis autem, eo quo dictum eſt modo, Ungularum magnital: 
nibus ; earundem Momenta ea methodo inveſtigari poſſint, qun, 
Ex Prop. 1, petitam , in ſupertoribus {xpius adhibuimus ; Nemye, 
omnium arcuum (Ungulam ſuperficialem complentium) Memeny 
reſpectu expolitz rex , (quz , propter cognita curvarum tum lo. 
SBitudines , tum Centra gravitatis , adeoque iplorum ab expolita ett, 
planove per illam perpendiculari , diſtantias , habentur,) funt ipſum 
Ungulae Momentum reſpectu iſtius rectz ; quod , per magnitadinem 
diviſum, exhiber diſtantiam Centri gravitatis ab 11lo pergendiculari 
plano, Atque hoc {i reſpetu plurium re&arum (quz non\ntadin- 
vicem parallelz) fiat ; habebitur ipſum gravitatis Centrum, 

Veletiam, (per $ W. prop. 13. hujus) haberi poſlunt Unguly 
ram iſtiuſmodi in ſuperficie Cylindri re&i , ſalrem quarum acies ef 
Circuli diameter, Centrum gravitatis ; & Cylindracearum ſuperb: 
cierum (parallelis re&tis interjetaruw) Centra dari, modooſtenſun 
eſt, $ C, D, hujus : Atque in harum aliquas (addendo vel fubduett 
do , prout opus fuerir,) reſolvi poteſt iſtiuſmodi quzvis Ungula- 
perficialis Cylindri re&ti , ( ut exemplis mox proferendis oltenis 
tur : ) Dabitur igitur, (per prop. 27. cap. prxced.) iſtiuſmodica 
vis Ungulz Centrum gravitatis, 

Hzc autem , quo ad alias curvas transferantur , opus erit, t 
ipſius AT, qazcunque fuerit curva , tum partium ipſius quert%s 
puta ipli AT parallelis ({i nempe momentum reſpetu hujus nqart 
tur) #qualiter ab invicem diſſitis abſcinduntur , tum longitudines, W 
Centra gravitatis, vel (quz ex his reſultant ) momenta habeas 
Quippe, his habitis, momenta ſimiliter exquirentur (per prop. 1% 
hujus ) atque 6 eſſent arcus circulares, Qs 
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Quod autem de Ungulis ſuperficialibus traditum eſt ; idem ad quaſ® K 


g rizin 64 ſuperkicie hguras, planorum utcunquc politorum interfectiont- F ig.13;. 
L bus (cum ea curva ſuperhcte) rerminatas ; accommodabitur. Nam, 
4 ar fgurz quZVis in plano rectilinez reſolyi potlynt in rectangula tri- 
ula & parallelogramma ; codem fere modo figurz quzlibet (in 


retti Cylindri vel Colomnaris folidt (uperticie) planorum ſectioni- 
bs fadtz , reſolvi poſſunt 1a ſuperficiales ungulas & Cylindraceas 
cies retangulas. Adeoque ex partialium maguitudinibus 
bits, habebitur (addendo, 6 lubducendo , ut caſus poſtularerit) 
mzznitudo expoliiz : Arque , ex illarum habitis Centris gravitatis,ha- 
kebitur hujus, per PruP. 2.7. Cap. praced, 
Exempli gratia ; Sit iſtiuſmodi Figura expoſita (in ſuperficie Cy- L[, 
lindri re&ti) planis rerminata, CAD, (hg. 189.) Atque demitlis 
(a4 Cylindri baſin B A $) rectis CB, DS, erit expolita C AD h- 
ra, eadem atque Ungula ſuperficialis CB ASD, demptis CA B, 


Lt — - 
- 


Vs 


Yd, propter dati arcus B AS Centrum gravitatis datum ( per 
rrop. 14+ hujus,) adeoque 1ptius diſtantiam a dara Ungulz acie (ſeu 
communi baſts B A S , planique Ungulam abſcindentis CDF, ſeRi- 
one) XZ, & conlequenter (propter datum etiam Inclinationis Pla- 
norum angulum F X B ) Longitudinem rectz, quz arcus Centro gra- _ 
iiatis inbſtir, reCtis in ſuperficie curva Cylindri parallelz : Datur 
etlam (per prop. 11. hujus) ſuperficialis ungula CBASD area ſeu 
magnitudo 


LAS 


SS B ” T & 


& 


ft limiliter ; propter datum arcus B A Centrum gravitatis ; Un- 
e Aciem E A (quz live lit ipli XZ parallela, five ſecus, per- 
n&eſt;,) Angulumque Inclinationis CE B: Dabitur ſuperticialis 


- 7 = Agnearoqgdy 
: ou procetiu, dabitur magnitudo ſuperficialis Ungulz 
\ ' 


_ Datr ergo, expolitz Figuz CAD= CBASD—CAB 
—DAS magnitudo, (Er limiliter , mutatis mwiandis, in expolitis 
Fgwisiſtiuſmodi aliis.) Quod oſtendendum erat, 

& ({demque pariter obtinebit , etiamli curva B A Snon fit arcus cir- 
ans, ſed alia quzvis curva, dummodo (at ſupra dictum eſt) tum 
plas, tum partium ſu BA, AS, habeantur longitudines & Cen- 
n gravitatis,) 

z quo habeatur expolitz figurz C A D (juxtatenorem $ W, M. 
MP. 13, hujus) Centrum gravitatis ; ivenda Crit ea, non tan- 
ul in Ungulas CBASD CAB, S, ied & hx porroita 

O 00 2 be Ba ſunt 
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ſant reſolvendz , ut per ſuperficies Cylindraceas re&angulzs , x 
ejuſmodi ungulas quz acies habeant in diametro Circyli ( addts 
demptaſque prout res poſtalaverit,) exhiberi poſſint, 

Puta ; cum Ungule CBASD acies X Z non fit in diamey 
cixculi B A S, (ſed extra illam in eodem plano : ) dutta :ntelligatyr 
in ſecante Plano CF D, per L punctum in Axe Cylinri, regy 
LH, ipli XZ parallela , quiz. curve CD occurrat mm H: Atgy; 
per H, circulus GHK, centro L deſcriptus, balibus Cylmgrigy. 
rallelus. Adeoque hient ſuperficiales Ungulz CHG, DHK, con. 
munem actem habentes L H in circuli Diamerro. Quarum (i aufers 
tur illa, & hac addatur, ſuperhciei Cylindracez rectangulz 
GBASK, habetur Ungula CBASD. Habitis itaque illay 
tum Magnitudinibus , tum Centris gravitatis ( nempe Ungularyy 
CHG,DHK, pery W. prop. 13. & Cylindracex CBA$SK per 
$ C, D, hujus ; ) habcbitur eriam ( per prop. 2.7. cap. praced,) 
Centrum gravitatis ipllus CBASD=GBASK+-j- DHKe 
CHG. 

Sirniliter oſtendetur (mutatis mutandis) Ungulam DAS, cp. 
poni ex Cylindracea AMNS, addiza Ungula D ON, dengi 
AOM, quarun Ungularum communis acies O P eſt in diametry 
Circuli, Habebitur iraque Centrum gravinatis ipltus DAS=AMNS 
--DON— AOM. 

Item, Ungulam CAB haberi, demptis, ex Unguli CQT, 
tum Ungula AQR, (quarum communis acies QYV elt in cireul 
diametro ,) tum Cylindracea BART. Adeoque habebi ur Cen- 
trum gravitatis iplius CAB-=CQT— AQR- B3RT. 

Habebitur iraque (per prop. 2 7. cap. prarced.) Centrum groitts 
hgurz expolnz CAD=CBASD-—- DAS—CAB. (Ei 
militer in aliis figuris , mutatis mutandis.) Quod erat oftender- 
dum. 

Non autera erat neceſſe, in auxilium advocare $ W. prop.1, 
ſed per methodum illam (ſxpius adhibitam) ex prop. 1 2. hujus ptt- 
tam, abſolvi poſſer negotium : Eademque rem abſolver in aliis (« 
diftum eſt ) Superficiebus Columnaribus, dummodo Curva bus, 
parteſque ſuz , nota habeant tum Magnitudines rum Centra grab 
ZALIS, 


Si vero expolita fir Cylindri (non Recti, ſed) Scalent fupeth 


Fig.s9c. Ces ; utin fig. 190, Quzad lingula Perimetri balis a 4 


liter ab invicem difſita) olzque cadunt re&z (axi Cylineri 
x) ſuperficiem. curvam cYlindraceam gpraplentes , neque hi 
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dinvicem eandem quam reſpectiva balispunRa diſtantiam , (ſed rmi- Fig.190, 
rorem, propter obliqua quz reprzſentant parallelogramma , quo- 
«nm |atitudo minor eſt quam eſt baſium longitudo , ) neque diſtantias 
inricem #quales > (propter inxqualem inclinationem ad batis peri- 
nerum.) Utut enim habeant illz ad planum baſis Cylindri eandem 
omnes inclinationem z non tamen eandem habent omnes ad curvam 
| us perimetrum , (quod , [1 epus efler, facile eſt demonſtratu , 
kd, conſideranti, clarius per ſe liquebit , quam ur id fi: opus.) Quo 
| &, ut Parallelogramma , quz reprxſentant rectz illz , ſaperficiem 
onplentia, neque Rectangula reputanda linr, ſed neque xqualiter in- 
Cinata; (adevque nee #que-lata, utur xquales baſes habentia. ) 
| Aqueob harum confiderationum priorem , evenit , quod Cor#2 
| cakes Cylindri Scalent non (ut Rei) xguetur tacto ex Cylin- 
flere in perimetrum baſis (hoc eſt, in aggregatum balium om- 
rium Parallelogrammorum qurz reprxſentent iliz re&tzx) duo : Sed 
ninoreo ſir, Quz conſideratio-communis etiameſt Cylindri ſolido-, 
ezod minus eſt , quam faCtura ex latere Cylindri ſcaleni in balis pla- 
wnduto, (hoc eſt , in aggregatum omnium balium Priſmatum, 
quzrepreſentant reftz , ſolidum juxta det. 4. complentes ; ) quont- 
an Priſmata ſolidum complentia , non ſunt (ut in Cylindro reo) 
Rea, ſed Scalena, Sed, cum (int zqualiter inclinata, (eandem 
uiquead planum baſis anclinationem habent, quam Axis Cylindri,) 
eaten ratione minuuntur (propter inclinationem) omnia; nempe , 
In earatione quam haber Cylindri Altitudo ad Latus ſuunm. Adeoque 
Cylindri Solidum aquale fir fafto ex. (non Latete, vt in Cylindrg 
Retto, fed) Altitudine Cylindri in Baſem ducti. 

Q poſteriorem vero conliderationem, (quod ReQtz in ſuperf<ie 
CylindriScaleni non (int, ad bafis Perimetrum, Xqualiter incluarz, ) 
vet, quod non (ut in Solido fhebat) una aliqua refta, qua (it 
communis omniur Parallelogrammorum Altitudo , pro Latere ſub- 
ſitvenda ſit, in Baſis Perimetrum ducenda, quo habeatur Area , 


4 kd, pro aliis atque aliis Perimetri punCtis , alia atque aliz rectz ; 

q propter variatam in (ingulis pun&tis inclinationem ad Batis Perime- 

, wa, adeoque Parallelogrammorum Alticudinem. 

£ Huc itaque quo ſubveniatur incommodo ; Siexponatur conlide- 
randa ip. 90.) Cylindri Scaleni bB $s luperficies curva ; neg- 
«is balibus B AS, b a s , (quz ſunt ad Cylindri latus b B obliqu? 
Folitz:) Suratur planum aliud , quod fit ad Cylindri Latus ( vel 


th 
n 
us 

' 


2) reftum , ſefionern faciens 8 « & Elliplin (dummodo B AS 


eulus; ) ad quam itaque curvam 8« -, re:*x omnes Bb, A a, 
CG, 
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Fig.1g0. &C. ſuperkciem complentes , non minus RedCtz ſunt, quamſuntn 


Cylindro Redo Latera ad perimetrum balis, Et, confequenter. 
per (ingula cura £ « - puncta , aqualibus ab invicem in e.dem cyriy 
di{tantus remora, trankire mteli1zancur totidem aquales retz B :þ 
Az a, &c, {uperficiem compiente> ; reprafentabunt ilix (non mins 
quara quz ſunt in ſuperficie yin [ri rectt} roridem Parallclogrmm 
Rectangula aque alta, & aque lzta . qu0-un-omnium Bales lim) 
ſumptx complent ipſam 8s & curvam , E: cotiumuris Altitudoeſti 

ſum Cylindri Latus B#b, quz 1.1: in cw vam totam far 
ducta , exhibert integram Cylindri (upc..iciem curvim ; eademquein 


- curvz portionem quamliber uc = ducta , exhibet correſpondenten 


ſuperficiei portionem B Aab. 

Hinc ſequitur ; Superficiem Cylindri Recti, ad ſuperficiem Sealeni, 
ejuldem Lateris & ſuper cand1n 1;alin, ira efſe, ut elt Ferimeter Baſis 
ad Perimetrum Sectionis quz Lateri ve] Axi lit ad angulos reds, 
puta, ut BAS, ad =o; Atque illius portionem, ad reſpect; 
vam portionem hujus, ut eſt ea balis portto cut inliſtit, ad reſpe4i. 
vam ſectionis retz portioncm , puta, ut B A ad 2, fic quz 
ni B A inliſtit in Cylindro Redo, ad eam qu eidem inſiſtitjn Scaleng 
ſuperficiew, idem Cylindri Latus habentem, | 

Idemque obtinet , ob eandem cauſam , non tantum in Cylindri 
veris, qua baſin habent Circularem , ſed & Solidis quibuſiis Colum- 
naribus. Nempe , quarcunque fit BAS curva quz baſis ſtSolili 
Scaleni pro ei ſubſtitrienda erit # « © , quam exhiber ſetionemPlanum 
illud quod eſt Lateri, vel Axi, ad Angulos re&os. Qurz qui 
Elliplis erit, i BAS (it Circulus , {1 vero BAS Ellipſis it, eri 
8 2s vel alia Ellipſeos ſpecies, vel etiam Circulus, Et (iauliter, quz- 
cunque fuerit curva BAS, pro ea ſubſtituenda erit correſpondens 
&  g, prout cujuſque curvz ratio poſtulaverit, 

Quzautem, de Ungulis, aliiſve figuris in Refi Cylindri ſeuSolid 
Columnaris ſuperficie, ad Baſis Perimetrum BA $ exigendis, did 
ſunt : Eadern omnia, in Scalenis, ad Perimerrum SeRtionis reftz #** 
accummodanda erunt. Quippe Solidum illud , (live Cylindrus itt, 
live aliud quodvis Solidum Golumnare,) quod ad Baſin B AS xi 
num eſt, idem ad baſin & a o Reftam erit, 


P K0?. 
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PRUP- AALV: 


Figurz cujuſvis in Superficie Sphzrz , Planorum quo- 
rumvis cum Spherica ſuperficie feftionibus , (hoc eſt 
circulorum quorumvis five maximorum five minorum 
arcubus) terminatz 3 Magnitudo datur. 

Nempe 3 Superficies ſpharz integra , zquatur quatuor 
circulis maximis. 

Spmenti- cujuſvis , Plano abſciſſi , (aut etiam Zonz cu- 
juſvis Parallelis Planis interjetz,) ſuperficies , cam 
rtionem habet ad totam Sphzrz ſuperficiem , quam 
habet intercepta Axis portio ad Axem totum. 

Cuneus ſuperficialis , ſeu portio ſuperſiciei curve duobus 
planis in Axe coeuntibus interjecta , ſive totius Sphx- 

_ rice ſuperficiei , five Segmenti ſuperficialis , five Zo- 
nz; ſuperficiem habet in ea ratione ad integram illius 
live Spherz , five Segmenti , ſive Zonz ſyperficiem , 

habet Angulus inclinationis planorum illorum 
(el arcun plana illa juogentium, ) ad quatuor 
Teatos, 

Triangulum ſpharicum, (arcubus circulorum maximorum 
terminatum,) eam rationem habet ad circulum in ſphx- 
n maximum 3 quam habet exceflus aggregati om- 
num angulorum ſupra duos reftos, ad duos reftos. Seu 
(quod tantundem valet) xquatur fafto ex Radio in 

circuli maximi, quiiſti angulorum exceſſut ſub- 
tendit, ducto. 

Trilinea circulorum minorum arcubus terminata (vel par- 
um his, partim arcubus maximorum, ) a Triangulis 
Sphzricis modd diftis, differunt Bilineis notz magni- 


Adeoque 


A.F, 


D, 


474 De Calculo Centri Gravitatis. Cap, 
F, Adeoque, Figurz cujuſvis , in lupecrticie ſpharica, pla- 
norum {eCtionibus, vel circulorum quorumvis arcyb 
tcrminata, ( utpote quz in expoſitarum tigurarum ah, 
quas ſemper reſolvi potlit 3 ) Magnitudo datur, 


A. yoo quidem hzc Propeſito , non tantum de Magnitudine, ſed 
& de Centro gravitatis, iſtiu{modi igurz, ex Precedente 
duci: Cum polfit omnis iſtiuſmodi in Spharica ſuperbicie figura, x 
Trilinea ReQtangul:, reſolvi ; quz in Cylindri rect (uperficiales Up, 
gulas expandi poterunt : Quarum quidem tum Magutudines , tun 
Centra gravitatis, (per pracedntcm,) haberi poterunt , atQue inde 

ad Trilinea Spharica transferri, ope prop.1 4. hujus, 

Verum cum ita calculus futurus fir perplexior quam ut illymjuc 
aggredi |ibeat , (propter varias ſe mutuo decuſſantes Sphzrz diane. 
rxr0s ad quas exigendz eſſent ea Trilinea Spharica , eorumque pur 
tes: ) libet alia methodo Figurarum illarum Magnitudines exhi 
bere. 

B. Superficiei Spharicz Segmentum , (Plano abſciſum ; ) vel ctan 

Fig.191; Superficialss Zona Spherica , (duobus Planis Parallelis interje(ta, ) 
eam habet rationem ad totam Spharx Superficiem (hoc eſt, a4qu- 
twor Circulos Maximos ; ) quam habet Axis portio , Plang (ey 
Planis iliis terminata, ad Axem totum, Pura, quanta pars eſt AY, 
vel V ©, totius Axis A a ,; eadern pars eſt totius Superfictei Sphaticx, 
Segmentum ABg, vel B&D Zona, & lic ubique, Pery Hl, 
prop. 1 3. hujus, 

C. Curya Superficies Cue; Spherici , aut etiam Canes Se gmenti She- 
rice, Zoneve, arcubus duorum circulorum in Axe coeuntiun inter- 
je&ti; eam habet ad totam Spherz , vel totam illius Segment, 
aut Zonz ſaperficiem, quam habet Angulus inclinationis illo- 
ram Circulorum, ad quatuor Rectos. Quippe (i intelli 
ABD a Semiperipheria, circa -axem A « converſa, wc. 
ſpharicam deſcribere ; quam partem totius converlionis abſolit 
AB=z, inlitum Abs delata ; eadem eric tum angulus BAb, qu- 
tuor retorum ; tum, Integr Peripherixe ſui circuli, arcus B b purtto 
B delcriptus ; ſutque, arcus Dd deſcriptus punto D , & lic ubique: 
adeoque eadem pars erit, Bilineum A D , d A, totius Superficiei Sphr- 
rice; & AB b, ſegmentiB&A, & BbdD, ZonaB&4D: & 
fic ubique. Per $G, prop. 1 3. hujus. F 

Puta ; Quam habet rationem Arcus B b, vel D d, ad ſuss __ 


Peripherias INTegras BZ, vel D z aut angulus BAb vel DAd ad 
ruor rectos: cam haber rationem Sp/4rics Cuner Snperficies 
AB«bA, adtotius Sphere ſuperticiem ; Cuneique Segmenti (phe- 
ria ſwerficies ABbA , vel «Bb a, ad reſpeRtivi Segments ſpherics 
hci AB B, vel a Bg& 3 '* HWnergue Zone Spherice ſmperficies 

&þ4D, ad totius Zone ſuperticiem B&D. Eric ubique. 
Exponatur jam , in ſuperficie -Sphzrica , Triangulum Sphzricum 
ABD, circuloram Maximorum arcubus comprehenſuni, Qui 
Jem arcus continuati, intelligantut circulos integros abſvlvere. 
ki Circuli cum lint in Sphara maximi ; ſe Eo bini 
Er , propter xquales angulos tum qui ſunt oppoliti verti- 
ales, tum qui ſunt in eodem Bilineo oppoliti , (puta A = a, & 
«=e, &lic ubique ; ) xqualia invicem erunt quz ſunt in contrariis 
Hemiſphzriis Bilinea , (corundem Circulorum contrariis Semicir- 
alisinterje&a ; ) puta «4 , & (quod, in Schemate diſruptum eſt & 
rlicatum ,* ſed in Sphzri continuari intelligendum eſt,) A A # & 
ſmiliter BB , & £8; itemDD, & 4d, Sed&, eidem ratione, 
Oppoſita Triangula ABD, «= 84, (propter Latera lateribus, & 
angulis, reſpeCtive ſumptis , zqualia,) erunt invicem xqua- 
os etiam.Sammel:s Foſters noſtratis demonſtratio,in Collegis 

Grehawevſi Londins Aftronomiz non ita pridem Profeſſoris.) 
$i autem, ex ſemiſuperficie Sphzrica TuTvT — RP, (hoc 
eſt, fafto ex Radio in Peripheriam duo) auteratur A B D trian- 
gulum ; Reſiduum (&X P — ABD) complebunt Triangula « 7 V 
(hoc eſt, ea —<a84, hoc eſt, AA —ABD;) & Ber, 
(hoceſl, BB-ABD;) & DEV, (hoceſt, DD— ABD.) 
Hoc eſt, Bilinea A A+ BB+DD, —;3ABD, = RP— 
ABD, Hoc eſt, (tranſponendo) AA BB-|-DD—&? 
=zABD. Adeoque, quam habet rationem , exceſius Bilineorum. 
AA--BB-|-DDſupraRP, ad & P Semi-ſuperficiem ſphzri- 
an; huceſt, quam habet rationem , Exceſlus angulorum A-- B 
+D fipra duos retos, ad duos reftos ; ſeu Exceſſus arcuum (an- 
pulss illis comperentium) ſupra ſemiperipheriam , ad ſemiperipheri- 
a; eamhabet 2 AB D duplum Trianguli, ad eandem & P Semi- 
em ſpharicam, ſeu duos circulos maximos; ipsumque 

ABD Triangulum, ad + R P circulum in ſphzra maximum. 
toc eſt, invertendo (poſito 4 pro aggregato arcuum , in circulo 
amo, angulis A, B, D, competentium ; ) ut Semiperipheria 
,ad a—2+ P, ficCirculus in Sphzra maximus 4&P, ad (a& 
=zP)triangulum ſphzricum A B D. Quod itaque xquatur facto ex 
Ppp 12016 
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Fig. 19 Jo 
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Radio R, in arcum 4—5 /”, qui convenit Exceiluj angulorum A+B 
-|-D ſupra duos re&os. 

Eto demum Trilineum expolitum ABD, cujus larera DL 4 
DKB, {int arcus circulorum minormn E DA, GDBH, ( [ztuſque 
BA, arcuz circuli maximi.) Inventatur circuli ED A, polyp, 
& circuli GD BH, polus A. Tranſeatque per A, D, ciruly 
maximus A De ; & per D, B, maximus FDBg, item perp þ 
maximus PD x, ih 

Haberur iraque {per $B, C,) magnitudo tum integri Segmenti $4 
perficialis PEDA, tum hujus Cunei ſeu portionis PDLA; þ 
.per $D.) Magnitudo Trianguli Sphxrici P D M A (arcubus mn. 
{30rum circulorum rerminati ; ) Adeoque $c (horum ditterentix) þj. 
anct D A magnitudo, 

vimiliter , (per $ B, C,) habetur magnitudo tum integri ſegmeni 

SDBH, tum hnjus portioms AMDKB :. Et (per$D.) Th 
anguli Spluerjci AM DIB : Ergo & (horum dittecentia) magnitudg 
Bilinei D B, | 

(Er (imiliter- faciendum eſſet , ad latus B A , (1 fuifſer arcus cirali 
minoris : Cum vero lit Jatus illud , arcus Circult maximi, id minime 
opus erit.) 

Habetur autem, ut modo dictum eſt, (per $D.) Magnitudo Trian- 
guli Sphzrici ( arcabus maximorum circulorum compreken(i ) 
AMDIB:Unde (i auferatur Bilineum jam inventum DA, atque addatur 
Bilineum D B, habetur magnitudo Trilinei expoſiti ABKDLA; 
cujus latera (falrem aliqua) funt arcus minorum circulorum. 

Atque, ad eandem formam, Triangulo S$phzrico, additis ablatifie, 
ut res poſtulaverit, Bilineis uno vel pluribus ; habebirur area Trilinet 
cujuſ\1s utut minorum circulorum arcubus comprehenli, « 

Denique ; Cum nulla poſfit exponi Figura , in ſuperficte ſpheric, 
Planorum {eRionibas (hoc eſt, circulis {ive maximis (ive minoridws) 
terminata ; quz in hujuſmodi jam traditas figuras non foſlit reſoln: 
Datur iſtiuſmodi kigurz cujuſvis magnitudo, Quod erat oſtendendun, 
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PROP, XXV. 


enta Sphxrz , utcunque Plants truncatz 3 Magni- 
tudineni datam habcant, 


© ago: enim - romp Segmenta quzlibet , rerminantur , par- 
tim pertione refidua Superficiei Spharicz, partim planis trun- 
cantibus, 

Intelligatur avtem (ut ad prop. 16. hujus) ea quz reſtat ſuperficici 

ricx portio, (cujus magnitudo data eſt , per prop. praced.) in 
iculas quantumlibet minuras diſtribui , rotam complentes ; qui- 
bus infiſtere intelligantur rotidem pyramides exiguz, communem 
jerticem habentes Spharz Centrum, & communem altitudinem , 
Radium. Adeoque, Radii Triens, in curvam illam ſuper- 
kim dudtus, (utpote Baliura illarum aggregatum, ) exhibebir , Py- 
ramidum live Setorum Spharicorum iilorum, portioni curvz infiſten- 
num, Aggregatum. 

Planayero , quaz, una cum hac curva ſuperficie, rotam complent, 
ſunt ettam notz magnitudinis : Urpote quz ſunt vel Figurz Redilt- 
nez, jel ſaltem Circulorum portiones , quarum Magnitudo habe- 
ur, per prop. 1 5. hujus. Harumque iter (utpore politione data- 
nm) dantur Diſtantiz a Ceritro Sphazrzx ; Quarum quidem trien- 
ts, inſua reſpetive Plana du&ti , exhibent Pyramidum magnitud1- 
nes, Planis illis infiſtentium, & communem verticem habentium Cen- 
trum Spharz. 

Quz quidem Pyramides, additz vel ſubquAz (prout res tulerit) 

0 illi Pyramidum ſuperficiet curvz inliſtentium , jam in- 
vent9, exhibent Expoliti Segment! magnitudinem, 

Datur igitur iſtiuſmodi cujuſvis ſegmenti ſphzrz, planis utcunque 
runcatz, Magnitudo, Quad erat oftendendum. 

SCHOLIU M, 
| pry Propoſitionis Mus, & limul precedentis, Praxis, Ex- 
plo aliquo illuſtrata , facilior reddatur ; Liber hic ſubjungere, 
Problematis Solutionem, quod ante aliquot annvs mihi ſolvendan 
Ppp 2 Pro- 
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propoſuit Vir ingenioſus , & rerum Mathematicarum peritus, D,7,, 
Collins , (Augultt, 12* 1665.) tanquara rem maxime defideratan, 
& quotidiani usus, in menſurandis valis vinariis & cerviſtariis, parti 
depletis. :  w 

Cujus ego Problematis SoJutionem, ejuſique Demonſtraion 
eodem ſtarim die, ſummatim e3exhibut ; (S, quantum ſeio, om 
primus abſolvi) ad hunc ſenſum. Nempe, 

* Redigendum efle expofitum Dolit vel Sphzroideos truncaifr. 
« tum, ad inſcriptzx Spharz Fruſtum correſpondens ; ad quod, Fry. 
*< tum illud Sphzroigeos cam habebit rationem, quam haber Sphargj 
&« geos Axis, ad Diametrum Sphxrz ; propter Fluna Spharojdes, 
< parallelis Spharx Planis correlpondentibus aqualia, fed ab invicen 
« eiratione longius remora, quam habet Axis Sphzroideos ad Axen 
*dphxrx, ; 

* [ud autem Sphzra Fruſtum, conſiderandum efle tanquamex Py. 
« ramicibus conflatum , communem verticem habentibus Centrum 
*Spharz ; bascique in Fruſti Superhicie continuas,iplam complentes, 

* Quorum quidem quz Baſes Planas habent, tacile exhiberi poſſe, 
« cum plana illa alia non fint quam Circulorum portiones, notis me. 
<« thodis exhibendz., earumque a Centro diſtantiz(altitudinem deter. 
*minantes) facile exquirantur, | 
 « Quo autem ad eas innumeras attinet , quarum exiguz bales ſy. 
© perficiem curvam complent : cum baftum aggregatum fit e ip 
* ſuperficies curva ; & communis omnium Alutndo, Radius ſpharz; 
<< 1d unum ſupereſle pofle dithculratis, ut exhibearur illa Superficie 
* curva. ; | 

« Id autem quicquid lic dirhcultatis, a me jam olim explicatumeſſe 
* in ſubjunRtis ad Calcem mei de Cyclo;zde Tractatus, pag. 1t22.(kdc 
«inſerenda fuerant pag. 2 3.$ 68.) ubi docetur, Fignram quamlitet 
* /; Smperficie Sphere, Cir culorum quornn,vis (ſrve maximarum \t 
* 921107: ) arcnbu termunatam, Quaarare, 

«* Adeoque Rem totam, inter Deſiderata , non efle cenſendam, ut 
« quam ego jam rum ante plures annos abſolveram , & {cripto edito 
* (anno 10759.) vulgaveram, n- 

Quod ipſum paucis poſt diebus, latits aliquanto explicatum, a6 
'nm etiam mij, hac fere que ſequitur verborum forma. 
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PROP. XXVI. 


Sit Dolium £s p © EP, (Spharoideos P Þ p 6 Fruſtumm, 
parallelis circulis xqualibus zo, £5, ablciflum,) fitu 
Horizontali poſitum. Datzque fint 3 tum Circuli Me- 
di P p, Semidiameter CP ; tum Extremorum =, 
Smidiamcter 4 3, Va:isque Longitudo 4.4, (cujus 
Smiſfis C4\: ) Summique Liquoris +R +, Altitudo,, 
ſupra infrave C centrum, CK ; quz minor fit quam 
4s, Quaritur, Liquoris contenti quantitas z ſeu Seg- 
menti Majoris *« ps *, Minorilve *z Pz +», Magni- 

0. 


Phzroddi P&p8, infcripta intelligatur Sphazra P Bp 3: quzm 
Jkecent CirculiS's, Ss, Iplis Es, Zo, xquales & parallel: , Pla- 
+K® Horizontale, exhibens in Sphzra Circulum LEI, 
Elliph ++ in Sphzroide reſpondentem. Eritque Spharz Porttv 
FspsF, expolitz Sphzroideos Portioni # # p © * correſpondens. 
Eſtque hac Spher Portio , idem atque Semiſegmentum D s p s [) 
(quod Semi-dolio reſpondet , eſtque magnitudinis notis methods 
weltigabilis; 6. ſpeciatim per prop. przced, vel prop. 16. hujus.) 
Additz, Demptave, (prout F K F ſupra infrave Centrum fuerit,) 
Sgmenti Portione F F DD, planis FF, DD, FD, FD, interjeti , 
quam pertionem inveſtigare , eſt poliſhma totius negotii ditheul- 
ls, 


Fig.t 9 t 


 (Qo-autem multiplices Solidi ſeRiones , in plano uteunque exhi- F1g-2 94, 


tz, nelius percipiantur : Rem eam pluribus figuris explicare viſum 
c@; Qurum  ; 1 94. Exhibet Sphzram Spharoidi infcriptam ,- fim- 
Ficillma projeRione, Fig, 195, exhiber Sphzram, figurz prexce- 
fenti exemptam , atque aliter projetam , quo partes jus detegantar : 
bt 6p. 196. ejuſdem Otantem (planis quadrantalibus P Cc, Þ C B, 
(CB, toti exſeFum, ) quo minor fit linearum confulio. Item 
Usscirculos $ 5, bg. 194. hoceſt S£dsdtS, bg. 195. _” = 
ibet 


195, 
196, 
I97, 
198, : 


Fig.1 94. hibet tigura 197. Circulumque LFKEFL bg, 1 
195, 
196, 
Hg 
1938, 
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et tigu! CN 94+ hoc eſt 
LfktLtk fL hg, 195. ſeorlumexhibet tigura 193, 

Conitat aurem ca Portio F F DD, (potiffimum inveltigands,) ex 
Quinque Solidis Pyramidalibus , Comcisve : Quorum commur; 
Vertex , eſt C Centrum : Basesque, ipſr Portionis Superficies FD 
FD, FF, planz ; duzque Curvz DFFD, DFFÞ, hg. 1 by 
(ſeu potius df fd, dt fd, fig. 195.) Planis illis , planoque DD 
terminatz ; Alritudinesque , Superficierum illarumm a Centro 1. 
{tantiz. | 

Quantzque ſint illz Superficies Curvz D FK F D, bg, 194, ſe 
potiusd tk fd , fig. 195. (quz ſola —_ dithcultas ; reliqua{. 
quidem, notis methodis, tacile inveſtigantur , ) invenire OT? 
in ſubjun&is meo, De Cyelude , Tractarut, pag. 122, atque hic a 
prop. 2.4. hujus. 

Nempe , Si intelligatur (hg. 195, 196.) f gf, arcus Circuli Mar. 
imi , ipti £kf arc Minoris Circuli conterminus ; & compleatur 
Pfgf Triangulum Spharicum : Hujns Trianguli Sph:-rici Pfgt 
magnitudo innoteſcirt , urpote tum alibi tradita, tum hic ad 5 Þ. 
prop. 244. hujus. Arque innoteſcit Trilinei P tk f magnitudo, & 
cognito angulo f Pf, (ew ratione arcus f k f ad peripheriam ſutcir- 
cult : (per 9 B, C, prop. 24. hujus.) Adeoque & magnitudo Bilinei 
tkfgt, illorumdifferentia. Sed &, ex cognito Angulo gd, ſeu 
Arcs fd ratione ad Periphertam ſui circuli , fimiliter ingoteſcit mage 
nitudo Quadrilinei Sphzricid tg fd. Ergo & (dempro Bilineo) Quz- 
drilinei d t kt d magnitudo, 

Denique; Ex magnitudine Portions Segmenti Spharici ſicinvent2, 
Habetur etram Portionis Segment! Sphxroideos correſpondentis Mag- 
nitudo, Etft utique har ad 1l]am , ut Spharoides ad inſcriptam Sphe- 
ram; (live ut Axium Major ad Minorem : ) propter Plana Planis 
reſpective ſumptis xqualia , & ad Axes in ea ratione conſtitutos ordi- 
natim-poſita, Quzeſt totfus Problematis conſtructio, 


Ca/cul:u hnic Conſtrafions reſpondens, 


1. Data Circult , in Sphzroide Medii, S:midiameter ; ſeu Radiu 
m{cripte Spharx, CP =CB=Cs—=CS=Ct, dicatur &: 
Ejuſque Peripheriz Quadrans, Q ; qua fit && Anguli Recti m:n- 
ſura, 

2. Dara Circulorum , in Sphzroideos fruſto , Extremorum, (fg, 
1 97. ſcorſum ctiam exhibitorum) Semidiameter #& = Dd " Dd; 

:Catur 
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keirur « 8. (FaRto ſcilicer, ur CP, ad DS, ficr 2d, Etliic 
Sib.) Eſtque, Sinus Rectus arcs BS — Bt, 

>, Hojus Co-itnus, (en Sinus Commlementi ; hoc oft , Sinn; Arcits 
ip=fg; ot HS CD =RF=y/;& --#*63;=y/ ; 1—a7, 
Qu cicatur (brevitaris gratta) = F, 

4. Ut BB adSS, ten CRadHS ; heceſt, ut Rada £ 
inde=4/ :;1—4?: Sic eft integra Schare Superacies, (en O014- 
wor Circuli maximi, $ & Q, ad foperfiiciem Lora S$<85S, = 
ba Ke 

5. Hac Superhicies , duRa in * 'R_, exhbet magnitudinen Zone 
Gidz , (intellige , Segmenti $SDs5 D 5, exempris duobus Conis, 
SCsSCs,)SCSpsCSP=1i,429. 

6, Ut Quadratum Radii C P, ad Quadratur Radii DS, hoc eff, 
ii ad a* a?, ſeu ut 1 ad a? ;. Siceſt Circulus Maximws 2 KR ©, ad 
Circalum $D s =24®R 9, 

7, Circulus hic $ D 5, dutusin } CD — 4 = & , exhibet Magni- 
wdinem Cont S C s D, — $2 4* R2Q. 

$. Hujuſmodi Coni duo , una cum Zooa Solida ($ 5. inventi,) ex- 
hivent Segmentum Solidura $ D's s D $, — $a $2 2-1-3 %4* ROO. A- 
&oque Semiſolidum Ds s D, =t4 R® Q-]-3a4782Q. 


9. Data fummi Liquoris F K F , ſupra infrave Centrum, Altitudo 
CK=DF, dicatur 6 8, Eftque, Sinus Rectus arcus BL. 

10, Kujuſque Co-ſinus, ſeu Sinus Arcus LP—fP, eſt KL 
=Kk=y/:R— R:;=—=Ry/:1—6*, Quidicatur (brevi- 
ativergo) 8 R, 

i, WKL=&4R,adR, ſfeunt 4:1 —62: ad : Siceſt refta 

= 
KF=«R, ad 5 R=Ry —J;1 finum arcus fk in ſuo circu- 
lo, fe Anguli FKk=fPk=fPg, Qui (per Canonem Sinuum 
nyentendus) dicatur c Q. 
12, Hujuſque Co-ſinus ſeu ſinus. Arcas fL in ſuo circulo , feu 


82> — c23 


Angdi fFEL=fPL, eſt So —E Rim Ro - = 


Pe; = of : a*- b?, 

; 6 Ut DS=aR, ad R; ſeu ut a ad 1: Sic DE=bR, ad 
-R, Sinum Arcus fd in ſuo Circulo, ſea Anguli fFDd —=g Bd, 
Ui (per Canonem Sinuwary inveniendus) dicatur d 2, 14, U: 


Fig.1 94) 
195, 
199, 


482 De Calculo Centri Cyawitatis, Cap, y 


1.4. Ut tota Peripheria , ſeu Quatuor Reti, 4 © ; ad Arg 
ſeu Angulum d © ; five ut 4 ad 4: vic elt Zorz totiys $855 
ſuperticies, $@KQ ; ad Quadrilineun Sphzricum df efd 
—2 da kK 9. : 

i5, iPp=2K, ERGO LE— R bR, frew 
2, 2d 1 —b: Sic integra Sphzrz ſuperficies, 8 X Q , ad ſeome 
PLKLP ſuperticiem, =4KQ—4bKQ. —_ 

16, Ut rota Peripheria , ſeu quatuor Rei, 4 ; ad Angulun 
tPf=2fPg=:2cQ, live utz ad c : Sic Segmenti PLK1p 
{uperficies, 4&2 —- 4bRg ; ad LIrilineum Spharicum Þ fk fp, 
=2cRQ-26bcR 2. 


17. In Triangulo Sphzrico Rectangulo fg P - Ut Co-linus arcis 
fg, ſcuarcus Bt Sinus a & ,; ad Co-finum AngulifPg fey Angul 


K : 
{ P L Sinum, = y : 4? — b*; Siveut aB ady/:a*—þ?: Sch. 


a2 —þ>: : : | 
dius, ad iO —=ix Sinum Anguli Pfg. (Nempe per dodti 


nam Trigonometricam,) Qui (per Canonem Sinuum inyeniendys) 
dicatur e i. 

1 8, Ur duo Anguli Redti, 2 2; ad Trium Angulorum, Trian- 
guli ſphzrici Pig t , exceſſum ſupra Duos retos, 2c2--2e2 
—22Q:; Hoceli, ut 1 ad c-|-e— 1 : Siceſt Circulusin Shari 
Maximus, 2 AQ, ad iſtius Trianguli Spharici Pf gf Magnind- 
nem, 2c RQ-|-2eRQY —2 Re. 

19. Triangulum hoc, Pfgf, ex Trilineo Pf kf (invento$16,) 
exemptum , relinquit Bilineum fktgf =2 Kg—2ekg- 
2 be R&. 

20, Atque hoc Bilineum, ex Quadrilineo dfgfd (invento$ 14,) 
exemptum, relinquit Quadrilineum dfk fd, = 2 «4 K 9+ 265fg 
-[-2eRQ2 —2 Ke, 

21, Atque hoc Quadrilineum, in 4 R dutum , exhibet Sefto. 
rem Spharicum Cdtktd, =jadR* 2-1-3458 Q+3efg 
—}& g. 


22, UCP=R, adKk=KL=#R, (bg. 195, 198.) ii 
ut 1 ad 8: Sic Angyli £Kk arcus c 2, ad longitudinem arcus tk, 
=#c£; Etfic Angulif KF=fKL Sinus, —/ 14" —Þ: ut 
GamfF, = Ky :a* — (2, | 2% 


wo TT 
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23. Kk—=8R, duftain fk—8cL ; exhibet Seftorem fKf 
-PcR2=cR2 — b*c RQ. Artque hic duus in * CK 
=24R, exhidet Coni portionem CfKt =4!cR>3. Q—!b3e x3 9. 

24. KF==R, dutain fF=Ry:a* — (2: exhibert Trizn- 
alam KfFf=< Af 4:4? —b*, Atque hoc duftum in +CK 
=>þR, exhibet Pyramidem CKfFft =tab&V:at— {, 
Cu(propteer CK=DF, KF= CD, adeoque | CKxKF x Ft 
-=2CDx DF *Ff,) zqualiseſt Pyramis C D tt. 

25, Ut CP=R, ad DS=aR; ſeu ut 1 ad «: Sic Arcus 

ifDd=4d 2, ad Arcumfd = a4 2. QuiduQus in D d 
=DS=4 R, exhiber binos Seftores, 2fDd =4*dR 2, Qui 
&tin+CD=+= R, exhibent binas Coni Portiones, 2 Ct Dd, 
=hOdI KR Q, 


26, Addicis igitur Binis Seoribus ($ 21.) 2Cdfkfd — 
IR Q-þ- 2b 2.2 +FeRtQ —+R2.9 : Atque Binis Co- 
riportionibus ($ 23.) 2 CFKf=4 be £2 —363c Re © , Bi- 
rixque Pyramidibus ($ 24.) 2 CKff={ab8R3y/: a —(7; 
(quz cum binis illis portionibus Coni , complent Solidum Conicum, 
balisquadrilinex, CfFfkfFtk:) Biniſque Pyramidibus ($ 24.) 
1CDff=4ob RB :a* — b* , & bis binis Coni portiontbus 
(i 25.) 4CtDd =+$+< 4*d R292 (quz cum binis Pyramidibus 
CDff, complent bina Solida Conica Cd d ft: ) Habetur Segmenti 
Portio dddd Ffff, = ad 2.2 | tant d 2.2 + 2b 2&2 
tb 94-*eR* 2 $R2 9-4 Bb ky: at—b7, 


- 27, Atque hoc Additum vel Subduftum (prout Segmentum Ma- 
js, Minuſye requiratur) Semiſegmento ($2.)dsd Cds d=$a82 & 
+344 £2 © ; Exhibet Sphzrz Segmenctum Majus , Minulve ; 
einO rete ba crew cor EEIGT 
- —26C 44%; ST 4%. 
CIT wy +3 hs = 3 —__ 


28, Denique ; Data Vaſis Semai-longirudo, (en raric C 4,40 CD, 
bot eſt, Ratio C8,adCD, ponatur utfad 1. Ett:que expolitum 

: Keos Segmentum Majus, Minulve . op7%, ve , oy al 
SRD b3 fac?R* 2 33fad $0. =; [44s RI Q=-2; ee REY. 
mPeBQOt$feR*Q FEF R2Q t3Pf=bkh1y/ tad —{?, Quod 
Prvpolitum erat inquirendum, 


(24 4 CC 4,c4;8 


F1g.194, 
195, 


tQ5, 


Fig.194, 
I95, 
196, 
I97, 
198.. 
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Calenli Synopſis, 


$1. Q; Angulus ReQus ; ve] Quadrans Peripheriz Circuli Mazini 


$11.c 0) ue 
r Anguli, vel Arcus Circuli 6 
$13.4 Q>maximi, reſpondentes Sini-&—. R, 
bus re&is s " 
$.179,e Q Vie= -R, 


++ £*Q , Sphzra integra, BpBP. 
+ +; Hemiſphzrium, BBP. 
+2 K*-Q.; Zona Solida BLCLR 


+ +68 832, Conus LCLK, CSegmentum BLLB, 


+ 4K? 2, Zona Solida BSCSB 
+3 46* £* 2; Conus SCS H > Segmentun BSSB, 
$.5.+jaR?g, Semizona ſolida $8, 
$CSP, Semiſe mentum, 
$7, +4aa*K?o, duo Semiconi SDD$Þ 
2DCS, | $27, 


$14. +Fadk2 ©,” $20. 21, ml Fsp$F, 
$19. + JeR®Q,f duo Seftores vel | major (Pyp: 
619, —' R*Q ,C2FFCDD, ſeu po- — % vel ti 
$ 19. +5658*Q Stius 2Cfkfdd, FSPSF, 
$ 23.-+ Ebe ho os portionesJ$ 26. | $26, | Minor 
2 Jo—Ib3e R>Q, Coni,2CKfkf, Py- Interſcg- 
$24. + jJabR3y/ * a®—b? : duz( ram. * mentum * 
Pyramides, 2 CKfFf, )FCF | DEF DJ 
$2 4. -|-Zab&Y:4a*—ÞB:;Y $26. 
duz Pyramides,2 CD&FfC 2 Pyram, 
$25.+344*#K?L, bis binxC FC D 
Portiones Cont, 2 CDfd, 


$28, Hac duta inf; ſunt Homologe partes Conoideos. 
E x001008 


As 6+ Am ao P="=2Y 


WI 
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Exemplum Calculi, 


Poſito R = 1 « Circulus Maximus, 2 R&g9=3.1 4159265 
fre £= 1» $707 9633 Superhicies Spherz, 8 &2=12.5662700 
192=0.52359873 Superf, Hemiſpharii, 4A9=6.2831853 
Sphzra integra, Bp BP,}&*2, =4. 1887903 
Hemiſphzrium, BBP, F&*Q, = 2 +094395L 

Caſws I. 


(=3.75 820.5625 a*=l—4*20,4375 4=20,66143784 
=o P=0.25 B=1—bt=0.757 g4=0,86602 54-þ- 
a—=6?—a*=0.,3125 4: a*—b%;=0,5590169-]- 


41242 =FI25F 4K-+-24%=3.33898688+ 
Sgmentur SspCP, vel ſemiſegmentum SDDEP, ” 
2a RBg =1.7749312— 


3 
Fepmentum integrum $5 ps SP, (iſtius duplum,) =3.5 498624— 
Ss B, vel 2 SDB, (=BBP—SDDEP,) =0.31 9463 9=-4- 


&niſegmentum S D B, (iſtius ſemiſſs,) =0.1597319% 
4-2a3=4.575 4ga+24P4a=3.65625 
Segmentum B S $ B, 20 akRQO, =1,9144080-+- 
Segmentum SS P, (= B BP — BSSB,) =0.1799871— 
DSSD, (=SD DSP —SSP 
=BSSB—2SDB,) =1.5949441— 
qr2ÞP=5.5 Es 
12 
Sqnenun BLLB, © bRQ, =1.4398966% 


LLP, (=BBP —BLLB,)) =0.55449543 
dgmentum LSS L, (=BSSB—BLLB,) ==0.47451135 
[ 


: . 0.5533905 ,_ 
p=0,763762 6zSin, An.gr.49.47',3225.= rd 
b 


"il . / 0.4645 590 cms 
-8=0.66666663 Sin.An. gr.41.48*,61 536.=" prmneeennd 


«48=0,6495 190% 
Vit —þ2, 


Le R=0. 86066284 Sin, Ang. gr. 59. 23', 4653 
— ©.6599010 
” Loco Rt 


"* : | OO FAR 


Fig.194, 
195. 


Fig. 1 94+ 
I99, 
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C=9.5533005 d=0.4645590 e=0.5599010 
(Verum hic, adeoque in iis quz ninc dependent , ultima ror 
fortaſlis 8 penultima , ſunt in ambguo ; eo quod Canon Stfuyn 44 
tantam 4xci2ucy vix patitur pervenire.) 


6b—263=2.75 6be—2b*c=1.5215764 4e =2.6396049 


6-202 
os be Kg= 0.7066955} 
3 - 
4-+247 : 1 == Interiegment, DFFfp 
+ ——ed R* © = 8245649 =1.1554621. ſil 
te 65.90 =1.3820935h 115546 proxine 


_ 3 4 —= — 2.2943I951 

d- 2b R34/:a? -b* = 0.246503 ;4 

Eruſti Sphz- F Major, FspsF, (= SDDSP-|- DFZD) =: g554,., 

rici Portio 8 Minor, FSPSF,(—SDDSP— DFFD,)= 

Abſcifla 2LFDB, (=BLLB —DFFD,) =0.284434;* 
LEDB=c.r2 215: 

2SFL.(=LLP.-FSPSF=2EDB—2LFDB,)=0.03 502932 * 

SFL=0.0175197- 


2.619463 


Caſus IL 


4=0.8 4a*—=0.64 @?—=I-4*—0,36 4=0.6 
b—o,6 £0,436 6 —1-62—=0,64 £=0.8 
a? —b?=6—2=0.28 4.:a*%-b* :==0.5291502%- 
4=+24*=5.28 Aat+24a%%=3.,165 
S<epsS9P (= 2SDD8P) = ;.3175218+ 
SSB—2SDB(=BBP—SDDSP)=c.q;56342= 
SDB= 0.,2178171= 
anþ-262— 4,72 44-12 8=3-770 
BSSB= £322 —a Fn Q =1.97710907 
3 
SSP(=BBP —BSSB) = 0.1172 56t+ 
USSD (= SDDSP— $SP— BSSB—25SDB) =1.541 4745 
4-+-28*= 5.38 CT - 
mn 
2 


2 \ 
BLLB= 4. oR* 2 = 165876097 


LLP (= BBP— BLLB) = 0.435634 
LSSL. (=BSSB—BLLB) = 0.318349- 


—W . 


HT 7H - 


: , ; ES... .- - 
"*—0.75 SinusAng.gr.48.35 ry nn Q=cQ. 


: 0.5 398931 
”.—o 5c Sinus Anp.gr.438.25%.42 29= — 4 ©), 
K=0.7) Sl I CS IF IRE I,0CCO000 "IO 


on 


Vw 


7 26 3 - 
Oi 0. $267973-— vinus Ang.er. 55. 46', 2682 
00190793 
= 10000000 
c=0.5398931 d—=0.5398931 e—0.6196793 
(b-21=3.168 G6be—2bie=1.7103314 4e=2.47 87172 
z 
Lone of Þ Re? © — 0.8955536 
3 
4-424? = Interiegment, DFFD, 
" = 1.2485575 + ſaltem 
bite © =1T.2978533\ | 24556 ProXxiime, 
—21.Y% = — 2,09439;1T | 
+ 22bR3y/ 2 47 —b3: = 0.25 39921 
EruſtiSphz- F Major, F s p s F,(=SDDSP-}|-DFFD) =2.9073 1 24 
rici,Portio 2 Minor, F9PSF, (= SDDSP—DFEFD,) =0.41920;4 
2LFDB (=BLLB—DFEFD) =0.4102034 
' LF DB=0.2051reri7 
2SFL(=LLP— FSPSF=2SDB—2LFDB) =0.0254308 
SFL—00.127154 
Arque ad eandem formamprocedendum erir in altis calibus quibuſ- 
= prout alii atque alli valores ponuntur datarum magnitudinum 
ans, 


O 


#.X's 


adkK2 ) —0.8955536{ 


laventis antem (pro caſious aſſignatis quibuſvis) Portionibus Fruſti 
Spherici ; habentur correſpondentes portiones Fruſti Spharroideos , 
duttis ſingulis in f ; quzcunque fuerit ca ratio, Axis Sphzroideos ad 
Diametrum Sphzrz , (S8adBB, vel C8 ad CB—= CP. vel Co 
=KkvaddCD= KF — HS Co-fmum dati DS, in Circulo Radi: 
CP,) quamappellamus, f ad 1. 
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Fig.194 
IYS, 

I 96 
197, 


I99, 


Þ 
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Fig.199, PROP, XXVII. 
200, 


A.B. Figura Spiralis (linea Spirali a principio ors, & ret 
contermina, terminata ) eſt contermini SeQtoris 
Triens : Toties repetitis omnibus , quoties iterath 
Ceſcribuntur. 

C. Sumptiſque angulis AMT, AM T, &c. arithmetice pro- 
portionalibus ; (i Figura Spiralis primo conveniens py- 
natur 15 eadem per duos continuata, erit 8; per tre, 
27 3 per quatuor, 64 ; & fic deinceps, ſecundum nume- 
ros cubos continue ſequentes. 

B, Totaque figura circulationis primz , eſt contermini cir 
cult primi Triens 3 &, duarum circulationum (repetito 
quod in fecund2 iterato deſcribitur , quod ubique in- 
telligendum eſt,) eju{dem Circuli primi Octo trientes; 
Trium Circulationam, ejuſdem viginti ſeptem Tri- 
entes, (ſeu totius Noncuplum 3) Quatuor Circulati- 
onum , ejuſdem Sexaginta quatuor Trientes, & fic de- 
inceps. 

Et, univerſaliter, (Poſito RK pro circuli primi Radio; 
P, pro ejuidem peripheria 3 angulique —_ 
quouſque libet continuatz ratione ad quatuor rectos; 
vel correſpondentis arcus circuli Primi, ad integra 
ejus Peripheriam : ut 4 ad P; ) Figurz Spurl 
lic deſcriptz ( repetitis toties omnibus quoties de- 


ſcribuntur) Magnitudo eſt A 


D, Adeoque, quz continuis Circulationum angulis aqualibus 
conveniunt figurz Spirales , ſunt ut numerorum cubo- 
rum 
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rum continu? ſequentium o, 1, 8, 27, 64, 125, &c. Dif- 
ferentiz 5 1, 7, 19, 37, 61, &c, 

Et ſpeciatim quod Circulatione Prima deſcribitur , eſt 
contermini Circuli primi Triens z quod ſecundi, ejuſ- 
dem Primi Circuli Septem trientes; quod Tertia, ejuſ- 
dem Trientes Novendecim ; quod Quarta, ejuſdem 
Trientes Triginta-ſeptem 3 quod Quints , cjuſdew 
Trientes Unus & ſexaginta, Et fic deinceps. 

Fgurz Spiralis (a Principio orſz) quouſquelibet conti- E. 
nuat#, toties repetitis omnibus quoties iterato delſcri- 
buntur : (pofito s pro ſinu redo anguli circulationis , 
2d Radium R; & x pro ſinu complementiz ipſoque -, 
pro Semicirculis ſecundo, quarto, ſexto, oftavo , 
czteriſque 1n locis paribus, per contrarium ſignum ſem- 
per expolito, utpote ad contrarias diametri partes po-- 
ito: ) Momentum reſpeftu rectz PMF, eſt 


64R5 —. 655 . AUO RYP —. 2 RI =+ 31* 5 R3 bs 6 9R? 


2 Þ> 2 

| », p, 

Centrique gravitatis inde diſtantia , 

I24R* —125R* —1240R? — 243 R* +64*5R3-[-24? v0R 
a? P: Ws 


£t quidem vel ad partes E, vel ad partes G, prout ſig- 
num-+, vel —, przvaluerit, | 
Ejuque Momentum reſpeftu reftz EMG , H.: 
bot +34 Ri —6as Rf —34a*v0R3 43 5R? 
P35 
Centrique gravitatis inde diſtantia , 
129 R% +6 4? R3 —hnas R —64vR + 243SrRK- 


's > I ov. WH wo 


a?P:; 
Et quidem vel ad partes P, vel ad partes F, prout ſig- © 
Bum +, vel —, przvaluerit. 
us Ut ſpeciatim, Circulationis Quadrantalis , Unius z Mag- D, 
(- atudo, 4; KP; Reſpectu P.MF, verſus E, Mo- 
n mentum, 


ng 


D, 


499 De Calculo Cl entri Grawviiatis, Cap, y 

— 22R* + R4*P?* : N 

menturm , 5 —Z > : Diſtantia Centri gra- 
oe | — 682% 2064" P* 

vitatis , . 7 LU ; Reſpettu £EMG, 


384R* —9g6R5P-!—R3 P3 
1923 
768R5 —199R4+2R*P7 
F 
Duarum ; Magnitudo, 557 AP = 5s RP : Ref 


PMF, verſus E, Momentum — EZ Tnn 


verſus P, Momentum, 


: Diltan- 


ta, 


24 F* IF 
mn. il. —— 48 R* + 2 R* P* 
Diſtantia , FT : Reſpettu EMG, 
GEE 6 2 
verſus F , Momentum _ a 3 Diſtanty, 


-—192R0-12K3P* 
ths s 
Trium ; Magnitudo, 55 RP = ;;4RP : Refpeftu 


PMEF, verſus G, Momentum — LL Ms >... ; Di 


p 16P3 ) 
. — 256 Re + 72 BD? 
ſtantia, -——- TT 4 : Reſpectu E MG, ver 
lus F, Momentum 22% 96K" Prgnet”. 
6473 . 


—768R5 —576R*P+54R*P3 
p4 | 


Quatuor 3 Magnitudo, {+RP—! RP; Refpectu P Mr, 
Fo: Fe” 3 3 
verſus G, Momentum, = ; _ 


P3 
— 12K#|-2R*P? ; 
T3 : Reſpectu E MG, verſus KS 3 Dr 
ſtantia, char 
FP 


Quinque3 
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Quinquez 354 87 - Relpecu PMEF, verſus E, DF. 
Rk* R + RY 
Momentum , a <a - 5 Diſtantia , 


— 768 RK -i-6cOR 3 P? 
—_— 6 = : Reſpectu EMC, verſus P, 7, 
394 k* R*— 4808 P-{-1251*P3 
192 P5 
168R5 — geo 2goRtp? 
= _ 
Atquein reliquis ſimiliter. 
Adeoque 3 Secundz, Magnitudo, 5*R? : Reſpettu PMF, D.F. 
96R*--48F6 P--3R*P7 +25 03 
"On , 
Difantia, 748 © — 384 RP — 248377 + 15857? | 
2 P4 DPS 


Repectu EM G, verſus F, momentum , [. 
— 384 R* — 96 RP R4 P*? 3P3 SORE 
=2 i —# i > Diſtantia, 
A — 199K P4-g6R9ProfoaRP3 
7Þ3 ; 
Tetizz Magnitudo, 5524P ; Reſpettu Þ MF, verſus G, D.F. 


Momentum , ; Diſtantia, 


verſus E, Momentum, 


| Momentum , — _ RETRY ; 
| 48P? 
Diſtantia RS Rs 16R2P? 
3 Rlpetu EM G, verſus F , Momentum , [. 
129K _ IE "a 3 : : 
a, ——— _ no: CR 3 Diſtantia, 
di. ir $760 —g6 8377-5487 Ll 
I19 Þ4 
Qurtz; Magoltudo \ 5jAP- Reſpetiy PME, verſus D.F. 
163 Rrr G, 


# 
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96 R%.—96R5P —27 R4P*+16R3P3 


G, Momentum , 


48/3 7/38 
Diſtancia 768R5 —768R*%P —216R®P* 4128R%% 
5 ———— 4 
37 | 
I. Reſpectu EMG, verſus P, Momentum , 
— 128 R* — 96R5P + 64R*P? -|- gR3P3 
64P? 5 Diſtant, 
—768R5 —576R*P+384R*P* +548*P3 
p4 ' 


D.F. Quintz; Magnitudo, 54 KP - Reſpetu P MF, verſus, 
—96R*5 -—g6R5P -J-75 R4P* -|-16R3P) * 


Momentum , 
48P3 
in —768R5 — 768R*P +600R3 P*+198877 
Wax , 
Diſtantia, IT7 : 


[, Reſpectu EMG, verſus P , Momentum, 
3845 —480R5P —192R*P* -|-125R3P7 
TT ; Diſtant, 
768R5 —g60R4P—384R3 P*+250R* P3 
610* : 
Et ſimiliter in czteris. 
G.K. Quaque de Figrra Spirali tradita ſunt 3 eadem Solids Sta- 
lari facile accommodantur. 


A, S': MT T Spiralis Archimedea ; cujus natura hae eſt: 
| Fig.199, x JDum rea quzpiam, utM A, afitu ſuo M A (quod Circws 
200, tions Principinns vocant) manente punto M ut Centro (quodi6 
E . cant Principium Spirali ) xquabiliter circumducta, deſcribitcirey 
| lum A OO A (quem vocant C:rcalum prinwm ; ) intelligitur Pi 
&um aliquod T ( quod voco Punttum Lineaxs ) codem tempore 
ab M ad A in circumdu&ta reta MA zquabiliter promotum, mot 
hoc compolito Spiralem M T T A deſcribere , (quem vocant pre 
lem Prize circulationts : ) eildemque motibus continuatis, Gn 
eadem rea MA, tantundem ad B protracta , hoc eſt MA, 
ſecundo circumducta, deſcribit B O O B Circulum ſecundum ; Pr 
Qum illud Lineans, fimiliter ab A ad B promota, deſcribit ATT) 


® T 


ys = a n= a TT. ___ 
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Gralem circulationts Secunde : Et lic —_— ad tertiam , quar- Fig.19g, 
ibet 


aut etiam plures circulationes , quoufque 
Manifeſtum itaque eſt (ex conſtructione) reftas MT, reſpeRivis 
s AMT , vel arcubus AO, (propter zquabilem utrobique 
notum) proportionales efle: Nempe, Quota pars eſt Arcus AO 
tatius Peripherize z vel Angulus AMT, quatuor reQorum , ea 
eſt MT reſpeRtiva, totius M A: Vel etiam (ſumpti Anguls 
tione , laxiori ſenſu , pro Angulerum quotlibet Aggregato, 

uam duos reftos , aut etiam plures, vel xquet, vel ſuperet ; 
Areaque appellatione , pro Arcuum aggregato quoyis, etiam(i ſu- 
integram Circuli Peripheriam ; ut & Sedtors nomine , pro 
&orum quotliber Aggregato , utut integrum Circulum vel etiam 
ſuperet ; ) Quam haber rationem A M T Angulus (lic ſum- 

) ad quatuor reQos ; vel correſpondens arcus A O, ad pert- 

am integram A O A ; eam habet reſpeRiva reta MT, ad M A. 
ftlic ubique, 

ft, conſequenter ; 11 intelligatur Figurz Spirali M T T M (curv 
MTTreAique M T , ſumpto ubivis T ultimo, comprehenfa) ap- 
ri figura ex ſimilibus Sectoribus conflata ; (quorum commune 
Centrum (ir M, principium Spiralis ; ) erunt eorum Radii Arithme- 
tice proportionales , (puta ut o, I, 2, 3, 4, &c. li figuram inſcriptam 
a_— velut 1:2, 3, 44 5, &c. [1 We - autetiam 
ut 2,14, 22, 34, 4%, &e, hoc eſt ut x, 2, 5,7, 9, &c. (1 his inter- 
medam, partim inſcriptam, partim circumſcriptam ; quz omnia, in 
partibus infinite exiguis , tantundem valent, ut ad prop. 1. hujus 
oſtenſum eſt : ) Nempe , ut Series Primanorum. Adeoque SeRores 
ipli (utpote in duplicara ratione Radiorum, ) ut Series Secun4ans- 
raw, 
Et, conſequenter, eorum Aggregatum , ad Aggregatum totidem 
maximo zqualium , hoc eſt (per def. 1. cap. 4.) MT M figura 
Spiralis, ad Seftorem conterminumP T M , ut 1 ad 3 , (per prop. 
1. hujus : ) ubicunque ſumatur T ultimum, Puta (potito ultimo T 
nV,) MTTVM=+MVPM, Ectlic ubique. 

Erſpeciatim , Figura Spiralis Primz Circulationis , zqualis Tri- 
enti Circuli Primi : Er Figura Spiralis Duarum Circulationum (bis 
compuraro quod bis deſcribitur,) zqualis Trienti Circuli Secundi bis 
ſumpti (ut qui Radio maximo bis circumduRt bis deſcribitur : ) Fi- 
gara Spiralis Trium Circulationum ( a principio ſemper ordiendo, ) 
toties compurando quamliber partem quortes iterato deſcribitur,(quip- 
pe quod prima circulatione deſcribitur,id in ſecundi repetitur ; rotum- 

Rrr 2 que 


200, 


Fig 199, quehoc, in tertia ; Ge lic deinceps , ) zqualis Trienti Circuli Ter; 


.» _ 
4-1 7" 
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rer ſurpti (utpote qui a Radio maximo , ter circumduQo, ter 4. 
ſcribirur :. ) . 

Et lic ſeraper , ubicunque tandem terminetur (live in abſolue gi, 
cujus Circulattonis termino , live loco quov1s intermedio ; ) New 
Figuram Spiralem, Trientem efle Sectoris contermint, toties te, 
petitis omnibus quoties ea iterato deſccibuntur , live a Radiis creſcen, 
tibus intra Spiralem , five a Radio maximo 1n contermino SeRore, 

Sumptis 1gitur , ad idem M punCtum , (a Principio Circulatiori 
ordiendo, ) angulis continuis quotlibet aqualibus , ( Cujuſcunque 
magnitudinis, ) ut PM1, 1M2, 2 M 3, 3M, &, que (2 
Spiralis Principio orſe) huc pertingunt Figurz Spirales , ( py 
MiM Mi2M,Mrz3M, M12 34M, &c.) ſunt wt 1, 
27, 64, &c. numer cubi continue ſequentes ; ſive ut Series Ten, 
norum. Cum enim (per ipſani ſpiralis conſtructionem) Radii Mz, 
M 2, M 3, &c. lint arithmetice proportionales , ſeu ut Series Pring. 
norum ; puta ut 4, 24, 3 #, &c. adeoque Scttores limiles ad he 
Radios (utpore in Radiorum ratione duplicata,) ut a*, 44, gs, 
&c, Series Secundanoram : Erunt (propter ipſos SeCtorum angules 
arithmerice proportionales , {imiliter creſcentes ut a, 2 4, 3 a, &,) 
Setores M 1 P, M2 P,M 3 P, Cc. ut a3, 8 43, 27 43, &c, (nempe 
in ea ratione quz componitur ex ratione Angulorum, & exdugli- 
cati ratione Kadiorum,) quz eſt ut ſerizs Tertianorum. Adroque 
& Conterminz Figurz Spirales, M1 M, M12 M,Mtr 2 3M, &, 
(utpore Sectorum 1il[orum Trientes, ut modo oftenſum eſt,) us, 
4 a3, 2243, &c, ſcries item Tertianorum , feuut 1, $8, 27, &, oy 
meri cubi, 

Er, conſequenter ; quz his continuis angulis xqualibus convetiunt 
Figurz Spiralis Portiones ; puta M 1 M, 1M 2, 2 M 3, 3 M4, &, 
ut 1, 7, 19, 37, &c, Cuborum.o, 1, 8, 27, 64, &c, differentiz, 
(Quz omnia innoſtra Arithmetica Infinitorum, tulius expoſums; 
prxſertim a prop. 24- ad prop. 38.) 

Er, ſpeciatim , ſumptis Angulis retis PMF, EMF, FMG, 
GMA, A MH, HMI, IMK,KMB, BML, &c, Poliihgun 
Spirali MTEM=—1, erutMTEFM=5$s,MTEFCM=n, 
MTEFGAM=—64, &c. Cum iraque fir M TEFGAM we 
circuli primi , (ut jam oſtenſum eſt , ) hoc eſt, (polito Circuli Pre 
mi Radio M A — K, & peripheria A O A = P, adeoque ipſocir- 
culo primo AQA— 4 RP,) Figura Spiralis primz Circulation 


MTEFGAM =} &P=5$7 RP: Erit qua primo quadrant 
CONs 
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convenit figura Spiralis 3347RP , quz Duobus 3TezRP=53KP, quz Fig.1rg9g, 
Tribus , 522 &'=7$p RP , quar Quatuor (hoc eſt Figura Spiralis 200. 


Prince Circularionis) ($4KP=+ RP , qua Quadrantibus Quinque 
(repetito quod erat in primo) 353 KP , qua Sex quadrantibus (re- 
to quod erat in binis primoribus) $2%K/=742 ,, qux Seprem 
udrantibus ( repetito quod erat in tribus primoribus ) 453 KP ; 
adrantibus Octo ; hoc eft, binis Circulationibus ( repetito 
eratin prima) 3; K”==F&P ,, que Novem quadrantibus (re- 
petit quz fuerant prius deſcripta, & quidem toties quories deſcripta 
tierant, ) {52 KP=725 AP ; &c fic deinceps quouſque opus erit, 
Nenge , univerſaliter , 1n ea ratione ad +4 P, (trientem circuli pri- 


a3 R 
n,) qua eſt 43 ad P3, ſeu r3 ad Ri, Puma ——> , vel 
nP 
645" 


Adeoque , quie Primo quadrant convenit , MT E M==337RP; 
quzSecundo , EMF =$3374P, quz Llertio, F M ,=t313AKP 1 
qzQuarto, GM A = $3&P , quz Quinto, AMH=;8&P; 
quz Sxto, HMI = $84KP, quaz Septimo, IMK = {52 X8P, 

Oftavo, KMB = 283K? , quz Nono, BML=—=4;33 RP, 
lic deinceps, quouſque libet, in ratione ditterentiarum numeroru 
Cuborum continue ſequentium. 


LITE 


Hs ira de Figurarum magnitadine conſtituris,; quo Centra gra- 
atis determinemus , eaſdem ad Duas Diametros, PMF, EMG, 
ſemutuo in M decuſſantes, exigemus ; earum momenta harum re- 
hedtu , adeoque Centrorum gravitatis ab his diſtantias, inquirendo. 
& primoquidem reſpe&a ipſius P M F. 

Sunt autem (ut jam oſtenſum eſt) ſimilium Se&orum infinite ext- 
grum (exquibus conflari intelligitur Figura Spiralis) Radii, ut to- 

a, Arcus vel Anguli aricthmetice proportionales ; adeoque 
&resipli,, ut totidem @?, eorum Quadrarta. 
Sd& corum Centra gravitatis R in Sectoris cujaſque medio Radio 
liter ſito , utpote quz ipſius Beſſe (ſeu duobus trientibus) ab M 
t (propter arcuum infinire-exiguorum quam ſupponimus cum 
coincidentiam , ſaltem, rationem infinire-exiguam ;) per prop, 
14. hujus, 

Epropterea illoram a P M F diſtantiz R S, ſunt in ratione Sinuum 

etorum, Arcuum ſeu Angulorum arithm. gk ena” ad 
Radios 


Fig.199, 
290, 


Fig.201. 
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Radios item (M R) arithmetice-proportionales ; puta ut az, hoe 
eſt in ratione quz componitur ex 5 ſinuum angulorum arithmetice 
portionalium , & 4 radiorum {\militer in proportione arithmeticy 
creſcentium. 

(Nequis autem hzreat , eo quod non fit idem angulus Þ MR (g 
convenit Sinus RS,) qui eſt Sectoris P M Y, (propter retam MRT 
per medium Sectoris Z M Y incedentem ;) 1d nihili res eſt. 07s. 
{i ponantur anguli PMY, ut 1,2, 3, 4, &c. erunt anguli PMR 
ſuPMT, ut +, 14, 22, 34, &c. Quz, in partibus innumers 
infinite exiguis, tantundem valet. Ut ad prop. 1. hujus, oftenſun 
eſt. 

OK iraque eorum , reſpe&tu iplins P MF, Momentorumraig 
(utpote ex ratione magnitudinum 4?, 6c diſtantiarum « s, compoſi) 
ut 43s; hoceſt, ut «3 ſeries Terttanorum (ſeu cuborum quantitaun 
arithmetice proportionalium ) in s reſpeRtivos Sinus reRos arcun 
ſeu angulorum arickmetice proportionalium, (Perinde autem e, 
Momentum quod ſpettat, five ponantur Pondera a? in diſtantis a, 
live Pondera 43 in diſtantiis s; quippe utrobique Momentz erunt 
43;,) Erquidem , pro duobus quadrantibus primoribus, ad (iphy 
PMEF) partes E, quam Ponderationem ſigno -|- delignabimus, 
pro duobus ſequentibus , ad partes contrarias, hoc eſt ad G, (propter 
quantirates ipſas, ad contrarias re&tz P M F partes, poſitas,) quam 
Ponderationem Signo — delignabimus. Er ſimiliter in quadrantibus 
ſequentibus faciendum erit , frout ad illas vel iſtas partes porantur: 
Nempe, pro quadrantibus Quinto & $exto , ponendum lignum-l-; 
pro Septimo 6 Octavo, lignum — :; & lic deinceps (alternatim) dv 
obus intermiſlis, 

Quod tantundem eſt atque (i totidem # » (iplis s proportions) 
complentes figuram Sinuum ReRorum @ 7 « (hg. 170.) vel (queen 
dem aliquoties repetitam exhibet) Mu Fu Av I (fig. 201.) quouſqu 
opus erit continuandam, (ad alteras atque alteras i _ MF Alpans 
politam , prout iplius figurz Spiralis ſitus poſtulat ; ) onerentur tt 
ſpectivis 4?, 1n triplicata ratione ſuarum i M diſtantiarum , atid- 
merice-proportionalium ; hoc eſt, ſerie Tertianorum. 

Sive (quod tantundem eſt, propter diſtantias M & = «,) utM6 
mentum (reſpeCtu ipſius M P hg. 201.) omnium «3s ; hoc eſt, ont 
um 2» = 7, reſpettivis a* onuſtarum. (Signis +- — rite conlide 
ratis.) 

Hoc eſt, per prop. 1 0. hujus, ut Aggregatum onninm 4, (uſu 
ad a maximum) toties ſumptum, (hoc eſt in a dutum , ) demptis0»- 

” 


E 


MP = 


SB XxX. —E. 


<2 BS Bfhr...S 


—_ 


—- 


—_—- 
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wu Aggregats ejuſmodi uſque ad reſpeRivos 4 arithmetice propor- Fig.201. 


ronales. 
Eſt autem illud Aggregatum Onn 4%, = —a*R* -|- 245R* 
wk—2v3, per y O. prop. 19. Nempe, Ungulz « 2» fig. 
170, aciem habentis A a, momentum reſpectu 4 = ; cut reſpondet, in 
ſtrocaſu, Ungulzz M 5 » hg. 201. aciem habentis P M, Momentum 
reſpectu Þ M.) Adeoque iliud roties ſumprum , hoc eſt, in 4a—= Mg 
eſt —43 R-[-24%s R-[j-a3v R—24v.73, 
od quo rite intelligatur , conliderandum eſt , per *, intel{igen= 
4mefſe finum rectum arcui « & fig, 1 70. hoceſt M 2 fg. 20 1. con- 
rnjentem ; hoc eſt, ipſam 8 v refam ; quz interpreranda erir aftir- 
native vel negative , prout citra vel ultra M F A jaceat : Sicur & in 
wlocirculo Sious Reet1 in contrariis ſemicirculis, contrariis (12nis afhici 
melligantur ; utpore ad contrarias diametri partes politi : Item , per 
rincelligendum elle Sinum verſum arcui « & fg, 170. hoc eſt, M & fig. 
101, convenientem. St autem & ſumatur citra F ; adeoque in primo 
&micirculo ; nihil eſt quo quis hzreat; (quippe hoc fxpius oſtenſum 
&,in prop. 17, de figura Sinuum Rectorum « r « fig. 170.) Si ve- 
wultra F qui terminus eſt primi Semicirculi (cui convenit ſinus 
recſus v=2 K Ge Sinus Rectus 5 = © ) ſumatur 8, (quod tantundem 
e& aque (i in fig. 1 69. poſt abſolutum ſemicirculum A D a, conti- 
nunds efſer arcus, ultra ©, in Semicirculo oppolito , ſurſum , 
wrſlus A, puta AD=8,) Sinus ReRus contrario Signo afficiendus 
eller; & decreſcerer Sinus verſus (ſubduto ex 2K , quantum eſler 
finus verſus continuati arcus « 5 , ab « inchoandus; ) uſque dum, ab- 
ſoluto ſecundo Semicirculo, ad A fig, 169. perventum fuerit , e- 
maeſcente tum Sinu ReRo, ſecunda vice, in 5—o, tum Sinu verſo 
n2R—2K—=0, Sin porro procedatur , ultra circulum integrum , 
xtertjum Semicirculum ; ibidem Sinus Re&tus Afarmative interpre- 
landus erit , & creſcet iterum Sinus Verſus ; qui in Quarto iterum - 
tecreſcet , & Sinus ReRtus negative interpretandus ; Er (ic porro , 
aernis vicibus. Quippe eadem re&ta A V fig. 169. (= A@ —aV 
=Aa—eA+AV, &c.) eſt (inus verſus, tum Arcus AB, 
tum(relidui ad Circulum integrum) A Ded, auferiam (ultra Cir- 
eulum contiuati) ADe 0 AB: Iemarcus A B, linus V B = sathr- 
nriveinterpretandus , arcuſque AB « 9, {inus oppolitus V 8 = — 2 
negative interpretandus ; iterumque Arcus A B « 9 AB, ſinus VB=s ; 
& Arcus AB=0ABad, ſinus V8 = — 5: Erlicdeinceps, [i ad 
ntegros circuicus procedendum erit. 
Porro ; propter Aggregatum Omn, a*s, = — 4* R* 2 495 KR 
lies 


Fig.201, aw R—2v £3, (ut modo oftenſum eſt , ) erunt Omy, 4y. 


Fig.199, 


2 00s 
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gregata a%, = Omn. —&* R* 1-2 a5 *-J=a*vR —2 4] '. (um 
a arithmetice proportionalibus uſque ad a maximum , hoc 4; v8 

Sunt autem On2x, a?, =343, per prop. 1, hujus, Ergo, Ons, 
ad K* —_ —F43 R2, 

Et Onn. 45, =—eR*-|-avR, per $ Q. prop. 17.(eſt utique Ti; 
linei « #v hg. 179. momentum reſpeftu A ,) Ergo, Omy. 2a, 
—=—2eR*-J-2avR3, : 

Et Ons. a*%, —=—=203-J-24vA* +343 R--4*5R, per $1, pro 
19. (Nempe Ungulz AbK tg. 170. aciem habeutis Aa, ng 
mentum reſpeftu A =.) Ergo, Ons. a*%R, =—2eR*l-2,941 
443 R24%K?, 

Er Omn v, =eR, per $ B. prop. 17. (El utique Trij 
neum A b K hg. 170.) Ergo, Omn, ——2 VA =-—2e 

Ergo, Omn. Aggregat. 4*, = Omn, —a* R*-\=24;8t {ay} 
—2VK3, $4) Ri m26R* $-24v 3 —2eR*=2a0k3-|gp 
— A; R—20R* =o R*-|1440 R3—a2K3, | 
Arque hoc demum ſubdugum ex, Aggregat. a*;, in 4 maximun, 
= —&3 R3-[-2 4% R?-|-430 R—2av 83 , relinquit Oms. as; =6:* 
— 0aUR3—-a3R3-|-34% R*+430R, 


Cum itaque {ingulorum SeAorum exiguoram Angulus ſit, verbi 
gratia , infiniteſima pars quatuor re&orum ,; cut reſpondext, in Cir- 
culo primg, arcus T = #4 P , adeoque in ſuis P T peripheriis con- 


4 . es 
terminis, © =—-T ; (polito a pro arcucirculi primi quirreſpondea 


angulo P MT ; ) &, propterea eoram magnitudines lint tr (ſumptis 
cum t tumr arithmetice propertionalibus ; {intque Centrorum gravi- 
ratis ab M diſtantiz R M=5 7, adeoque eorundema Þ MF 6 
ſtantiz (utpote ad RM, ut Sinus Rectus anguli Þ M R ad Radum, 


ſeuuts ad R,) RS==— 


g&* 
2$ tr*s : : _" 
menta 3tr x — —— (ſumptis tum e, tum y, arithmerice pr0- 
», 


portionalibus , ipsiſque s pro ſinubus re&is arcuum arichmetice pr6- 
portionalium ad Radium R ; ) adeoque ( ut prius etiam oſtenſum 
eſt) in ratione ipſorum 4a3s : Si, pro Omnibus 4%, =6eF 

tris 
— 640 R443 R%-34%R?-|--a3vR, ſubſtituantur Totidem JL 


= 
— 


adeoque eorum reſpeAn Þ M m6- 
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33 — 640)? R® —a3tr*R-+34%r* R j-avotr? 
—_ T. = ; hadetur fi- 


pes Spiralis , quouſque liber continuatz , (cujus Radius ultimus 
I 


libet quories iterato deſcribitur,) & quidem vel ad partes E 
Fad partes 3 prout ſignum -{- aut — przyaleat., Aut etiam : 
A 


GR) (= Gar R357 3 R3) = GAUNER® — 43rBR -|-34%r*R 

+ a3 v1 T. 

— Janp 

ve, (propter eandem ubique rationem r ad «, quz eſt R ad P; 

in cadem ratione ſemper creſcentibus r & «, donec perveniatur 
ilicad K, hicad P, in termino primi circuli ; 
4 3 2 2 

baR'—65K 6av R —— 5s Ril-g3v K T': Vel (negle&o 


T, quippe dum T ponitur pro -5#P, infiniteſim3 parte ipſius P,& P 
procarundem in P linea partium numero ; tantundem erir P T,, atque 
iph P linea ; ) NE EN 

Sunt ute , ut ex prdictis pater , ſingulorum Seftorum exiguo- 


þ : ar a*RT 
run wapnitudines , 3 er; hoceſt, —-, ſeu —7F5- » - ( propter 


: 3RT ,43R 
1= 5k.) Adeoque omnium ſumma > vel FIT (utpore ad 


maximum toties ſumprum , ut 1 ad 3 , per prop. 1. hujus.) Nempe 
nearationead * KP / vel (negleo 7) ad 4 XP, (trientem cir- 
guliprimi , ſeu figuram ſpiralem primz circulationis,) ut 4, ad 3, 
fuur3ad K3, hoceſt, ut Cubus Radiiterminalis M T, ad Cubum 
M Aradii circuli primi. 
Per hanc iraque Magnitudinem , ft dividamus Momentum modo 
radium, habebitur 
et —t25 Rf —124vR3 —2 43R* -|- 64*5 832-240 R 
a3»P hs 
Centrigraviratis figurz Spiralis (quouſque liber continuatz) M T T 
ates compuraris {1ngulis partibus quorie+ tterato de(c-juuntur) di- 
al a recta PMF, & quidem vel ad partes E el ad par es G, 
(ve Mom:nca ſpetemus , live aiſtantiam Certri gravitatl>, } prout 
+ «| — pravaluerit. Si No- 


Fig.199, 


200, 


Fig. 199, 


200, 
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Notandum interim (ne hc perperam intelligantur) in ſemicgy, 
lationibus ſecunda , quarta , ſexta, ( reliquiſque in locis paribus) 
pro Momentis his arque Diſtantiis xſtimardis , finum 5 negative inter 
prerandum eile ; utpote , in his ſemictrcults , ad contrarias Diamere 
partes politum : Adeoque ita exponencuin a_ [1 contrarig ubiue 
ſigno atficeretur. Quod & ante inſinuarum eſt, 


Er quidem, pro integris Circulationibus abſolutis, (proprer tp 
5=0, tum v=o, in fine cujuſque circulationis,) Magniruding 


3R ; 
erunt , —y Momenta reſpetu PM F (negleto T, ob can 


; 6aR'-—43K3 ; y- : + y 
modo ditam,) —— (toties repetitis Omnibus quoties ie. 


rato deſcribuntur ,) diſtantiz centrorum gravitatis a Þ Mi F verſusE, 


I2 R*.—24* A . | 
—p— ; Hoc eſt, (propter ſignum — , pravalens, eſtut. 


que, hoccaſu , 4? ſemper plus quam 6 &>; non poteſt enim ain fin 
circulationis , minor eiſe quam ; ) diſtantiz a P M þ verſus G, 


—1I2R'\4-24*FZ 


22P + In quibus omnibus , exponetur 4, in tine Cir 


<ulationis Primz, per P; in fine ſecundz , per 2 P , Teniz, yer 
; Þ., & lic deinceps. 
Pro Circulationibus Dimidiis , quz integram Circalationemnon 
zerminant z (puta, pro una, tribus, quinque, &c,) propter s=0, 
_—_— ; a3 
& v=2 K, erunt magnitudines ( ut prius ) —5z ; Momentare- 


— 64a XN SEE R3 


CE ——— s diſtantix a PMF verlwE, 
3P: 
— 12 R*-}-2 a? KR ol 
J © * I o. ©. l. 
7p » Inquibus exponetur 4, in fine Semicireu 


rionis prime , per 3 P; tertiz , per 2 P, quintz, per 4 P; &l 
deinceps. Adeoque lignum -|-, in hoc cafu , ſemper pravaitt: 
propter Quadratum, Semiperipheriz majus quan ſex quacti 
Radi1. 


Pro Circulationibus Quadrantalibus , quz Semicirculationemn 
texminant, (puta, pro prima , tertia , quinta , G&c,) propreriun 
i= KR, pro prima, quinta, nona, &c, ſed = — X , pro telly 
ſeptima , undecima, &c, tum v=R& in omnibus: Magnindns 

erul 


if 


ts 
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a3 K 
eur (ut pris) 572 3 Momenta reſpe&tu PME, 


343 

2 z —— ſ Ls Rm. J 
= 4th R+, Diſtantiz a PMF,verſus E 11th wh _ X 
- P3 » a3P 3 


rempe pro prima , quinta , noni, G&c. In quibus exponetur 4 , 
n fne Quadrantis prin, per ; P, quintt, per EP, noni, per 
!P. &licdeinceps. Er lignum <| -, pravalet: propter quadratum 
Arcus Quadrantalis, majus quam Dao quadrata Radii, Sed, pro 
tenid, ſeprima, undecima, &c, (propter 5 contrario {1gno exponen- 


+ 6 R* — 2 42 K+ 
Wm, fu s = — R,) Momenta erunt 


3P3 = 
13 -—a7 . _+j- 120 — 64*R3 


za, interpretandum per, ZP, 2P, +3 P, G&c, lignum — prz- 
webit ; ermitque rum Momenta,tum Diſtantiz, verſus G. 

vn libeat fingulos quadrantes ſecorſum perpendere , (non, ut haRe- 
ws, inchoando a principio, omniaque toties reperendo quories ite= 
ro deſeribuntur ; ; 11iud fic fiet, 

D: Primo quadrante, MT E M, jam oftenſum eſt , Magnitudi- 


. aIK 
rem efle Tis hoc eſt (propter a=2P,) 333RP , Momentum re- 
— 2 R* $- af KR — 22 KR of R*P3? ; 
peu PM BF , ———77 = —P3  diſtantia 
SP Ie — 12 +64*R 
(entri gravitatis a Þ M F verſus E, ————— = 
—I63R' +24 K3 P23 
W : 
as IP a3R 
Magnitudo Primz Semicirculationis, MTEFM, eſt DT" 5 
cet, (proprer «=== P,) 52 & P: Momentum reſpe&u PMF, 
BED  —:iH+ a=», 
PSS = 25 P3 ; diſtantia verſus E, 
m4 3B |-1 TIT 


Ui 


Ex hyjus iraque Momento, fi ſubducatur Momentum primt quadran- 
- =32 Ke -R þ* K 
8, TO LE — ; Habetvr Quadrantis ſecundi M E 6 M, Mo- 


Siſ 2 Menmunm 


— K-\- 343+ Fig.t99, 
27 — 


| Hr 4 % 
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. 6 

Pg-199, mentum reſpetu PMF, —— ——* 
oque propter magnitudinem ($ D. traditam) 53+ RP , Diſtantiace, 
768R'—384 ReP—2.4 82» | 
þ-16 K2P3 | 
7Þ, 
T7 Trium quadrantalium circulatiorium , MT EFCM, 
7 fr —=tTis RP, (proptera = 4 P ,) Momentum reſpeQy PMF, 

2 R* —a*R* 32:R*—g __ 
wo 2 e.. 16Þ3 3 (adeoque verſus G, prope 


. . 2 R* 
przvalentiam ſigni — ; hoe eſt, revera, =& — Ix verſus 


tri gravitatisa PMEF verſus E, 


I2 R648 : 
4P 
—1:K+68H 

ap © 


G.) Diſtantia Centri gravitatis a P M F verſus E, 


hoc eſt (propter ſignum — przvalens, ) verſus G, 
_ —256K' + 72 KP? 
— gP+ . 

Ex nj momento, ſi ſubducatur momentum primz Sewicircy. 


R 4 R3P3 
lationis == . 5 ;z Habetur momentum Tertiz quadrant 


: - __ MM. 
lis MEGM, £ EW—C_— 2 RaP3 | das 


4+ * . 
ter magnitudinem ($ D, traditam) $32RP , Diſtantia Centrigrai. 
tatisaPM F verſus E, 268K +3 = 16 RiP® =: 
hoceſt, revera, verſusG, 
— 768 KR — 384 £*P P -j-216 R3 P2 + 16 A wu 

19P* 
Magnitudo integrz Circulationis primz, M T EFG AM, 


= = 2 RP, (propter «=P, ) Momentum reſpettu PMF : 
A289 = 

6aR _ R _ 6R'—ROP? : Diſtantia Centri pravitatis 2PMF l 
F " in | 


PaoP. XX VII. De Calcnlo Centri Gravitatis. $03 


12 R*—24% 8 _ 12 84.2 R2P> "Nee" 
refs F, DR ; hoe eſt (propter przva- \ £0995 
X — 1 2 K*-+-2 K2P3 
lentiam ſignt —,) verſus G, pew 
Ex hujus Momento , {3 ſubducatur Momentum Circulationis Do- 


Ri g Re P* 
drantalis Lie _ - z Habetur Quadrantalis Quartz MG AM, 
RTE S.)- 5 4D3__ 

Momentum reſpeRtu PMF, =Z = — 4 = 
& (propter magnitudinem 542 R P,) Diſtantia Centri gravitatis a 
. —768R'--768 R*P-|+31 643P3 128 x3 P3 
PMF virius E. 37Þ” ; 

G8R—TERR P2216 K3P3®-ſ-128R3P3 
| ed(revera)verſus G, = = h 
. ; IR 
| Mapnitudo Quinque Quadrantalium M TEFGAHM, ry 
=42RP, (propter a—=+$P,) Momentum reſpeftu PMF, 
2 R*J-g? RO — 3 2 Re) —2 5 ROB 


0c 


—_ —- ; Diſtantia Centri gravitatis 

ur 12K 1-64* 8? _ —768'8 600 BP 
. FRIED 'S ap __ 1325P** Fn 
: {usE, 

__—— {i ſubducatur momentum Primz Circulatio- - 

. 60_K3P? . , 
> GT ; Habetur . Momentum Quadrantalis Quintz , 
. —96K5*—96 K' P-}-75 R*P> +1 6R3P3 

MARM, - - ———:; Et (prop- 


termagnitudinem 5$4 RP, Diſtancia Centri gravitatis a PMF, verſus 
—=768K'—768 R*P-j+-600 R3P?®-þ1 28 R?P3 
__ 1] 20 j 


Eſicdeinceps, quouſque liber. 


Atque eidem oper determinavimus tum Magnitudinem , tum Mo- 
1F I Pentum & Centri gravitatis ab ereRo ſuper reftam P M F plans 
Wantiam , Solidi Scalars , fuper Figuram Spiralem-T T M obli- 

F in tu aſcendentem poſiti , eandem ubique habentis altitudinem 
qumliber) ſupra oblique aſcendentem figuram Spiralem , quz qui- 

fs © 4Qultitudo fir etiam cujuſvis punRi in ſequenti qualiber ponleatune 
diſtantia - 


"El 


Fig.19g, diſtantia a ſubj-&o proxime {ra ccdentis Circulationis pundly, 


* 
ow © 


I. 


Fig.2C!, (tis. 201.) quouique opus elt continuandam ; inchoandam aun, 


1 8 
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Wwippe ad hoc nihil aljud requiricar, quam ut * (quz pro inkee 
relima parte Peripherix circulf prin Labebarur, arvecque negig 
poterat,) jam habcatur pro 11). quani 1c. A'titvdine , In $0/di tum 
Magnitudine tum Momento aftinanco: Diftanua vero Ccnrigy, 
vitatis a plano PMF, cadew hic ertt qua prius erat a Pp 
recta. 

Si avtem Solidum hoc uicungne T runcatum mreÞ1gatur vel ſuper. 
ne, ne ad M apicen pertingat ; vl interr« , puta quo lalem plan 
Horizontalem habeat ; vel alla- q 1.0d0t.t; nun Cf (I!076cile, 
pra:nia rite perpendentibus , vmputatl rationem hibere ; quodgy 
inde oritur de{cruninis tive in Magnitucine, five in Monento, & Geng 
gravitatis diitantia, | 

Vel etiam ti pro eadem (quam hic ponimus) Altitudine , autCy. 
culationum intervailo, ( unde contir.uv murabitur accliviras aken. 
dentis plant ) candem velimus retentzm acclivitatem , (unde vas 
bitur ajticudo , guar pro decreſcentibus circulis continu | decreſcet ;) 
ſ1mili procet!u habebitur tum Solidi Magmtudo , tum Momenten, 
Centrique gravitatis a P MF plano diſtantia : Sed Calculo payls 
adhuc 1ntricatiori , propter novam adhuc cum cxteris componendan 
rationem , pro varlata ajtitudine. Verum omnia l1yillatin proſequi 
mihi non eſt in animo, ne nimius (1m. Ad figuram itaque (pirz- 
lem redco. 


Ut autem <juſdem M T T M figurz Spiralis Momentum ( quod 
ha&tenus ad P M & reQam expendimus,) ad reftam E MG exyetae 
mus : conſ1derandum eſt, Centrorum gravitatts Sectorum exiguorum 
diſtantias ab EMG, etle ipſos RX tinus Complement earundem 
arcuum quorum Sinus recti ſunt RS, (atque ad eoſdem; radios RM 
continue creſcentes in proportione arithmetica ; ) puta ut 4x; (f0- 
litis x pro linibus complementi , iplis 5 reſpondentibus: hocelt, pro 
V C >antbus Complemientt arcuum A B, 6g, 169, quorem vinusrret 
tuo: b V.) 

Adcoyue (propter magnitudines , ut ſupra dictum eſt, ut &, 
Moments refpectu recve E MG, erunt ut 43x (+ 4*xax ; ) Bi 

it, ut «3 (ſeries Tertianorum, in reſpe&tivos Xx arcuum arithmeu 
prop :itonalium C o-/inas ſeu (inus complementi : Hoc eſt inp 
{1:5 £v rectas, compicntes figuram d\sT (hg. 170.) quouſque of 
ei: Colitinucndgm ; toc elt 11 ipfas 5 v complentes hguram # vevybl 


no! 


= .2>2 


cs oo, 


4 \ Fs 


E* 
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wn (vt privs) ab MP, feda pv, (Eft nique cadem v8 recta, Fig.201, 
mm S6ws rectus arcus, 1N rectam exterlt, M4, tum Co fnns arcus, 
preda extenſi, 5.) 
Nam, ut Sinus # , a minImOo incipiunt continue creſcendo uſque ad 
Ihe qudrantis fnem , uvi decreſcere incipiunt : Sic, vice verſa, eorun- 
iF &m arcuum Co-fuvus X , ſcu Sinus Comrlementi, 2 maxino inci- 
nt continue decreſcendo ad hnem uſque guadrantis ; ubi creicere 
*- WM acgunt, ſed ad contrarias partes iplius E MG retz, 
7 nab ſpectant ad quadrantera Primum, Qyarrum, Quintum , 
le (yum, Nonum , cc. ponderant ad reAz E M G big, 1 99, 200. 
WF ts P; (quara ponderationem (1,no -|- deligno: ) quz autein 
nent ad quadrantem Secundum, Icrtium , Sextum , Septimur , 
— , &c. ponderant in parts contrarias, hoc eſt ad F , (quam 
pnderationem ligno — deligno; ) & lic deinceps, alternatim , 
wo intermirtendo continuos quadrantes ſeu integrum Semicircu- 
un. 
Quem ſitum imitantur ipſius figurz  v«v vs, &c. (fig, 201.) 
gertiones , ad alias atque alias retz #2 partes politz, 
Uzquidem eadem eft bgura atque CA bk (bg, 170.) quouſque 
op ecit continuanda : Cujus portiones CAbk, vel CAdbk, 
be. 170, (hoc eſt, wvvS, vel wvevB, bg, 201. ubicunque in 
lngosz curva , 4v inchoata,, ſumatur v punfum,) conlideravimus, 
ad4B, prop. 1 7. oſtendimuique iſtiuſmodi figurz magnitudinem eile 
oy | {5 2pulem tafto ex reſpectivi Arcus #8 (ſeu Anguli AMT 
hs bg. 199,200.) vinu Recto, in Radium duo ; habitz ramen (pro- 
raddizs atque alias rectz partes jaciunt figurz portiones) debita lig- 
Wrum -|-— conlideratione. 
M Witaque habeamus ()-2=ia 43x ; Hoc eft , Ornnes x, (ſeu #5» 
r&houram pv + v jy, &c, complentes) reſpettivis a3 (ſerie Tertia- 
tom) onuſte ; Inteiligamus , juxra dorinam prop. 10. hujus , 
” (Qunſzpius in auxilium advocavimus,) ſingula e, 8, y, &c. fig. 135. Fig.t 35, 
2JYliter ob invicem remota , totidem efle reſpectivas x re .s ; adeo« 
#) yam AE onuſtam, ſeu Omnia,.« + 8 y, &c, = O-n.x, 
=, ut jam oſtenſum eft, ex $ B. prop. 17. 


on Horumque omnium momenta reſpectu axis A ; hoc eſt, Om. ax , 
nip Rtiplz onuſtx recix , A E-|-BE-}- CE, 6c. hoc eſt, totidemn 
mY AE, demp:is omnibus A B ++ A C, &c. Hoc eft, (propter A E 


you __ totidem 5s RX ultimis (ſuasR,) demptis omnibus s & an- 
em Wentbus, pro arcubus arichmetice proportionalibus uſque ad 4 
' attaum 


- 8) 


RT 


Fig.135» 
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Saunt autem (pro arcubus « arithmetice ptoportionalibus) Ow, f 


—vR, per y Q. prop. 87. (utfote ipla « £v fig. 190,) Ag 
Omn. - =v ay Hoc itaque ex 45 K fubautes, as 
wy ii Onn 4Xx. p ” 

Inteliigancur deinde eadem «, F,” y, Occ. hg. 135. tanguam tor 
dem ax pres onuſta recta A E = OUmn ax, = 4 * - = 
Horumque omnium momenta reſz ettu 1-lius A, hoceſt Own, ut; 
ſunt ipſe AE-|-BE-| CE, &c. rectz fic orultzx. Hoceſt, to 
tidem AE, (=4*s K--- «av &?, ) demptis Umuibus AB + 4 
&c. hocelt, omnious as K—v K?, pro arcubus « arithmetice prop 
tionalibus. ; 

Sunt autem (pro arcubus 4 arithmetice proportionalibus) Ons 
as, =—e&k*]-avR, per 9 Q. prop. 17. (utpote momentum iplius 
« fv hg. 170. reſpettureftz Aa; ) adcoque Omn. as k, =-ef) 
l-av KR, 

_ Omn.v, = eR, per 5 B. prop. 17. (utpote ipſum Abx 
trilineum , fig. 170.) adeoque Omn, —v A*=— ek3i=—4þ 
==; R3, 

Ergo, Omn, as R—vR*3;=—2e BheavR = 
+25 AK3-r av, 

Hoc itaque, ex 4*sR —avR?, ſubdufto ; habetur 24R! —2,4) 
et. a*x, 

Intelligantur denique eadem «, 8, y, Gcc. hg. I 3 5, tanquamtoti- 
dem ax : adeoque onuſta refta A E, = Onn. 43x, =2ak3:;h 
—24v R*|-a*:R, Hoerum itaque vmnium momenta reſpettu axis 
A; hoc eſt, Omn. a*x, ſunt ipſe AE4-BE4-CE, &c bc 
onuſtz : Hoc eſt, totidem AE, (= 2 4*A3 — 2 415 A3 —1 &v [3 
+435 R,) demptis AB+ AC, &c. Hoc eſt, onribw, 
24 83—25K83i—24%v A*-{-4* 5A, pro arcubus 4 arithmetic 
proportionalibus. 

Sunt autem (pro 4 arithmetice proportionalibus) Onpy, a, =, 
per prop. 1. hujus, Adeoque Omn. 24 *3, =4*&3, 

Item, Onn,s, =vR, per$ Q prop. 17. adeoque Omn, -16 
==—2Y A*, 

Item, Onn. av, =. R—as Ref-vR2, per $ H. prop. 17. (u- 
pote momentum trilinci Ab K fy. 17c. reipectu A a ; ) adeoqu 
Omn, —24vR?, = —4* R*-þ-2a5 K3- 2085, ; 

Item, Omsn. 4%, ——4@* K3 +2 45 £?-}-.2, R—2vR3,per 5 O.prop 
19. (nempe Ungulz «5» fig. 170, aciem habentis A «, momentu 
reſpettu A a ; ) Adcoque umn, a%R, =—a*A1 +2458) +ovt? 
—2vK*, p Ergy, 


bo 
Us 


— ow ae —Y 
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Ergo, (horum aggregatum) Omn. 24R3i—25R3—2ay R3-|-a*;R, Fig.t35: 
=—# Ri{-445K3- —A2v R260), 
Hoc iraque ſubducto, ex 247 R3 — 245R3 — 24*vR* -43R; 
kabetur , 69 A* -j- 302 RB — Gas K3 — 34% R* + a*iR, = Onn. 


is, 

: Atque ad eandem formam (eadem quottes opus erit repetendo veſti- 
4) procedendum eſler , 11 porro Omnia 4's, Omma a'x, (aut 
etiam ultra) inquirenda efſent : Vel etiam, fi loco ipſorum x, aliz 
quzlibet quantirares ponerentur, Quod hic vbicer monitum eſto, 


Cum itaque ( ut jam ante oftenſum eſt $E,) ſingulorum SeRorum Fig.r gg; 


| "ane = 8}. . © ARS 200, 
| aiguorem Magnitudines, fint r=," = 777"; diſtantizque 
2r7X 24X 


dEMG, RX= 3K = To (polito.x pro Co-linu anguli 
warchs 4, ad Radium R, ) adeoque momenta reſpetu E MEG 


1 OT 2ax ax K 


— — 
— 


in * 77 P13 8 vel (negle&o T, ob cauſam aliquotics 


- d&:m,) = Erit (propter Omn. 4x, =6v R* 4-3 4a% Rt 


= — 34a*v R*-1-435R,) Momentum Figure Spiralis 


| axkR 
ti MTTTM, reſpeAu reftz EM G, Omn. 5, = 
nt COR +343 R5 — Gat R) — 4? UR3I-4-435 RÞ 
IIS 5 aL 3Þ3 ns . 
be 3 
k3 Adeoque, (propter magnitudinem, jam ante traditam, =>) Diſt, 
W , 
»\ 2v R' 2Þ3__ R3_.64* 2 
ar Cant.grav, ab EMG rei,” LEA end = __ R_ 


4 = Equidem vel ad partes P, vel ad partes F, (ſive momentum ſeu pon- 
Gerationem ſpeemus , five diſtantiam Centri gravitatis,) prout vel 
1b I igrun-|-, vel ſignum —, przvaluerir, 


(ut Et quidem, pro integris quotlibet circulationibus abſolutis Momen- 7x, 
2 


a* 8? * 
4 erunt 4;- (cxteris evaneſccntibus , propter tum 5 =@, tum 


"i < a 9 EO . 
jen *=9;) adeoque (propter magnirudines 7 ,) Diſtantiz Centri 


Er, Tet gravis 
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—< 
- 


6 &3 . 
F1S-199» graviratis, ab EMG, verſus P, —5. Ubi exponendas ef a 


2CTOo 


_ Circulationis prima, per ? , ſecundz , pir 2 P. te: ix, ver 
. CC, 


A dimidiartis Ci cul 1i10ntbus, < QUE Ntegras ron: term? nant, (una, 
tribus, quinque, &c.) propter-=0, & v=2Rh, Moment furt 
TP gn. Pi'' 4 R© 63 R 

—_— ; — —— P3 . C& FM rOPter \[{a 5!1irudines, ut 
a3R 
3 6 Þ3) 


: _ my R . - ! ”- P n 
erius ) Diſtantize Centri gravitatis ab Li G, verſus p, 


I - Hoc eſt revera {propter pravalentiam fig gni =.) 
24 K\ + a* K? 
verſus F, — Dans” 77 
mjcirculationis Prima , per 4 Þ , Teri, per P ; Quintz, ge 
+P . & {ic deinceps: adeogque 4* in omni bus pl las crit G1 an gb 
cl: enim, + P pius quam 2 A, 
Pro circulationibus quadrantalibus(q!z5emicircalationes nonternj 
nant )una gtribus,quinque, &c. propter tum s —- 4 in prima,quint, nona, 
&C. et 5=— RK, 1n tertia, ſeptim3, unde: ma, &c. tum v=R, in lit» 


6 Fe ces 6 a K' —_ 3X 3 
Oulis : : Momenta ſunt Pp — . GO ( propter Magnt- 


: Exponer:dus utique ct : in fire $. 


tndines 5 ut Prius, ) Diſtant! Xx Centri gravitatis ab FE \1! [2 , verſus P, 
12K) —12aR*-|-243 A? | A 
; _ ; nempe pro prima , quinta , non, &e, 
7*d, pro tertii, ſeptima, undecima,, & . (pro, rer 5 concratio 


6K »l > ” _— 
ſigno exponendum,) Momenta - . Diſtanuzyer- 


342 2 
12K [1 24K — 24 R? 
a 


—TI12R'—12aR*-+24K? 
Gent —,) verſus F, -— ry —, Exponendus & 


ſusP, hoc eſt , ( propter pravalentur 


:em eſt 4 , in prima, tertia, quinti, &c. per 2P, 3 P, *Þ, &c, 

Si libeat lingulos Circulationum Quadrantes ork, un perpencer 
:d facile fiet, 

Quadrantis Primi M T E M,momentum reſpe&tu EMG, jam ofter 


6RN% — 64K -j- a3 K3 38 R*——5 6 RPE F 
fam eſt —7 [- = 2.4 _= = (p# 


C 


3 
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4=tP:) Diſtantia Centri gravitatis ab EMG verſus P, Fig.199; 
io feta Ri |-243K3 7638R'—192 R*P-|-2 £2P3 400; 


—_, 7 . 


4R*—4a* £8 


cemicirculationis Prime, MT E FM , Momentum yr—_ 
16R* —£*P? : 4 - 
= ——— (proptera—=+P,) Diſtantia 2b EMG ver- 
=_ 4aÞ3 | 
24K) —64* R3 192 K\ —12 £3F? 


DD —— _ . \ ſ 6 

sP, —Þ = 77 Holt eſt, revera, 
—192 hi+12 K3P? 

wk, —— Þ7 , 


Ex hujus Momento, {1 ſubducatur Momentum primi quadrantis © 
ketur Secundi quadrantis ME F M,, Momentum reſpectu EM G, 
tg RP — 4SR0P> — Rips oy 
hy ———: Et ( propter magnitudi- 
nem $32RP, ) Diſtantia Centri gravitatis ab EMG verſus P, 
158 R + 192 A*V — 96 K3 P> 2 RP? 

700 
—68R'—192 R' P-]-96 R3 P>-|-2 22 P* 
=p , 
Citculationis Dodrantalis, ſeu Trium quadrantum, MTEFGM/; 
6 R* 64a R —4a3K3 
Momentum reſpetu EM G , eſt FI * 00 
OL Ja 88 RP 27 R3P3 T28R*-|-96R' Pg RP3 
== -ugh — — ny. 
1 EW 3 : 64P3 \t 
fer e=3P.) Diſtantia Centri gravitatis ab EMG verſus P, 
IB 2aKi—2.3 £3 768 R'-|-576RP—5q82P3 


: Hoc eſt, verſus F, 


FT, = Fi ; Hoc eſt, 
> —760R'—576 R*P-\-+5 4 R2P3 
Kris F, 14 fn ) [ [+5 4 , 
he 


Ex hyjus itaque Momento, fi ſubducatur Momentum Semicir- 
Wlatiogis Prim:x , haberur Tertize quadrantalis M F GM, Momen- 
| —;$4 K*p288R P-j-48 R*P?Þ 2 K3P3 
un relpefu E MG, — = 4 

I924 
_ =2®R*[g4 Ri P-[-1 6R4P2—g R3P3 
3 "TE : Er (propter magnitu- 
en 532 2P,) Diltautia Centri gravitatis ab EMG, verſus P, 
LIST 2 _ 
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Fig.199, —763 R576 R*P-1-96 R3P> —5 4 R2P3 


k©Qe 


TI, , Hoc eft,revera, verſu 
768K —(76R*P —96 R3P*-|-c483P3 
19Þ* p 

Integrz Circulationis Primzx, MTEFGAM , Momentum te. 


{S\%o R? . 
ſpetuEMGeſt —_ = Þ (propter «=P : ) Diſtantia Cen 
6&3 
gravitatis ab E M G, verſus P, =» 


Ex hujus itaque Momento , {1 ſubducatur Momentum Circulaig 
nis Dodrantalis ; habetur Quadrantalis Quartz Momenwn 
— 384 R5* — 288 R' P +|- 192 K* P® + 27 REP; 


8R* —g6KP +6 252.4 R3P3 F 
ESI —S | —£ Mobn i». rok _ 
"7 ou : Er (propter mapnitudi. 


nem 522 &P,) Diſtantia Centri gravitatis ab E MG, verlys P, 
768 R'—576R*P-4-3 84 R3P*-|-5 4 K3P3 
37Þ ; 

Quadrantalium Quinque, M T EF G AH, (repetito quoderatin 


. 6 R*— baf+686 
prima,) Momentum reſpetu EMG, eſt 


E__d 


TT) 
3 
234 K—qg80 KB P-1:25 RP3. Oo, Fx Þ 
= TITS : Diſtantia Centri gros 
R 12 85 —1: 4 R* +: &Þ 
tatis ab *E MG, verſus P, I = 


a3P 
768R' —960RP <|-2 50 ?P3 
©. 1" Re 

Ex hujus itaque Moments, (i ſubducatur Momentum integrz Cirs 

jationis Primz ; habetur Momentum Quadrantalis Quintz, reſpetu 
$4R*—480KP—- 192 RP? K2P3 
EMG, ES=42 —* EN4TES CD, Ei (pope 
magnitudinem 3£Z RP,) Diſtantia.Centri gravitatis ab EMGyverls}, 
768 R.—g60 RfP—284R3P* +250 R7P3 
64ÞP*' ; 
Et ſic deinceps quouſque libet. 


: Atque eadem operi determinavimus, in Solido Sealari, (lope 
tiguram Spiralem T T M obliquo ſitu aſcendentem , alritudnea 
ea 
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endem quamlibet habente ſuper oblique aſcendentem figuram ſpira- 
E, m,) magnitudinem, momentum, atque diſtantiam Centri gravitatis 
therefto ſuper EMG plano. Quippe eadem omnia hic locum habent 
reſpeCtu erect in EM G planj , qua reſpectu planiin PM F erecti 
ſupra diximus, $ G. Ur non {it opus eadem reperere, 


PROP. XXVIILI. 


: W Quin Propoſitione pracedente, de Spirali Archimed. 4; A.Q. 
tradita ſunt 3 eadem omnia Spiralibus aliis facile Fig-199, 


P, accommodantur, in quibus Radii MT, MT, con- *©** 
tinue creſcant , non quidem (ut in illa) in-ipſorum 
n AMT, AMT, angulorum ratione , ſed & in ipſo+ 


F rum ratione Duplicata, Triplicata, Quadruplicatl , 

aliafve utcunque multiplicat2 : aut ctiam in Subtripli- 

| ctl, hujuſce utcunque multiplicatd. 

” | %d& —_— quod ſpectat, iis etiam in quibus A 
ceſeam M T, M T , radii, in eorundem AMT, 

AMT , ratione Subduplicata, Subquadruplicata ; a- 

lialve utcunque Submultiplicata z vel etiam in ratione 

lubduplicatz triplicat4 , quintuplicata, &c. aut ſub- 


y quadruplicatz , quintuplicata, ſeptuplicata, &c. aliiſve 

# ex multiplicatis & ſubmultiplicatis compolitaz aut 

oi etiam alias per numeros ſurdos deſignanda. 

is? Wed ad Momenta verd , & Centra gravitatis, quz Q. 


dia ſint , non ita facile ad has accommodantur ubi 
ratio ſubmultiplicata eſt, ſeu ex ſubmultiplicata com- 
polita quz multiplicatz non zquepolleat, vel faltem 
ſubtriphcatz, aut hujus multiplicatz. 
(in Sntque hz Spirales omnes ex Parabolarum vel Parabo- C. 
gr loidium 


C.D. 


» 
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loidiurm correſpondentium convolutione factz ; poſ. 
ſuntque in Parabolas i:las ſeu Paraboloidea eyolyi, 

Ila quidem Spiralis Archimedea , ex 4polloniant Pan. 
bola : Eivempe, qua Baſcm habeat xqualem Spirz. 
!is radio terminali 53 Axemqu? xqualem ſcmiſh arcys 
Sectoris contermint, - 

Cujus quider Parabolz feriflt, aquatur illa Figura Si. 
ralis. Unde conſtat , omnino poſhibilem elle Figuran 
ReCctilineam , Circulo xqualem 3 ejutve SeCtori cyj- 
libet. 

Ex dat vero Altitudine iſtius Parabolz , qua Datz$pi 
rali rcſpondeat ; datur circuli Quadratura. 

Rectaque Parabolam tangens , eandem cum Ordinataan- 
gulum facit , quem tacit cum Spiralis correſpondente 
Radio recta Spiralem tangens. 

Unde alia colligitur circuli quadratura Archimedea(Quali 
& ab al!is Spiralibus colligi poterit.) 

Ft, Curvam Parabolz , #qualem etle Spiralis Curvz. 

Alix vero ; ex 1s Paraboloidibus in quibus Ordinatim-ay- 
plicatz fint ſeries Indicem habens __ polito ſerie 
rectarum MT Indice 8 z Baſiſque Paraboloidis, aqui 
lis ipſi MT terminali ; ejuſque altitudo, ad longitude 
nem arcus SeCtoris contermini, ut 1 ad 8 -|- 1. 

Poſluntque pari modo ex aliis item Figuris (puta Hyper 
bolicis , Ellipticis, aliiſve mille modis variatis,) Wl 
Spiralium genera Convolutione fieri 3 arque in easunde 
conſtruuntur evolvi. Quarum quidem Figurarum Spit 
lum menſurz, ex illarum figurarum menſuris deper 
dent, quarum Convolutione jtunt. 

Sunt utique Figure Spirales , non modo qux cx Convoly 
tis Parabolis, fed & que cx aliis figuris Convolut! 
ortuntur 3 Figurarum 1llarum , ex quarum Convolu 
tione hunt, Dimidice, 


l 


Prob, MX V ITT. De Calculo Centri Gravit atis. © 1 3 


Etquidem non modo Curva $ piralis 4 rehimedea,elt Xquae- 
is Curvz Parabolice 4pol/oniane correſpondent! ; fed 
& aliz Spirales quelibct, equales 1!lts re{petuve tive 
curvis [tve rectis quarum Convolatione ftunt, 

Adeoque cognita Figurx Spiralts Magnitudine, vo] Curves 
$piralis longitudine 5 cognoſcitur limiliter vel 1agni- 
tudo iſtius hgurz cujus Convolutione tit, vel longitudo 
linex : Et vice verſa, 

Equidem Spiralis 1!|a cujus recte MT , creicunt in an- 
ealorum A M T raticne duplicatd, non mcco rationem 
tabet cognitam ad Scctorem conterminum 3 led iptius 
Curvz Rectam xqualem aſlignare licet, eimque in data 
ratione {ecare. 

(od ipſum aliis item Spiralibus innumeris contingit. 

& & Figura Spiralis («x Paraboloide convoluta) affig- 
rari poteſt , quz ad Sectorem avnterminum rationem 
quamvis datam habeat ; faltem Minoris ad Majus, nu- 
neris explicabilem : Et Paraboloides limiliter , eidem 
correſpondens: Ut & cuivis Parabolcidi reſpondens 
oudls. 

Potelique hxc Spiralium doctrina, ad alia multa Spiralium 
genera ampliart. 


\ Spiralis Radii MT, MT, cre{ant:, non quidem in ratione 


1. 


A 
Angalorum AMT, AMT, (ut in Spircalt 4rchimedea,) ſed Fig.1 


10 
©» 


Meorundem ratfone duplicata , puta ut 4? : Erunt Sefores limiles 2 00, 


(guram Spiralem componcntes) uz «* (urpote in duplicata ratione 
acum fuorum :; ) Adeoque , eorundem aggregartum ad aggregatum 
toidem maximo axqualium ; hoc eſt, Figura $piraliz, ad Seftorem 
conterminum , ut 1ad 5 (= 4 = $7 Per Prop. 1. hujus, 

SRdii MT, MT, fint in angulorum AMT, fu PMT, 
rote triplicata 4 hoc eſt, ut 43 ; adcoque deCores limiles , ut a* , 
unt ſimul omnes ad totidem maximo xquales , hoc eſt, Figura $n;- 
alisadconterminum Setorem ;ut 1 ad 7. per eandem 1 hujus. 

E, univerſalicer, fi Radit MT, cretcant in Angulorm PMT , 
one Simpla, Duplicata, Triplicati, Quadruplicat:, &c, Figura 


Spiralis 


Z © 0s 
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Fig.199, Spiralis, ad Setorem conterminum , erit ut 1, ad 3, 5, q 


(Non, ut 1 ad 3, 4, 5, ©, &c. quod per incuriam ſcriptum rat = 
rithm, 1»fin, Schol, Prop. 45.) propter Sectores Similes in Radionm 
ratione duplicata, 

Er limiliter ; i creſcant Radii in Angulorum ratione Subduplicy; 
Subtriplicara , Subquadruplicata , &c. adeoque Settores in ratione 
Simpla, Duplicara Subtriplicatz , Subduplicata , &c. Figurz its 
lis ad Sec: cram conterminum erit, ut 1 ad 1+ 1, {+1 Jp 
&c. hce eſt, ut 1 ad 2, 5,4, &c. velitadz; 3adg.. | 
6, &c. : 

Si creſcant Radii in Angulorum ratione Duplicat3 ſubtriplicyx 
Triplicata ſubquadruplicata,&c,adeoque Seftor*s,in ratione Quidg, 
plicati ſubtriplicatz, Triplicata ſubduplicatz, &c. (utpotein dupl; 
cati ratione radiorum ; ) erit Figura Spiralis ad conterminum Sg. 
rem, ut 1 ad = -|—-3, Ez I, &c. (nempe ut 1 ad (eriet indicem 
_ atum , per prop. 1. hujus; ) hoc eſt, ut ;3 ad 7, 1nls, 

C, 

Quod ipſum limilicer valeret , [1 intelligerentur Radii creſcentes { 
cundum Seriem cujus Index (it numerus ſurdus, puta 4 2, 4/3, &, 
adeoque Index ſeriei Sectorum, 2 4/ 2, 2 4 , G&c. quippe Figurz 
hw” is eflet ad Se&torem conterminum , ut 1 ad 24/2-+1, 2/;-k1, 

E 

lilud utique ubique obtinet ; fi Radii (int ut Series cajus Index 
ſit $ , Se&orum Series Indicem habebit 2 S ; adeoque ſumma Sefto- 
rum omnlum ad maximum toties ſumptum ; hoc eſt , Figura Spirali 
ad Seorem conterminum ; ut,r ad 2 S-{- 1 : per prop. 1, hujus, 

Er conſequenter , Facile aſſignabitur Spiralis lic conftrudt, ut Fi. 
gura Spiralis , ad Sectorem conterminum, datam habeat (minoris ad 
majus) rationem. Eſto enim ratio data, ut 1 ad P, Quoniam ef 
(ut jam oſtendinaus) Figura Spiralis ad Setorem conterminum, ut1 
ad 2 $-|-1, atque imperatum eſt ut lit, ut x ad D, eruntt 
2S-+1, &1 ad D, eadem ratio; adeoque D = 2 31, bt 
etD—i=2S, & = 


2 


—=&, Siitaque Radii M T , pow 


D— -- 
tur ut Series Indicem habens —_ . erit figura Spiralis ad conte- 


minura Seorem , ut 1 ad D, in ratione data. Cum enim Series kr 


diorum Indicem habeat —= : . Series SeRtorum habebit Indice 
(iſs 


drat 
\T 4 
Pacata, 

v0 
ties Rat 


pralis 
Creeente 


- Uverc 


= 
=>z=0 


Yura Spy 
Fang c 
Us) cgi 


Sn pr 
DE 
"*%4 deb 
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(ifius duplum) D— 1 ; adeoque Sectorum creſcentium aggrega- Fig.19g, 
tum, ad totidem maximo zqualium; hoc eſt, Figura Spiralis ad 200, 
&orem conterminum ; eric ut 1 ad D ; nempe ad Serici indicem 

D— 1, unitate autum. (per prop. 1, hujus.) quod erat impera- 


rar, 
Puta ; Si ratio data , fit 1 ad 2 , adeoque (polto D=2, ) 


_ _ —_ =, ErntMT , Series S#bſecundanorum : hoc 
&, in ſubduplicata ratione angulorum P MT, 
/ / 
Siratiodata, (itt ad 5 ; adeoque (poſito D=5) — mats I: 


rat MT, Series Secundanorum ; ſeu, in duplicata ratione angulorum 
PMT, 


viratiodata, fit 1 ad 3; adeoque 


— 
=1. Erunt MT, fe 
mes Prinsanorums , ſeu in ipſa angulorum P MT ratione, Qurz eſt 


viralis Archinedea. 

5 —k 

irtio data, fit 2 ad 3 ; ſeu r ad +, adcoque ——=24. Erunt 
\T, Series Suquart aorum ; ſeu in angulorum ratione Subquadru- 


Plcata, 


| SS D--r 
1 Wratio, fit 1 ad 4, adeoque ——=+. EruntMT, Se- 


ts aicrm Quadraticarum Tertianorum : (eu in angulorum ra- 

07? Wbduplicata-triplicatz. Ex ſimiliter alibi, quzcunque tuerit ra- 

we, 

| Dico ater, In Ration? Minoris a4 Majus : Quia ſupponitur 

Pris (a Principio orſa ) radios habere MT, ab o continue 
ates ; totaque,cireumſcripto Sectore contermino Minor, 

a 


. iro proponeretur Ratiq zqualitatis, 1 ad x ; adeoque 


=3=0: Eſſent M T Series xqualium (cujus index © ; ) &, pro 
a Firali, prodirer Circuli Setor, (ex Convoluto Parallelo- 
FamoconteRtus,) cum ipſo Seftore (quem conterminum (upponi- 
W) coincidens. 

proponeretur Aajoritatzs ratio, puta 2 ail1, ſeurad+: a> 


—y * . . 
——=—; : Eſſent MT ex eis Seriebus una quas Recs- 
"% d&fnivimys , (def. 2, hujus.) puta Reciproca Snbquartanorum, 


Vyv Cujus 


Fi 
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ns InfJas T 7 c A 
g.199, 0 jus Inces — 4. f. d-0Jue no" nciperent MIT, abs, Creſcendo. 


& os 


ſd ab Infinuo (4 — 4) decreſcendo ; Elvet que conterminus Set 
non quidem Cicuinſcriptus ſed In{criptus. 

Que quien Figur x , utut pro Sr traitum generibus haberj poſſe 
& altarum Sviraliun leg: 'S non reſugiant (debite accommodaty; 
nos tamen ea born mum nic fredtamus gue conermino Settore jn. 
tluduntur, CAUam {1.4m i; ibs at SpIr2 11m nomen .d lilas et1am 
amp Hare ; erunt ntcunque ad reſiqua3 "un limilitex redigende, 


{ no{try: Fu { | T 10 ix | glous 8} ardliie i Iura Guas K eciprecas dig, 
HIS 3 a0 orabol C! 3 MIA. 
(Quca aurem OpIra'G: A chimeden, alind non lit gum Convolurs 
Parabc'a 4 SS L253 4 #6 is v4 hs vIdent! 1{1mc demontiruns 
2 UF "8- 'L 
Sumytls ag Spiraltiem Fig 2022.MI, MT, hoceſt MP, MP, 


uot, liber ; tit 7, 3z Sa 74 GC. arithm-tice prop ortionalibus: folts 
demque ad Parabolara rectam Fig. 202. UUlts reſpeRive xqualibns 
MP, MP, hoce't, mT, mT: atque s PO "thus utrobi- 
quzZ v.7 A, __ ett My, k# {, SCC. | A Uumyrogue ubiyic heurz Spt- 
rails termino , F aa MF, cut qu 51 onatur # F balls Parabolz: 
hujuſque a cizado F IL feu M B x: qua ualis (mi Periphetiz ſectori 
CONntet MIDI YaGt9 MF fig. 2 delc: "1Pti : Erunt n fe M ky KB, 
ſeu L , at reaz, iz. 20 vided ©Y-T Y, at cubus, bg. 200, [i- 
giljatiin ag Jail *, 

Q Nui WE, bi intel!;Zantur numero infiniti arcus Z Y arithmetice 
groporttu nales ark, 2. \- 5 Boe. ; erunt 1 omnes {1mn] ſumpti, xqu- 
les {emifli totiden maximo X qualium , hoc cit, ſcmifli archs con- 
termini, radio MF delcripri per pro, 1. hujus. Cui quidem 
ſemi cum ponatur aqua! is aititudo Paryvole FR, fea MB, 
hoc eſt, aggr:garum omnlum þ x ſeu Z '! bg, 202 ; Sintquerum oth 
dem ramero , tum proportionales , iplis Z Y arcubus hg. 203, 
Er ant fingulz linguiis , reſpective ſumptis , xquales, 

* Cum it; que in ettam {1gtilatim M P feu m T bg. : ©c, iplis MP, 
ſuMT, fig. 2c2.2 uales : $i intell 'Fantur OMNia mM, = _—_ 
unum Mi ollini, (roto Parabolz axc in verticis Purttu; conlbd 
manentibus rectarum  Z, mT,  Y, longitodinibns ; reciiſque TT), 
iN Arcvm flexis : Kectargula LiupY , in Sectores contrac ta, = 
Z MY f$oribus, reſpective ſumptis, congruent ; propre -rcom! 
ornm, tum arcuum Xguaiiiatem, 

Sed Seores lut ZMY, tit numero infiatti intelig antnr idem fr 
atque Figura Sriralts (per def, 1, cap. 4.) iplaque Iimyer Reftar 
oula Zu 6 Y , dem atque. Planum Parabolz : $1 itaque Parabels it 


Cr 


= =. =” IF FF; " pa ep coed 
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0 * . 

(wima intelligatur , ut ea omnia ex quibus confari incelligatur Fig.250, 

: Recangula , In to:1cem SeCtores contrahantur ; fic Figura Spiraliss 202, : | 

, Etquidem ea fit Spiralis (ut ex demonſtratis conſtar) cujus termi- H, | 
wisrecta ut M F , fit zqualis ipſ1 B F baſiParabolz ; anguiufque 

k crcularionis tantus, ut contermin! SeRtorts arcus, dvplus fit a!rirudinis 

) Aibolz ; Hoc eſt, quz eam haber rationem 2d unam Circulationem q 

a megram , quam haber Parabol altizudo dupla , ad pcripheriam : 

q integram ejuſvem baſe deicripram : Vet ctiam, (1 INtel.IgAtUr aXts 

j BM ſupra Parabolz verticem contiruati , uſque dum in C punto ; 
cqurrat rect; C F parabolam in F contingentt ; unde, propter Para- 

_ hoiz naturam , dupla iutura eſt C B iplius BM;) eam, quam haber ' 
8C (axis continuatus ad occurſum rectzx Parabolam in batis punto | 

, emtirgentis, ) ad inte-gram peripheriam que Parabolz baſe ut R:dio 1 

io (eribatur. : 1 

- Conftat autem , cx hac conſtructione , (propter lingulos Seftores F 0 

{. MY, fingulorum reſpective Re&tangulorum LEmY, dimidios , ) 8 

; Fguram Spiralem MT 1 EM, _ Parabolice M F B, dimidi- | 

y an eſſe , & partes partium, reſpec Ive ſumprarum, dimidias, Quad 

4 ſmilter probabitur, de quovis alto Spiraltum genere, quz ex quacun- 

, quefirfigura fic convoluta, = 

;. Conſtat irem (quod ex veteribus Cubitarunt nonnullf, nedum ex re- p 
cettioribus, ) Figuram ReCtilineam Circuio xqualem eſſe voſle , 

" kujakeSectori cuilibet : adeooune, rectam Peripheriz, Cum enim i 

. cena {it ratio figurz ſpiralis MTT EF, tum ad SeRtorem contermi- » 

h- 0an, (nempe, ut 1 ad 3, ) tumad MF B paravo'igr , ex cvjus con- | 

" wluttone fit, (nempye, ut 1 ad 2, ) rum dentqne huyjus parabole ad . 

E mcmſcriprum rectangulum MB FIT, (nempe, ut 2 24 ; ,) erit : 

tl cantermini SeRtoris kKadio M F deicripti ( puta Semicircult ) ad F 

4, MBFI rectangulum certa ratio ; ( erit utique xqualis; proprer | 
Mix3=1,) Cum Raque nuljus fit circujus , cujus trienti non 

P, zqetur Figura Spiralis ; nullaque figura Spiralts cajus duplo nor 

in zpetur Parabola ; nullaque Parabola, cujus teſquialtero non xqeu- 

« tur Rectangulum Rectilineum ; Nullus erit Circulus, cut non X+ 

Y, quatur Retargulum Rectlineum. 

lis Conſtat etiam , (i dari poſſic Alritudo Parabole M F B (ſu hujus =. . 


<< a Baſin ratio) quz re{pondeat dpiralt MT T F M (cnjus circulatio- 
Ws angulus datam rationem habeat ad quatuor rect os ; ) datum ici ra- 
ont Mem Radit, Diametrive, ad Peripheriam Circu!i, 


Fl ridqcadem F C quz Parabolam tangit rerento eodem cum BF {«; 
bc Wug_@rF B ,; candem ctiam curvam ranger , poſtquam in Spiraſem | 
* Vyvv 2 C0 


Fig.200, 
202, 


M1, 
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convoluta fuerit Parabola. Nam, qui ratione probabitur Omnes in 
Parabola reas m T ordinatim-applicatas, (tum quz ſunt ſupra BF 
rum quz ſunt-infra,) ſola BF excepta, ad CF contingentem nos 
pertingere ; eadem oſtendetur neque ad eam pertingere eaſdem con. 
volutas in ſium MT in Spirali, Quippe (1 (verbigratia) a4 Mp 
fg. 200, ita conſtituta lit FC, ut ad illam non pertingeretrege 
M T punum T, eriamſ1 extenſa Z T Y curva in rectam liltereturad 
ipſam MF perpendicularis (poſta, evam TM, feu Tm, in 
paralleload F M , {eu F B,) quod ft in Parabola : multo minus x4 
eandem F C pertinget idem I punctum in ZTY irde recyrvas, 
concurrente redti I m feu T Mcum recia F M, incodem M punts, 
quod fit in Spirali, : 

Unde ſequitur ; eundem efle , ad tangentem , angulum MFC in 
Spirali, atque (qui huic correſpondet) B & C in Paraboli. 

Et conſequenter ; {1 intelligatur F (verbi gratia) in fine circule- 
tionis primz , reftaque (ad M F perpendicularis) M C, Tayeni 
F Coccurrensin C , erit ipſa M C fig. 200, (principio Spiralis, & 
contingente ,. intercepta,) ipli B Chg 2c2. (Parabolz axe adoccur- 
ſun tangentis continuato,) zqualis ; (propter angulos ad F utrobi 
que #quales , adeoque {:milia triangula re&angula ; ) hoceſt, ( 
modo demonſtrata,) integrz Peripheriz ra:lio M F deſcriptz, ſeu 
Peripherizx circuli primi : (ponitur enim F, in termino prime circula- 
rionis ; adeoque circulationis angulus, quatuor re&tis zqulis.) 1d 
quod ab Archimede tubius oftendirur, in libro de Spiralibus ; eftque 
iplius Circuli quadratura, inde deduta ; quo pracipue collimife 
videtur in illa de Spiralibus doQrini., 

Sin ubivis alibi (quam in fine circulationis prim#) intelligatur ilud 
F puntum , puta in fine ſemicirculationis primz,vel primi que. 
vel ubivis alias: idem conſequi licebit. Qyippe rum MG lic duita 
(retz M F perpendicularis, & F C tangenti occurrens in C,) et 
eadem pars (puta, vel ſemiſſhs, vel quadrans, vel pars alia proutres 
tulerit,) integrz peripheriz radioillo M F deſcriptz, quz eſt, citg- 
Jationis integrz, expolita circulatio. 

Sed & indeetiam ſequitur ; Curvam Spiralem M T T F bg, 102, 
curvz Parabolicx , correſpondenti M F fig. 202. zqualem >. 
Quippe (t intelligantur utrobique ſumi partes analog infinite exigut; 
in quibus jtaque rangentium F C reſpe&ivarum particulz , proipls 
F T curvis habeantur per def, 1, cap, 4. (utpote a quibus difrutt 
ratione data quavis minore; ) ut & YT curva, ſinuliter, pro \T 
cecta, eidem quali ; adeoque minuta Trilinea T Y F, utzoper, 


pro 
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pro Triangulis reAangulis , 6 quidem (propter zquales utrobi que 


reſpeiyos angulos ad F) invicem {imilibus , que i1raque & Jatera |, 
habebunt proportionalia : Erunt , propter Y F reQas utrob1que ——_— 


&, etiam FT (reſpective ſumptz ) itidem xquales, Cuinque 
hoc ubique contingat ; erunt omnes F T curvam Spiralem conftituen- 
tes, zquales omnibus F T conſtituentibus curvam Parabolicam , .hoc 
ed MT TF curva fpiralis, zqualis correff ondenti MF curve Pa 
nholice, Quod demonitrandum erat. Idemque alias demonſtra- 
mus, (1 Tratatu, De Curvaram 'EvSyza , Trattatui de Cycioide 
__ .. 

Quod ctiam in aliis Spiralium generibus non minus valet. Si in- 
iligatur enim eadem M F B fig. 202. non jam ut Apolloniana Para- 
hola, fed ut Paraboloides , Hyperbola, aliave ad libitum f6gura , in 
minuta Rectangula , ut Z þ&Y, reſoluta: quz (punttis omnibus 
n, #, in unum M colle&tis,) in totidem Secores, (Reftangulorum 
lmidios,) redigantur : qui quidem vel {miles inter ſe ecunt, & eadem 

ur ubique ratio reftarum Z Y ad mT , vel, fi ſecus, diſſimiles , 
bes. rationem habebit ſeRoris cujuſvis angulus , ad quatuor 
reftos; quam habet Z Y adintegram Peripheriam radio m T deſcri- 
bendam : ) alia atque alia fient Spiralium genera, 

Neque refert, utrum M F bg. 202, fit curva, an Reta; (d nec, 

urumad unum M verticis punftum terminetur , an ſecus. Quippe 
bingum Refangul'um MB F o fic convolveretur , (toto M 3 1a- 
tereinunicum M punRum colleCto, latereque 11 F- in arcam curvato, ) 
$piralis hinc oriunda, Circulus eſſet ; vel Sector Circuli, qui eam 
hbet ad-integrum circulum rationem quam F n rea ad periphe- 
nam-radio B F vel Mn deſcriptam. ) Et quidem, ft Trilineum 
MFB, ubivis truncatum rea mT, tne: ſic convolvi ; 
bockaltem inde ſequeretur diſcriminis , quod non jam ab puncto ut M, 
ordiretur Spiralis bg. 2 00. ſed, a recta aliqua , ut MT. 
- Hocinterim omnibus commune erit ; Newpe, Figuram Conyolu- 
tone tum, ur MT T EF bg. 200. dimidiam efle ejuſtem evo- 
luz, ut M F B fig, 202. propter fingulos Z M Y ſeRores, lingul9- 
rum Tv Y retangulorum reſpe&ive ſumptorum, dimidios, 

tem ; Tangentem F C, bg, 202. retento angulo CF B, tanger:- 
em etam fore figurz convolute MT TFM bg. :0:. Quippe , 

hic non minus obrinebit przcedens demonſtratio, qua oſtende- 

hoc contingere in Spirali Archim:dea, Si enimretemT, 
patum tin Z Tt Y recti, fig. 202. ad T C tangentemnon pertin- 
$4; multo minus ad candem pertinget in eadern Z T Y recurvat2 , 
hg, 


Fig.2 00, 
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3g, 3 OC, Quod 1 plum obti; 1er EL tam V ice versa : di Cl im convoluty 


urva L & hg. 2009s CS PLICANUA INEChl YaTUD 11 COIrcipondentem FT 


hg. 2 © 2, QUanquamm 1 i= 97 accederet ad T C tangentem , non tz. 
1 


mn eo pertingeret ; Nilt ſaitem explicanda eflet in lineam re: an, 
(Quad & «<4 CILC, ,J tit » CLUJUS CXPLICA 1 CUP, C adem tut: Ta eſt cum 
L'. xa! £02 - Trammmi Pride cot ath Lat (ICT ! Y mm, HC , hoc C.\ fy » Oxplie 


C:tA 11:C 261 ntangente colncid 3 quz 


wm i! ay DOLAN rueta re tam 
contingere, alia n )n exit quam ipſa reeta ; 


quippe, 1.111 coIncidai, feet. 
Dit, n Vero aunuc ulterius explicanda inteliig irur tivura, ut nonmodo 
ad ipſam F C pertingat T, f:d cranſeat ; adeoque & T re curya hat, 
'!1 con rarlas partes fiexa; ct tram ac UC Cangem Ft &, ted ad contra 
1145 partes, tanget, Cui enim fl-x:0nis angulus , qui idem eſt ar- 
- augutus conactus may! 1udinem vel nuliam habeat, vel infinitt 

EIgUA , (live lit rectx & curve contactus , live duarum curvarum 
Cxterne vel interne tangentium,) quod ad Drop. 15. Cap. 2, oftenſum 
eſt , eadem quz Prius iverat manebir recta contingens F C, wan- 
que fieRtar ir (modo 1c {rangatur, ut angulum face at, refiline 

x quipoilentem, ) FT curva,, inpuncto F. 

$:d & , qua ratione hinc infertur , (ob cognitum in parabolapun- 
cum C in quo cum axe produ:to Tangens occurrat,) Archimedes 
Circuliquadratura per Tangentem Spiralis : dem ctiam ſimi! ratl- 


one colligetnr , ex aliis innumeri ris Spiralium gen _— ex convolutts 
hguris ortund's , inquibusidem C punctum 1: ariter znofetur, Cum 
enim 3 M b fg. 202, altitudo figurz corvolvenda .- xqualis lit omnt- 


bus £ TY :; arcubus fig. 200. limul ſumptis :  quoo \1.nque modo coli! 
(Orerir qu uam habeant illi omnes ad contermini Sectoris arcum , quem- 
gue hic habeat ad inregram peripheriam ; confcterur negotium. 
Quippe cognita M © fig. 220, (cujuſcunque Spiralie, ) cognoſcitur 
CiHLam (cidm equals) BC fig. 202. adeogue, qua 1m have x exrui0- 
nem ad cogritam M B fig. 202, hoc elt, ac omne's Z Y hg.:00 
«dcoque & (cum horum ad arcum SeRtoris contermint vat 0 nota p0- 
nat rar ) ad arcum Seforis contermini, & propterea ( cum hups 
r ario ad integram peripheriam nota ponatur) ad cticu't neriph er\af 
tio M F fig, 200, vel BE ig. 203. delcriptam. 

item MF figurz convolvendz fig. 202. xqnalem Cur'# Fore 


' £onvo 0lu! ME MI I Þ hg. 2 ©©0, OQuirz vis [Y-m: nitr rio privs adhidta 


Lk a 


Þ be ere ft 
1 com? aratis invicem Advol 01148, ati 3 &5$ pirall Ar cum 4:43 
'n 2liis non minus obtinet. N emp * n genes DUS MINNIE ex gis, i 
Lenda effe vtrobique T Y F trilinea,, pro Triargu.lts rectangults, & 


quicem (propter xquales ut :obique anguios ad F) invic;:22 (mils; 


yr 
= 


viw vv 
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deogue , propter £quales utrobique YT F, aquales item erynt 
aque hoc {cinper. &£qualis 1raque tota M F curva £5. 2< f 
MTTF fig. 00: TG | | 

Et proptecea g £8 COInMMR vel agure Spiralts magrituding, v f 
Curvx SpIrazis longitudene ; I1mvicur cognofcirur ye! Magrindo fi i, 
gurz Qu cujuz COnvolutione bit, vel JONZHNuUO LNCS ELVICE VETS... . 

Ut autem, 2x convo'!ta Parabola , fic Spiratis Archinedea « fic | 
a Paraboloidibus convolutis , hunt Spirales aliz ; quarum radi! l 
MT creſcunt in ratione anguloram AM 7 dupiticata , rwiplicata alt- 
iſe multiplicat3 ; vel ſubduplicata, ſubrriplicata, aliaſve lubauitipli- | 
add; aut etizm ex his utcunque compolita, | 

Quod eodem modo ofterdi potelt quo in ParaLo'(a idoftenfam eft , | 
famptis Paraboloidibus idoneis, in quibus reQtz MB, M 11, fic di- 
wantur vt M 4, 4, Sec. hoceſt ZY, ZY, &c. lint iplis MP, 
MP, &c, proportionales, (quo ſeftores Z M Y fig, 2 00. cx reftan- 
mls Z# Y fig, 202. convolutis facti, (irailes fint,) Paraboloidiſ- 
qecurvaper ipſas ZY, ZY, refasrranſear. (Quod aliis aliifque 
nodis, pro variis Paraboloidum generibus , facieadum eric.) Hoc 
ainfato, oſtendetur, ut prius in Parabol2, {ingula ReStangula, 
n reſpecivos Seores, ipſorum dimtdivs, convoluturn rt ; reiiquague 
que hinc ſequuntur. 


Cun vero alius occurrat modus. expeditior, -al;unde ſurapris prin- 

| cipls, ide prarſtandi , (neque lectori, credo, diſplicebic varizras ; ) . 
rem (ic agorediemur ; ea methodo qua ad Arthas, 1rfis. prov. 36. 
. &c, uſus ſum, 

; In Spirali «Arc22eded, MTTE, fig. 199. ſumptis Seftoribu: 
; lmilibus; adeoque tum radiis MT, MT, &c. hoceftt, MP, MP, 
; &, tum angulizP MT, P MT, &c. arithmetice proportionalibus . 
J 1,2, 3,4, &c, Eruit arcus P I, P 1, (utpore 1n rattone quz ec 
v adivrum MP, & angulorum M P T, rationibus comronttur,) 1! 
s 14, 9, 16, &c. ſeries Sccundanorum ; (nempe uno gradu alt: 

” Un elt ſeries Radiorum MP, propter anguios MPT, in ra 
lone eriet Primanorum , ſea arithractice-proportionalium : ) adev- 
q. We, þ in reftas expandi intelligantur, erunt ut tondem or.linatin 
if Platz in complemento Parabolz , (axem haberte MP , .:itud! 
4; &n, ipli Þ P, aon vi prins hujus dunidio, agualem,) 179ote in 
% one dupiicata avium MP, MP: (qualesfſuntP !, P Tt, com ' 
& pettes Serniparabolz complemer.tum M i F i lig.2 02, famptis 2 
vs ; *n, bg. 202, xqualibus iplis M F, Þ O P, fig. 1 99.) 0c prop! ere 


Oe 


, 


Fig.199, 
200, 
202. 
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ſimul omnes , (hoc eſt MT P , ſpiralis complementum ad conterni. 
num ſe&orem, ) xquantur Trienti ReCtanguli Parabolz circyn. 
ſcripti ; hoc eſt, +$MPxPF, ſeu FMIxNEF, (per x, yy 6, 
hujus.) Eſtque Conterminus Sector MP F M, (utpote ex arcuby; 
arichmetice proportionalibus conflatus,) =4 MP xPF, (per; 
hujus.) Ergo, figura Spiralis( utpote Sectoris reliduum, }=$ MPxp3 
(propter &—3=# ; ) hoc eſt, (propter 5.#::1.3,) ad Sedorem 
conterminum, ut 1, ad 3. 

Nequis autem hx(itet , cur parabolz M F B fig. 202, altitudi 
jam ponam, ipſius arcus contermini P F big. 1 gg. longitudini qu 
lem z quam prius fueram arcus PF hg. 200, dimidiam ; ratio in 
promptu eft, Cum enim retinentibus ſuam ſingulis longitudinen 
retis ZY , utut in axem curvatis ; dum, in reftis M B, contrahan. 
tur #& in unicum m punRum ; adeoque Parabolz magnitudo 6. 
creſcat : necefle eſt ur, inn F, retz & » (iplis ZY zquales) protrs 
hantur puta in ZY, (quibus reſpondeant, in Seftore Spiraliconte. 
mino, arcus O O ; ) adeoque Complementi magnitudo creſeat, Fr 
propterea , dum complementum conlideramus , ( juxta hanc hypo- 
thelin,) facienda erit [1 F (complementi Semiparabolz ſeu Semi 
boloidis baſis) ipſi POF ſemper zqualis , (quicunque fuerit Pars 
bolz ſeu Paraboloidis gradus,) utpote quz ex omnibus Z?, (hoc 
eſt, omnibus O O,) componitur. Dum vero Parabolamvel Para» 
boloidem 6guram M F B (juxta priorem hypothelin) confideramus, 
facienda eft M B parabolz ſcu paraboloidis altitudo, (nonquidem om- 
nibus OO, hoc eſt iph POF,)ied omnibus Z Y ſimul ſumpris 2qualis; 
hoceſt , in Spirali Archims:aea, (propter iplas MT , adecque ZY, 
kg. 2 00, arithmetice proportionales,) xqualis ſemiſft arcus POF; 
Sed, {1 eflent ipſe MT, adcoque Z Y, utillarum Quadrata (ſeunds 
plicata ratione angulorum Þ M T),) hoc eſt, ut ſeries Secundanorm, 
ler MB=+4P OF: Siut Series Tertianorum ; eller MB={POF; 
Et (ic in aliis gradibus , prout cujuſque ratio poſtulaverit , per prop, 
I. hujus. (Quod in Aruhm:tica 1rfinitormm, prop. 5. & ſequet- 
tibuz, tuſius oſtendimus,) Atque hinc eſt , quod dum, in comple- 
mento conliderando, reputamus omnes O O, hoc eſt Z Y, invicem z- 
= : in Parabola, ſeu Paraboloide , reputamus iplas «&, ſeuZ! 

eftas ; hoceſt, in Spirali, arcus R Y ; continue creſcentes, in ratione 
ipfarum mT, ſeu MT, re&tarum. Quacunque enim tueric ipſarum 
Z Y difterentia; dummodo idem lit angulus Z mY ſeu Z M Y, eadett- 
que Radii M O ſcu m O longitudo ; eadem ubique erit iplius Z Y ſu 

© Q longitudo, Tantundem utique ſunt Triavgula Zm Y, = 
atque 


* 'T 8 *. ©. Et. 
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que SeRtores Z M Y, OMO, reſpetive ſumpti; per i z hujus. 
Quz aliquanto tufius explicanda putabam, quo clarius percipiantur 


las 

"Dim plane modo , (i intelligatur Spiralis MT T F fg. 203. ita 
conſtrui, vt, ſumpris angulis PMT, PMT , arithmetice propor- 
rionalibus, (ut prius ; ) radl MT, MT, fu Mp, Mp, lit in 
rum ratione Duplicaca ; ſeu , ut ſeries Secundanorum ; manite- 
lum eſt, Arcus pt, pT,, feriem efle Tertianorum ( uno gradu 
akiorem quam eſt Series radiorum Mp, Mp, ) utpote quorum 
tiones componuntur ea rationibus radiorum M p (quz eſt Series 
Fardanorum,) & angulorum P M T (quz eft ſeries Primanorum) 
rſþe&ice ſumptorum. Puta, ut retz pT, pT, tig. 204. diame- 
mM P ordinatim-applicatz , in parabolvidis, complemento MP F. 
Caps quidem diamerri Mp, Mp, ſunt ut Secundana, five 
Quidrata arithmetice- proportionalium ; ordinatimi-applicatz p T., 
pT, ut Tertiana , ſeu arithmetice-proportionalium Cubi : Adeoque 
n Diametrorum ratione Subduplicata-Triplicata, Qua iraque, (6 
zqulibus intervallis ſumerentur (non, uti nunc ſunt , propter Mp, 
Mp, in ratione ſecundanorum ; ) hoc eſt, ut ordinatim-applicatz 
a dzmetros M p arithmctice-proportionales ; ſeries efſent Indicem 
habens *, Quarum itaque ratio, ad maximam toties ſumptam ; 
hoc eſt, ratio complementi M I F P ad Parallelogrammum circum- 
mmwmMBEP, eſt , uti ad34þ1=+; fuut2ads5. Eſt av- 
tem$:00T,P MF hg. 203. ad icem Parallelogrammum, ut 1 ad 2 : 
(zquatur enim Setor , uti notum eſt , ſemiſfi reangulj quod i!l}us 
Radio & Arcu comprehenditur.) Cum itaque ( propter lingulos 
wap T, fingulis reQtis p T reſpective ſumptts xquales , & eandem 
que altitudinem M P , ) Complementum Spiralis MT FP 
by.203. zquale ſit Complemento Paraboloideos M T FP big. 2 0.4, 
en Complementum illud Spiralis MT FP, ad Seforem contermi- 
wn PMF,;ut+ ad 4, ſeu q ads : Et conſequenter (quod rdi- 
qui eſt) Figura Spiralis MT FM, ad eundem Sectorem , ut 1 
a5, (Quod etiam prius oftenſum erat ad $ A.) Arcuſque Tf 
203, complentes figuram Spiralem MT F ; rantundeni ſunt atque 
razTf bg. 204. complentes bilineum M T FM, (Uti etiam ipſa 
It, bg, 202, tantundem ſunt atque Tf arcus bg. 1 99. complentes 
Spiralem M TFM, ſeu, quiarcubus Þ T deſunt 2d com- 
um Seorem conterminum.) Cum enim r:«tz p i complentes 
Ttangulum MF P fig. 204. tantundem lint atque pf -arcus com- 
Plentes Setorem MF P fig. 203. (utpote utrobique arirhmetice pro- 
XxX rortion2les, 


Cap, V. 
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T w tionales , & maxima maximz zqualis , eademque utrobique 4. 


titndo , ) tintque retzx pI tantundem atque p I arcus; {equitur 
Rect < refduas I 7, tanty adem Cie at te o_ Tefidu $5 arcus F 6 

Sed & limul innoteſeit, ex cujus Paraboloideos conv0latiore 
oriatur expoſitz Sriralts, cujus radit IE _ m duplicati ratione 
angniorum PMI, Nempe pong anges '0s Semicub!calts, (quipre 

alis ct MT ÞF curva bg, 2 20.1, Ex conftinetion \C paret 2) hoes, 
CUHLS OVUMLATDINT app! c x7 iP mn comp;cmento, lint in Ciaretromn 
M p ratvone \ ub, 'uplicare-1riplicata z; Ge propteres in 'raboloie, 
Oreinatim-applicite I d, hoc oft P M1, in diamctrorm \1 d, heces 
p |, ratione Duplticata Sul 11, licatr, 

Cui's quidet, Paraboloidecs Balis 3 F, zquaiis fe deber jp 
NF terminal in Spirali; Altitudo vero, non pl M133 $9, 204, hoe 
*lt, arcui Þ & hg. - © 3 ſeu aggregaro ommum O O(quales in kg, 19g, 
yg iciurtur .) G&dinca ad ipiam M B hy. 2904. ratione, qu2 
eſt ( bgura naturl rite perpensa) omnitum Z Y, ad omnes Q0, 


TED. » (quaies in tro... I 99), 202 confpiciuntur : ) Hoc eſt, n 
proferit calu (propter 1plſus MT, ad .deogu te 7.1, feriem Secunds- 
norum,) ut x ad 3, Adcvgue , li Paraboloid 115 Semicudicalis, cuju 


baiis fit BF, altitudo $M B, fig. 25.4. omni retanguly (quali 

= #Y hg. 202.) in totidem triangvia (ut £m NY) le dectores 
*. Y 1 { prout in be 1,229.) convolvt 1ntel 1W4Ntur : het hg! ca pt 
ralts MT EM tg. 10; 3. xqua! is i{t1115 Paraboloideo: ſemiſl Que 
codem modo demon trantur, uo eadem de Parabol.a & Spixali Archy- 
»edea ol! enduntur, y QC, D, E | of 

Idemgue ex c. culo Pater, * Cum enim: Index ſeu Exponens ſerie 
Complementi M F Þ fig. 204. lit (ut ſupra oftenſum eſt) 4 ; adeo- 
que iptiys Parabolvideos MEB, 3 ; eri: hujus ad circumſcrfun 
Parallc logrammum MP FB, (per prop. ! . hujns) vt 1, ad 13; 
jeu 3 ad 5 : Adeqque {1 (cteris manentibus) ſamarur aritudo ſud 
tripla, (quod factendum efl{ oftendimus, ) Get ratio, ut 1 ad :-Ft 
-onſequenter , (qua hujus eſt d1midi,) 6guri Sriralis MT F Mig 
202. adidem Paral! clogr: mmum M P F B fig, 204, mt 1 ad 10, bt 
eſt, ad PMF bg. 203. Sectorem conterminum , (Pa arvilelogramm) 
dimidium,) ut 1 ad 5. " Quod fieri debere , {upra oftenſum &, 

Similiter etiam cs ) (ut ad $1, K. ) Cur Yarn i/1ius parad- 
todo lic conſtruti, xgualem efſe curva Spiralts 24 T Fg, 20% 
Verum hujus Pazaboloideos Curve , xqua has "(tam jam olimer 
Inbuic Neilizs noſter , (Anno 1657. cmnium primus,) &, 
lum ali; (quod in. lIrattata De Curvirum 'cu5 1706 , PIg- ? 


<a -; 
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& ſeqq. oſtendimus.) Ergo, ipli MT F Spirali , aqualis re@ta ex- 
hibebicur, Suppolita Circull quadratura , qua hic neceſlaria etit 
(uex praditis patet ) *pro Ceſignanda ParaboJoideos aittiudine, Guz 
epoſitz Spirali conventat ; urpotre cujus altitudo , xqualis efi: debet 
rienti arcus Þ F. 

Quodque de refta hnjus Spiralis curve axquali oftenſum cſt , ſimi- 
lter & 4l1ts Spiraitbus accommodabitur , quz ex ejuſmoci Parabo- 
lidibus alive ftgurts convolutts filunt, quarum curvis aquales recta: 
fgrari puttunt, De quibus tulius egimus 1n TraRara De ( #704780 
bum, proiertem pag. 111. & feqq. | 

Adearden tormam procedendum crit , in aliis Spiralibus , quz- 
nm Radi MLT, flint 1 angulorum PM I ratione multiplicara , 
{hmulriplicata , vel ex his utcunque compoliti, Sunto crim verb 
grztla , (ut una vice omnes abſoivam,) ipſe MT, fu MP, fs. 
223, ſeries Exponentem ſeu Indice haben 5 | erunt ague arcus 
PC (upote in _ratione ex Raditorum & Anguiorum rationihus com- 
rolitz) ſeries 1070 gravy altior ; adeoque Incicem habens 5-4-1, 1: 
(mque Indcx,per 0 Civiſuz,eru correſpondents MTEP Complenent 
pauboloideos (fig. 2c 4.) lujus Faraboloidis (cujus raguelnces crit 

; | 
$4716 
re, Altitudo vero, qua ad arcvm Seftorts contermuns P F eam 
babet raflorzern guam Serici ratio poſtulat ,* nempe gram htbernt om- 
rsZ}, fa MI, ad totidem niaximo xquales ; hoc eſt (proprer 
lent Indicem $,) wt 1 ad 4] -1 (per prop. 1. hwjus.) 
&n Parabola ſen Paroboloides oft Figura Spiralis duplz , Curva 
ks, hijus curvar argualis; 1angenfique 1ltus cum Parabolat {on 


) Baſis ponenda crit xqualis 1h; MF fpiralis Terminal 


: alt 
maboiordis O101atm-opplicata 1n punRo contactus, cundem an 
Qun facit quem tacit 1 angeus Spiralis cum hujus radio retpectivo. 
A\ero., Vice Vos 4, quaratur qua nam Figura Spiraiis expolita 
* | «0 Ti AY 
Iboloidi conveniut , prick cujus Exponens fit —, Ecit © 
| P 
5 LyYS 


Fay (ut ex CIC i; Pater , ) ergo [F="Y -.& py= gd j-1,Cp>--0 


=, & $——- "quit Index err Serict radiorum MAT 1n Sriral: qualt- 
a; jus rea termiratis ME f{utura eſt Paraboloidis bali x qualts , 
Uulufovie circulation's talis ut Sectoris Arcus conernmmus catn ha- 
"8 TaWenem 2G £35 Ohie Far, bo'a vel Farabolo:dis altaucinem,quant 
at 5-1 2d i, QuoG £x mM: iemonFrai. tact. CULLCNUT, 


\ hk. 


+: +» o&%& @ \.. Mis 


7 PR 
Fig.29 3, 


2 © 4o 
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Supereſt , ut Centra gravitatis exquiramus. Quod eodem mogy 
», fiet arque in Propolitione przcedente fatum elt, Polio enim, ut 


illic, P pro peripheria primi circuli ; cujus pars infinitefima (ir T, 

radius A, {imillumque ſeftorum radit, urcunque creſcentes, ,, 

quibus reſpondeant in eadem ratione e : Ecunt ſimiles Settores gui 

; > [ ? ? -— 

libet 3-t , ſea >>, eorumque ab M diſtantia Centrorum graj. 

tatis reſpetive, MR—+{»; adeoque a PME, eorundemdiſty. 
ni 2 7 


R 2 . : . nx 
ta Kd-= —- . ab EM G , diſtanttia RX — 3k : (nempe, I" 


ei ratione ad R M, qua eſt Sinus Refus illic , hic Co-linus ſeu ling 

complementt, anguli PMR, ad Radium : ) Er proprerea, fngy. 
"= hed þ 2 n4 

lorum reſpe&;ve momenta reſpeftu retz PMF, 7 * + 


K 3K - 
»1;T i: 87 . 2ax wel 

363 ; reſpe&tu refttx E MG, > x TI _ T6 * Vel, (nepled 
— OE. 
T,od caufas ad $ E. prop. przced. traditas,)illic, -p, ; hic,—,, At 
que hoc quidem univerſaliter , quacunque ratione creſcantradiiMT, 
guos » dicimus uſque ad eorum maximum N , qui fit MT term 

nalis. * : 
Er propterea ; Si creſcant M T , ſeu #, 1n ratione anouloran 


PMT arithmetice proportionalium, quos a dicimus ; erit » = |, 


(hoceſt , in cadem ratione ad R radium circuli primi, qua eſt aad?, 
hoc eſt, angulus expoſitus PMT , ad quatnor rectos ; ſeu this 
avguli Arcus in Circuli primi peripheria, ad peripheriam integram;) 
o®f, o*Xt7 ag. 2287 als RT "el 
Ao 7 = 207 oh = 3 + © 3D 
ax RT Rs | ; 
= =p7- Wi eſt caſus , Spiralis Archimedes, capite praceden: 
expolirus, | 
Si vero creſcant M T ſeu », in angulorum 4 ratione duplicata, tripk 
2 3 
eat3, aliaſve multiplicata ; erit » = — R, vel n _— R, &i 
{ of 
porro prout rationis multiplicatz gradus poſtulaverit, Adeoque”7 


_ 
- 


«> "O00 ON OP ICS or, OY 
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KT #37 TT a*s R 3” ohoT” a4 XX of V ; 4;3 # Fig.2 f0, 


pu — yer oy wa; "6 0 > IE e 

- ap? 3 4? 34 » 3 6  {-® z 2 R 
RT "UI a*s RT nixTt ax kT 

EIS EFF a 38s = 7Þ7"5 & lic por- 


ro, prout res poſt ulaverir, 
Sicreſcant MT feu », in angulorum 4 ratione ſubduplicat, fub- 


* $o A $2.4 . . . ” a , i 
wplicata, altalve ſubmulriplicata ; Trit » = & 4/—r vel Ry Fs 
3 77 aRF x57” 43 
uque fic porro. Adeoque ;—- = —_ & IS Sar RTY 
EF 4 rigs ark ; 3 
= =_ y — & — = — x - —2K7 a n 
if - a Wn 3 A? 3+ P 3 P35 
Wren yi tog 1 — OT g wel ark) 
1K z TY 2 hz ab 0-0 3 a3 3Þ 


Atque fic porro, ut caſusz poſtulaverir, 
$i creſcant denique MT feu », in anguloram a ratione aliqu3 
quz compolitz lit £x muitiplicata & ſubmultiplicata , puta, ſubdu- 


: X ; a3 a 
plicata triplicatz , ſcuut / a3: Erit n= &X4/ Þj3 = 4 R VT; ade- 


Is a3 ; u3;T a” a RT a 
09ue TX abÞ3 KI. & 3 =35RTv p3 = 7 vp: 
_— wir. _ Ba 
& Tb = Ip + p © Erlimiliter alibi, prout cujuſque com: 
: 3 " ll , 
politionts gradus poſtulaverit, mutatis mutandis. 


_ : "Y 
lt igitur habeatur ſumma Omnium : x” 3 hoc eſt, ipſa figura Sp1- 


als, quocunque demum multiplicatz ſeu ſubmulriplicatz ſeu ex his 
wpolitz rationis gradu creſcant M T fen »: id faitem requiritur ut 
tur ſumma ongnwum 42, vel omn. at, vel omn. af, velomn.a, 
el omg. 4/3a> , vel ons». 4? aliave iſtiuſmodi ſumma prout res poſto- 
lwerit; ({Quod univerſaliter obtinebitur per prop. 1. hujus.) Quip- 
ſe kec ſumma (per analogam ipfius P poteitarem diviſa) duRa in 
zRT, vel (negleRto tandem 7”, ob caufas FE. prop. praced. tra- 
&s,) in 2 R, exhiber Spiralis figurz magnitudinem, Qyam &: 
ate habuimus $ A. 
. PR o. 4 
Ut autem habeatur fuma omnium—7; , vel omnium — 


— - hoc 
: 3 MS vv 
ﬆ, iſtius figure ſpiralis momentum reſpectu PMEF, vel E MG : 


adeoque 


. 
3 
= 
4 
l 
þ 


a_ 
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adeoque ( Moments | 


er magni: n1Cinem civito) Diſtantia Centri 1 972, 
15; Id requiritur , ut habeatur ſumma omnium (3. 
3x, vel omnium 4's, 4x val omrinm «.? 


BD _ TS. L0 - IS of L | 
Sy/ 4 , Ty 437, VEeI OINNNTOM 4 Eo \L ELLE 24 1, Omnun 


# F; \ 2 vel ONMINILTT Wl ty , hoc (t, O12] | iy 4 
? xy. J 4112%Ce > 1{hiv Mea: 1nd Pr LTH ; Lit ts C ule 
Quippe hac ſumma (per analogant 1ptin; / poretiar; ia ) dud 
In : At . AY (negiccto 1 ) NN ® /\ : EX IE LE MUVHHILUM re. 
lp ectu rect armPMF, EMG, atque au i345 aut 1.35 Fa:tcs, prom 
fionum +|- vel — prevaiverit; ut ad prop praced, often wn <, Un. 
de emUam (ut dium et) col1gitur Centr] grav:taus 4v 14; rectis 6. 


i CIMNhiih 

p 4 A pl 243 +4 v0) 2 . « 4 4 > \ PP # l, fins ? ſ 

is 5 po ny 3 VCl 'vy SEETLE, | _ ”J, +; 3 þ4 ( Cru | SUL i of tl Ba ()! © MN 
oe DES 

eſt ad © $ E. 1,pro; « PF.xCed, (0: L0G ctizm ( \ UOTULIDIUQCMN MONRKUM cf} $H, 


2 alla IS EULUTIN 4 = poteſt: ICS mcaicc Ty habcontes ] L 
1Y.. / 
CONTINUADITUT ; puta, ad T » A 'X : 4 I, qa \ , RI 23 : xc, : 
— Iaque {ufnci-r Caltbus es @MNLDUs , wo! POoRLUtur M Wke 
centes ve] in ratione angulorum «, Ye! i3 lorum ratione c 
cript licata, 4liafve multiplicati, - patet. 
Vel ctiam , in iplorum a ratione fubtriplicata , aut fubrriplicare 
z 
Se kayo . l at eas MC. .. 9 
ma! IripUc: ta. CoUIPPE 3 all F; * Re "5 IE T%.4 #7 aw F v*,:, &c.in 
4 


% - 4 . [ 


horum Cubis, toiictur Radicalitatis nota 


— - & ? . ” fo TS *-\ —_ " - s & F , 
= a OC LIC IN} CALTCTTIS * Adeogue __——” .p w_ 7 
=D ) 4 4% 


AX [ ? of $ ; $f F . A / $: \ r f þ - F '# 
%. . # 
__——— 7 ---- - — — — ca 
3 4 \ « 4 - A, ® - M4 


ro0P. 12, Cxverl poteruſt; 


y . { 
L F Wiccſi it nh 4 $ # n 
. 
V * i , _ * * 4% \ | "T 4 = —— cf? . * \ : _ _ " -”% " . A , 
» 4 4 1124: |  &E  »% X L | %* + »+ ”, CIT ilk hs © in at ti. 4 »*13ih4 © ratlch 
' 1 1 , | 4-4 ; - SN. - alia : pi yo TIT |; SN, i * by 
+ ka £ STE VLERD TELAEL) LIT at at 3 149 Ft Lv 3} «tl It, 'P V; L tt ct h ite & "; 
* - o . 
% s x # «7 -% . * % ” 2 _ Re ' © h . . . 2 
ULCUT AY Lal pit. o, \ GUO HON . 1\ \s II% "2" YC! ! i! + THR M4 T5 
PY . 4 £ ? 
. L. << * . 1 Mo, _ ! FG 4 » 7 L _ 
1013 , \Cs 1600.3 =9- % 1 LLE4 44 1, ICatd * v1 IE: IGUtLIPIC, Ct, al 
P, i : 
ATHLETIC = _ CoSoae Tix, A; FY 
hyu1us MIULELC JICaLY o T's I il Jf.! CLICH ! 34:01 Arr C1 WOT! _ Nic, 
R by # Y - > . * 'S WP. « * S- A , _ My of 
d - ' . . 7 y . ' ' * A + p F , 2 
IiT | 9F +68 $+4 %NoOwttl/732 3 0 4645 i. 14 DIL M4 1% IGICa4HIT.IE]S 11OT1 — F LT 3 fo N:Cll 
” 
- - 


— 4 <n _ * 
tis app:Icart poterit methodus 11 


prop, 1.2. hujus petita, 


a, $ £.11 pp: cp 'pracced. e: xpolita ; & (1 


- #4 : vel Oomniun 


l ; 2 i 4 ' . 
Prop, KXV TTL. De Calcalo Centri Gravitatts, $429 
Quz antem, ad $ Q. univerſaliter tradita ſunt , Nemps, qua- 
ane ratione creſcant MT fen » radii , Sectorum linutium mn. 
uy ' k . A 
wdines effe, -5 4 eormnque Momenta refpetu PMYrF, & EMC 


LE - 2 


34 . . . , , , 1 
& —, & ——>: Non modo inhis Spjculihus locum haberr 
A*® 3 Ne : 
v1 a ; (int in angulorum 4 ratione multtolicara , vel ſubmul.t- 


PiCate , vel ex his compolira {ed UNC! anqu friCrit neu: ngQUE Re 
plexa (eu implicata rang. uz; CCL WIE] le enim taech, (1911 0 » modo | 114+ 


IF 4 
Pa 
xcipoflit ſumma ommum —> , hab«birur ſpiralts magnitudo ; &, 


w 4% 


FEED ns! : I ; 
[| haderi poſſt: [mma omn. . & > 9 & oOMmn. 73 3; Madcoirur TTTE 
' Nomentumn reſpe&tu Þ LF, & E MC: & quidem { utraque ha- 


hantur ; habebitur {momento per magritudtnem liciſo) Dittanttu 
Cntri gravitatts ab iilis rect's, 
Exempli gratiz z {1 ponantur radii x, crelcen ntes 1n ratione Ordina- 


bm- wpplicatarum 1 n yp crbola , putaut 4/:4 4Þ +j-243 : adcoquec 


" #4- at =} » - 43 . _ 4 = - a> ; *4* _ 
=—p—-&: Ecunt horum Quadrata, 8? =—=,;— A+, 
7 af ; 


2kogue FT > &T, Cumuaque (per prop. 1. hajus) ha- 


beripoſſit tura ſurnima omninm 2, rum omnium 42; babebitur etiam; 


P 


{= : Ss —_ = 
owntum &T ; quz eſt ipſa ftgurz ſpiralis magnitudo, Et 


cudem , (1 ou havert poltic, ſumma omnium #3 Sg 0mnwn 
4P-\ 4? 


X : ["'S 
5 AV: 341-447 : atquectiam ſumma omniam - —--, & omn: 
wel | aÞ-\-a* | 
——_ . ta THE os. 7 4 # 1 ne q : ; . . © 
m7; hoc eſt, omnium p73 TRV:4P-1-,45 ; & omniam 
Page . 


FE*TRY :44P-, ta? ; Hoc eſt, iſtius Figure Spiralis momenta 


Kfeſtu retarum P ME F, EMG: Momema hc, per magnitudi- 
-——_ diviſa , exhiberent Centri gravitatis diſtaritias ab lbs 
ſectis, 

Cumguc hc alli Spiraitum generibus, milie moGs rariatis 


ner obtineant :; amo!us bic PALCFCT CXCUITCNUL Campus, {; liberex et 
tte tlart. pk 2 
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Et quidem nonnulla alia Spiralium genera , in TraQtity meo, Dy 
Corvarum "EvJSyre exponuntur ; quz , cum multis aliis poſlent ig 
kunc locum transferri, Sed, ne nimius fim , LeCtoris illud induſtrix 
({i opus tuerir) permittendum erit, 


SCHOLIUKM. 


Onendum hic duxi , (quod Ge ſupra, $ A. infinuatum eft,) i 

LY I Scholio Prop. 45. Arithm. 1rfin. in oflignanda ratione qu 
haber Figura Sp1ralis ad Seftorem contermin.um , Prout cre{cunt MT 
adit, in angulorum A MT ratione timpid dup!icata, triplicaca, qu. 

druplicata, &c., Cum (juxta d&cnonſtatiorts tenorem) dicerdun 
erat, wt 1 ad 3,5, 7,9, Fc. ne{C19 Qua incurta icriptum habetur a1 
ad 3,4, 5,6, &c. Quodcum non animadverterit V, Cl. Stephany 
de Angs!is, merum efle tive Calami live Calcuii lapfum , (ronex& 
mon{trationis vitio ortum ; ) ſuſpicatus «ſt do-:rinam iſlam d Spine 
libus infirmam efle. Cum interim 11 fatis animadvertilic; emonn. 
tionis vim (qux hinc potiſſimum deperidet , quod (miles SeRores 
ſint in Raciorum ratione duplicata ; adevque uit Radiorum ſents in- 
dices habent 1, 2, 3, 4, &c. ſeries ſecturum habebunt indices 2, z, 
6, 8, &c. adcoque omniura ſumma , ad maximum toties ſumrtum ; 
hoc eſt, figura Spiralis, ad Se-iorem conterminum ; ut1ad;,5,7, 
9, &Xc.) vidillet, tum demonſtrarion1 vim*inefſe ; tum , enterdato 
mendo numerali, omnta probe conitare. Adeoque quam iile pros 
lixi refutatione (in ſuo de Spirs 142454 trataru) dottrinam fubveriun 
it : multo factlius, tribus verbis emendiafſer; dicerdo, [ pro3,4 
5, 6, [iſt nendum (juxta dengonſtrationts texorem) 3,579 :] w 
tacto, non erit quod reprehendat, Sel & {1mul videbir , totam ian 
quam ille jufto volumine De Spiralib:y doftrinam haber ; codem Sv 
110 formratim tradi ; Et quidem (utut hoc ile non ſtatim perſpexent) 
univerſalius quam ab iplo tradita eft, Cum enim dixeram, dotr- 
nam illam de Parabolis & Paraboloidibus, tum ante traditam, taw 
«cenceps traderdars, {piralibus accommodari poſſe ,. in quibuscrelcar 
MT redz, in angulorum PMT ratione dupticata, tr.plicais, git 
drnplicata, oc. flvd F cetera extenderdum erat 1z0n modo ad as 
rationes {trite loquendo) mulrip/:cat a1, fed Ge ſul mulrigiicatds, va 
ex nivluplicatis & ſubmultiplicatts utcunque compojiras, vel ertam mu 


evo ſerdo exporiendas, Quippe ud fummatim intinuatum vellem; 
" Þ BY , Jo, Bu SG 


: X Ln al 
(ued de Parab0toidtibus, magns particulatim , vel ante tradt!f, 4 
10% 


SW ww wa  oX < =... a« a a- ii— 
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wox tradendum erat ; ) Quemcunqhe habeat Indicem Series ReQa- 
mn MT, (integrum, fraftum, ſurdumye , ) hujus Dapluns , indi- 
cemefſe Seriei ſimiljum SeRorum radiis illis deſcriptorum : gummam- 

horum , ad maximum toties ſumptum , Choc eſt , iguram Spira- 
em ad Sectorem conterminum,) efle, ut 1 ad indicem illum ( duplums ) 
witate auctum. Cujus quidem doQrinz univerſalis, nonnif1 pars 
&, tota illa quam habet ille de Spiralibus. Quz tamen non ideo 
di3z ſunt, ut, ab eo traditis, derogatum eam : ſed ut oſtendam, quam 
{tcorollariorum ferax generalis illa methodus ; cum Scholium illud 
Uricum (nec adeo longum) quo particulatim exponatur, materiam ſub- 
niniſtrare poſſit juſto Volumini, 


PROP, XXIX. 


uz de Spatio Cycloidalt (prop. 15.) tradita ſunt non 
pauca , pollunt & Spatio Ciſloidali accommodari. 


Nas linex meminit Pappus lib. 3. prop. 5. (pro duabus mediis Fig.2 05, 


proportionalibus inveniendis excogitatz ; ) Cujus hzc natura. 
vt AD« Semicirculus ; cujus Centrum, C ; Diameter, A « ; cui - 
ad argulos reftos inliſtat CH D : Du&ti ubivis Chordi AB, quam 
ktCDinH, ſiin ea ſumatur, reAz BH, zqualis Hb, quz per 
mn d punta incedit curva A b D, Ciſſs:ides dicitur. Eademque e- 
tmultra D punum eodem ritu continuata (alternato tantum puno- 
0m ſitu, quz in D coincidunt,) ea Eſt quam hic volumus. Cui 
Afymptora eſt « 7 rea, circulum in « contingens. 

Spams Ciſſoidale, dicimus, quod curve Abb, reftiſque Ax, 
ir, interjacet ; inferminabile quidem ex parte b 7 ; magnirudinis 
amen finitz, 

Patium hoc conſideravimus in Tracatu Epiſtolari , TraQatui de 
()ede fubjunto, Ejuſque tum magnitudinem , tum momentum 
pecturearum AT, « 7 , Centrique gravitatis (li quod foret) ab 
vdſtantiam ; Solidique ejuſdem converlione ſive circa A T five circa 
*7,fafti magnitudinem, determinavimus. 

EUtutiqueillud Ab b 7 « ( patium interminabile , ſemicirculi A D « 

Wm, Et Axis AXquilibrii (adeoque, {:quod eflet, Centrum gra- 
Y \'S'; vitatts) 
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Fig.305. vitatis) diſtat a T@, Sextante Diametri A a ; adeoque, 3 TA 
cjuſdem Diametri u__ Sextantibus ; cilden T A, re, toe 
t1bus pargllelus, Centrum autem gravitatis , intelligendum eg 
axe illo, ab A removeri ad infinitam diſtantiam , adeoque nuſqug | 
crit, '» 

Solidumque ejuſdem circa T © converſione factum, eſt zquile Soljty 
ex limili converlione Semicircult AD =, circa eandem 7 a ; ade 

Semicylindro cujus balis lit idem Semicirculus, & altitudg zquali 

peripheriz punto C circumdutto delſcriptz. Solidumque ejuſdem 

circa T A converfione faftum, eſt Solidi prioris quintuplum. $olj. 

dum yero quod intelligatur ejuidem circa A « convertione deferihj . 

magnitudinis infintze. : 

Unguarum vero eidem inliſtentium , aciem habentium 7 «, yy 
TA, ad limiles Ungulas Semicirculo inliſtentes, eaſdemacies hy- 
bentes , eadem eſt ratio quz Soltdorum ilſtius converlione faftorum, 
ad Solida {1mili converlione Semicirculi facta, 

Ungularum vero; Planum Xquilibrii (in quo 8 Centrum grai. 
ratis ſiquod eſſet,) quz aciem habent r «, abeadiſtat, + retz Az; 
quzque aciem habentT A, ab ea diſtant, 4 ejuſdem re&tz Aa, & 
milolidorum vero, altorumve impertea converlione fattorum, di 
ſtaniia Axis Aquilibrii ab axe converſionis 7 « vel TA, adillamin 
Ungulis diſtantiam , (ut ſpius ante oftenſum eſt,) ut eſt adconver- 
fionis arcum Chorda ſua. 

Quz omnia cum ibidem demonſtrata ſint , non opus eſt uteaden 
hic repetam, | 

Ur autem de Spatio Cycloidali oſtenſum eſt , (prop. 15. hups,) 
non modo totum A br « fig. 166.) totius A D « Semicircali tri 

lum efle , ſed & partes partium reſpeive ſumptarum ; puta br, 
£6b, b&@A, triplus partium « Be, B=B, 3. A; &licub- 
que : Ita in Spatio Ciſloidali fig. 205 . non mogo rotum bb Ar 
{ſpatium interminabile) triplum trotius Semicirculi ADx, (ade Wh = 
que Semicycloidi A 7 « hg. 166. xquale: ) ſed & portiones bs A, 
beb, b2r, fg, 205, triplas reſpe&tivarum Semicirculi portionum 
«Ba, BeB, BaA, & lic ubique, (adeoque iplis Semicyco- 
dis portionibus, b4r, b#2b, b &a A, &c. hig. 166. reſpe>ne 
ſumptis, xquales.) Quod'Vir Cl. Chriſtianus Hug:nix; me pris 
rnonuit, 

Verum hxc, nc mimius fim , mihi nunc non eſt in animo uitens 

proſequt ; nedum que ad partium Centra gravitatis ſpectant, qur 
que hinc dependent. 


'! 
bs 


| po? XXX. De Calculo Centri Gravitatis. 533 


{interim monendum duxi , Poſle quidem eandem curyar alio ad- Fig.205; 
wemodo conſtrul. | oo 
Cum enim (ut ibidem ex Pappo demonſtratum eſt,) du&i dia- 
nero BC,junRique tum A £,tum 8 b,quz reftam Az ſecet in V , lic 
tum Bb biſeam in H, tum BginC,) 8Vb, ipl! CH pa- 
off adeoque anguli ad V rei: eruntVe, Va, VA, Vb, 
continue proportionales ; hoc eſt (politis, AV=v, Va=hb, 
yg=z, ut antehac ſzpius ; ) continue proportionales, þ, 5, v, 


F-þbV. (Quod perinde valet , five ſumatur b,in A b D curyi in- 
' 


n$Semicirculum ; five in eadem extra Semicirculum continuati.) A- 
, ſumpto ubivisin A & « ſemiperipherig punto 8 ; ſumpta- 
qad V B, V A, (ſeu 5, v, linum re&tum & verſum Arcus A & = a,) 
2 
eni3 proportional - ; erir hoc #qualis ipl1 b V ordinatim-appli- 
az ad Diametri A a pantum V. Quaque per omnia b punta 
mit Abb, eſt ipſa Cifſdidalis curya. Sumpriſque AV = v, a- 
, Z 
ametice proportionalibus ; erunt omnes - totidern b V ſpatium 


Ciſoidale complentes. Cujus quidem portio Ab =, cum cripla ſir 
fementi « B < , hoc eſt ſegmenti, AbA; erit (per y G. prop, 15.) 
3eh, kntak—t; R, 


Yyy 2 PROP, 
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PROP. XXX. 


A. B. In Conchoide, quz ad Axem Ordinatim-applicatas red; 
Fig.1306, componitur ex Sinn-reo & Targente ejuidem Angulj; 
Et quidem ejuſdem Circuli in Primarid, (ubi PC & 

C A xquantur,) ſed diverſorum 1n altis, 

C, Adeoque conſtat Semi-Conchoidale Planum CAOQy, 
ex Quadrante Genitore CAR, & figuri Tangen- 
tium RBAOO; ad eundem, radium xitimatarym 
im Conchoide Primaria, (ubi C A, P C, zquantur;) 
ſed, in Securdaria, ad alium 3 (nempe Þ C: ) Maj 
rem quidem in Protra&4 , (ubi excentricitas Þ C ma- 
jor eſt quam A C altitudo,) in Cortra#2 vero (ubiP C 
minor <e{t quam C A) minorem. 

D. Atque, in Conchoidibus diverlis invicem Comparatis; 
Genitores Quadrantes (eorumque ſegmenta reſpedtiva) 
ſunt in duplicati ratione Altitudinum CA, Reliquz- 
que ſpatia R B A O O, (eorumque reſpectiva ſegments, 
ut ABO, vel OBBO,) ft Altitudines CA zquales 
ſint ; ſunt in ratione Excentricitatum :- f Excentric 
tates P C fiot xquales; in rativne Altitudinum CA: 
fneutrzx; in 64 quze ex Altitudinum & Excentrich 
tatum rationibus componitur 3 ſeu in ratione reCtangis 
Jorum C P A. 

A,E. Conchoidis Planum (Curve & Regulz intcrjectum) in 
terminabile e{t,& magnitudinis intiite., 

F, Ejuſdem vero Momentum , reſpeGu rectz CH quz Re 
gula dici ſolet, finitum eſt : Ungulaque eidem inhiltenz 
aciem habens Regulam CH ; Solidimque Plan! _- 

+ 


ninata, ſed Magnitudinis finitz, & notx, Quod & 
de partibus, ut A B O, perinde valet. 
Plani Semi-conchoidis Centrum gravitatis nullum eſt,(ſeu, 
od eodem recidit, non nift in infinita ab Axe di- 
' fant: ) Sed neque Ungulz , nec Solidi converſione 


fa(ti. 
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Regulam illam converſione faCtiz ſunt quidem Inter- Fig, 


a. 
= 


G, 
H. 


lemque obtinet Ce ſegmentis OVCH, retzx CHH G.,H.I 


adjacentibus 3 atque de Ungulis Solidiſque eo ſpettan- 
tibus : Sed non Item de Segmentis remotis AVO, 
' kuABO; aut Ungulis Soliditve co ſpeCtantibus. Sed 
neque de Ungulis Solidiſque quz Conchoidem totam 


ſpettant (utrinque ab A C porrettam) que Centrum: 


pravitatis habent in ipla A C recta, 


| expoliti quavis reti AP, dicatur P polus, A vertex, pun- 
Qumque quodvis intermedium C Centrum, reCtaque infinita CHH 
(adexpolitzm A P perpendicularis) Regula : Arque intelligatur A P 
rela (ad partes P quantum opus eſt continuata) circa Polum P ma- 


tentem ſic converti , ur C puntum in recta C 4 perpetuo maneat ; 


puntoque ſai extremo A, curvain deligner AO O : Hanc curvam 
Veteres Concho: dens dixerunt, 
Matifeſtum autem eſt , (propter retam PO, regulam CH e- 
| antem in H,) punctum O ad C H r-gulam nunquam perventurum : 
| &*& (proprer H O perpetuo xqualem ipſi C A, & lectionis angu- 
| Wncontinue acutiorem;) eo tandem perventum iri ut pun&ti O ab 
; mn CH diſtantia futura fit dati quivis minor : Adeoque rectan 
CHHadcurvam A O O Aſymptoram eſle ; ſpatiamque , intermi- 
bile, Quz demonſtranda erant. 


CntroC, radio C A, deſcribarur circuli quadrans C AR (quem: 


Gentorem appello) regulz C HH occurrens in R ; litque ordinatim- 
N Wlicata quzlibet in Quadrante V B, in Conchoide V O, (quadranti 
Ceurreng1n B, ) jungantur C B, P O. 
- Maniteſtum eſt , (proprer #quales CA, CB, H O,) parallelas 
CB, HO, hoceſt, CB, P O: adeoque angulos A C B, AP O, 
Males elle, 
Qt autem V B, Sinus Reftus Anguli ACB ad radium AC, & 
' Wl + hoc eſt BO, ejuſdem angali APO ſea ACB, Tangens ad 
: Um PC, (quam Excentricitatem appeilo ; ) Hoe cﬆ, 1d _ 
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dem radium, ubiPC, CA, xquantur; ad diverſos, ubi non 2. 
quantur. lIilas ego Conchoides Primarias appcllo ; has, Secunda. 
rias ; & quidem vel Contrattas vel / rotrattas, prout Excentricity 
PC minor eſt vel major quam Genitorts radius' C A, quam Alita. 
»:m appello, Puta, in tg. 207, AQO elt Primana ; Secundarix 
vero, A 0 0Ceontratta, & Aww Protratt a, 

Adeoque ; ut, in Cycloide, hg. 166. ordinatim-applicata que- 
iiberb B V , componitur ex Sinu recto B V 1n circulo genitore, & 
ex Bb, qux reſpect1vo arcut aquatur ; nempe ipli B A in Cycloide 
primaria (cujus. balis 7 47 #quatur perimetro Circuli genuoris,) 
vel in Secundarits, (live protrattee [int , live conrro:'ts,) (imili arcyj 
alreriuscirculi ; cujus nempe perimeter xqualis eft expotitz Cycloidis' 
bafi ; (utad prop. 25. hujus oſtenſum eſt: ) lic, in Conchoide bg, 
206. ordinatim-applicata V B O , componitur ex {nu rQo VB 
(ad radium CR inſcripti Quadrantis CAR) & ex BY, hoceſt 
CH, tangente correſpondentis anguli ; 6c quidem ad eundem radi 
um, in Conchoide primzaria (ubi PC, CA, xquintur,) fedin 
Secundariss, live protrattis five contraCtis, (in quibus PC, CA, 
non #quantur,) ad diverſum ; nempe, ad radium P C, Quod it 
dem erat demonſtrandum. (Et quidem num illud ante me quiſfiam 
animadverterit, neſcto, ) 

Componitur itaque Semiconchoidale Spativm interminatam 
CAOOH, ex CAR Quadrante Genitore , & RBAQOO, 
hguri Tangentium (diſtorti) untus quadrantis, Radio PC conve- 
ntentium, linibus verlis arithmerice-proportionalibus reſpondentium: 
ſed, qux altitudinem habeat A C. Pariter atque componitur Semt- 
cycloidale ſpatium A Te hg. 166. ex Semicirculo Genitore AD «, 
& AD a7 figuri Arcuum diſtort: (linibus vertis arithmetice-pro- 
portionalibus reſpondentium,) ad eundem cum circulo genitoreRt 
dium , in Primaria ; ad alium, in Secundariis ; ſed quz Alritudinen 
habeat eandem cum Genitore circulo. 

Hinc ſequitur ; In C onchoidibus diverlis , ejuſdem alticudinis, (it 
tellige, quarum cadem lit radii C A longitudo , feu magnituco cadet 
quadrantis Genitoris C A R,) jed quiz inaguales haveant Excentt- 
citates P C, Conchoidale {Cativin (gqued exri i Cirenly quadrant 
eſt) R BA OO, (quam ! mgercur bguram eſte, jar: oltend:- 
mus) vel etiara eju{d.m afigr. tum ootvis fegmentun ( Orcinatiile 
applicata abſciflum)-ABO, ve! dvabus ordinatini-ay plicatls th 
rerjeum OBBOC, me: ritone majora ole ve! mirora qua Mb 
jores ſunt ve} minores fox zeipetiva Excoonricitates P C, Nam qui 


v.10 
v4 Walls 


—_—_ as anawoo@i©«= oc 
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, ratione creſcit vel decrcicit radius PC, eadem ration? creſcunt ve} F;o.2 © >, 
tecreſcunt Tangentes onines ( reſpective ſumptx ) CH, hoc eſt, = 

; ones B O , \patium complentes RAO, velſBAO, vel OBBUu, 

s MW Adcoque (propter ealdem urroique reſpectivas altitudines) in ca. 

b %m ratione augerur vel minuitur {fatium quod complent illx re&:x, 


WM pu, (fig. 207+) Spatium ABOn Primerid; ad ABo, in (+. 
ria Contratta; & ABuw, in ratratta, eam rationem habcei 
= eandem altitudinem ) quam habet Excentricitas PQ, ad pC, 
1 &7rC. Et lic ubique. : 
e F rero, eadem manente Excentricitate P C, mutetur Altitudo 
| CA, erunt reſpeRtiva ſpatia A BO, &c. altitudinibus illis proportio- 
mh, (Nempe, propter eaſdem latitudines reſpectivas.) 
g* Adeoque , 1 mutentur utrxque ; erunt reſpectiva Sjatiz, in ei 
1 raione qua COMPONITUr CX rationibus Altitudinum C A, & Excen- 
; tictatum P C : hoc eſt, in ratione re&tanguli PCA in uni, ad 
ulumP C A inalteri, Quod (credo) primus indicabam ego, 
. nCommercio Epiſtolrco, Epilt. 39, 40. | 


j Qudrantes autem Genitores , {1 altitudines (hoc eſt, radios.) 
y wules habeant , xquales efle; (in inzquales, in Radiorum ſus- 
| num ratione duplicata efle z notivs cit quan ur demonſtratu opus 
J lt 
Quod autem Conchoidale ſpatium interminatum, fit etiam magni- E, 
" wins Infinitze ; lic colligitur, 
), Sponamus aliquantilper Quadrantem genyorem ; 6 adjuntam Fig. 08, 
& term Tangentium conſideremus : Eamque (exempto Quadrante 
zenitore) reſticuamus in fitum proprium , ut in hg. 208. ubi rect 


- WW. 80, fguram Tangentium complentes , (finibus reis A V arithme- 

*» WW ine-proportionalibus reſpondentes,) ad axem CA ordinatim-appl:- 

0- WW cantur. 

ts Efto aurem, fig. 209. Quadrans C A R ſeorſum exemprtus : Fig.: 09, 
et I fimptoque, ubivis in C A radio, punto V erit V C (ejuſdem a 
entrodiſtantia) linus compleinenti , iſtius anguli cujus A V eſt linus 

weſus, & V B ſinus reftus, & A T Tangens, eſt autem (propter (i- 

Gen WY nil triangula) ut CV adV B, fic CA2dAT; Hoceſt, (poſitis 


| A 
wn MW VC=x, VB=s, CA=R,)mxads, lic Rad>= A= 
nol \T=BO. L 


= N itaque ſumi intelligantuz, ut (in (g. 208.) CV feu x, arith- Fig,2-?, 
fe wice-proportionales ; vel , his xquaies, Vu, triangulum CA uv 
od mplentes ; Suraptis ubique , vt x ad 5s bc A 2d quartans's erunt 
| zl! 


F1 


9, 
>) 


* 
- 


_ 
= 


- 
ol; 
et s 
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ilz quartz , ſeries rotidem AT , hoc ett, totidem B O, complentizy 
R B A O hguram tangen'tum, 
Sed (negle&tis aliquandiu terttis &) perpendamus quid futurum {4 
ſi, pro &, ſubſtituerentur rotidem - : Adeogu? tumerettur udique 
T. 

utxadslics ad quart an. Erunt Uegue Wiz j art £,tOridem —:Heceſt 
Xx 2 

(propter,in big. 209. VBq = CBq—-UVqeUCAq CC Va, 


i, K%wg® | R 
ſeu -2=&3—a3,) totidem —— ; ſcu totidem =—x, 


Sunt autem (propter  arithmerice proporttonales, ab ipſy C 

punto , ſeuo, ordizntes; & 4® eandem ubique quantitatem ;) On- 
1 | . 

__— ſertes Recip! oca pr im tmorum, (per det. 2. hujus.) lndicm 

habens —1. Adeoque ad toridem ultimo xqualium , hoc eſt zf 2: 

in ratione inhnita, (per prop. 1, vel 7, hujus ; ) 6c proptcrea, map- 

nitudinis 1nfinitz, 

Sed, Omres x, ſunt ſeries Primanorum ; adeoque hnite magrir. 
dinis: Nempe 4 A® ſeu + AR, (per prop. 1. vel >. hujus; ) tantun- 
dem ſcilicet atque C Au Triangulum, quod complent re&z Vu 
iplis x xquales. | 

2 
Et propterea, Omnes -——x, magnitudinis adhucinhnice, Nam 


fnitz magnitudin!s ab infinita detraCtio, relinquit adhuc infritara, 
Verum , quam jam conl:deramus, Figura Tangentium etian adhuc 

major eſt : Quippe tangentes lingulz, ſunt ( non quidem. totiden 

> RB—g2 "We Sz 

ſeu —_—— ſed) totidem et Aceoque,{propter R , ubiquemz: 

. n , Ly R - 

jorem quam s,) Series Ommum _ ſeu Figura Tangentum , maj0! 


I» 


| IE»; : Cn CEpnee Ty 
erit quam Omnu#m = ; adeoque multo magis erit magritudinis1N- 
anitz, Adeoque multo adhuc magis, Spatium Conghoidale, ft 
Semiconchotdale CAO OH, (ex quadrante generatore, & huc 
agura I angentium, compolita,) magnitudinis crit inhaite, Qued 
demonſtrandum ſuſcepimus. 
Verum quidem eſt, in Conchoidibus Secnzd.iri4s, iplas E O, 003 
ele tangentes ad radium C A, ſed ad radium P C. Hoc tamen itt- 
nitati igurz non derogat quippiam, Si enim P C major {it quam C4, 
f1« 


dhuc 


tidem 


16 M2 


major 
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ban RB AOOin eadem ratione augetur, (ur $ D. oſtenſumeſt,) Fig.206, 


wn minuirur ; adeoque non minus erit infinita, Sin P C minor lit 
qun C A, minuitur quidem figuraRBAOO, ſed non niliinei 
rione minuitur , qua P C minoreſt ; Hoc eſt, in ratione finita : 
(od autem infinito non niſi in ratione finitz minus eſt, etiamnum eſt 
ginitum ; adeoque plani infinitudo non deſtruitur. Saltera, niſi 
meligarur ipſa P C penitus eyaneſcere (ut P C quam C A lit infini- 
tesmimor) coincidentibus P C punRtis ; quo caſu Conchoidale ſpa- 
tom degenerabit in C A R quadrantem. 
of autem —_ hoc, - ma _ infinitz, Momentum 
Regulz ſuz CH H finitum habeat ; adeoque Ungulas quz 
de Regulam illam, Solidaque circa ® wny_notles” falta, 
tudinis efle finitz ; (quod nos, ni fallor, primi docuimus, in 
Wjan&tis Traftatui de Cycloide , ) lic oſtendimus. 
habeat momentum Quadrans genitor CAR, reſpeu 
nz CR, oſtenſum eſt prop. 15. $ Q, nempe # R3, (ſemiſſem ſci- 
keetiſtius quam haber Semicirculus reſj diametri ſuz : ) Arque 
mimndem eſt Semiquadrantalis Ungula eidem inliſtens, aciem ha- 
knCR: Solidumque ipſius converſione circa CR fa&tum (utpote 
4 mgulam illam ut P ad R,) 4 &*P , nempe Hemiſphzrium. 
Plarireliquum , R BAOO, ex Tangentibus conſtat, ſeu toti- 
&n30; Hoc eſt, in Conchoide primaria (ubiPC=CA=R,) 


totder h ſeu _ R , in Secundariis ( polito PC =) totidem 


3 PE R : 
-kn=; : (Nempe in ci ratione vel Jongiores vel breyiores quam 


agentes ad radium CA — KR, qua PC = y longior eſt vel bre- 
mequam CA.) Quz fi ducantur ſingulz in ſuas ab C H diſtantias 
(V=x, fiunt totidem s R vel sg. Sunt autem ozxes 5, idem atque 
aculi quadrans C A R quem complent; puta z RP, (per $5 D. 
15) Adeoque Omnes s R, ſeu Omnes 5 y, idem atque qua- 

ille in diſtantia R vel , ſuſpenſus ; hoc eſt, 5 £®P, vel $qRP: 
Caiaque zquatur Momentum Om-niums B O, ſcuplani RBAOO, 
ako loco ſuſpen(i, reſpeRtu retz CH. 


R (imiliter oſtendetur, Ungulam quadrantalem eidem inliſtentem 
"ME R 
aps acies CH , hoc eſt Omr, — x x, ſeu Omn, =x x,tantun- 


& eſſe atque Om2z. 5 R, ſeu Omn.s;. Hoc eſt, circuli ym 
mCARinaltitudinem KR, ſeug, = CP dutum ; ſeu Cylindrum 


LL qua- 
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Fig.2 06. quadrantalem , cujus Balis C A R quadrans, & Altitudo iph Cp 


C, 


xqualis: Nempe , #&*/ vel 4;&P. Solidumque converſione plagi 
RB AOO circa C H fatum ( utpote ad Ungulam illam, wp 
ad R,) tantundem atque Cylindrum quadrantalem ſuper eadem Bake 
CAR, altitudinem habentem zqualem Peripheriz radio CP 6g 
ſcriptz : Hoc eſt, 4 RP?, ſeu 39 P®. 

Idemque , eadem ratione, in partibns oſtendetur. Nempe, Mg. 
mentum ſegmenti AB O reſpe&tu CH H, idem atque ſegmenti Ay 
in diſtantia R, vel y, -= CP ſuſpenli, Ungulamque quadrantalen 
cidem ABO inliſtentem . aciem habentem CHH ; tantundemeſe 
arque Cylindrum cujus baſis fit A V B & altitudo CP. Solidumgy 
ejuſdem AB O converſione circa CHH factum, Sonar 


Cylindrum cujus baſis (it idem A V B ſegmentum 6 altirudo quali 
Peripheriz radio C P deſcriptz. Perinde enim procedit demonſtrati 
de partibus reſpective ſumpris, atque de totis. 

Plani vero totius CAO OH, aut etiam totius hgurz Tangentium 
RBAOO, Centrum gravitatis nullum eſt. Cum enim Momen- 
tum (ut jam oſtenſum <) ſit Finitum , & Magnirudo Infinia, 6 
illud per hanc dividi intelligeretur , prodiret Centri gravitatis & 
C HH diſtantia infinite-exigua: Neque tamen in ipsa CH efe, 
commode dici poſſet ; quippe tur torum pondus ad unas partesreftx 
CHH (quam efſe tamen axem quilibrii oporterer) poxeretur, 
Item, cum Spatium jam oſtendatur infinitum efle ; in quacynqueab 
A C diſtantia finita poni intelligeretur Centrum gravitatis , elet, cir 
illud, pondus finirum & in diſtantia finita ; ſed ultra Centrum illud, 
pondus infinitum in diſtantia item infinita : quod cum natura Cent 
gravitatis non conliſtit. Nulium igitur erit Plani cotius Centrum 
vitatis, vel (quod codem recidir ) nonnili in infiniti diſtantia a 
AC 


Idemque ſimiliter oſtenderetur de totius portione O V CH, nl 
OBR, quz retz CHH adjaceat. Quippe quicquid id fit quo 
ultra V B O abſcinditur , finitum erir , (utpote undecunque termi 
tum ; ) reliquumque quod ipſi C H H adjacet, manebit adhuc magth 
tudinis infinitz. 

Segmentum vero quodcunque remotius A V O, vel ABQ; an 
& Momentum finitum habeat , & Magnitudinem finitam atqueut 
decunque terminatam ; habebit etiam Centrum gravitatis _ 

In Ungula Semiquadrantali, aciem habente C H , quz (ings 
BO redtis inſiſtunt -Parallelogramma reRangula ( ungulam - 

P 
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Ot " # : : 
plentia) ſunt (propter longitudinem _ Teu =, in reſpeCtivas alti- F1g-2 96+ - 


tadines , diſtantiis x xquales , duRtas) totidem s R ſeu 52 : 
untundem ſunt atque totidem reCtangvla reſpeRivis V B — £ inſiſten- 
ta, communem 4 itudinem habentia R, ſeug, = Þ C, Suntque in 
aſlema C H H diſtantiis. Adeoque eadem habent, reſpeRu iplius 
CHHmomenta ; tum ligillatim reſpeRive ſumpta , tum fimul om- 

' m. Hoceſt, idem eſt Momentum Ungulz RBAO O (ejuſre ſeg- 
gentorum, ordinatim applicatis abſciflorum, ABO, O B R,) atque 
Cylindri C A R (hujuſve ſegmentorum reſpeQive ſumprorum, AV B, 
BYCR,) reſpettu eju{dem reftz C HH, 


Diſtat autem quadrantis C A R (adeoque Cylindri hinc inſiſtentis, 
pr SE, prop. 5. hujus,) Centrum gravitatis a CHH, =7-(pers$ Q. 


15.) quz in quadrantis magnitudinem 3 KP duQa, exhibet qua- 
"oh nnknk reſpetu C HH, 3&3, adeoque (propter altitu- 
dnem R vel g, ) Cylindri momentum 4 &# vel 42&3. Idemque 

momentum erit Ungule RBAOO reſpeAu ejuſdem 
C8. Atque hoc Momentum , per Ungulz magnitudinem 4 &*P 
k{RP, diviſura , exhiber diſtanriam Centri gravitatis (ſiquod fit) 
KIfiltem Axis £quilibrii a CH H Cintellige a perpendiculari plano 
x 2 


8R 
ſqerreta CH H erefto,) 3. (Tantundem urique quantum in- 


dedifar per $ Q. prop. 1 5. Centrum gravitatis quadrantis C A R a 
CHR, ſeu Semicirculi ab ea cui adjacer diametro,) Et propterea , 
Salidi Semiconverſione circa C H H ta&ti, Centri gravitatis inde di- 
ſantia, (utpote ad illam Ungulz, ut 2 Rad+ P, ſeug Kad P, per y E. 


, 323 
F, prop. 14. hujus,) Ip. 

Similiter de Ungulz ſegmentis , puta quz iplis ABO, OBR, 
mhſtunt ; precedendum erit. Sunt utique illa xqualia reſpe&tivis Cy- 
lndriſegmentis, quz ipfis A V B, BV CR, inliſtunt , atque in eiſdem 
1 CHH diſtantits ; adeoque & zqualia habent momenta: qua 
quanta (int, ex prop. 15. hujus, facile eſt colligere. Eademque 
womenta , per reſpe&tivas magnitudines diviſa , exhubebunt Centro- 
rum gravicatis (fiqua lint) a C HH diſtantias reſpe&tivas. Atque 
ndecolligerur (per $ E. F. prop. 14+ hujus) Semiſolidorum (aliorum- 
a converſione circa C HH taRorum) Centri gravitatis 
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Et, propterea , cum etiam Ungularum (aut Solidorum 
dentium) quz C A R (cjuſve portiones) ſpeRtant, tum magnirugi 
cum Centra gravitatis determinata ſint, prop. 1 5. 16, hujus: Ungy, 
larum (imiliter quz Conchoidale ſpatium C A O OH (ejuſque par- 
res) ſpetant , Momenta & Magnitudines (per prop. ult, cap. pre. 
ced.) non minus determinantur , quam quz Figuram Tangentiug 
C A OO (ejuſque partes) ſpeRtant. | 

[. Si vero , eorundem parallelogrammorum iplis B O (fig, 208.) in, 
Fig.208, (iſtentium ; hoc eſt, totidem s K vel s 2, (ut ſupra oſtenſumeſt; ) 
ſpeftu rex A C vel A R (cui, exempto quadrante, ibidem adjacent 
momentum conſideretur : Cum ſua Centra gravitatis in niedig lon, 
gitudine fita {int (per prop, 2. hujus,) erunt eorum ab ABR 4, 
ſtantix reſpectivz, _ , feu = , ( nempe longitudinun ſuprz in. 
ventarum ſcmiſles : ) quz in reſpeRtiras magnitudines s R yel ; e te, 
- 43 AB $373 
exhibent corum reſpectu retz A B R momenta >, ſeu =_ =: 
RB _ x2 R23.x 
eſt, (propter 43= R2—x3,) ———2, ſeu — 1*: Hocel, 
4 


£2 A3 
— z —_— 
a IEK 5 ſeu =__ —Ix;7, 


: : R+ g2 K2 
Eſt autem , ſeries omnium >, ſeu —— , Reciproca primang- 
rum ; cujus itaque magnitudo infinita erit , (per prop. 1, vel 7, ku- 
jus : ) Sedomnium 4x &® ſeu 4x? , ſeries primanorum , adeoque 
magnitudinis finitz, (per prop. 1. vel. 6. hujus : ) Hujus iraque et 
4 


la ſubduRtio, non impedit quin adhuc maneat, omnivm = —1Þ 
2 2 ; ; 
ſeu —— — 4x4* ſeries, hoc eſt , Ungulzs RBAOO (aciem hv 


bentis CH H) momentum reſpeu reftz ABR, magnitudinis it 
finitx., Adeoque Momentum illud infinitum , per Ungulz Magn 
rudinem (quam finitam eſſe jam oſtenſum eſt, $ F.) divim ; dl 
riam Centri gravitatis ab A B R exhibebit infinitam : Er mu!to mags 
hg. 206. (interpoſito quadrante C A R) diftantiam Centri gravitati 
ejuſdem Ungulz RB AOO (diſtort) diſtantiam a re&a AVG 
infinitam : Er magis adhuc , totius C AO O H Ungulz Concho 
dalis, Centri gravitatis ab cadem A V C diſtantiam infinitam, Quod 
| Kaque 


. i 


a; MM. _ 
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we nuſquam eſt , ſeu (quod eodem recidit) non nili in infinita di- 
4abAC. 

he ſimiliter oftendetur, de Ungula ſegmenti CVO OH, 
ip CH H adjacentis : Atque etiam de folidis converfione ( perfei 
rl inperfei ) live totius CAOOH five ſegmenti CVO OH 
as; Nempe , diſtantiam Centri gravitatis ad AC infinitam 


Ungula vero ſegmenti remoti AV O, (utpote undique terminata, 
magnirudinis finirz , & in diſtantia finita,) Momentum habet 
fituin, & Centrum graviratis, Et fimiliter, ſolidum converſione 


hem, quz Conchoidem totam (utrinque in infinitum porretam) 
, (aut etiam ejuſdem ſegmentum , ordinatim-applicati abſci(- 
pc ab A C zxqualiter porretum) Ungulz, Solidaque 
aderſione facta , (propter duos ſemiſſes , utrinque ad A C poſitos, 
ioncem zquiponderantes,) Centra gravitatis habebunt , in ips qui- 
&nAC rett3 (ſeu Plano huic perpendiculariter inſiſtenti, ) atque 
ne aCdiſtantia quam ad $ H. modo determinayimus, 


PROP. 


Fig.310. 
A. 


634 DedCalculoCentri Gravitatis: Cap, Y, 


PFOP. XASL 


Spatium Hyr-:'-./\icum « xterins , (Curva & Aſymptori 


In ici, } ©x FPrin.anorum reciprocis conflatyr : 
noo t? Vain 'cramma habens Invicem xqualia, 
B. Eſtque apt c n:tUig wrrinque interminabille, 


C. Eiiquic DU gm UNS hou , five ex utraque five exal- 


tera tanium parte interminatum maneat : Sin utrin 


que truncacum ſeu terminatum cenſeatur, magnitudinis 
hnitz. 


D.E. Portio hujus, ex altera tantum parte. truncata, &re&} 


terminata quz alteri Aſymptotarum parallela fit, (ut 
ASHhs,) utut magnitudinis fit infinitz , momentun 
tamen habet reſpectu iſtius Aſymptotz (A ©) finitum; 
Ungulimque , cujus acies fit Aſymptota illa , exhibet 
magnitudinis finitz , & noto Parallelepipedo zqua- 
lem : Solidumque converlione circa Aſymptotam illam 
factum, magnitudinis finitz & notz. 


F. Quxque huic Portioni five toti (ut A SH hso,) five ejul- 


dem parti duabus retis Aſymptotz illi parallelis inter- 
jetz, (ut S CI H) infiltit Ungula, aciem habens A- 
ſymptotam illam ; habet Aquilibrii Planum (adeoque 

Axem quilibrit , & ſquod fit Centrum gravitaty) 
in perpendiculari Plano quod pracise medium fit inter 
parallelas rectas portionem hanc, ejuſve partem expo 
ſitam , terminantes;z atque in illo per aciem plano 
quod Ungulz altitudinem biſecat. Centrum auten 
gravitatis quod hujuſmodi Ungulam , ipfi Aſymptotz 
(quz acies ipſius ett) contiguam, refpicit z nullumel 
vel (quod eggem recidit) nonnifi in infiniti diſtantidab 
alter Aly = 


Portioos 


P 


| 
| 
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Portionis hujuſmodi utrinque truncatz (duabus Aſym- 


ptotze parallelis interjettz (ut SOV H , SCI H,) mag. 
nitudo, (vero proxima, ) calculo aſlignari poteſt quan- 
tumlibet accurate. 

ve & Portionis interioris; ut HV X, HIx, vel 
HYD, HId. 

ft utriuſque momentum tum reſpectu Aſymptotz A s , 
tum reſpectu Axis vel Diametri A X, Ax; Centrique 
gravitatis inde diſtantia. Adeoque ipſum gravitatis Cen- 
trum, Idque in Hyperbolis tum Erectis, tum Sca- 
lenis, 

Kabetur etiam Hyperbolici Conoideos (vel Pyramideos ) 
tum magnitudo , (nempe ad Cylindrum fe Priſma , 
ejuidem balis & altitudinis , ut 3 {+-2D, ad 6T7-F6D ;, ) 
tum Centrum gravitatisz utpote quod in ipſo Solidi 
Axe ita conſtitutum eſt,ut pars ad verticem fit ad totum, 
ut 41--3D ad 61--4D, 

Foc etiam habetur ( quz cum Hyperbole- quadraturi 

+ conjunfta eſt)Curve Parabolicz Rectificatio z ſeu Recta 
huic curvz Xqualis. 

ſtem, Superficiei Curvz Conoideos Parabolici Expanſio 3 
feuPlana huic Curvz zqualis. 

multa , quz Curvas alias tum Lineas'tum Super- 
ficies ſpeCtant , ad Reftas & Planas reducendas, (ca- 
rumque Centra gravit#tis, ) ſubjungi poſlent. 


Y Hkh Hyperbola , cujus Aſymptotz AS, As, (angulum ad 
A utcunque facientes,) Axis AX, vertex V : Alterique ex A- 
ſagtotis, puta A &, parallela SH, alizque quotliber s h (qualibns 
werrallis diſſitz ) ſpatium curvz & aſymptotis interjetum com- 
plntes ; quibus ex adverſo reſpondeant totidem s t complentes AST 
= adeoque iplis A s proportionales. 
tendimus jam olim/ad prop.$8,91,92,94,95,103, Arithmetice 
lifuitoruns ) Figaram (nit! Spatiwm appellare malis) curvz & 4- 
otis interjetam , ex Primanorum Keciprocts contlatam eſſe , 
natura ſua utrinque interminabilem elle, (tum ad paztes h - 


C. 


[. K, 


A. 
Fig.210, 


2110, 
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Fig.210, um ad partes H'S ; ) 6 magnitudinis infinitz , (ive utrinque five q 


2I1. 


alter tantum parte interminata cenſeatur ,\ ſed , utrinque truncayy 
adeoque undique terminatam, magnitudinis eſſe finitz, . 

Nempe , propter inſcripta Parallelogramma ASH eo, Ashe,&&, 
omnia inter ſc xqualia , (quz nota eſt Hyperbolz proprietas, 
prop. 12. lib. 2. eApelloni, ) erunt ubique reiz SH, 5 h, ipfs AS 
As, (adeoqueiplisST, 5 t,) reciproce proportionales ; hoc eſt, re. 
ciproce Primanorum (ſeu arithmetice proportionalium ) ext 
bus iraque Figura ſeu Spatium illud conflarur. Quod erat primo 6 
monſtrandum, 

Cum itaque ita ſumi poſſit s puntum , ut refta As ad AS, (y 
S$tadST, (it in ratione quantumvis exigua , (donec tandemini 
ſum A punctum degeneret,) erit propterea (quz Ili reſpondeat) gh 
ad S Hin ratione quantumvis magna,(donec tandem quz ipli A punfty 
reſpondere intelligatur evadat infinita : ) Unde ſequitur , reſpegin; 
punRta h, -, nonnili poſt infinitam diſtantiam Choc eſt, nunqum,) 
coitura : (Urut intervallo tandem diſtent quod dato minus (it, 
tillum ſcilicereſt A's.) Adeoque Spatium illud eſle, ad partes hy, in 
rerminabile : retamque As aſymptoram eſſe. 

Similiter , Cum ita ſumi poſit (in A S continuata) pundums, 
ut fit ASad AS, feustadST, in ratione quantumvis magni (nec 
unquam eo perveniri poſit ut non poſſit major ſumi, ) erit propterea 
quz ipli reſpondeat reciproce proportionalis $h,ad SH,in ratione quar- 
rumvis exigua, (nec eo tamen pervenietur ut non poſſi ſumi ai- 
nor.) Unde fequitur ; neque unquam coitura elle puntta H,S, (ut 
ut, ad diſtantiama data quavis minorem , continue accedant:) Adeo 
que Spatium idem , ad partes etiam H $, inter minabile eſſe : recan- 
- ug ſimiliter eſſe Aſymptotam, Quz itidem erant demos 

randa. - 

In;elligatur autem Spatium illud ex alceri parte truncatum (puta 
ad partes HS,) retaH $ (ipfi As paralleli) rerminatum, intermi 
natum vero ad partes hs : Erit (propter ſeriei ex primanorum rec 
procis Indicem — 1, per def. 2, hujus,) Spatium illud A SHhe, ut 
inſcriptum Parallelogrammum AS He, ut 1 ad — 11, (p 
prop. 1, vel 7. hujus; ) hoc eſt, ut 1 ad o : adeoque magnitudinis I 

nitx, Quod tem erat demonſtrandum, s 

Atque {imiliter oſtendetur , Spatium idem, recta h# terminatum, 
& interminatum ad partes HS, magnitudinis efle infinitz. Adeo- 
que , afortiori, (1 utrinque fucrit interminatum, Que itidem pts 
banda erant. c 


==_ LD XN = Hy = = 
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x Fi vero utrinque truncatum, adeoque Ge terminatum, fuerit ; pura, Fig.2 1 6: 
was HS, he; vel HS, $-, (vel alias utcunque : ) Maniteltum , 1, ? 
am illam {1c truncatam, (utpore undique terminatam,) puta 

SHhoA, velSHhs, magnitudinis efſe finitz. Quod etiam erat 

itum. | 
Intelligatur iraque Baſt SH, parallcla reta CI, portionem D, 

CSHIabſcindere. Sitque balis SH=B, latus AS (vel, in obii- 

þ quogulis, hgurz altitudo, AP) = A; adeoque parallelogrammum 

» W pum AdHo=AB: lremCs (vel, in obliquangulis, ut fig. 

111, hujus altitudo, CP) —C :; Ipliuſque A, vel C ; particulz infinite 

7 wuz, 4, 4, 6c. Cum irtaque retz $h, planum complentes, fint 

pls A's (ſeu harum altitudinibus,) hoc eſt, ſuis a vertice diſtantiis, re- 

proce proportionales , Hoceſt, As, AS::$S H.sh :; Erunt ipſz 

AB AR AB 

5» a &c. uſque ad 

AB AB AB 


—M -* rs M——_ 3 4* 


ov” gz 68: &*©= 


: . 
ﬆ, (a vertice deorſum,) — 


AB | 
tal —T =B: Vel (a baſe ſurſum) 


AB 
{—} 4? 


B P 
&c. uſque ad _— = — (1 ad ipſam verticem 


procedatur ; ) vel (1 rantum ad C1) uſque ad — Quorum 
rqeomnium Aggregatum , ſunt ipſum quod comptent planum. 


Exdemque rect , 1n as lingulz a vertice diſtantias dute , puta, E, 


= : MF, ; @, 
Te, —in2 4, &c. hoceſt, totidem 4 B, ſuntipa Ashe 


rarllelogramma ; (quz itaque omnia, ut prius dium eſt, ſunt invi- 
& 2qualia, | 
& & exdem retz in caſdem diſtantias dutz , funt earundem 
Momenta reſpetu rear A 7: Vel etiam, paraileloyramma , iiſdera 
breftisinſiſtentia, Semiquadrantalem Ungulam complertia, aciem 
Kntem Ao: Quzr itaque ſunt totidem 4 B. Et propterea qui 
WASH he (figurz in terminatz) inliſtit, aciem habens A -, (ſeu 
wi ASHhs momentum reſpectu As,) «ot iplum Ab in 4 
(totivs altitudinem)) ductum : Hoc eſt, 4? 8, Et (militer ejudem 
lz portio ipli A C Ihe inliſtens (ſeu plant hujus Momentum 
vAr,) et AB in A—C, hoceſt, i*ZY— ABC: Qua- 
Fe portioni SH1C inliftir, aciem itidem habens A, (fea plant 
momentum reſpetu A ,) eſt 4 BinC; hoceſt eA BC. 
tur itaque, que plano interminato , magnitudinis Infinite , 
Aaaa AShhe, 


. 0. ©. a. a ws AM 4. 
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Fig.210, ASHs, inliſtit Ungula (aciem habens As) magnitudinis Finite 


211. 


nempe Solido eA?-» #qualis. Ejuſdemque Plani (magnitudinis ink. 
nitz) quod converlione circa A - deſcribitur , Solidum Magnitudins 
Finitz : Quippe, ad ungulamillam, ut (P ad &, hoc eſt) m Cir 
Peripheria ad ejuſdem Radium ; (per prop. 12. hnjus : ) Eftquehoc 
Torricellii S#/1dwm Hyperbolicum Acutum. 

Hinc etiam ſequitur ; iſtius Unguiz (aciem habentis As) fie 
quz toti ASH he , five quz utrivis portioni A CIhs, vel$Clp 
infiſtic, Centrum gravitatis (nempe li quod (it) feu Planum Xquil. 
brii, eſſe in eo plano quod inter extrema medium e{t. Nempe, pr 
mx, in eo quod medium eſt inter Ao & SH, (quodque ab As 
HSdiſta% 4,) keundz, in medio inter As & Cl, (quo 
ab Aoſeu CI diſtatzZ 4 — 4C,) tertix, in medio inter Cl & 
SH, (adeoque a CI vel SH diſtar 3.) Quippe , cum (ingulz 
retz hs planum complentes xqualiter onerantur (nempe paralllo- 
grammo A B, ) Centrum gravitatis ſeu Xquilibrit plarum in ip 
medio erit (non minus quam {1 Parallelogrammi piano inliſteret Þz- 
rallelepipedum , altitudinem habens ipſ1 4 aqualzm ; ) per prop,z, 
vel 3. hujus. | 

Atque in quo per aciem plano {itum fit , jam ſupra (zpius offen- 
ſum eſt ; (nempe, in eo quod Ungulz altitudtnem biſecat,) Ergo, 
in ea _w quz eſt utrique communis : quz itaque re&a, eſt Axis X- 
GUIDT!H, 

In quo autem hujus rex punQo fit Centrum gravicatis (quod un- 
gulam reſpſtiat ipli A - contiguam) 11 inquicatur : Invenietur, (& 
cundum ea quz tradita ſunt ad prop. 8. hujus) nuſquam eſſe: 
(quod codem recidit) in diſtantia (ab AS) infinita. ER enim & 
ries Magnitudinum , ſeries Xqualium ( propter zqualia paralle(s 
Iramma ipliss h rectis inliſtentia,) cujus Index, o ; adenque Magth 
tudo, verbi gratia, N Þ : Series vero Diſtantiarum (Centroru 
gravitatis) ab AS, (utpore in media Jongitudine rectarum hy) & 
ries eſt reciproca primanorum (qualis eſt ipla re&tarum ſeries) js 
Index, — 1 : Er proggerea Series Momentorum (ex i!lis conflat) 
{cries item reciproca primanorum ; (propter —1+|-5=—1.) # 

I $ 

— 64+ 1 

) ' Hoc itaque per Magni:udinem N / divilua, 
AO (4:8 exhibebir SRantian abAS, 1D, hocd, 
quz fit ad D (diſtantiam centri gravicatis baſis ab A$;) ſen, inhoc 
calv, ad;8, ut 1ad o, Quyzratioeſt intiniza. 


deoque Momentum integrum, 


Xo, 


SS aa. £_» £- a« « 
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Sed, (ut 2d Planum redeamus,) oftenſum eſt, ($D.) C $ 
, l , o H 
(planum incerminaturn,) xquale efle aggregato G0 - p "wa - Fig, 4 


, AB, (AB AB AB 
omnum 7 + 20 pm —_ ————_— , &c. uſque ad aakeks 
AB oy 
(I=—I=" 
Mann ——=1 A—4)4 La $a £ 
Se apagn (1+ 2+ + TpKc. 
a = Ys n 4 
SIT TT 23 &c __ 
ninfinitum. (Quod di- jy 
nendo ef per A—1 <p 
AB — 
puedit.) Adeoque A—a* 45 
a a? an 
_ _— — 43 _ 
».& ai BF . =. 
&in B, Et ſimiliter 6- = —_ 
AB + _- 
ſenderur T=p=t _— 
24 44? $ a3 Eun a 
TT -|- PT &c we” 
| AB ah 
103, Et IT + TD 


943 


14 

T+z7+ a7 * 

3, Et (militer in cxteris uſque ad — r-S4-S - 
4? , 


 £-» WR 
=&c.inB, Vel, polito A=1, (quo ipſias 4 poreſtates onines * 


fr __———— &c. Erzin, 1 |-+ 4-142 
. Etzin, 14-34+94 +2743 &c. ic dcince 
BR = FI oy 2743 Oc, Et lic dunceps 


Aaaa 2 Eiuat 


Fig.v91c, 
311, 
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Cap, Y. 


op a + a a0 oy 


Erunt ergo , Oomnes $ hY 1-+- 24- 44% $43 +1 64* &c 
(ſpatium CSHI complen-Q 1+ 3 :--9a3-274%þ8$1 2 &e,Yin 
tes) polito A=1, Er fic deinceps uſque ad ; 

| + C+-}-C> - |- C3-þ-C'* &e, 
Quornm omnium Aggre-J: ms — — — 


gatum (ſeu ipſum CS HI 

plagum) eſt (per prop. 1. C-þ-373® +303 + 4C*+ IC &c. ins, 
hujus ; vel prop. 64. :A- = Plano, 

rithmet. [afintorun ) 


Si vero non ponatur A — 1 , fed cujuſcunque magnitudinis: Fri 
: ( C3 oo 0 
faltem Planum, ſeu P L, = (+}- —_—_— = —_ £77 T7 &, 
m b, 
G7 4 
Vel, polito = = SS; an 7L, = lf E -|-} E:-þ6 
4-2 E*Scc.inC B, 


Res auter ad calculum {ic commodillime referetur, 

Cum C (per conſtructionem) ſemper minor lit quam A (propre 
C I retam, rectis A « & HS interjetam ; adeoque hujus a Cl 
diſtantiam minorem quam ab A -: ) Poſito 4 = 1, erit C inpa- 
tibus decimalibus quamlibet proxime exprimenda. Hujuſque prop- 
terea poteſtates, C2, C3, &cc. (quod ſeraper obtinet ubi Radix ſeu 
Latus minus eſt quam 1,) continue decreſcunt , adeoque in remotion 
loca decimalia continue detruduntur., Quamquam igitur , in plano 
deltgnando, intelligantur iplius C poreſtates, « ®, {'3, C*, &c in in- 
finitum continuandz : Poſtquam tamen al:quouſque proceiium et (& 
quidem plus minuſve prout major minorve «gi2« ſpettetur,) rel 
quz, utpote in loca decimalia altius detruſz quam ut magni lint ms 
ment!, merito poſlunt negligi. 


Exenyl 
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Fxempli gratia ; Erunt C =0,2 1 Fig.210, 
Poſti AS= A =1. 3 C2 =0,022C5 210, 
'Þ CI =0,003087 

C4 =0,000486203— 

Ci — 0,000081682-{+ 

C* = 0,00001 4294+} 

C7 = 0,000002 57 3-þ 

C5 =— 0,0000004 73 — 

C? = 0,000800c 83-]- 

74C'*= 0,000000017 — 

77C = 0,005000003-|- 


— ———— 


Vie oi» vl 2jo Sj oly 


Horum Summa, ©,235722333 
Dutta in BÞB = 0,01 


— 
Cn. — p— 


Exhibet planum CSHI, ſeu P L = 0,0023 5722335 proxime. 


Atque ad eandem formam procedendum erit, polita A = 1 , quz- 
enque fuerit C” (quz tamen ſemper minor eſt quam A,) & B (que 
«major eſſe poteſt, vel minor, quam vel A vel C ; ) prout expoſitus 
alus poſtulaverit. 

Aque huic non multum ablimilem Hyperbolz quadraturam ex- 
kidutnuper in Log arichmorechnia ſui D. Nicolaus Mercator, De qua 
vera fecimus in binis literis ad D.Vice-comitem Browncker.(Societatis 
Regtz Loxd:n1 Prazfidem dignifſimum,& harum rerum ſcientifſimum,) 
Gs, Juli; 8, & Awugaſts 5. 1668, arque in Tranſattiombus Phi- 
labics Londineufibue, ſub idem tempus, inſertis, 


— -—- 


Babit3 vero, ut diftum eſt , Figurz Hyperbolic Exterioris H- 

js mm Eriam Interroris magnitudo facile obtinetur. *© 

tlLigatur utique ab V vertice, retaVO, ipli Ac parallelz, 
portionem abſcindens $ H V O, Cujus plani magnitudo, (fic ut jam 
tacitum eſt inventa,) dicatur P L, Eſtque AVO — $AOVo 
=34B, Item AXS=—=#+ 4® (nempe (1 fit Triangulum re&tan- 
galam , adeoque X'S Set Aipli A, figurz altitudini, #qualis ; ) vel 
atem (poliro 5 X — PYJAAS= 2 Af: Ergo HVX= AXNS 
-AVO-OVHS=Z 4—it4b—PLIuZtAF-LAB 
-PL, Sed & hincetiam , fi opus (it, abſcindi poterit (per H D 
l ——4 applicatam ) H D X triangulum; ut habeatur portio 
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652 De Calculo Centri Grawitatis, Cap, 


Si vero, non quidem ad Axem, ſed ad aliam quamvis Diametran 
ponatur hyperbola : Menluram ejus non minus allequemur, 

Nempe ; Sumpto, ubivis in hyperbola, vernicel , cui ref 
deat Diameter Ald x. Quippe hic limibiter habebitur Magnitudg 
Triangulorum A CI, ASx, Hdx, &ipatiSCIH: A..coque& 
IHx,[Hd. 


Sed &, Propter cognita trianguloram ASX, AOV, ADy 
vel ASx, ACI, Ad x, tum Magnitudines, tum Centra gravitats, 
horumve momenta reſpettu rc&tz A s , (per piop. +. hujus ; ) Argue 
etiam (per jam tradita, y G.) Spatu SOV Hyvel S C1H mupning. 
nem, Centrique gravitatis ab A - diſtantiam , ejuique (refpet el. 
dem A -) momentum : tiab<bitur ettam portionum HY XN, HDy, 
velHl x, t: dl, momentum QCumque (ur jam oftenſam eſt) je. 
beatur & harum magaitudo ; habetuc (u.omentum per magritudiren 
dividendo) earundem dittantia Centri pravitatis ab A 9, 


Porro : Si con{:deretur eadem V H D ſemi hyperbola, tanquama 
redtis ipli H D parallclis, ad axem V D ordinatim-applicatis, con- 
Hata, Manifeſtum eſt, ſingularum H D ordinatim- applicatarmms- 
menta, ſeu Triangula iplis inliſtentta Senuquadrantalem Ungulam 
complentia , aciem habentem V D ; earundem Semi-quadrus efle 
Tqualia, Adeoque ſemiſumma quadratorum iliorum , erit tows 
V HD ſemi-hyperbolz reſpettu ipſius V D momentum. (ſu ſemi- 
quadranta!is Ungula aciem habens V D.) 

Polito 1taque pro Axe Tranſverſo, 7 , pro Latere Redo, L; 
ſumptis Diametris interceptis, 4, arithmerice proportionalibvs, ut t, 
2, 3, &c. uique ad maximum 1 = V D: Erunt quz his reſpondent 
ordinatim-applicatarum (ſemi- hyperbolam complentium) Quadra 
(ut in traftatu meo De Conices Settionibus, prop. 33 oftenſumeſt:) 

| aL, dT-i2 : ; : 
:otidem d L-|- 2 ſeu ——_— L , ſumptis 4 arithmerice-propot- 

] VR 2 
tonalibus , uſque ad maximum =—_— = L = Quadr. HD, & 
deoque (propter Omr, d, —4D* ; & On. a*, = 3 D3 , per ptop- 


+ D3T-| 4D3 
Ai , fa 


1. hujus, ) Omnium quadratorum ſumma 
3T-1-2D 


T-1-2D . 
LE L : & ſemi- ſumma, ſeu plani momentum, —— Dt. 
Atqce 


Prop. XX XI. De Calcals Centri Gravitatis, 5523 


hoc Momentum, per plani magnitudinem (modo exhibi- Frg.2 1c, 
m, am) diviſam , exhibet ejuldem ab V D ditantiam Centri gravi- 219+ 


us. | 
00s Sed ejuſdem Centri diſtantiz 2b A &, jam exhibita eſt ; Ergo 
do (propter Ao, AVD, non tm tem parallelaz,) exhibetur ipſum 
& Pan V H D Centrum gravitatts ; per prop.2&. Cap. priced. 
ft, conſequenter ; (propter d.ta et14m irianguiorum ASX, AOV, 
#DX, Magoitudines & Centra gravitatts, P-r prop. 5. vel 6. hujns , 
pluſque d O V t- magnitudinem, jam oftentam; ) datur etiam plan 
SOVH Centrum gravitatis ; per prop. 27. Cap. praced, 


Vel etiam, in Fig. 2 1 4. ubt-Hyperbolz A O,vertex A,Centrum C, Fig. r 4. 
Diameter conjugata C-, Semiſſis diametri tranſverſe C A = $ 

=:T; Ordinatim-applicatzx ad hyperboix diametrrun DO =b ; 
rdinatim-applicatz ad diamerrum conjugatam 4 O — c, Often- 


{neſt (in Traſtatu meo De Conc: ſe.trombnur, prop. 35,41.) Re- 

G0 = c, eſſe totidem 4/ : 3®-|- 5 h®: (Sumptis CO—= DO 

=þ, arithmerice proportionalivus.) Earum raque quadrats, ſunt 
- . 


: T7 | 
widem $? + =, h? ; quorum ſumma (per prop. 1. hujus) 452-[- 


AT ; KD <_ 
TIP (polito 4 pro altitudine fgarz 3) Cujus itaque ſemiſſis, 
AT | | JE, 
77 Etplani C4 OA (cur G& diametro conjugate interjeeti) 
L; nomentum reſpetu C A, 

b Fed & magnitudo cognoſcitur , ex jam traditis ; propter cogni- 
on nm Spatii MC A O fig. 214. hoc eſt SA VH tg. 210,211. mag- 
F nitudinem ; & magnitudinem trianguli M C 6 hg. 214 ; adeoque 


&totius C 4 O A. 

- Hujus iraque momentum per magnitudinem dividendo, habetur Cen- 
tigravitati ejuſdem diſtantia a C ©. 

x. Verum & Totius Parallelogrammi C D O 4, tum magnitudo tur 
& Centri gravitatis a C 9 diſtantia habentur. Habetur iraque & 

p. W parts reliquz AOD, tum magnitudo tum Centri gravitatis ab ea- 


& Co diſtantia , per prop. 2 7. cap. praced, 

- bed & ejuſdem diſtantia ſive a CM, five ab AD, bg. 214. 
_  (bceſtabAS, velVD fig. z10, 211.) jamantedata eſt. Ergo 

i & ipſum eravitatis Centrum datur, per prop. 26, cap. przced. 


ce Qu Jie 


Fig.212, 


213. 
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654 De Calculo Centri Gravitatis. Cap, . 


Quxque de Semi hyperbola ReRti VHD jam oſterſs ſunt ; eaden 
ccalenz 1 Hd, facil- accommodantur. Eft utique 5-:ni-hyperbolz 
I Hd 6g. 213. Certrum gravitatis in ea recta {ruta uz R) drametry 
Id nar lel3. quz ita Cividit baſin H &, acti anguli ad balinred 
efſent : Pura, ut recta G R hg, 212, (paralleia recz V D) dividthy 
lin HD, 


Hinc etiam colligitur Conoidis (vel Pyramidoidis) Hyperboli 
tum Magnitudo tur1 Centrum gravitatis, Cum enim (imilia plany 
ſolidum complentia , baſi parallcia , tint in duplicati ratione ordinz 
tim-applicatarum , ſeu ut harum quadrata ; hoc eſt , ut totiden 

bod 
Lins — L, ſamptis d arithmctice-proportionalibus ; Solidumgie 
Cylindricum ſeu Priimaticum ſuper eadem baſe , xque a tum, com- 
; , DT 4 Þ:? © eb 

pleant plana totidem naximo xcualia , -—— £: Erit Condites 
illud ſea Pyramidoides,2d Soliium hoc Cy 11dricum ſeu Priſmaticm, 
(propter 7, L ead-m perpetuo utrobique, ) ut omni dT +8, 
(tumptis d arithmetice-proportienalibus, ) ad totidem DT+- DP! 
(ſampris D maximo xqualibus ; ) hoc eſt {ut modo oftenſun eft, ex 
prop. 1. hujus,) ut $D#7þ-{D: 4d D*, -|+D3, feum7--D 
ad 61-|-6D, Quod ipſum jam olim demonſtravimus , ad prop. 
i163. Aruhmetic« 1rft:i:5rum Et perinde obtinet {ive Conoides hoc 
vel Pyranudoides, Erectum lit, live Scalenum. 

Sunt autem planorum herum Diſtantiz a Vertice, ipfis d Clametrs 
interceptis proportionales ; adeoque eorum NMomenta reſpecty pail 
tangents 1n vertice , ut totidein 4? -|-a3, ſumptis 4 arichmetice pio- 
portionalibus ; qualia totidem D3 7 -j- D3 ſunt momentum Sou 
titius Cyiindrict ſeu Priſmatici in maxima diſtantia ſuſpenh; adcoque 
illorum omnium ſumma , ſeu Momentum Solidi «per prop. 1. hu) 
+ D37 + 4; D*, Quod quidem momentum, per magnitucinen 

Ls 
+ D*T-|--+ D3 diviſum , exhibet $55 ” D Diſtantiam Czt- 
tr gravitatis 4 vert ee 
2 D* [1-5 D3 );D3-4-, D 47437), Conoidis ve! Pyraſty 


(674-40 >: doidis(live Ercdhr 

: Scaleni,) in ipſo Sou 

Axe conſtituti, Eademque eſt diſtantia a Plano Verticem tangente, 
Erecto, 


P,V. 


; Eadem 
perbolz 
tametrg 
lin red 
V1dit ha- 


Xrbolici 
12 plan 
ordinz- 
totidem 


umque 
\ (00- 
0ncices 


aticum, 
+86, 


ametris 
y plat 
ce pro- 
1 $olic! 
deogue 
» hups) 
Tudinen 


n Cen- 


| vert 0 
"yramt- 
Qi, live 
0 $01 


Inte, I 
Erect, 


£-40,(cujus Aititudo eadem eſt cum 7 ,niaximi diametro | 
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[100.10T FUJYU Fi {cu Itectx nic Cur T ZPOUAILILS Yai itionem j. 7 
4 £ 3 
01M CCM ONA A ImMUS 1n I ractatu } PROIRTt det wrvarnm Eylurgorn & 
TT gryfkw 1 | ractatur ae C vclarge: {ubjuncto Clb1 etiar. (.0! 11G 15 
Prabolic Superfticte) Curvzx, equalem Planam exhibuimus 
' PY , 

Atgue MC QUIMIMI Pareret S nr 14S ITatis 3 nyne i; 2d Curizarum 
*1Larum 1 INC4ruim Rectihcationem . & Supertici rum Comnta! 1- 
wn. (ve! Rettarum 1111s, Planarum hits, CQualum ExihDItt } 
xret yrocedere : ( Qualta non paucain i!}o de 'E49./p76 & £77 9 
wictatu (trictim indicavimnus , & multo plurz in promotu efler ox5; 

— gs . 
re: ) Cenirique gravitatts 17 11s inveſtigationem, 

A.laQue | ulta, CONTITIINGES ar INHLCNTL, d« ne IIruMm 41 2 
Ur INearu! CUTY AFLNTI Magnitudinbus Vo nents, XC « 's gra 
WE, Sol1d (QUE all SUPC! hciebus earundem yarts « ONYCTi it 
23872 Vartgeate aj! g1 potent, 

Vaum, ex his non Pauca, wider (faltem brevitei 

0 = . . ' 
tut: \ | UNC methodos hi LUpra CEAGITS, CUM aL: #14 
excogttart poterunt , & Calculo ſubjice. Arque randera at: [a.41dc 
terd IN VIGETUY, Ne 11 HINTED! um xcrelcat vo! nen, quocG !amian 
i to HET QUATH YDETAVELr an CALICYT 

Mitis itque 114ts ; Unam adinic de Hyperbola Speculatio; 

IgAM, quan? H reno noltre debemus ; (vil SOUdum 1) DC | 
tryex0-concavum , TI orn ope acle 1o abrx rectilin | 
0 Axem [ity politi, COnncere aocun, (Juam rem, 40 )- 
(6 redutam, [16 VEUTI T0 EYDONTTE \ DAUO Nm ns prot! 
Ce S061 Sectiones, & Centra gravitatls, conti, 
Leer... 

; l F } TL Fa , 
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656 DeCalculo Centri Gravitatis. Cap, V, 


PROP. XAXII. 


A.B. .Siinquacunque ab Axe Torn diſtantii, ponatur Acies 
Dolabrz recta , in ſitu ad illum Axem (non parallel, 
ut in Tornando Cylindrum, ſed) quocunque oblique; 
Formabitur torno Cylindroides Hyperboulicum Con- 
VEXO-CONCAVurn. | 

C, Et quidem «a Hyperbolaz cujus Semt-axis tranſyerſas 
«quatur minimz diltantiz aciei dolabrz ab AxeCy- 
lindroidis (ſeu Semi-diametro balis in{cripti Cylindriz) 
Axiſque conjugatus cumAſymptot4 eum faciat angulum, 
quem facit Dolabrz Acies rea , cum re@&i axi tor 
parallela. 

.D, Unde patet methodus , Cylindreides torno formandi, 
cujus ſeCtio per axem, fit data Hyperbola. 

E, Solidi hujus feCtiones Plano factz ; fi planum illud fit, ad 
Axem Solidi, Rectum ; ſunt Circult. 

F.L. S!, ad Axem , minus obliquum quam eſt Aſymptota ; El 
lipſes. 

F, H, 1. Si ſimiliter inclinatum fit atque ipſa Aſymptota ; ſunt Pa» 
rabolz ; vel (h etiam per Centrum lit) Parallelograme 
mum. 

#.G,K. Siadhuc Obliquius ſecet Axem, vel etiam fit AxiParal- 
lelum 3 Oppoſitz Hyperbolz ; vel (1 axi parallelum 
atque per verticem Hyperbolz Genetricis) oppoſita 
Triangula. 

Mf, Solidi fit conſtructi (a Centro utrinque xqualiter conti- 
nuati) Magnitudo, nota eſt: Quippe ad Cylindrum 
circumſcriptum, ut 3 LT +4 Hf, ad 31TH, 
Et Centrum gravitatis in Centro {olidi;ſeu Axis medio. 


Semilolici 
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ProP,XXXII. De Calculo Centri Grawitatis. 55 7 


&nifolid1 (plano per Centrum, ad Axcm reto, abſcifli,) 
Centrum gravitatis, in Axe fitum, abſcindit axis ſui 
rtem ad Centrum, quz fit ad totum, ut 3 L 7-4-4 4? 

1d 6L1-)-8H*, 


Oc quo commodius abſolvatur ;, Lemma pramiuam , in meo 


de 'Ev9/:06 Tractatu ; modo memorato, inlinuatuni , Demon- Fjo.. , ., 


irtione ex meo de Comes ſ[ettion;bus tractatu » Prop. 35, 409 petita, 
Ahunc ſenſfum ; 

$1ad Refts altcumus punita quothibet , equaltbus tnter%allts [umpia, 
nlnatim-applicentur Keite , quarnm Duadrata fit , mt numer runs 
cant3.nue conſequent nm I, 2, 3, 4, &c. quadrata, eolem 4/1946 vel 
wulibur quatratis artta ; One per harm extrema reliqua tranſit 
(wv, eff Hyperbala, 

uppe, (in fig. 27. ibidem, quam hic repeto bg. 214.) Manj- 
kfumeſt reftas H A, tales efle quales innuit Lemma ; (propter C 9, 
(#,C4, &c. ut 1, 2, 3, &c. & C A communem: ) Qurz'ti in 
"24 transferantur , ad CS ordinatim-applicatz ; Hyperbo- 
mAOO delignabunt. 


Qudli, manentibus CA, HO, ordinatim-applicatis, intervalla 
(4,90, minora fuerint vel majora quam nunc ſunt , vel etiam 
Vgulus AC ©, qui jam rectus intelligitur , hat obliquus quiliber ; 
rodbit utcunque A O O Hyperbola ; ſed cujus aliud erit Latus- 
rum, alinſque ad Aſymproton C M angulus © CM, alinſque 
vgs quem cur diametro faciant conjugata diameter & ordinatim« 

Demonſtratio petitur , ex meis de Contcts Seftiombus prop. 3 5, 
a. ui oftenditur , reas ad Hyperbolz diametrum conjugatam or: 
ezin-applicatas & O , hoc eſt, CD diſtantias, punctorum appli- 
Woms ad diametrum , a Centro, quas illic c dicimus ; (cx Semt- 
Uetro tranſyersa, & diametro intercepta 2ggregatas, ſeu $T=l--4 ; ) 


1 | 
& (1272 4 — ht : Quarum naque quadrata ſunt, > 7 -{- 


7P; (Politis T pro diametco tranſversa, £ pro latere recto , & h 


" ordinatim-applicati ad hyperboiz diamerrum.) Adeoque , 
tr T, L, quantitates permanentes,) fi ſumantur þ, hoc eſt 
d0, fey C-, arithmetice-proporticnales ut 1, 2, 3, &c, mani 

Bbbb 2 teltum 


E''% 


558 De 


feſlum eſt , qua'rara illa, 4 T*:-|- 5-63, eſſe, ut 
g , 

(ia, 'S y7*; arithmetic! 4 's yi oval, 4 37 net a, 
CatY\ V UCONN OTIS PLOpriectas (quacrnoue tu: 
rank crix av Litus-reftum , Oc querncunque 2d G! 

TYX C11 WE! SEHLLET } ICAiIT . ) Lemina Ct Ah 4 

1115 Pro 1s, | (CN: garur "7M 4, Acics 
AQO\ un > Axe Cylir ( L9YN0 C 
Rant! meu Q 1OCur Qu a 'QUy Cad axem nil; 


t. ut O Aa, cul | '[Ieins (17 ( 
| and, aN Paraliciat 
rallies cam wow [Tt ax1 | foi, ) Hneam 
iiud tan NQriumm, Y indrotdi nic 
& batis radius c A. _ va oft minima Gitantia act; 
\S "A continu: ata 42 Axe Cy Is dr1 FI | Gy 
{je IN AxeC do 
9\g\, CCC, 41Guz ad eu perpencicu! aribuz C '. F 
iden: ad planum CAz perpendicularibus  (), 
teſtum eſt, rectas a, efle wt 7, 
ſequentes ouadrata, ut Quadrata hotu 
(propter anguiun reed _ a 1 
junctis omnibus '0 7 , Guadcata harum eſte , ut qua 
illa xqualidus quadratts auRa, 

Adeoque 1 
Inte:1gantur in Cy.incrode 
ectw : Sectio per axcm exhibebit Ipſum 4 ( 
num, Erunt uttyque Circulorum 1)orum rady!, pl 


tokun cit US FECL am AC 0. (ranDouTat 


, ” . LE 
LV NATO d 
= 


\STSLY I LTH $$: C 4 
CONLatus 


TY TT199 


CUI, or 
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x 
a7 


Om} (li 
Jg\ & 


CAIU woe 
f 2 0) reetwn 


pls. O, utriult is four, a, | pt 0m ma Nermpe lt, 
- & LY 
fumprt: run F < C Vu {) ; $8 [na qualibus C 4 re 


ag 21 rolis C 7. fg.2 reſpectivi © 

[1 mV A bs, a anguic ) femi- recto ; Cl 

CM, qu:mcumaxe conjugato C9: 

vero altus lit angulus O Ax 4yaam ferairecius ;, af 

a T Quit (1061.0 Tg anga im, SCAM; 
lint: relpc 2()! 7 2 3 5. Xquiales, 
INITaUT ir JOU, 

"ole Cujus ſectio Per «x<m lit hyperbcia 

PCrvO1a, Qui PPe 2xp, 

1102s Centrum 


als 


ſed &, 
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2, 3, QC. numc 


51 Torn pes circa axem Cog (hg 
Circuit . Guorum rau 
, A (} 


Mnatur H iyperbola AQ O (hg. 214 


. FUR RE { x p y1n.1 ws 
13 S Ll, ' LN!S TOanm V3: C A aXts< LL. 


Cap), 


_ , 
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Cle nd!) ) 0 
po Vari. 
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: (0; (rx » Jar 
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&c, erectiow 
, (), &c, Mani- 
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{1 tt pPropterea 
1vIcem Xquales,) 
1Grati numecorum 


) Jeſerid 
1 Gut wx 40 
(fig. 214.) ple 
anum complentes 
ir. binis hgurs, 
ſo ectivis 3 fm 


«: Quod tt, 


= jn Ng. 214 


"9, 213 


tacit Alymrtota C Ml: :)v 


Hypet- 


1 (4) 'orae. 


| CITIPE L d Ng. 214, 


e, non modo Cylindrotdes hujutnod! torno torus 


(t dara FY- 
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064. von at _ . * aa & — . 4 
&CM afym Pro on L LIDULLOTA nt + ACLIm 418. TOrno exhtocre : Hor 
num curandum eri be mpe ut i \ hg. 21. fir »Quails iplt CA 
1,214 LiIQue "4,48 » A () S274 !}; IT 7 CC: VL, 11, 23 & - (« Qt en 


g 
em Alymprota Facit axts Con ju2 aus equalis, 

Soiidum vero [ic CONtructum cum varis admittar ſeftiones plano 
factas 3 £45 UT OrGNNe CNGUILATIUS , C17 {:derabimus hoc ndera {© EINTe 
x 3113 conttructione. formatuuns ; Verizong Icnceer Hyperbdoia 
040 Ng, 2 4G, CIFCA CO, PS ALUM iT \ . ol TIC NO 11% 
ge folidum argue iid quod Torng conſtrutiur ire modo docuin;r 


ex Gct1s 14015 patet, _ | 

Cumque Solidt hugus fceto quxlidert plano fat: fit ation; 01 
ken ſeftiont recta , ſen perpendicularis : Eſto ca per Asem, (cot 
0000; in qua eppotita Hyperboia (& xnetrices ) AQ 


" . 
qurum Centrum, C ;, Axis conjugatus(qui & Solidi Ai oft 3p C 7 
Aymprotarutn altera,C M , Axis Tranerlis Sa=2CA=_] 


=2S; Axis interceptus, AD=—4#d; aCenrodiſtantia, CD = 
[+ d=S-;-4; Ordinatim- 65m 2d hyperboiz axem; 
do0= h . curus quadratum . þ* = d . {nl JL I q-'-q* : 
— 3 *33 | ESE % jm 4 | M4 - . ——_. 4 
&S 
" 
——L, (quz ſunt u2que, ut ſeries Primanorum au&t3 ſerie Se- 


] 2 
Candanor i! LU CULAEVTLAR Dcrigs Secundanoru IN Mmyu Ta 1 1t3 1Er1e Þ+ « Th © 
"_ . | E-.- ; : | 
lum:) Ade mue £*: "2 aS 4 = Quod Ree 7 Cit CuUads cum 


red a [D x \ *TLNTIA A Centro) Ve! (huic Qu. } C9 YA? To 
Mtm-app'iCat;y - Axem conugaturm. { Quz omiua oltm d 
ſtraviaus, ( 0x. Set , Prop. 35, 41.) Et, propterea , hmi_s ( 


hoc elt DO= b, arichmen Ce proj zortionalibus ; erunt omni. rear; 
10, ordinatim-applicatarum a4 Axem c conj1 jugarum, (\patium OC 


- 


Y . $ . 5 . , ” 
ie-proportionalibus : Hoc eff, Series Xqualinm aufta ſerie Secur 
lorum, 

Nd &, ſumpto M in Alymptota C M , erit (pet Prop. 39. 1hi- 
wm, ut L; ad {, ficquadratum CH feu DO, hocelt +, 2d avs 
Gatam &M, Ade que Quadrata omamum 4 M {{potium M C# com 


] __—_ ro . - G N d £& p , 
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660 De Calcuto Centri Gravitatis, Cap,y 

Maniteſtum avtem eft, (ex conftrutione ſolidi,) quz reQtiz A, 
O o, inliſtunt erceta plana (ſolidum complentia) totudem cſecirg, 
los ; quorum diamett! funt ipſx A a, Uo, rectz. Quipge gag 
CA, 4O, cuca Axem £C8 converti , totidem delcribunt Circy, 
los. 

Intelligatur autem , ſumpto , ubivis in 4 O reR3 , puny = 
recta per Centrum Cm, cui erectum 1nfiſtat Planum feRionen 
faciens, quam itaque compleant retz ns (ipl1s m punttis inliſtents, 
Quarum quadrata (utpote, in ſuis reſpective circulis , inter diamer; 
ſegmenta Om, mo, mediarum proportionaltum , ſen ordinain. 
applicatarum ad Circuli diamctrum, | ſunt toeidem quadratz 4) 
dempris reſpe&tivis quadratis & m ; ſeu ym? = 0 Oq — my, : 

Sitque 1”, puntum mine, adeoque4m = o, & 0. Vqey 
—=& Oq: Et propterea, quz rectz C* inliſtit ſectiv, eadem erty 
que HQ AC hyperbola, 


Sit 2*, puntominM, (nempe C m eidem exiſtente atquCy 


aſymptota ;) adeoque/m=&AM, & Smq=O0Mq= —Þ:B 


T T 
propterea HOq—Imq= 3 Th ——T hh = 8=m7; 
ipſxquem, totidem $, invicem zxquales. Ade0que, quz Aiympto- 
tz infiſtit ſetio, eſt Paralielogrammum Refangulum, 


Sit 3”, punctum m inter 4 & M, adeoque & m minor 
\ M, cd cidem ubique proportionalis ; puta 1n ratione y ad b, A- 


i EY 
veoque imqez7T: Et $O0q—0mq=S8S*-}- 1h To 
ht — 0 oy O * . 
= $> =þ= —7=m?. Quz iraque (propter g minorem quam þ) 


ſunt quadrata ordinatim-applicatarum ad hyperbolz axem conjuga? 
tum, (utpote ſeries Aqualium aucta ſerie Secundanorum; ) Que 
1uudem Hyperbola 5emi-axem traniverſum habet $=C2A , ſeu tran{- 


2 
(erfum AxemT —= Aa; & latus rectum oy — L: Eſtque c0t- 


jugatus axis ipſa C m, rea ; Centrum, C. 


| Sit 4*, punum minterO & M, (inter Curvam & proptoren 
Aſymprotam ; adeoque C m, continnata , curvam fecabit ; & gut 
der utrinque continuata , ſe&iones oppolitas : ) Adeoque ( propter 
- 7; majorem quaim d\ M,ſcu n majorem quam h,)eruntd' Oq - 4Mq 


13 — þ2 
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7 _ 
= $3 | he =w,, hoc eſt $* — 7— T , quadrata Fig.216. 


edinatim-applicatarum ad Ellipſeos conjugatum axem , (per Coz, 
Sf, prop. 20. urpore lertes +quaiium mulCtata Serie Secundano- 
mm ; ) cujus axis traniverius, 7, feu 2 S, = Aa & Latus reQum, 


; 
þd lf” 
TT Er conjugatus axis, 3p\u Cm recta, qua curvam AO 
——_ 


_ | | Woe. 
kebitin eo punto cui reſpondet —F—— 7 = ?, 


Omnis igitur hujus ſolid! ſeo, plano per Centrum facta , er: 
x Cirevlus, nempe {1 ſuper ram CA, vel Elliplis, 1: inter 
CA& CM (ſeu inter curvam & aſymprotam proximam ; ) vel 
Puallelogrammum , (1 in ipsa Aſymptora ; vel Hyperbola { ſen 
tvs Oppolitz HHyperbolz , infra {upraque,) [1 per Cm inter CM 
& Ca; vel ipla quidem Genttrix hyperbola, {1 per Axem C0, 

Inelligatur deinde , Seftio reftz * 4, axt parallelz, intiſtens, 


Euntque, & hic , ommia quadrata reftarum punctis 4 infiſtentium F; 


(lanum complentigm,) puta jk, =0Oq—Orq=4Oq-Cyq 
(;ropter # « = C «,) 


ldiegque, ſix litinC, erit (ut prius) ſeftio per «#4, eadem quz ' 


Cd, hoc eſt H O A Genitrix hyperbola (proprer  — 0.) 
As {tin A vel a ; adeoque Cu=CA=S: Erunt $Oq—C.g 
4 - i 
=. Th —3=—Th=6*, Quyz itaque ſunt quadcata 


tdnatim-applicatarum in triangulo, (utpote Series Secundano:um ; ) 
}potivs bints triangulis communem verticem A habentibus,quze fiun! 
&&s decuſſantibus eundem angalum facientibus quem faciunt Aſym- 
ſatz ſe mutuo in plano decuflantes. 


*ſtinerC&A, vel C&a,; adeoque Cu = g minor quam 
T 
;EudOq—C.q=SP+ 7h —0 =, quadratao:- 


nin-applicatarum ad conjugatum axem hyperbolz ; (quippe fe- 
is Equalum audta (eric Secundanorum : ) cujus Semi-axis tranſycr- 
/:S$?—0>; (Nempe , quz pyncto « inliſtit ordinatim-ap- 


E. - = IS : 
Man Semicirculo A a ; ) Latus reAum, - 4/ :S* == <+ , fer 


19:03; atque axis Conjugatus, 1pſa *# rocks, 


6 , 


g.217> 


&62 TY); Calculo ( entr: Cravitatis, 


Car.) 


, ' 0 | ! 
"» 2 $1 {it extra Solidum COUTa ultra A yel 2 , (ade UC plani ſ:cans 
: Pars media ettam extra foitdum, ) Planum feca!s 1 ins punts 
occurret uby eſt FO ;vel Fo) =Cx =& #, fqua '12que punt 
{Un YCrmices OPPOLIN: Aigue uitra hag puricta , vSt "te Ws Inc 
{olidunt, erunt « OOG SK gy Wt = 
"of bs g* : 104 eſt Proptct Fg 1 6 þ6 CeUNt QUAIN Dy | "a A —03 + 
£4 : MF 
= +2 . Quadrati Ordinatim aPPL!CALACUIM t'\ perbol: Oo" 
litts hypervolis) a6 frium axem ; (urpore Series Securidanorum m 
. W_—_” | , 7 "—Y* 
Sata ferie Equalium : ) Cuyus Axts tranlverius ct 2y —>L & 
"£7 | 
PLatus rectun 424 T_— 4 GCENnmrum vero, IN x ; atque Ag 
15, 4 = 
Orans ner nu/us Soltdt Sectro, plano quod Axi fit mr 
facta, eit, \ el Opp olira Triangula ad eundem ver:icem, nempe 
Eolabuniy perbolaz Genitricts ; vel Hyperbo » One b 
al1Þi. 
3 Intelligatur denique , udivis 1n Hyperbo! x Geni Cl axe At, 
19.218, quantumyrs producto, fumi punttum *« ; unde ducatur 'r (cv mluſtat 


. $ * 4 .* 1 - 
{ectio) in piano per Axem foitdi, rea * r, {0'td1 Axt C4 nonge- 
raltela, fed erdem alicubt occurrens. 

ol quidem ft [UILLACHI « in C. fie! \Cet10 per ( niram, &equ 
1am ſupra dictum eff : In Cu QuUadraty OramAanm:- _ |icatarum iygt 


EF : jt p 
mY = S?3-j- Rh -n*: Adeoque {ectio apa , Ve Hy perdoa, 


ou X A WM = 

Aarailelogrammum, vel Elliplis , prout » manor et, Ve! 2qub 
Ve M3jOr quam h. 

# , h ” \t 

[ami vero, culvis Pr: "dictarum Cm. pu el! OICanr TT, 


an 


. / 
LIST 4 ” — C ——_—_— / - . — — (SS \ $48 42 jt! wr 
" = - | mM 7) es s '# [ —_—_— [- of = - 4 ( uit Pri14s Crat Om 1 
7 _ 


_—  : - 


/ 
- ORs : ; 
7 i — ) Adcoque Sr —OMm--mzx, ve 4M-Ar, 
, F 
' I 4 | . 7 L \, f 1 TN 
Veiiy-—oe Mm, {oro vario titu Punctorum m, » ; } noc ett, ape 
15 lnumme've! differctiix rectarun 4m, 1 hoc eſt , wars 


iT\i «> y 
7” Fa 


f - p E , a TS rr Ii : « 
#4) VL Fy/ 2. 3 ,NeMpe , OUmmM2, tt PUNCTUTI 115 a3 INCermes 


a þ. wm a 4 * p « 11411 ri 
110ner H & x; Difterentia =y GUO UT YPIAFLRL a 1207 
SS. L 
» -— - of + «7 - 
4g p-1 - _— 2 — ca ooo - F P 
y -— - 1. @ Cx 
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p Cum iraque Quadrata reQtarum punCtis = inliſtentium (ſeQonis Fig.21 8. 
r Lum ip * * inliſtentis Wa 3 Pony (per prius often- 
: Pep Ppt 

nd; 6)a0q—**q ; erunt ipſa, 09 = Sa - - E T:'Ncw- 
wy. " 21 F cum ſigno —,, fi m {1c intermedium ; cum ſfigno <4, (i 

T lecus,) Udi $2 & t 2 ſunt ſeries &qualium ; 2 » F, ſeries Primano- 
- WM nn, 6 —+?, ſeries Secundanorum. 
; Et quidem 1”, lit * T parailela ipl1 CM aſymptorr ; Adeoque Yr, 
a (cropter Sm=IM,) b*> —n?, ſe mutuo perimentes. 


: a! | 
4 Quo caſa , (i lit ettam $2 = 5 7, (exiſtente fcilicet ® in A vel 
1; adeoqueCA=Cx:) his item fe perimentibus mutuo, folum 


Fa : : . 
[19 [yereſt _ : & quidem cum 1gno 4+: (Nam, polito % in A 


an Ka, non poteſt puntum m intermedium efle inter © & Þ , Quin = 
; SME F 


Fa L L L 
=TT, adeoque F*=—-02, & F=SYpr=SilyT= 


T , 
" WLT)bT4/ * ſeries Primanorum ; (ut quadrata ordina- 
tin-pplicatarum in parabola.) Adeoque quz reftz »* =, per ver- 
qu WW tem A vel a ranſeunti , urrivis Aſymptotarum parallel , infiſtit 
ut 8 $ctio, eſt Parabola. Cujus vertex, *; Axis interceptus, * = 
[ LF, += / 
4 =Ca=y: Coq+IMgq:=4/:b 7h: hb —— 


us 6 
| Law-reftum , T: = T7 Ye (propter * =54/ £ 7) TV 


7 
=__ bg 


Sin (manente * = parallel; C M aſymptotz) pun&um « (ir extra 
Z 


| ay OP 

"1 folidum (ultra A vel a,) adeoque £7 majus quam 5* ; Eric ect- 

4 Wrnum 2 » F ſeu 2 þ # cur ligno +>, (quippe polito « extra Soli- 

| , hon poterit m intermediun! efe,, quin » etlam erit extra (04t- 
» Y LETT. z BF _ 

= Gn: ) Et? = $* -|- ——— # , hoc eſt m_ ao— 

1013, Fo7 __ £37 


T— , &rics Frimanorum mulQata ſerie Aqualium : Adcoque, 
- Cccc Ic 


Fig.219, 


Fig.219. 
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& hic, ſeQtio erit Parabol3 ; ſed cujus vertex fit non ins , ſed (1 
x n, intrando, curvam ſecat)in V ; & *, in axe continuatoennp, 


2 F 
rabolam : Latus retum (ut prius) Ti DELT * Verticis & 


ALS. 447 
ſtantia « V == FY.; of —5—» 


L 
Si autem (manente «  parallela CM aſymptotz) puntum , 
intra ſolidum, (live inter A & C, ſive inter C & a,) erit C« ming 
S 


F | 
quam C A; adcogue —- minus quam $®: Poteſtque m jel ni 


rermedium efſe inter © & = (nempe (i * 7 ſumatur citra CM,) w 
(ſi ultra) non efie: adeoque 2n F ſeu 2 þ F, vel ſigno — , vel ligng 
; + JOE. © ; 
-—aftici, Adeoquem® = $3 — A T7 — ſeries Equlim, 
illic mulRata, hic auRta, ſerie Primanorum : utrobique, ſeRiogitPy. 
rabola, & * in axe intra Parabolam : Latus rectum (u gr) 


2FT ORE : $ Loney £D L+-T 
TILT: . & verticis diſtantia «V— "2 VT”; ik 


farſum, hic deorſum. 


Oranis itaque Solidi hujns ſeo, plano Aſymptote paralldo fad, 
eſt Parabola,verticem habens in reftz *« 7 illo punto quo Curmge, 
nitricem ſecat. 


25, Si Cm cuiparallela eſt « 7, non ſit ipſa CM aſymptor, 
quz obliquius ſecer ſolidi Axem C#, ſumpto ſcilicet punftomin- 
ter &M:; eritn minus quam hþ. 


: FaT wy. 

Quo caſu, fi lit $*= >, adeoque C,, = CA, ſumpro {ci 

cet * in A vel 2 : ' His ita ſe perimentibus mutuo, erunt #*= 
b*—nzut : ; ; . 

——— =— 7, quadrata ordinatim applicatarum in oppolitis hy: 

perbolis, (utpote ſeries Secundanorum , mul&tata vel 2utta (ene 

Primanorum ; ) quarum quidem axis tranſverſus » V eſt extraſol 

dum , vertices habens in eadem Curva genitrice ; Signa vero —Þ 

zeſpicient, hocunum , illud, reliquum verticem. 

l = : | ! 

Idem accidet , {: fit $? minus quam >, adeoque « extra ſolidum: 


ki; qnod jam w non erit in verticur altero, (ed in axe tranſverſo alicabi 


tra 
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| bY —w*Z2nF _F> 
intra Vertices- Quippe tum ,* = 83+ —_ T , "hoc Fig.2 1g. 
— FPT--$3L 1 PR 

þ — T_ —TP—— , erit ſeries Secundanorum 

qulzra ſerie £qualium, mulQara vel auRa ſerie Primanorum. Qui 

wm eſt Locus ad Hyperbolam ; Cujus Axis eſt ipſa * =, vecticeſque 
n WM iis ca puncta quz funt in curva genitrice, 

Fx] 
n $i $* majus fit quam —— , adeoque * intra ſolidum : erunt =* 
b—n3T OF —F3 SHLAFT P-Yv__ 
i © 2 ah—_ T T, hoceſt ———— pe RK. + 
> wr, ſeries Secundanorum aucta ſerie Aqualium, & mulfata 
0 Wl wattaferie Primanorum ; adeoque Seftio, oppolicz Hyperbolz : 
ey z rearundem Axis (i curvam genitricem {ecet, vertices habens 
$) biplsinterſectionibus , vel,11 curvam iilam non ſecer, Axis conjugatus, 
Omnis igitur hujus Solidi ſeftio, plano tafta quod obliquius ſecat 
-- nem ſolidi, quam eam ſecat Aſymprora, ſunt Oppolitze Hyperbolz. 
#, $i Cm cui parallela elt x 7, minus oblique ſecet axem ſolidi _ L 
, WW 4a Aymptora C M , adeoque fir m punftum intra M 6 O: eric Fiz.220. 
ie qnajus quam þ : reftaque « 7 oppoſitas curyas genitrices ſecabit. 
F*l _ 

by Qaſu, {i S$* = —-, poſito ſcilicer« in A vela; (cum non 
| : Wi "M C 
00 WH pltmcadercinter © & x,) eric #* = - _ _ T, hoceſt, 


= 2 
FF mn —_ T; eritque ſeftio, Elliplis , cnjus Axis x w V, 


3. WI $rerticum alter in x, reliquus in oppoſita hyperbola. 


"i | wh 
; by viver0 (ir extra Solidum ; adeoque $® minus quam TI (nec poſ- 
bY —y? {-2uf _F* 


ſer knadere inter 4 & =: ) Erunt n* =$3-|- —— T 


2 » 0 
FX wed 9 EDS _ = = Sectio item Ellipſis e- 
h,cujus axis & ipſa « 7, ſed neuter verticum in punRo «, quod eſt in 
Wcontinuato extra Eliplin : Verticeſque in illis retz * * punttis 
\licahi I} bu oppoſiras curvas genirrices ſecat, 
3 


; For 
int5 I 0. $* emajus quam "T » 4deoque* intra ſolidum , erunt #%= 
CCccA3 $2 


þ3 
Fig.220, S?-h- L En —_—_ 7 — 
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og TinF oF 22nFT vb + SL-T7 


Secioque Elliplis erit ; Cujus axtum alter eſt tpſa* T rea, puntiug. 
que * it neutro verticum,ſed in axe illo intra ellipfin, cajus verticesfur 
in ei5 cjuſdem punctis quibus oppolitas curvas genitrires AO, a 0,ſecat, 
Ornis itaque hujus So1l1d1 ſeetio, plano tacta quod ad Axem ſolid; 
minus obliquum lit quam eft Aſymptorta ; eſt Elitplis ; vel ſaltem(6 
reRtum lit ad axem) Circulus, 
Solidi hujus Centrum Gravitatis quod ſpeat ; £1 totum ſpectemy, 


* Xqualiter utrinque continuatum,non eſt quod ambigemvs in iploCcez, 


tro politum elle ; propter tum SC totius axem(in quo propterex Cer. 
trum gravitatis [tum efle liquet, ex prop. 5, hujns ; ) tum Circuliply 
1am A a, quod tum axem tum folidum etiam ita d1VIGAT uit (ingulz fg. 
non unius particulze, fingulis alterius reſpective ſumptis, xquiponde. 
xcnt ; utpote xquales, Ge xqualiter utrinque remot# ; quare &inkoc 
£14 plano fitum efie conſtat, per prop. 3. vel 4, hujus ; adroquein' 
ipjo C puncto quod e!t utrique commune, 

Si vero alterutrum ſegmentum conſideremus ; puta O A ao, adii 
ence plano A a quantumlibet continuatum, vel hujus etiam fegn 
uixliber planis iph A a paraliclis abſciſla, vel interje&a; Hic 
erm rem tacile obtinebimus, 

Cui enim, verbl gratia, in Plano C A O 6\, fig. 2 1.4. cujus comer: 
"4. circa Co axem, iltiuſmodi ſemiſolidum ftormatur., r:#zun 
£ O quadraia (quibus & circuli his radiis deſcripti ſunt proportional) 


/ w 
Cnt, (per $A.) $2+ Tþ*,vel LT *j- 7#, hoc eſt, ſeries que 


l1urn auctalerie Secundanorum : Sintque (per Prop: 1, hujus) owns 
J* idens atque T* (in altitudinem ) H ductum, ſeu HT?, & 
omnia 1, 1*— | HT?; atquesmwnah?, 1dem atque 5H3 , & own 
7 y- : ; ; # T 
Fl = -L HI? ; Erant onzna $7 > = Th, =? 2 H-+- 4, (p6- 
lo { pro DO = h maximo: ) Solidumque converſione ye! Sem 
converlione fattum , ad hanc quadratorum ſummam, ut. Circulusw! 
Semicirculus ad quadratumradii., Adeoque ad Cylindrum Xque a 
rum cujus baſis xquetur Circulo radii D O maximi, ut 4 7* H+ 
T : T 
ad 472 Hob Hb, ſeuut $UT%-4TH* ad ; CT*-TH 
Hoc eſt, & 3 LT-|-4H® ad 3 LT-{-12 H®. 

Sed & reCtarum, adeoque & quadratorum aut circulorum 6 0, 


C A diſtantiz, ſunt ut h arithmetic propoztionales; Adeogs 
p (ret 


pH I _ 2© 2s 
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(xerhi gratia) quadratorum 4 O momenta reſpetu CA, ſunt toti- 
dim 272 -þ- -7 43 (ſumptis > arithmetice proportionalibus uſque 


of H maximum ; ) Adeoque (per prop. 1, hajus) omnium (live 
irtoram five circutorum) Ir: tos iocis ſuſpenforum Momentum, 
al momentum rotidem maximo #qualmm !n Giſtantii maxima ſuſpen- 


* | 7 
fam, ut 5T*H* -[- 7H ad $72 H -þ- 7 HH, hoc eft 4LT* 


-TH® ad T*-1-4 4 H* , fea CT-h-2 HÞ ad 2L7-4.3 H3, 

Cum itaque Magnitudinum ratio itt, ut 3 L 7 -j-4 H* ad ,LT 
+12H? , & Momentorum ratto, Z7-|-2 H? ad 277+ $H>, fit- 
qe Momentornm ratio ex rationibus Magnitudinum 6 Diſtantiarum 
compolita : erit Diſtanttarum ratio, (hoc eſt, diſtantix Centri gravi- 
wisaCA, ad diſtantiam totam ſeu altitudinem figurz,) ut 3 £27? 
+18LTH*--24H* ad 6L*1? +32 LTH*-|-3: H* vel (abbre- 
undo per £7-|-4 H?,) ut 3 £7-|-5H® ad 6L1+8$H> 


LT+2 Hey LTH: Hp; LT 41 8LTH*h24H)% _3LT+6Hz 
ETD maT CO CTTAT ES nc. 


Aeoque (cum in Axe Solid {itum elle certum fir,) erit in Axe lic 


Verhi gratia; f ponantur L = T = H: Eritut-3-|-18-j=24 
45, ad 64-3 2+|-32==70, ſeu, ut 3-!-5=9, ad 6+8=14, 
boc eſt, ut 9g ad t4: 'Sic, Solidi Centri gravitatis (in C9 (iti) 
aCdiſtantia, ad totam Ch, Arque limiliter judicandum erit (mu- 
Ws mutatis ) quzcunque ponatur ipſorum Z, T, H, ad invicem 
io, 


- Quzque hic de Magnitudine & Centro gravitatis Solidi Erefti, c- 

Wherefta Portione ipli A a plano adjacente dicta ſunt : ad Scalena 

lriletransferuntur ; (poſito 4 loco H pro figure altitudine ;) Atque 

a ſegmenta duobus utcunque plants plano A a parallelis interjeRta , 

Woteque ſunt duorum ipti Plano Aa adjaceniizm , vel Summa ve! 
erentia, 


SCHOLI7U M7. 


Ave hic tandem pedem figo ; neque hoc De Calculo Centri- 
Gravitatts Capur ulterius produco. In quo (i quiſpiam cauſetur 
K& [atis aliquando perplexum tnifle ; utut id non negem , perplexo 

(!1quos 
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(liquod aliud) ſubjecto imputandum erit. Nec dubito quin, quiia. 
tricatiſſimam rerum traditarum naturam intelligunt, me ſatis dilncid 
pro ſubjecti materia tradidiile , exiſtimabunt ; nec ſperaverint forſn 
clarius hoc o'im ab aliis traditum iri. S1 cut nimius fuiſſe vide, 
(utut ego is lin qui de hoc omnium maxime conqueti debeam, 

ut incredibilem intricatiflimi calculi laborem , ne dicam infiniun 
Cingi ſolus : ) qui ramen multiplicem cerum tradicarum copi.m ner= 
pendir, atque ſuccin&tam tradendi methodum ; facile pro me ſponſy 
erir, me, pro tanca materiz varietate , etiam brevem fuiſe ; Dum ez, 
unico hoc capite, tradi videat, quz, (1, aliorum quorundam exemplyn 
ſequutus, in longum protraxiſle vellem, ad ſptila fatiz voluming, re. 
que pauca, matertam affatim ſuppeditarent. Contra vero, liquisiſt. 
uſmodi alia non pauca adjungi potuiſſe queratur , qu tanquam omill 
deſiderat : neque ego hoc negaverim, (neque id mihi in acino uit, 
ſic omnia undecunque corradere , ut nullum ſupereſlert ſequenifpci- 
legium : ) Addo tamen, etiam ea torſan ipſa , quz tanquam dtlide. 
rata cauſantur illi, (i rite animum adverterint, ita unive-{alitertradi 
perſpiciant , ut nihil ultra delir, quam ut, — 
ticulares caſus applicentur : Saltem eas hic methodos tradi , quz liad 
quzſita particularia accommodentur, etiam aila innumera, quz hatte- 
nus pro difficilibus fuerint habita exfedire poterunt, 

Superſunt adhuc plura ad hanc, quz prez manibus eſt, De Meche» 
mcts, live De Motu dottrinam ſpettantia : Sed preli moras atque 
difficultates jam expertus ; hzc interim prazmittenda judicsvi , dun 
Partem Tertiam, jam inchoatay, abſo!vant operz, 


FINIS PARTIS SECTNDA, 
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&RSBBDBASPRDODSD 2 


ERRAT A 


ImaPreli, in opere tam difficili , mirum eſt quin occurrant ali- 
2; ed ſurmma cura adhibita eſt ut (int pauciſſhima, ſaltem que 
z/maut Senſum turbent, Opns totum (poſtquam abſolutum 
xmrate recenſere, totumque Calculum (quod tamen putaverim) 
»exminare, nondum vacavit. Nonnulla tamen quz animad- 
| nenda quomodo emendanda fint Lefterem monendum duxi , 
er|emendabit ipſe, vel condonabit. 


J44. 123.41 5. Aquilibrii. P.12 5.1.25. incedat. P.1 39. 1.6. 

wantur. P. 1.42. 32. duo Axes, P. 144.1.12. quzex. P.146. 
!s.Cuborum ſe- P, 151.0. 2 3. per 26.1. 26. datur ipſum. P.1 5 4- 
6&nDP, P, 159. marg. Fig. 127,128, 129. P. 160. l. 16, 10- 
arm, P, 162.4, 5. uſquead, P. 166. warg. Fig. 129, 131. 
179.1.16, dele fi, 1.2.6. illis. P. 173. marg, Fig. 131,133! 34+ 
175,merg, Fig. 127,128, 129,131,133. P.184.{.28. 4-2. 
8.1, 25, pluſquam infinitum. P. 191.4, 16. priſmarici imiliter 
fa, P.207.4.1 3. quadratorum. P.2 19, { 30, Semucirculo. /.32. 
farculi, P, 212.1. 32. marg.S. P.224.1, 22,marg.S. Þ.229. 
kn: Þ.233-1.18, —3eR*, P.239.marg. Fig.163, P.249: 
ig164. P.251.1. 35. prop.27. P.252.1.32.;c2R, P.25g, 
"vn, P-\-, Cetera nondum periegt. 


ER. EY IS 


= _ 
> — —_——— nd 


aA. tae 


WECHANICA: 


SIVE, 


Ide MOTU, 


| Tractarus GrowmeTRICUs. 


\uthore JOHANNE WALLIS SS. Th. D. | 
Grometriz Profeſſore Saviliano in Celeberrima Aca- 
demia OXONIENST ;, Regalis Societatis Lonpini, pro: 
tientia Naturali promovenda , Sodali; & REGI # 

Weſtati a Sacris. 


PARS TERTIA. 


IN QUA, 
De Vee ; aut unico, aut binis pluribuſve Ful- 
k (utento. | 
De xe in Peritrochio, cum Potentiis cognatss, 
DrTrochled, ſeu Polyſpaſto. 
DeCocbled. 
De Motibus Compofitis, Acceleratis, Retardatis, 
—_—_— 
e Percuſſtone, 
De ce 
De Elatere, Refilitione ſeu Reflexione, 
De Hydroftaticis, ©» Aeris AEquipondio. 
Variſque OQueſtionibus Mechanics. 
A. LON 'DIN\, ; 
8 Gulelmi Godbid ;, Impenfis /o/{:s Pitt , ad Infigne 


Albi Cervi in vico vuigo vocato Little-Buitatn, . 
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SIVE 


Traftatus DE MOTU. 


PARS TERTIA, 
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AD LECTOREM MoNITIoO. 


> Ur Partem banc Tertiam, 
(ut privs Secundam, ) tan- 
| quam ex abrupto inchoe- 
mw ; continuats tum Capi- 

Je tum, tum Figurarum, Nu- 
mri : Ad Partem Secundam jam dium 
f: Nempe, ut Citationes commodii(s per- 
untur, 
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CAP. VI. 
De Vetle. 


DEFINITIONES. 


Dzx. I. 


Vettem ( note fignificationis in uſu vnlgari ) hic cnfders 
mus , tanquin Lineam Rectam Intlexilem , Ponderiby 
vehendis , ſuſtinendis , vel levandis atcommodatam : 
Ponderiſque vel nullins , vel ſalrem aquabilis, Grecii 
wry nds dicttar, 

IT. 

Fulcrum (Grecis imuiyauy ) ilud eſt quo VeTis ſuitinetwr : 

vel etiam ſuper quo, tanquan immobili, movernr. 


Eft nomen , a Yehends dici videtur, (ut vefter , vill, 
vettura, vettigal, convexum, vexo, vexilitm, quaque his 
cognata ſunt , ) evimque prxſertim ipſivs uſun relpicere, 
quo Bajuli (ſeu Pa/angari; ) utrinque adhibiti , ett» (PF 

{ange itidem dictz) impolitum Onus veh»at 5 Aut eriam (qudes- 
dem recidit) quo Vettis, Trabs, ſeu Tignum, Fatcris ntrinqve fuſter 
tatum , incumbens Grave ſuſtiner. . 

Vox -Grzca poz3ds, five a vibes labor, moleſiia, live (nt iy 
cjuſdem (ignificatus) ab xaw/s move, dicatur ; alterum potius Ved 
uſurdreſpicit (quem Mechanici potiſſimum traant) quo, unids Ful. 
cri ope, Vis alteri VeCtis extremo applicata, re}1quo impolitgn 
Grave, facilius ſublevat : Quo reſpicit & noſtratium vox Lead, 
tanquam a /evando difta, quod noſtri dicunt te lift, vel etiam to heave, 
(quaſi a wveho diceretur inverhis literis ; ) unde & noſtratium was 


Headen, Coclum denotans , tanquam Elatum, Altum, Elevatun; 
(quomodo 


—_—— r—_ 
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Dee. (IT. De Vee, $73 
gomodo & Corlum cormvexam dicunt Poetz,) Fodem ſenſu nautz, 
boy de Anchora ft; 


blevanda , dicunt rs Wetgh Þnchor , hoc eſt, 
am ſublevare,atque ;»ve-e7e;(cui contrarium elt to caft Anchor, 
toceſt, projicere. ) ; 

A wy'ds dicituir Awe, quod prima (ignificatione eſt wefte 
a2, (unde ad alia etiam molimina transfertur ; ) atque hinc La. 
iroram m29{:or, molimen, mo'es, maleſta, &c, dici videntur ; nil quis 
kc 3 m2veo dita malit, 

Nos, utrumque Veetis uſum reſpicientes, quo & Vehendis ſeu 
inendis ponderibus, & Levyandis etiam accommodatur ; utrique 
k&\itionem accommodavimus. 

Quod autem, a (4% Ad5, nuoxatey dicunt Grzci ( utpote quod 
Vefti ſubjacere ſolct,) Latinis F w/crums dicitur , quod a Fwlcio, fulſs, 
flew, formatur cadem analogia qui a ſuis Verbis, eorumve Supinis, 
kcmantur alia ; nam prout a /avatum, ſimulatum, ambulatums, invo- 
4» kw , ſepolt m3 , formantur (QUACTUIMB, ſimulacrum, ambnlacrum , 
w IJ iuacram, ſepulcrum, (& liqua ſunt limilia) a fultzw formabitar 
+: WM firrom, Sed &, a Fulcio, fulcivi, faulcitum, etiam Fulcimen dici- 
©; WY i, & Folcimentum, eodem lignificaru. Significat autem vel 

{bimmobile ſuper quo moveri Vedtis intelligitur, ubi ſubmovendis 

prderibus adhibetur ; vel bina illa ( ive plura (int) fulcimina, quibus 
rinque incumbens Trabs, ſeu Vectis, tulcitur ſeu ſuſtinerur : Prout 
7 I alicnrel unico, vel binis (pluribuſve) Fulcris Vectis ſuſtinerur. 


[T, 
%, YT lpplicationum puncta, Centrum Aquilibrij, ali4que hu- 
Jaſmodi, ſicubi hic occurrunt , eoden ſenſu intelligenaa 
9, BY #2nt quo jupra de Libr2, definitum eft. 


fre (5 (fig 221.) AB, Vectis; O, Onus levandum ſeu ſubmo. Fig.:21, 
endum , vel etiam Obex amoliendus , V, Vis motrix adhibita , = 

1k; © 5 pant applicationis ponderis ; A, pun&tum applicationis Vis 

4s WI Pxrids; F, Fulcrum quo fuſtinerur ; cujus apex C eſt Centrum mo- 

ry. WI 5 Axique Libra reſpondet ; Onulque & Vis motrix, oppolitis ad 

man © fam Ponderibus reſpondent, IN 

ads, lrem, (Fig, 2 2 23) A B Vectis, duebus fulcris ſeu bajulis F,F, ſuſten- Fig.2 22. 

ate, ©} 2m; © pondus ſeu onus impolitum 

\; ems autem tanquam rettam lineam (ſed non flexilem) eadem 

titone bic habemus , qua Z:bram ſupra lic habuimus : Quoniam 

modo | Dddd 2 ranquam 


_— 
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tanquam nullins ponderis xſtimatur. Er ſiquid, reveri ponderis by 
beat, id vel oneri movendo , vel Vi motrici, vel partim huic partin 
il11, (pro vario ſitu) accenſendum erit. 


< + > LAS oF, Sed >, & A +> >, 4 0 <& CE 2, 2, Bo *, &>. 3, », e 0. >, ( 0. RA 9 S$>t& $ 
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$i Vedctis, ( unico fulcro Oneri & Viribus intermedio 
pixus, ) tanquam Libra conliderctur ; quz de Lib;i 
ſupra dicta ſunt , eadem & V<cti accommodantur, 


T1922 1. Pa: fi Vectis A B, Fulcro ſuſtineaturin C , atque applicentu 
Onus in B, & Vis in A, ( utraque deorſum prementia;) Vis 
& (nus contra-ponderant ; (leu invicem contra-nituntur;) hoc eſt, 
Vis deorſum 1n V, elevat O. per 1. ap. 3, 

Item, tantundem fimul gravant feu premunt Fulcrum , quantum 
eſt utriu{que {imul (cum iplo Vette) Vis (dum ſuſpenſum onus in qui- 
ete libratur ;) per 2. Cap. 3. duinque eſt in motu, quantum per 16, 
Cap. 3. determinatur, 

Item, tantundem utrumque ſuum afhcit ſeu gravat applications 
punctum, cui vel dire&e imminet, vel directe ſubeſt, (vel ipſum, wel 
jus Centrum gravitatis,) atque (1 in ipſo effet applicationis punto, 
(Quod & alibi perinde obtinet.) Per 30. Cap. 2. vel 4. Caps; 
& 16, Cap. 4. 

Item, in ea ratione valent-(Vis agendo, & Oqus reliſtendo,) 
quz ex rationibus Graduum (pura Ponderum & Virium,) & Diltar 
tiarum punRorum applicationis a Fulcro ſeu Centro motus (feters 
paribus ; ) per 12. Gap. 3. 4 

Item, (i Vis (fic xſtimata) oneri przpolleat ; movebit ; S1munis, 
non movebit. per i 1, Cap. 1. | 

Adeoque, quo propius ad fuicrum {it Onus O, & Vis V remotws 
eo minori Vi majus movebitur Onus. per 12. Cap. 3. 4.3 

ltem, (i, propter curvatum Vectem (quem rectum ſupponM; 
vel (quod codem recidit) propter Centram morus extra plum Ve- 
em, (hoc eſt, extra reftam applicationum puncta jungenteD 


-— 
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I « propter non ealdem Oneris Ge Viriun DireCtiones ; vel 
WF a undecunque, contingat ; pro vario Vetis litu, inzquales ſubindo 
NW rs eſſe motuum (Oneris & Virium motriciam,) Obliquitates : 

Exdem hic anomalize contingent , quz de Libra oftenduntur, prop. 

14. Cap. 3» = ; RE ER RS 
4 Aliaque de Libra rradita, etiam de Vecte intel1igonda erunt, 'VeRtis 

aim Libra eſt ; Sc Fulcri vertex , eit Librx Axis, ſu Centrum 
Wltis: Onuſque & Vis Motrix, fant ut Pondera vtcinque Libre 
mpucata, Adcoque qui 1:.1c de Libra untyertaliter demonſtrantur , 
feciatim Veti conveniun:. 


SCHOLULILEM. 


| Grandum interim eſt ; quamquam Veetium proacipuus uſus eſſe « 
0 ſoleat ad onera in altum levanda, (quem iraque vocabula horſum 
id xcommodata potiſhimum reſpicere videantur, ) tamen eadem om- 
x00 ratio eſt, mutatis mutandis, Ve-tium 10 alto (itu adhibitorum, 
a quolcunque odices amolizndos ; (eadcmque & hic demonltratio. ) Fig.22 3, 
us W fa, fi, in fitu horizontali, Vectis A B, frmiort tulcro F ad dex- 
'is mm polito nixu>, adkibeatur (+4 in A applicataz ad amoliendum 
ſt thicem O a fniftram yolitum ; aut ad tores ibidem pertringendas , 1 


lindvehujuſmodi perficien:'1m. Eodem modo ; (1 ſulcro F, ſuperne 
m polito, adhibeatur A B vectis , quo Clavus ſuperne fixus ſubducatur, 
w- W wadhibita in A qua ſurſum pramat. Er lic alibi, 
16, Dico autem , firmiors Frulcro F. Nit1 enim ſatis firmum lit Ful- 
cum ; Manente O, movebitur F, (ut hat O fulcrum, & F mobile , de 
ns W quo in Propoſitione ſequente dicendum erit. ) Sicur &, niti vectis 
il WM ABlitfatis bes, frangetur vets A B, vel curvabitur. (Quz & 
ao. W 1lidilimiliter intelligenda erunt.) 
$f Et quidem lic Mets inter plura diitrivuitur motus, ut in am 
diguo lit , quod Fulcrum dicatur, quod Mobile, Sic in Navium Re- | 
10,) MW ms; dum Vis Manubrio applicatur, Palmulz Aquze ut Fulcro innixa, 
SXalmam cum conjun&ta Nave {ubmovet : Verum , cum neque ita 
ens WW firmum fulcrum fir Aqua, quin & ipſa nonnihil prefla cedat , ratione 
notus hujus , Scalmus pro Fulcro erit , eritque Aqua pro Mobili :. * 
05, WF $d&, cum neque Remus ipſe tam valtdus aut firmus lit, quin Flecta- 
| turnonnihil ſeu Incurvetur , (ettam cum ion trangicur; ) rertius hinc 
au, WF oritur motus: Qui quidem tres motus ſe minuui.: 11 icem. Quippe 
| uz Ceſſio, & Remi Flexio, motui Navis norintii! demune , qui 
F;/ Major effer {1 non adefſent illz , f{icut ex adverl», Motns Navis, 
admque Remi Flexio , Cefſtoni Aquie ; du0jue motus reliqui, 
D;) Flexton! 


Fig.224- - 
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Flexioni Remi nonnihi} demunt : Adeo quidem ut Vis eadem dhibi 
quz jam tle& tr, fi nec Aqua ceferer , nc #ubmovererur Navis, ge. 
mum frangercr. Er fimile ctto ta alits judicium, 
Fig.225, Sed & nonnunquam gemini Vectes, decufſatim POliti, eidem 
326. communi Fulcro nitantur, Ur in Forficibus, & corcipi.us  adin. 
rerj<&tum obicem -el ſcindendum vel comprunenaum adorn: Ubi 
duo VeRes A B, *&, cemmunt tulcro F nixi, (adhivica v1 in A. 
comprimunt interjectum obicem © ; & quidem eo fortius, quovel 
O propius eſt ad F, vel A a inde remotius, 
Quz autem ad hanc propotitionem monemus ; etiam in ſequentiby 
obrinent, 
Poſlent quidem harc omria deduct , ex prop. 4, 5, 6. Cap. +, (ub 
fundamenta ja&ta ſunt pro Machinarum oimnnium viribus xf} mand; ;) 
Cum autem id de Libra jam fatum lit , Cap. ;. potius duxi, eque 
de Libri dicta ſunt, ad Vectem hic tran-terre , proprer (imiles utrg. 
bique atteCtiones ab iiſdem principiis deduFtas, 


of 7 8 


Si Onus, Vecti applicatum , Fulcro & Vi motrici inter- 
jaceat : Quz de Libra traduntur, etiam huc facile tran(- 


ferentur. Aut ctiam, {1 Vis Fulcro & Onert inter- 
Jaceat, 


Fig.227. Empe, Si ad AB vetem, inter Vires in V, & Fulcrum 
inF, avpplicetur Onus in O: Vis ſurſum in V, ſecundum d- 
rectionem ſuam procedens, elevat O contra dire:{16nem ſuam; 
(propter intlexilem AB: ) Adeoque contra-nituntur vis & onns, 

Per 1. Cap. 3. 

Fulcrum vero non utraque vi premitur (vi ſcilicer oneris, & nl 
motrice,) quia vis motrix non eſt deorſurn , nc Fulcre impedirut 
(ut incaſu propol:tionts pracedentis ; ) fed furſum : Sec neque toto 
Onere premitur F, ſed auxilio virium in V partim ſublevatur. (Cu 
conſonum occurrit ad prop. 18. Cap. :.) Quantam autem onerls 
partem ſuſtinet F, determinandum erir ex iis quz poſt tradentur & 
Vette duobus Fulcris ſuſtentato, 


Sed 
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Sed & hic in ea ratione valent , Vis ſurſum niterdo, & Onus re- 
mendo , qu Cx rationibus Graduum , S Diltar 137W8 puncti aj pli- 
ationisa Fulcro, componitur. per 14 & 1:, Cp. 2. 

Arque 11 Vis (lic ſtimata) Prapoieat ; ſv! m vebit Orus : Secus ; 
wn movebir, Et quidem [1 minus pollcatne ſuſtinebit guidern, Per 1 1, 


Gap. 1. : : 

Adeoque ; quo propius ad Fulcrum (tt Cns , vel Vis remotior ; 
wminore Vi movetur majus Onus. Quiype 1ic Uneris Vis minuitur, 
Vis motrix angerur. 


Qurque ad Prop. przcedentem , ex prop. 14. Cap, 2. notantur : \ 
tam hic locum habent. | 
Eadem fere omnia dicenda veniunt , fi Vis V , Fulcro & Oneri Fig.2 2\". 
mercedat. Hoc faltem intereſt, quod Fulcrum jim ſaperne ponen- | 
km erit ; Ge minus Onus, nonnil1 majore Vi e.evabitur ; Sed neque 
un Onere premitur Fulcrum, quam Virium parte, 


—  — 
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$i (ad Vetem cum unico Fulcro applicatorum) ratio Vis 
motricis, ad Onus, major fit quam reciproca diſtan- 
tarum (punCorum applicationis) a Fulcro; Vis Onus 
movebit : Secus; non movebit : Si minor ; ne ſuſtine- 


bit quidem, 


” ” 3 
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Ed gratia.Si Vis Motrix ad Vim Oneris,fit ut 2 ad 2,fca » ad m1, Fig.22 9, 
ltque diſtantia VF ad OF, ut 3adz, ſeuut wad: Aqui 20, 
'olebunt quidem Vires (propter 2 x 33 *« 2, ſeu ma=—==m; ) 23 - 
lntutique. (ut jam oftenlum eſt, 2d prop. 1 & 2.) illarum valores 
"rationeex graduum & diſtantiarum rationipus compoliti, Adeo- 
K, nondum movebit, Sed [1 Vis motrix vel tantilium augeatur , aut 
Wuatur Onus : Vis prazpollebit , adeoque movebit Onus, Sin mi- 

nuatur 
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nuatur Vis, vel Onus augeatur ; Vis Onus ne ſuſtinebir quidem, per g 
I 
.& ] I, Cap. Il. . 
Demonſtratio perinde valet . five Onu: vitra fulcrum reelÞ$gzye, 
ut in fig. 229. livecitra , ut in fig. 2 30. Aut etiam (w in tg, > 1) 
F Vrs uerique interccdat 3 Nt quod Ny. Cc: VF motrey tcp, e: 
major elle debeat quam Vis Gnert> (p10; '-> 1; 40:54) a £:1crs Dj. 
ſantiam) quo pollit Vis Oner) aquipoliere - 11 1t ex avverſo , uh 
Onus citra Fulcrum «ſt (V1 MOr 'ic1 & "UcLrO un *r'es um ) Vs rcotr'x 
minor . major! Vi ponGurl, 2 quipoict ; (prom minorem Uneris 
a Fulcro Diſtantiam : ) Ubi aucem Fulcruini intermedum ell, poteſ 
atrumvis contingere. 


- — — — — 


PROP. IV. 


Datum Pondus, data Vi, Vecte movere. 
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Fig.229, [ Ntelligatur vis Y, oneri 0, zquipollere ; firque expolitum Onus 

m O (quod utiquelitradOutmad1 ;) & « /” visexpolita, (puta 

quz lit ad”, ut adi; ) lirque onus #2 O, vi «  movendum. 

Si Vectis AB (bg. 229 ) ita dividatur in punto F, (quod Fulcro 

incumbar,) ut lit AFadF B,utmad», Vis: in A adtubita, Onen 

m O applicaro in B xquipollebir ; per 3. hujus. (Proper rationem 

virium ad onus, » ad ms, reciprocam rationis Ciſtantiarum mad «; 

adeoque, qua ex utriſque componicur , momenti ad 1mpedimentum 

rationem xqualitatis, per 6. Cap. 1.) Si iraque , vel rantilium ad 

Fulcrum verſus admoveatur Onus , (quo miruatur Impedimentum,) 

vel inde remotius applicetur vis (quo Momentum augeatur, ) vel de- 

nique Fulcrum tantillum promovearur ad Onus (quo urrungue hat,) 

Momentum Impedimento prxpollebit , & Vis expolita (lic adhibira) 
expolitum Onus movebit. Per 5g & 11, Cap. 1. 

Fig.220, lIdem hier, 6 Vetis ABirain © dividatur, ut 'fir AB ad OBu 

231. madus, Quippetum, polito Fuicro in 3, xquipoliebit vis ## a 

ponge:' 


VI, 
Kg, 


zur, 
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-"niri »O in O ; (propter Vis & Oneris a Fulcro diſtantis ip (is 
meprocas 3 ) Adeoque [1 vel Fulcrum Onert , vel Onus Fu'cro, tan- 
1,um admoveatur, vel remotius applicetur Vis , hac Oneri prapolle. 
1, adeaque movebir, Quippe tribus ſaltem hiſce modis (ne plures 
qminem ) augebirur ratio diſtantiarum A F ad O F. 

Pact autem , in hac poſteriori via , (1 Vis Oneris major ſic quam 
vis morrix ; debere Onus Fulcro & Vi Morrict intercedere, ut in 
Fg, 232+ St Vis Motrix Vi Oneris major lit , poteſt Vis illa Fulcro 
& Oneri interponi, ut in Fig. 231, Verum ubi hoc contingit, Vette 
z0n opus erit ; quippe Vis Motrix , Onert immediate applicata, mo- 
21 ONus- 


PF ATP. Vi 


i Veftis (Tignum, Palanga, ſeu Trabs oblonga, ) ſitu 
Horizontali jacens, utroque ſui extremo Fulcris ſuſti- 
neatur ; Fulcra bina ſultinentia, onus inter ſe partiun- 
turz idgue in ea rattone que elt reciproca diſtanti2- 
rum ſuarum a Vectis Centro gravitatis: Et quidem 
utrumvis cam totius portionem ſuſtinet quz ad totum 
eam habeat rationem ,. quam habet contrarii Fulcr: 
Ciltantia ad Ciſtantiam totam, ſeu VeEis longitudinern. 

Adeoque, fi VeCtis, vel Trabs illa, fit xquabiliter gravis 3 
K propterea Centrum gravitatis habeat in media lon- 
gitudinez (aut ctiam, (1 hoc propter aliam cauim 
contingat 3 ) Onus inter ſc zqualiter partiuntur, 

4 vero Centrum gravitatis in media longitudine non fit : 
Fulcrum 111ud magis premitur chi propius eft Certrun 
graviratisz arque in ca ratione que hac propolitiune 
dtermnatur. | 

IKmque valet, fi V<Ri ubivis applicetur Pondus quod- 
vs Nempe, ft Vow ius pracize Vecris mecto avpli- 
cetur 5 Xqua itcs ab wrroque Fulton {uſtinc.ur. S! 
nn in iplo mcdlo, in c4-5atione premitur , ab incum- 

Eece bente 
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bente Pondcre, utrumvis Fulcrorum , quz eſt reci. 
proca diſtantiarum ſuarum a puncto applicaticnis. I 
ea vero ratione ad tutum Pondus ablolute conſiders. 
tum , qua eft contrarii Fulcri Dittantia (4 punto ap» 
plicationis ponderis ) ad Fulcrorum ab inviccm Diltan. 
tiam, ſeu Vectis longitudinem, 

$1: autem in pluribus pundctis, plura applicentur Ponder 
d2 lingulis ſcortum [1mile fict judictum (nempe, quan- 
tam partem cujuſque Ponderis,utiumvis tcratFulcrum;) 
atque inde de ommbus {mul iumptis. Vel etiam (quod 
eodcn recicvet ) tvidem omnia applica'a cenſ-antur,ubj 
cir commune omntum Centrum gravitatis, 


| 2p daobus Fulcris in A& B, Vectis A Bſuſtentus ; cujus Cen. 
trum gravicztis lit O punctum medium : Vel (quod codem reci- 
ct, PC PrOP. 16. Cap, 4.) Inteiiigatur A B Vectis tanquam linez 
reEta nullius ponderis , quz 1:3 fut punzto medio O, onuſta intelligh- 
ur totius Vettts (Tigni ſeu Trabis) pondere , cujus Centrum gra- 
.1atis tide efle intelligatur ; Vel denique (nam G6 hoc tantundem 
valet) Vectis punto medio O, intelligatur Pondus quodlibet apyli- 
Catun:, Dico utrumvis Fulcrum ſemitle rottus Ponderis oneran , 4 
{eoque Fulcra duo rotum onus #qualiter inter fe partire, 
Maniieſtum utique eſt , Ons fulcro A incumbens , tantum eſe, 
quanta Vis eſt quz ibidem foret ncceflaria huic ſuſtinendo oneri, fi 
(manente tulcro B) tulcrum A abeflct. (Quippe tantum Onwelt, 
juanta Vis eſt qux ſuſtinendo ſurhcit : per prop. 11. Cap. 1, vel prop, 
18. Cap, 2,) Hoc eſt, (propter diltantiam A B, duplam diſtanvz 
) B, } quz dimidio Oner: xquipollet, (per prop. 3. hujus.) Icem- 
que limilicer oltendetur de Fulcro B. Adeoque rotwm onus 2qut- 
'1rer inter ſe partiuntur dug, Fulcra A, 3B, Quod oftendendum erat. 
Si vero Pan&tum O(quod lit vel rotiusVeRtiz ſeu T rabts Tigrneatt 
Palangx Centrum gravitati>, vel pur:tum applicationts 1mpoiny 
Ponderis)non (it in iplo Vectis puncto medio : Urcunygue tanto Unere 


, premitur tulcrum A. quanta Vis eſt quz huic ibidem ſaſtirenco pat 


eſlet, (1 abefſet A tulcrum ; Hoc «it , (per prop. 3. hujus, ; quod lit, 
ad totum Pondus, in ca ration? quz e!t reciproca diltantiarum AB, 
Oi, hocet, cc OB ad AB. Erlimiliter oftenderur eo onere pra: 
Mi tulcrum & , quod fit ad Poridus totum , 11 ratione recipro2 diltan 
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ProP. V. De VeGe. vr 


:mB A, O A ; hoc eſt, ut OA adeandem AB, Er propr: rea 
& eundem utrobique conſequentem) onera tv'crorum A, b, tint 


dinmicem, vt OB ad OA, hoc eſt, in recip:oca ratione ſuarum 
(b applicatLonis puncto) ciſtantiarum, Qurz iridem erant demon- 
*z00a. : | | 

Sin plura app'icentur Pondcera , puta aiterum in O, a'terum in I . 
Eniliter oſter:detur , Fulcrum A, eam partem ponderis luttinere, 
gue lt 1d totum-ut O B ad A Þ ; camque prtem porderis l, quz ad 
mum lit ur 1B ad A B: Er Falcrum B, eam ſuſtinere poniderts O 
nrtern , Qu fir ad rotum, ut OA ad BA, eamque partem pon- 
brig], quze {it ad totum ut I A ad B A, 

Veletiam (i per prop. 27. Cap. 4. quzratur commune (imul-utriuſ- 
ae Centrum graviratis ; atque ibidem utraque cenſeantur tanquam 
gum Pondus appltcari : Hujus eam partem ſuſtinebit utrumvis tul- 
um, quam indicant reciprocx diſtantiz , (per modo demonſtrata ) 
Tntundem utique gravant utcunque applicata pondera atque {i ibidem 
Gn ubi cſt commune omnium Centrum gravitatis ; per prop, 16. 
17. Cap. 4+ 


SCHOULIH M. 


lco autem diſerte, [» ſitw Horjzontali jacens, Quamquam 

aim de hac condittone prorſus tacere ſoleant Mechanicorum 
Feriptores (quantum ſcio, Omnes : ) rationem onerumad A & BE, 
andem aſſignent in Obliquo VeRis ſitu, quam aſſignant in (itu Hori- 
wrali; Eft ramen onerum, alia plane ad invicem ratio, in hoc, atque 
nillo, fitu, (Ut ex dicendis ad prop. 8. patebit.) Quod quidem 
wuſque verum eſt, ut, prout alterutrum Vets extremum A altias ele- 
tur, ita continuo miauatur Onus ; donec tandem, Vecte ad litum 
Rrpendicularem redaRto , Fulcrum A nihil prorſus oneris ſuſtinear, 
& 8 totum, Quod in erigendi przlonga Pertici, vel Scala, facile 
W deprehendar, 


Eeee 3 PROP, 


Fig.3 34; 


Fi2.23-, 


oY 2 De VeGe. Car, VI, 


FEDPF. VL 


Hinc ſequitur ; Ita poſie ad eundem Vectem (duobys 
Fulcris ſultinendum , vel Guobus Bajulis icrendum, 
applicart Pondus 3 ut unius Fulcrt (cu Bajuli) onus, 
ad onus rcliqui , cam hibcat rattonem quam quilque 
velit. | 


Uta, fi Gigas & Infans (ſen Faicra Ermitudinum w'ennque in 

aqualium) adhibeantur (ile quidem in B, fic in A,) edzm ror. 
zando oneri, imponendo Vecti AB: quod ita moderandum {i y; 
ferentium viribus juſti proportione coniulater : 1d her, (1 {24 vidaryr, 
in Q), vettis AB, ut lit diltantia BO ad O A, ut (un: vires Aa 
vines f, Quippe, tum erunt Onera Virious propornionalia; per 
pracd. Sc6 iplius Vectis hic nulla habetur ratio. 


—_— OO— —— — 


PROP. VII. 


inve etiam Calculo colligeturz Quanta cuique Veſts 
puncto Firmitas requiratur, ne rumpatur. 


9,255, I Xempli gratta, Vedctis AB, duo ſegmenta B O, O A, firmitate 

conjunctionis ſux in commum O punts, impediuncur ne ruto 
Vecte ruant. Tanta igitur conjunctionts firmitudo ib1d:m requiriur, 
44anta {1 disjunRa eflent vis tulcri foret nece{Laria ucriuſque (cgmenti 
<xtremo ſuſti.endo. Si amem, disjunctione in Q) facts , ſuppolito 
Fulcro ſuſtinendum effet utriuſque ſcgmenti extremum ; onerandum 
:oret (per prop. 5. hujus) fulcrum illud , rum ſemiſ- ponderis BO 
(pzopter Vectem B OQ, duobus fulcris in B & O ſuſtentum , ) wm 
femiſle ponderis O A, (ob limilem caufam : ) Hoc elt, femile torius 
A 3, Tana itaque ficmitudinis Vis in O requiritur, ne Vectis ſuo 
pondere rumpatur. 

Intelligatur deinde , eidem O punto (prxter ipſum Vets fe 
Trabis pondus } imponi vel ſuſpendi pondus aliud quantumvis. Mi 
«itritum eſt onerandum fore ſubjectum fulcrum 11lud , tum femiſ 
(OL 


Prop, VIIT. De Vette, $83 


atns A B, (ob cauſam jam dittam,) tum toto onere Ponder is ibidem 
ncambentis. T ana itaque Vectts trmitudo ibidem requiritur, QUE 
jnol utrique (ſui ſemiſh, & tori ponderi impolito) xquipolicar. 
Inelligaror demum propont pun-tum quodyis alind cxpendendum 
(extra punctum applications appeni1 ponderts) ut 1, Manitcfum ot, 
{ djunctione tbid-m facta ſupponendum effer in I Fulcrum , one» 
dum tore tulcrum 1:ud (od caufam modo ditam) tum femille 
wrderls G [tum femifle ponders | A, (hoceft, femiite torius B A.) 
un etiam {per prop 5. huus) ea parte onerts O (titer B & [ 
ent) cuz fit add totum ut BO ad 31; (atque fimilicer , 11 plura 


i140 
[ 


hecpond-ra five mtec B & 1, five inter I & A, imponi aut ſuſpent'y 
eligantur, de [ingo!ts fret judtcjum ; adeoque, additione f:&i, ve 
eonibas; ) ranra iraque firmicas in | requiritur que oneribus illis ac2t- 
what. Atque [1c a.:bt, prout res tulerir, 


SCHOLIHK 2M, 
Tque func, 11 re Architectonica , factenda erit eſtimatio, quam 
rabis cujaſque partem oporteat tortiorem tacere, pr0ut imp9- 
xadi onerts & dilponendi ratio poſtulaverir, 


PROP, VIII. ® 


1 ntelligatur Vectis obliquo ſitu poſitus 5 Fulcrum ela- 
tus, cam totius Oneris impoſiti partem futtinebir, quz 
ltad totum, in ea ratione quz componitur Cx ratione 
Diſtantiz Oppoſiti Fulcri ab applicationis puncto , ad 
totam Fulcrorum ab invicem Diſtantiam ; &, ratione 
quam habet ad Radium Sinus rectus iſtius angult quem 
cm recta ad horizontem perpendiculari facit Vectis ; 
leu Co-finus inclinationis Vectis ad horizontem : Reli- 
qQuimque oneris ſuſtinebit inferjus fulcrum, 


Nempe (in fig. 236.) Oneris O ea partem fiſtinet Ful- 


cum A, que fit ad totum ut B wad B H; -B vero, que 
ſt uH ad BH. Adcoque Onus Fulcri A, ad Onus 
Fulcri B, ut Bu ad & H. 


[ntell;zZatur 
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632. De VeSie. Cap, YI 


Nreliizatur enim Vectis A 1; = R, fitu ad Horizontem Ohl; n9 
 politus, {uicr's A, B, ſuftertus ; cut applicetur, in O, porus quod. 
vis, Vectem diritaens 17 duo fegmenta, AQ = «a, & Og<! 


Nanictym eſt (per dlnonitrats ad prop. $.) Onus tulcri eaioris 
A, tantum ele, quanta Vis eter dem tvidem ſuſtinendo neceſſari; 
[1 . manente tu.cro Þ) abcilet A tuicr.m. Hoc eſt , propter = 
7B elvihonem 1m Om earutione ad rotum pordus , qua eſt diſtan. 
riarum BO ad BA, {ub ad & : per prop. 2. hujus, "el prop, *, 
( an. 2, CC PruP. Li. Cars S:. 6 Ge i OIYD ; Propter Oy! um 
tum ad Horizonteim , adecque Cbliquum Delcentum tt (manentes 
moveretur A, (putain arcu A H, cujus Tangens AT ; ) inearniane 
quam ad Radium habert Sinus rectus - anguli quem facit Vegis 
cum perpendiculart, vc! Co-linus anguli Inclinationts ad Horizon- 
rem : per prop, 1 3.Cap 3.vel prop.21.Cap.2. Hoc eſt Aba4B A, 
fjuOE vl BoadBO, putautsad &, Adcoque ; propter finyl 
a:Famque caulam ; 4n Ca ratione Que EX utriique COmponitur ; 52d R 
&:bad R, hoceſt, uts b ad &*; Seu ex &O ad BO, &BQOW 
3A, hocelt, tSO2d BA, ſeube ad BH. 

Adcoque Oneris reliquum quod ſuſtinet B fulcrum, ſt adtotum, 
wo Had BH, | 

Et propterea Onns fulcci A, ad Onus tulcri B, ut Z «ad, H, Qui 
erant demogſtanda. 

Hic not reciam B x (Co-linum anguli inclinationis AB 11) in 
eaucm ration? fecart in «, qua ſecatur B A in O, 


SCHOLIMH M. 
Aufa diverſe rationis in Obliquo VeRis litu, ab ea queeſtn 
{iu Horizonrali ; hinc oritur, quod, manente B fulcro, ft 
crum A 1mpCit rantummodo Rotationem punecti O circa B centrum, 
quz ia hoc litu xquipoliet Obliquo Deſcenſui ſecundum tangenten 
OT, (perprop.15. Cap. 2.) non deſcenſui recto in recta vn 


ww. 


, Fulcrum vero B, (ut in fig. 235.) impedit, non rantum Rotationent 


iplhus O circa centrum A, ſed etiam ejuſdem Deſcenſum oy 
ſecundum rectam AO B, cui fulcrum Anon obſtat. , Nam, nilt ob- 
taret B fulcrum , poſſet , manente tulcro A, non modo punttumO 
circa A rotari , ſed ctiam totus A B Vectis deorſum abt; adeoque 
punum O ferri in motu compolito ex motu Rotations & meta 
Vectis Labentis, cui wutrique obſtat Fulcrum B. = 
$ vero intelligatur Vectis A B , non tentum fulcro Ainrit, (4 

im pediatuc 


lt B 0zo?. VIIL. De Vee. 635 


ediztor rotatio,) ſed Ge (ut fig, 2 37.) cum illo (ic ligari, aut vnco Fin: a5, 
bw WF 4ifelic confungi, ur, etiamli B abefſer, non poſter alias, Quam circa No 
0d WF +l, movert punctum O : alia prodibit ratio. Quippe jam 
=& wm A, Þ, ovliquum laplum ſecundum A 3 rectam TXQU41er im- 
Ins wint; rotationem vero fipectunt in oppolirarum Ciltantiarum ra- 
Ge & porro , [1 nteiigatur, non modo A fulcrum, ſed & ful- Figs 33, 
8, lic efſle comparata, vt non tmpediuit obliquum itlum fe 
ham rectam AB Detcenſum (puta {1 intelligatue AL Vectis ex- 
Knotanzum tulcri B angulo incumbere : ) labetur Vectis {imul cum 
x0 pondere , deicenlu illo obliiquo, Rorationent vero impecient 
a zatione Fulcra qur eft Oppotitarum Diſtantiargm ; (quz co:- 
#2 rariabitur prout O proplus ad B terewur.) Totumque quo, 
zr{: partiuntur Onus, non ef? rotius Ponderis impoſiti, ſed ea pos 
ws quz dererminanca erit ex dminuto deſcenſu in obliqua reeta 
0B(bg.23 5.) prix £0 qui effet in O @ perpendiculari (hg. 2, 0. } juxta 
mfrop.17. & 2 1, Cap.2, ttaditas, Pura, quze ht 2d totum,ut (in 
6.42.) PRad PF, propter obliquum deicenſum in F EB rect : 
ket (in fig. 236.) ur BO — Os ad BO. 


— 


_, $ vero, (tulcro B 1d permittente,) intelligatur Vets A B, ful- Tjp.2:0., © o 
mA lic ſuſpendi (aliaſve cum illo fic connectt) ut hoc ſolo impedi- © ; 

* Wiavetis AB, nefecundum A OB rectam defcendar 2 (tulcro B 

i noni rotationem circa A impediente *)) erit onus fulcri B, ad onus 


ws ponderis impoliti in ca ratlone, quzxex 5 ad R,, & aadX, 
Wnponitur ; hoc eſt, ut 5 4 ad K?, (quod {imiliter dz 3 probabitur, 
zqe ſupra probatum crat , in caſu propolitionls, rationem cneris A, 
"7 wadtorum , ut 56 ad A? ') reliquumque oneris ſuſtinebit A, 
i Denique ; [1 intelligatur Fulcri B tactes ſuperior horizontalis , lic Fiv.2.45, 
dmniaſperitate |vigata, ut quamvis non permittat Veeti Ceſcenſum * 
ren WH © AOB rectam, permittar laltem ut Vectis extremum 13 (verbi 
gat) in' horizontali rea H B labetur , (neque huic obſl:r aliqua 
nen WW 9x0 cum A fulcro,) unde aliqualis ſaltem deſcenſus punto O 
wm © tatur ; minus propterea premetur tuicrum B, proprer delcen- 
| oþ. kn non penitus impedtitum. Idem vero eft quod prius fulcrt A 
m0 ns; ſed quod continuo variabitur, partim Auztum (proprer lirum 
que Ks minus obliquum) partim Diminutum (propter majorem raiio- 
Ru nate AO ad OB) prout Vectis extremum B remorius in 

» recta retro [aplum tuerit, dummodo {quod Eic inte!!tgendur? 
(quo a) Vectis pars O A intelligatur ultra A quantum opus ſuerit pro- 
arc "31, ſecus enim, retro labente extremo B, alrerpm A tylcrum 

ndekrer, nec £0 ſuſtinebitur, [ih 
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586 De Vefe. Cap. VI, 
Er quidem [1militer, mutatis mutandis, 1n alits calibus jucicangun 
ecit, quos emnes [1gillatim protequi nimts moleſtura eflec, 


— — 


PROP. I% 


St pluribus Fulcris (Vectium invicem commiilarum ope) 


lultineatur impolitum Pondus 3 Onus cujuſque , prout 
lingulorum fitus poſtuiaverit , calculo x(timabitur, cuj 
terendo par <tle debut ne tatiſcat, 


Xempli gratia : S+ tribus VeCtibus ſeu Tignis, A O, BO, C0, 
in communi .) puncto ficmiter conjunciis , impotirum pondus(, 
tribus fulcris in A, B, C, ſuſtinzatur. Maniteſtumeſt, GABC (i 
r71:ngulum Xquilaterum , firque O in Trianguli medio, equaliter 2 
{inguiis angulis remoto ; Onus hoc inter rria Fulcra (ob lim'emon- 
um firum) xqualirer Ciltribut , adeoque quodliber Fulcrum trizn- 
2271 tutius Onerls luſtinere, | 
Sin ſecus fuerit ; ingulorum tamen Onus fic habebitur, !ntelli 
gatur (vyerbi gratia) Vectis AO continvari, donec in D occurrat 
retx BC. Cumque fulcri A id unicum munus lit, at impediatur 
Oncris O xptatio circa Þ C retam (ur ex prop. 1. Cap. 4. iquet: ) 
perinde eſt (quancum ad fulcrum A) tive id fiat ope continumti Vettis 
AOD, in cjuidem B © re&z punto D ſuffuiti , five ft ope duo- 
rum BO, CQ: Utrovis enim modo eadem prxcise Rotatto wpe- 
ditur. $: vero id fiat (ſublatis fulcris B, C,) ope continuati Vectt 
AQD ſuppolito Fulcro ipli D punto; ) erit Oneris A, ca pu 
rotius quz {it ad totumut OD ad AD, per prop.5, hujus. Tanzur- 
dem iraque erit , {1, ſublato D, tulccis B, C, idem obrineatur. Atque 
{imiliter oftenderur,(continuatis BO ad E in rc&ta A C, & CO ut 
in rc&a A B,\ onus tulcri B, eam efle rocius O partem, qua fit ad tort 
in ratione 0 EadBE ; onuſque fulcri B, ad totum, ut O Fad Ct: 
ujulcungqueiormy tuerit Trianguium ABC. 
Et ligii.1 modo procedendum crit, prout res potulaverit, quotcut- 
gue Fulcris quomodocungue lis, ſuſtinert inteliigatur Pordus 0. 


. Quippe id fen;per prolipiciendum erit , Quan Rotationen) Imipeol 


guod.ulet Fulcrum , &, quidem, Num Unum aliquod an Plura i 
praftent.Quippe 1 Plura (int; utur unum eorum non ſais valeat Vner! 
fuſticerdo , rumen {1 fimui omnia (ſuis cujuſque Viribus gte coli! 
£2tis) terendy Onert ſaltem xquipolleant ; Onus ſultncbitrr, 
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Pro. IX, De Vee. 687 
Pa; ſi von tantumin A,B, C, (ut modo) ed &-inG, 2 I, in- 


Fulcra ; (cxteraque conſtruRa ut in big. 242.) Quo- Fig.242; 


oo ive Vires ſunto 4, b, c, g, þ, 3. 


antibus Fulcris A, B, vel A, G, B, non aliter Deſcendendo mo- 
«ur Pondus O, quam circa A B retam rotando, (ut modo often- 


= prop. 1. 4-) Huic autem obſtant Tria Fulcra C,H,I. 
Qurum quidem C , bates in O ſuſtinebir, quod ad Vires ſuas fir 


C F 
aCFad FO, puta ggc: perz vel 3 hujus : (tantundem utique 


&, acli continuata Vedtis C O F, fulcrum haberet F, in ea re&ta AB 
acaquam facienda efſer Rotatio. ) Similiter Fulcrum H, 2g 


ndusin O , quod lit ad Vires ſuas, ut HAad HO; puta 7 
ifulcrum 1, ſimiliter Pondus in O ſuſtinebir quod (it ad nl." 


© Sib. 
z1Lad LO, puta Tg». St itaque totum Pondus O (limpliciter 


CF 
olderatum) majus non ſit quam Fc +|- I b+1 ;, vale- 


lachzctria Fulcra C, H, I, onus in O ſuſtinere ne circa A B ro- 
ear, Sin majus fuerit Pondus O, quam ut dictum eſt, fatiſcenr 
hicC, H, I, ponderi ſuſtinendo imparia. 

Filter ; Stantibus Fulcris A, C, ſeu A,I,C; nondeſcendet O, 
rl ca A Cream rotando. Huic avter obſtant Tria Fulcr 


GH, _ Fulcrum B, ſuſtinebir =—=þ; ; Fulcrum Geek: 


kicrum H, py (ut ex modo diftis, & Schematis pry 


3X Siiraque majus non fit Pondus O, quam F< _ 0 +c Get 


=; ſatis valebunt B, G, H, Fulcra, Oneri ſuſtinendo ne circa 


AC roterur ; $i ſecus ; fatiſcent. 
hem, Stantibus Fulcris B, C , nondeſcendendo movebitur O, niſi 
it BC reQtam rotando. Huic vero obſtant Quatuor Fulcra, 


AG,H,I, Quorum A, ſaftinebit (per ante difta) AN : Fulcrum 


GC iD WO 
5045 Fulcrum H , oh: Fulcrum 1, kl $1 1taque ma- 
Firftf jus 


588 De V ee. CaP, VF, 


; Jo GC 

jus non ſit Pondus O , quam Do* | Cos -|- RL +z0 $ 

fatis valebunt Fulcra A,G, H, I, ne circa BC rotetur O; ſifecys, 

ſub oncr- tariſcent. ' 
Arque ad candem formam, mutatis mutandis, inſtituetur Calculy, 

quotcunque fuerint Fulcra, & quomodocungue lt, 


SCHOLIK AM, 


\ | Ot2ndum his, (quo reRtius intelligzntur omnia,) Onus {© 
Pon4us quod inteiligitur ad punctum O applicact; & Vettinus | 
AO, B ©, &c. invicem compactis ſuſlineri ; polle vel Tabulaum ? 
fle (gravatum vel non gravatum incumbente aut dependente pondere © 
Qi. alio) vel alud. quodvis Grave cohzrens , cuju+ (altem C:n- 
rum gravitatis vel (ir in iplo O puncto, . vel huic direReſublit aut 
:immineat ; per prop.18. Cap.2. & prop. 16. Cap. 4. 

lrem Vecttes, A O, BO, Gc. non ſemper alios eſſe ab iplo onere, 
fed vel iplius Tabului feu Gravis rectas, vel imaginarias (altem 
reftas a ſuis reſpective Fulcrtz ad O pertingentes , & prout opus fue- 
rit continuatas , ſecundum quas Fulcrorum A. B, &c, diltarutas um 
ad'O onere, tum ab oppolitis reſpective Fulcris imaginartis in Axe 
Rotationis, xſtimemus. Neque altud innuunt, quam quod Gravts 
partes ita lint inter fe fat firmiter cohzrentes ut pun&ti O, ab ipli 
A, B, C, &c. diftantiz, exdem mineant : live id hat rotidew recs 
inde in O cocuntibus ibique connexis, live per curvos circuitus, aliahe, 
1d fiat, 

Fulcra vero, quz punctis A, B, C, &c. ſuppotita intelligimus; 
conliderantur ſolummodo ut Fulcra , non item ut Retinacula : impe- 
dientia ſcilicer ne quod 1liis imponitur ibidem Deſc-ndat , non autem 
ne inde Afſurgat. Adeoque , utut Fulcrum H (verb! gratia) intell- 
gatur impeditivum Rotationis circa B C, (quoniam non deprime- 
wr-O , nilidepreſſo H, ) non tamen intelligitur Fulcrum G, impe- 

- ditivum rotationis circa A B , queniam-ur hc. fiat rotatio (celcet- 
dente O) non hiet Fulcri G depreſlio, ſed ſurſum aſſurger quod ili 
ncumbir ; cui Fulcrum non obſtar, Kg - 

Si vero, quod huic impoſitum eſt , non tantum ſubjeRo fulcroin- 
cumbat , ſed cum co ita connexum fit ut nonnili rupti copula po 
aflurgere ; (alive quovis Retinaculo, aut Imp:dimento , vel onere 
{uperimpolito idem eveniat : ) Hoc quicquid eſt Retinaculi, Imj* 
ditivum erir Rotationis circa A B , fulctiſque C, H,1, _— 

; q 
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(aiope, ſtante ret3 AB, non poterir O deſcendere niſi aſcendente 
(xs punto G ; propter reftam OG quam ſupponimus inflexilem, 
(q1owm Grave ira compaCtum ut non luxetur , per Schol, prop. 1. 
(p.4.) Cujus quidem Retinaculi vires [1 ponantur » , ſuſtinebunr 
iz, pondus in O, quod fitadr, ut GF adFO, (per prop. 1. vel 
-,hujus,) puta Fo "+ Adeoque jam, non modo, (1 O non fit majus 
ca — c 4-75 h 4-DHi, (ut prius ;) ſed (1 majus non (ir 
MP _ ah hb - = ; =|- SL r : Satis valebunt Fulcra 
CK,1, una cum Retinaculo in G, impediendz rotationi Oneris O 
in AB. Simileque erit in reliquis judicium. 

Roationes autem nonni{1 Tres 1n Calculo conſideravimus ; nempe 
im AB,AC,B C : nonquol plures efle non poſlint,(ut circa A G, 
G3, &c.) ſed quoniam inſtituto ſufficiant ha tres , in quibus conſi- 
knndis Fulcrorum omnium vires ſub calculo veniunt, Quippe fi 
fitem tria puncta , (ut A, B, C,) intra quz (it ipſum Grave ejuſve 
Carrum gravitatis O , faris ſuſtineantur , (five ſuis fingula tulcris, 
znfg.241, live cum ſuccenturiatorum ſubfidiis, utin fg. 242.) 
xn ſuſtinebitur Grave : per prop. 1. Cap. 4. 


PROP. N 


(antignationem planam ex Tignis muito Brevioribus 
quim fit Arez Latitudo invicem conjunctis con{truere : 
Et computo z(timare , Quantum cuique Juncture 
Onus incumbat, 


C ont 1 gnationtss ſeu T abulati Canſtrultio, 


Oteſt quidem hoc variis modis fieri, Eam vero formam przx 
 teris ſeligendum putavi , quam jam olim Anno 1 644. Canta- 
p18 primum delineabam , in Collegio Reginenſi, in quo tum rem- 
Ms $0c:4 eram : & quam non ita multo poſt Tigillis ligneis con- 
Mmendam ccurabam , (quo manifeſtius indicarem Theoriam pole 
8Pcaxin reduci : ) earaque in Veſperiis Comitiorum Oxonie Anno 
1552, (poſtquam ad munus illud vs ctiamnum ſuſtineo vocarus 

Fiff 2 : erm) 


Fig.243. 
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eram) ſolenni PrzleRione exponebam , ejuſque Calculum Veſperi 
Comitiorum Ani ſequentis, 165 3. fimiliter explicabam ; 
ex £0 tempore tum Noſtratium tum Exterorum non pauci ſatis an, 
barunt , aliqui etiam imitati ſunt : Quam & Serenilfimus Rex 
CakroLus Secwndas , polt auſpicatum ſuum in Anglian redinun 
oblatam ſibi ORobr. 18, 1660. inter K«ugwaie ſua dignatus eft te. 
onere. 
; Specimen exhibet Arez quadratz , cujus Latitudo eſt fere 
drupla longitudinis Tignorum longiſhimorum , quz ira ſunt injicen 
intertexta , ut ſe muruo ſuſtineant, Et quidem, quo ſupra planitien 
non afſurgant , qui parte tignum quodvis aliud (1bi ſuperne j 
tum ſuſtiner (quod ſui partibus intermediis fit) ſuperne (ad media 
uafj partem) excavatur : qua parte vero alii impofitum ſuſtinerir, 
Chnad in ſui extremis fit) tantundem quaſi excavatur inferne; quo, 
ut, fibi mutuo impaRta, aream planam faciant, Si tamen metyendum 
videatur, ut, propter ligni naturam flexilem partes mediz, onere 
preſſz, nonnihil jubfidant : huic incommodo cavebitar, {i exc. 
riones non prxcise ad mediam tigni craſſitiem pertingant, ſed paulo 
citra medium delinant, Quippe, hoc patto, aflurget paululumin * 
ſingulis jun&turis contignatio , quo compenſetur illa exigua depreſſio 
: quz ex Curvatura oriatur. 

Fig.244, Faciem lateralem Tigni Longioris , exhibet fig. 244. Brevioris, 

245. Hg. 245. Facies ſuperna in ipſa hg. 24 3. ſatis apparet, 

718-243: Quo autem ordine diſponantur ; ex Schematis intuitu (fg, 243.) 
facilius intelligatur, quam poſlic multis verbis explicari, 

Videre enim eſt, {i ab Extremis ordiri libeat, toram Aream Mw 
circumſeptam ; vel etiam (liquis id malit) Muri loco, totidemquoi 
opus erit Columns , quibus imponantur Trabium five Tignorum 
cxteriora Capita, Quorum capita altera, introrſum ſpestantu, 
Tignis aliis 1mpoſita ſuſtinentur ; atque horum porro , ab alis; 
atque hzc ab aliis ; & ſic deinceps donec ad oppolitos muros perie- 
niatur. 

Verbi gratia, Tigni $ & , extremum alterum muro fuſtinenr, 
alrerum tigno &Z : Hujus alterum extremam muro itidem fult 
nerur , reliquum tigno QP. Sed & tigni U Y, extremumaltern 
muro ſuſtinetur ; reliquum eodem Q P tigno. Hujus vero @ 
ſed & tigni O N,extrema altera tigno S R, altera tigno K | (uſtinents, 
Arque horumitem extrema (uti videre eſt )tignis alteris ſuperimpolit 
ſuſtinentur ; horumque alteris, & ſic porro, prout ex inſpeRto 
mate luculentius patet quam ut multis yerbis explicatu opus hr, 


v 
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Gmiliter ; fi a medio libear ordiri, quodliber Tignorum A B, ut 

onorum C D , ſuſtinentur alteris extremis in altero A 8, alteris' 
agno E F:-arque hujus irem, ur & tigni LM, extrema altera tigno 
GH, alteratigno N O : atque horum, aliis ; 6 lic porro uſque- 
{nad muros perveniatur ,; utex Schemare liquet.” 


CEE 


= Notandum interim , eadem methodo , aream iſtiuſmodi conſtrui 
ap penyrr—s , vel etiam ex pluribus tignis ; ſed & in alia 
_ , (puta oblonga non minus quam quadraia ; ) prout res poſtu- 
DS LC | 
em Verbi gratia z poterit ibidem continuus Murus collocari , abi jam 
of. M wbentur Tigna SR, V U, &S; aut ubi Tigna &Z, ML, PQ; 
in WY qoarea reddatur minus lata, ut paucioribus tignis a muro in murum 
rir, | atur : idque eouſque ut non nilt 2-aterxs tignis opus fit , 
fr, Þ} ning. 246. Vel etiam (quz eſt forma omnium (impliciſſima) Fig.246, 
wm Þ Tea tignis; utin fig. 247. 247. 
ere Verum etiam, fi id opus erit , poterunt tigna X R, W V, (cz- Fig.24 3. - 
ww © que quz reliquis breviora ſunt , atque hic in. muro terminantur, ) 
wlo MY aparem cum reliquis longitudinem protrahi, tignaque ſecunda (iplis 
nin M $8, V U, parallela, & extra hzc polita) ſuſtinere ; eorumique 


ſſo Y protratorum extrema, vel muris (extra promotis) ibidem tranſe- 
Y unbus ſuſtineri , vel etiam (ampliata adhuc area) tignis aliis, (ipfis 
tis, Y ML, PQ, parallelis; ) arque lic porro prout opus videbitur. 
Hoc autem ne in infinitum protrahi poſlir , impediunt, non tam 
13.) BY rxiones Mathematicz , (quz in contrarium non eunt,) quam Ma- 
eriz Phylicz conditio. Quippe in protraQti area, aucta Tignorum 
lm WF aulttudine, augerur Onus ; donec eo tandem perveniatur, ut majus 
endat , = ut, quz ſuſtinendo paria lint , Tigna conquiri poſlint, 
queque ſub tanto onere non fatiſcant & rumpantur. 
| Quouſque autem tuto liceat hac ratione procedere ; ex calculo fa- 
lis; W venda eſt zſtimatio. Quippe (i conſtet tum quanto oneri ferendo 
ere WF fulfciant Tigna quz adhibenda veniant ; (quod periti ArchiteQi, 
aperimento do&i, docebunt : ) tum quantum oneris , prout fitts 
tur, —_—_— , cuique Tigno ferendum imponatur ; (quod calculus 
ful- WY invicabir : ) hinc optime fer judicium , quid turd heri poſſit. Qui | 
num WF quidem calculus , in tignis numero paucioribus , facilius inftituerur , 
QC Y orroſrus autem in pluribus. 
Mn, Quo autem qui methodo fieri poſſir oſtendam ; expoſitz contig- 
rationis junRturas ſingnlas calculo ſubjeci ; perplexo quidem, propter 
e- WY tipnorum multirudinem ; ſed qui in paucioribus rignis multo citius ad 
c Uum perveniſlet, ES 
of Caiculn; 


Fis.243. 
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Ca'culus, expoſite Contignationt accommulatus, 


Quo Calculus (Synopli ſequente tradendus) reins intelligatyr ; 
notandum eft (qued oculi judicium ſatis indicabit,) Tignorum al 
aliis longiora ; atque ita quidem ur Jongiora tint breviorum: qual 
lelquialrera. Er propterea , cum Tignt cujulque ex lungioribus 
pus delignemus ſymbolo 7'; cujuſque ex brevioribus {ymbolum ec 
& 

* Onus autem cuique Tignorum junurx incumbens, ea literi ind 
catur quam libt in Schemare aſcriptam habet ea junEura, 

Notandum porro erit ; cum manifeſtum fir, (Schema vcl medig 
cricer conlideranti,) quatcrna ſemper pun&ta efle , qui (propter finj. 
lem litum reſpectu totius contignationis) xqualiter onerata cenſendy 
lint : ea ſemper (ne, prxter necef{i:atem,ſymbolorum numern: cle. 
ret, & calculus proinde redderetur multo perplextor,) eiſdem ſynhdls 
delignamus. Unde habeantur quaruor A, (limiliter lita, atque aquz 
liter onerata,) atque rotidem B, & lic de reliquis, 

Cum itaque habetur , verbi gratia , (ad Num. 2, ſev Xquationem 
ſecundam,) B —4 T--3C-1-3 A, rantundem eſt atque (i dice- 
retur , ſubje&i Tignt AB, punctum B, (prater eam trmitarem 
gue ibidem requiritur ne ſuo pondere rumpatur tignum , qumhac 
Xquario non 1nvo!vit,) tantum onus impolitum ſv{tinere, quantum 
cit tum 4 7 (ſemifſis ponderis incumbentis tigni lungioris AB) 
rum 5 C (beflts oneris eidern A B tigno impotiti in C punRto, ut 
pot2 quod 1n C, A, punCtis trifariam ſetum intelligitur ; ) wm 44, 
(triens oneris ejdem AB rigno, in A, impoliti.) Item ubi haberur 
(ad num. 21.) /=5 1-|-43/: innuit hoc, Tigni, L M, puntoWW, 
onus impolitum tantum eſſe, quanturn eſt tum + 7 (ſemiſſi; incum- 
bentis tignt breviortz, qui idem eſt atque tigni longivuris triens,) tum 
+ V (\crailſis oneris guod incumbentis tigni puncto medio V ſupet 
impontiar,) Qu omnia lingulatim demon{trantur ex prop. 5.vel 7. 
hujus Capittz, Quod Liniliter obtinet in Xquationibus primoribs 
Vigintt-quinque, 

Xquitiv 26. 6 quz ſequuntur ; ex prxcedentibus derivantur, 
(quas per r,umeros Xquitionibus illis adſcriptos citavimus , quo dit 
cidior etlet totius proceſſus ratio.) Quz inſcrviunt partim ad abbre- 
viandas fractiones, (Qquoties tum numeratores tum denorinators 
poſtunt communi ajiquo diviſore dividi,) partim vero (& quidem pt 
tilizmum!) ad reducendas & exponendas xquationes pracedentes (> 

iruto 


Try  - i . cz xT. 


=. 0X © M2. 
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fiuto ſymboli alicujus valore , aliis ſymbolis explicato, (quo, diſ- 

is ſubinde altquor ſymbolis , (ymbolorum numerus reliduorum 
wa minuatur , donec. tandem unum aliquod ſymbolorum a prin- 
dgio ignotoram , per notam quantitatem 7 ( pondus unius tigni 
lkngioris, impliciter conlideratt,) exponatur ; ejaſque demum ope 

endo przcedentium aliquor xquationum vettigia) reliquorum 
zzm ſymbolorum (onerum primitus ignororum) valores innoteſ- 


cnt, 

Verbi gratia ; cum habeatur ( num. 1.) A=ZT>} 2 4+4C; 
nuviteſtum eſt (propter A in xquationis utraque parte repertum ) 
ablato utrinque 4 A , ſupereſſe + 4=4 ”-|-4© ; hoc eſt (utrinque 
xr 3 mnltiplicando) A=4 1-<|-C; quam itaque quationem 
(rum. 26.) habemus, tanquam derivatam ex - X#quatione prima , 
(rum, 1.) quam itaque citamus, 


Similiter ; cum lar (num. 2.) B=3T-þ-3C-1-+ 4 , firque ( per Fig.243s 


mw. 26.) A=+1--C , adeoque $A—2T-]-2C: erit + (= 2D 
H+; A=XT-\-3C-|-3T-+3C) =T-|-C. Quam Iraque Xqua- 
nem (= 7 +|-©) habemus num. 27. ranquam ex num. 2, 26, deri- 
mm, Er fouliter in aliis. | 
Nonnunquam vero (ut modo dictum eſt) ſola fic Fractions abbre- 
ratio (ſeu ad minores terminos per communem diviſorem reductio.) 
6912T-|-672G+552/+2790 
| \ +; 300 JInInEOS ; 
pilneque omnia membra per 3 dividi : habetur, num.6 5. (tanquam 
: : T-h-22 4G +1 $4 {-\-920 
anm.54.derivata)zquatio, {== = _— RW As : 
liicalidi, : 
\Quoniam autem has omnes Xquationum reduQtiones atque abbre- 
Wiones (ingulatim exponere (prout has paucas expoluimus) Lectori 
um crearet , (cum 1llud poſ{it ſuo marte quiliber przſtare : ) con- 
{ti ſumus omnes una Synopli breviter exhibere ; indicatis iis zqua- 
antecedentibus ex quibus quxque immediate dependeat, 


t,um (num. 64.) habeatur H= 


Calculi $ynopſes. 


=T44A-}2C. 6F—2T-|-21) +2B; 
| | 7G=2T-þ2E-+ IL, 
=& ; H=eST-j 4L-+3E, 
=I+346G. gil=z1--3N EP. 
=F+28B-+4D, oO K=tT +2P-Þ4N. 


[11; L= 


594 De Vee. C 
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—_— EX & 

I3 rant L48 6p i 

I4 O=iT-|-2M-| +F 

15 [P=:T-42Y--3Z, 

16 Ertoila. 


25 &—4T-+2S. 

Per Prop. .yel z.h 

26 A=2T--C. nook a 

af B=T-rC. =, 26, 
B=2ZT-|-2G-{-41. per 27, 3+ 


29 E_SI+ 5 G4-41 | 
— . per 5, 28, 4+ 
< g_1T+4G+5l 


30 - .. per 6, 4, 20. 
31 w=t=,, per 21, 19+ 
32 |X= 7440-420, per 22, 17» 
23 y= tm = per 23, 20. 
34|& &_ 2420-440 per 25, 18. 
35 [2=22T3072D, per 24, 34- 


26|L= 9TH gK+40+22 

per 11, 31, 32» 
- DES 80-+-4Q 
3 4 per 12, 31, 32s 


38 P—393 T4414: K4-0-4-20 
= — donde loi MR. our 886.030 B7 
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$ 


F 
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H O 
Q22% 20T-+ +2K+0 per 39. 


N— TECH K-40 


bu 33» 3 


Fig.243:; 


pert 3,30,37» 


per 14, 39, ? 27s 


per 42. 


ws 
vo= 1;T+40G4-$4-4-321-4-4K-440+2Q, 


108 per 7, 29, 36. 


11G= 213T+8H-{-321+4K+404-2Q 


; 
Fl 


"_ _48T-{- Sea ehontle O+Q 
= Eos 126-440: +-Q per 46, 


per 8, 29, 36. 


alt= 6582 [+64G+20H+801-+28K+190+14Q 


| 
' 


4 


324 OO 9" 
1 Duet +1904, per 48. 


| (_294T +1 5G-{-1 jH+20M-23 K4+--0-+ 82 
I62 per 10, 38, 41. 
k= TIC rrath+2ol 70440 ver 50. 


7 atm gT65H-r56h{-34K z0 


IK _$08T+3:G-+-29H+4ol-|-2K4-150 


$x68=344 per 45, 47- 


g-2388T430GJ-H+641-[-3 4K- 4K4-330 
16x23=368 a A 


q_188T-+-8-G-4-62 I-j-3 4K; 0 


per 53+ 


367 
|= 540 cqobT>+5 12G4-15>H [-23*K+71 590 
244x8—=1952 


per 49, 40. 


per 51, 40. 


137x2=274 
Gggg [57, Kar 


8-96" Pe Vefie. Car. Vt. 
| o7lK= 608T-4-3 2G-l-2 gH-+-4ol-j-1 50 per 56, 
T 272=8x34 
380 +3:G+17t-þ-4ol-10K--O 
58|O=- 23x8=184 * Pr 43, 40, 
280T{-22G+17H+ ol-]-toK 
59 [0=2E TF : per 59, 
60|G—14492T+32 Gb 49H-4-208: 14-2790 
F 4+ x$ — =4353 » Per 52,57, 
61] G=14490T-549h-: o881-+-2790 per 60, 
4310=9xe80 
PR Gio er en per 61, 
62). 6912T+672G-þ29H+j-5 52142790 R 

3 367x7=2936 per 54, (7 

64\H= _6g12T+672G+5 5214-2790 per 63. 
2907=3x959 

65 |= 2304T 2g Gorderh9en, per 64. 

6 |1.= 47520T-+4320G-+1539H--2 80]-+-13770 
1952x*=15616 per 55, 57- 

"3 6 47520T-1-4320G+1539H+13770 66. 

7 - LL warden 0 
oolt+- 1760 EY, per 67. 
ad. 54720T-]-4512G+2457H+-5640-1-750 
7 183x136=24d58d per 59,57- © 

__- 54720T +4512G+2457HAH+=5640] , 
—_— 24813=3Xx8271 "9 Þ 

- 1 [0= 18240T+1504G +8rgHj-1880l per 70; 
$271==3X2757 

+ * 13799040T+46524G+529920H-]- 1977152 
may 480x8271=3970080 per 62, 71. 
23 G= 12799040T+529920H-19771 52] pr 7. 
| Tedd eeoSorl 

| 215610 1-1-3250 205921 
my 61304  INED 
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n= 6917 565T-4-664192G-{2 53 89H 45655681 | 


j ; 969x2757=267153,3 Per65,71, 
_6917568T+664192: Gr }-5655681 


7 2646144=64x41 346 F13.243+ 
1t= _108087T-10378G+8837] per 76, 
41346 ; 
ſe *Y 15487200T+1400064G-j-513216H-+95 8to] 
[* - 568x8271==459792 0 per 68, 71," 
q1=15487200T+1450064G4=51 321 16H .-per 7$ 
'Y 4602048— 96*47938 
2Y ET: 504723381 
| Z 61304xX41349=2534675184 PEr 74,77» 
tn G= 2809571420 Tr 50472338] per $1, 
J 2445745 whe enuf a 
C23 090 +9071! $2, 
y 16448 per >2 
wiz _7247976552T-|-658470852GH-472 426021, 
4793 3x41 346=1902044545 per 50,77. 
» 7147976552 T+658470852G Lg 
,  1934801946=1 $x919x116963. — 
4381 56T-1-39806G 
lh 116963 r. 
__ 9829607228T-þ-3610802261 G 
N= r6963=16495=192 7007977" per 8 6, 83. 
fl = 9829607228T per $7, Hoc eſt,ordine 
—156272 7198=4594*3409167 Alphabetico., 
[=*232E22T, per 88. | A=g 2219! T 
Y 349167 F ou 349167 
G=<I2729T, per 83, $9. —g1972743 
go rIrr P 9 and”. I, 
g1 0=25734433T, per 3, $9, 90. Carp 74:7, 
ny, + 4 
n|D=24449947T, per 4, $9, 90. D=, ©29253T, 
340167 FIR 7356167 
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291 86104 
93 gr per 27, 91. 
94 = 67 per 26, 91. 
95 = FEET, per'5, 92, 93. 
2572250 
= EN per 6, 92, 93. 
97, H= Yo a per 77, 89, 90. 
93;O= EET. per 71,89,90, 97. 
99 K= 5923247 T.per 57,39,90,97,98. 
2056770 
* gf 390167” 97, 99s 
101] U= ro per 20, 97, 99. 
102 Wai. per 21, 100. 
103} = ET. per 23, 191, 
104/Q= "JRrzT . per 40, 97, 98, 99. 
lo5]R= EE pcr17,98, 194. 
ET 4 ETCN per 18, 98, 104. 
107 a ar —_—_— 
108 ;&= — —T. per 25, 166; 
1o9]Z= DILL, per 24, 109, 
[toft= ZLzT, per11, 102, 107. 


Cap, V1, 
E=-82291 86; 
349167 * 
F=f._ Non 
3409167 
G=7 915407 
£40157 
H— 62339724 
349167 * 
= 6 956607. 
3 40167 
K=433944%7 
342107 
L=3236317 
340167 | 
\8$13216;7 
340167 
731157T, 
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Onera Columnis ſeu Muris incumbentia, non erat neceſſe diſtin- 
Þ calculo delignare ; utpote qua eadem plane ſunt quz eorundem 
zum alteris capitibus conveniunt. Cum enim (verbi gratia) 
lynum X R , non nil in medio ſui punto R oneretur , ſuſtiner 


J zvovis Fulcrum (tum quod eſt ad XN, tum quod eſt in Muro,) tum 


{niſem Tigni , rum ſemiflem oneris in R 1mpoliti; per prop. 5. 
tj, 

Patet , ex hoc calculo, junAuras A, medio proximas, omnium 
mime urgeri. Urpote quorum onus peculiare , eſt pluſquam No- 


FJ wTignorum longiorum ; (reliquorum vero , minora ſaltem quam 


em: ) Cui quidem adhuc addendum erit (per prop. 7. hujus) 


J ns zixs tigni pro firmitate debita ne ſuo pondere rumpatur : At- 


ne porro ſemiſſis oneris junurz B incumbentis, (per candem prop. 
) paulo plus quam L2warror tignorum. Adeoque ( computatis 
4 an firmitas ibidem requilita ne rumpatur tignum , plus quam 


zqupollet ponderi Tignorum L2xatwordecem:Nempe 1-|-9 wok > 


LS $0332? Lc nay 
M360668 = 473 60668* (tignt ſui pondere computato. ) 


Cum itaque nulli dubium eſſe poſſir, quin Tigna, etiam fatis longa, 
wtz firmicudinis efſe poſſint , ut valeant Onus longe gravius in eo- 
& ſui punto ſuſtinere quam eſt Quatuordecuplum ſui ponderis : 
Neque poterir efle dubium , quin hujuſmodi Contignartio tuto poſſir 
W accommodari, 


Alia Conſtruftiouu Forma. 


Aliam formam exhiber, Fig. 245. Quz a przcedente in hoc dit- 
, quod quz illic duorum Tignorum Capita Tigno tertio incum- 
ejuſdem duobus diſtinctis punCtis - licantur (quibus tritariam 
tignum ; ) ipsaque Tigna lic ſuffulta ad eaſdem partes jacent : 
Hhhh Hic, 


Fig.? & Jo 


Fig.248., 
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Hic, ad idem ſubje&ti Tigni puntum medium applicantur utraque, 

{ed ad contrarias partes. ; 

Tignorum Faciem Lateralem exhibert fig. 249. Facies ſupernz 
in ipla fig. 2.45. ſatis apparet. Sunt autem omnia longitudine jnyi 
cem xqualia, atque inter fe {1rmilta, 

Potelt autem hac, ut przcedens, plus minuſye continuarj prout opy; 
videbitur ; atque materiz conditio ferre poterit. Quippe hic etizy 
prout , protracta are, augetur trabtum multitudo ; lic & augery 
Pondus. 

HJabet autem hxc forma , prz prxcedente , hoc incommodzn 
4aod , propter utrumque ponderum incumbentium eidem ſubſtry; 
rent puicto applicarum , hoc tortius premitur , (utpote quod ſyſi. 
net utrumque onus integrum ; cum, in torma pracedente, punym 
ilem (uſtinuerit onus alterum integrum , alterum dimidiur, ) 64g; 
propterea etiam eodem loci plus excavandum erit tignum huſtineng , 
449 admi:tantur utriuſque incumbentium capita, Quod quadan. 
rznus rote compenſari videatur , propter tigna incumbentia ad con- 
rrarias partes polita ; quz , in prxcedente forma, jacebant ad eaidem 
partes utraque : Quamquam & hce non muitum interlit ; praſertim 
incumbentium tignorum capita, non ad ſubje&ti mediam tantum lgitu- 
dinzm , ſed uſque ad remotiorem marginem, aut ettam ultra, exter- 
dantur z quod pro ArchiteRi arbitrio vel heri poteſt , vel nonheri, 

Sed neque admodum metuendum erit i11ud incommodum; nam, 
eo non obltante, ſatiz valere poterunt tigna oneri ſuſtinendo , prot 
ex {ubjeRto calculo patebir, : 

. Aſﬀpectum quod attiner ; pracedens forte gratior videbitur: tum 
propter tigna lic diſpolita ut totius operis textura ſit oculo magis cr- 
{picua, (que in poſteriore forma vix aut ne vix obſervabicur;) wn 
propter intervalla , ibidem , uniformi dittormitate variata z quz, hic, 
ſunt quadrata omnia, 

Calculus, iiſdem principtis nititur in hac form atque in prace 
dente : Sed expeditior hic eft , proprer tigna omnia ejuldem long 
tudinis , eademque in uno tantum punto medio onerata, pluraque 
pun&a zqualibus oneribus preila : Quz omnia conducunt ad recdets 
dum calculum expecitiorem. 


Calculus huic conftruttion accommaodeus, 


Ad calculum hic expeditius inſtituendum , notandum erit; nt 
z2Mtam ea puna (live bina, live quaterna,) que ſunt reſpectutots 
; Schema 


- 


——. 
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{hematis fimilirer ſita (& propterea xqualiter onerata) eodem ſym- 
| jel delignari , (quod in calculo prazcedente fatum erat: ) Sed 
J cn, propter tigna ſingula in medio tantum ſui punto onerara, 
; YI =qecjuſdem tigni capira xquali onere ſubjeta fulcra gravare, (per 
- W 7 5. hujus ; ) quz itaque analogis ſymbolis delignavimus, onera 
micem #qualia indicantibus. Cztera quz de pracedente Calculo 

s MW 6fifunt, etiam hic (prout opus erit) locum habent, 


Calculi Synopſes. 


BM i}A=a=+ST+B., 

| ÞY [3=6=21-4-3K-+4F. 
iC=iT-|-A 
4D=0=ZT-+L, 
E=e=ZT+-|-£8-]-5R, 
F=3T-}-+C-]-1G. 
116=y=ZT-\-E. 
t=I--;2-|;D. 
Nl==zT-+ 3-+-4N, 
wk =—3T+H+31L 
L2=ZT-]-+x, 


Q=3T-+37. 

R=;—=iT4-£7-|-:Q. ® 
| | Perprop. 5 vel 7 hujus Cap. 
1|C=T4-B. per 3, 1. 
8$D=T-|-2, per 4, 11. 
WF=3T+-3B-4-3E. per 6, 7, 17- 
vt=;T--+B-+3«, per 8,1, 18, 
ac: Wit M=zT-1-t;, per 12, 14+ 
ong- MW 21N=T-) *>-|=;P. per13,11, 12, 
aqe W3N=3T-+-3+-4:, per 22, 14. 
wet WY 14/Q=4T--4E. per 15, 7. : 

#|R=3T-+ZE-|-$:, per 16, 14, 24+ 

#B=3T++B-|SE-+3K, per 2, 19. 
by jLTSBIAE, per 26. 


; 000 | E=32T-|-32E+41-+2K. per 5, 2.5; 273 
MITE p05. * 
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|E-$71--61+16K per 28, 

tH=2z2- YE-4—r3K. per 20, 27. 

[= T-+34-|7;l--3*. per 9,23. 
Lp per 31. 

;|K== CASE ABETY per 10, 3O, 32, 

K—2481—92E. per 33. 


I E 
TEES F< 32, 34- 
113 38g1-+-952E 
7 
© 1525T-+-136E 
34311 =374 
E=433T. per 37. 
G=*335s 1+ Pr 7, 38. 
Q=223T. per 15, 39. 
K=*5;3 1. per 34, 38. 
[=z3T. per 11,41. 
: [D=*3$3T. per 4, 42. 
B=2254T, per 27, 38, 41, 
A 12*;T, per 1, 44+ 
C=273s 1. Pr 3, 45- 


Per 29, 34+ 


+ per 36, 


H=*33sT. per 8,43, 45- 
[=' 243T, per 32,38, 41» 
P=324T. per 14, 49. 
—24#T. per 12,50. 
N—45T. per 13, 42, Fl 
R=*353T. per 16,40, 50» 
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Pxet, ex hoc calculo, Ponderum {ingularium maximum efſe 
k-$::;T, Cum itaque exdem puncto (tigni C C medio) incum- 
rt duo A, (utrinque unum,) hoc eſt 1743+T ,; idemque porro 
(re pondere tignt ſui rumparur) Uno adhuc. tigno onerari cen- 
Cum (it , (per prop. 7. hujus Cap.) Firmiras 1bidem requiſita , 
{re rumparur tignum) xquipollet pondert Tignorum $333 +5433 7+1 


Quod —_—_ non tantum eſt ut propterea metuamus ne non 


brendo fu 


xehenſum eſt, 

Paucioribus interim Tignis in hac forma res abſolvitur, (utut arex 
kjus latitudo intra muros , duodecima fui parte ſuperet latitudinem 
lus, eadem manente longiſſimi tigni longitudine : ) Quipye hic 
dhibentur tigna omnino 49 Xqualia ; illic vero, ex "Arn 40, 
abrevioribus 2 0, 

Conſtruttiones adbuc alie plures, 

Tertia conſtruRionis forma , quam exhibet fig. 250. in hoc po- _ 
tmum a Primi differt , quod quz diverlis ejuſdem ſubjacentis tigni Fig.250. 
qunſtis ſuſtinentur tigna incumbentia ; ſint, illic, ad eaſdem partes 
polita; hic, ad contrarias. 

A Secunda vero, in koc potiſſimum differt , quod , wy ad con- 
arias partes ſubjeti tigni jacent tigna incumbentia, applicentur illic 
didem ſubjeRi tigni pun&tum medium ; hic vero, ad diverſa puntta, 
qubus tigni longitudo trifariam ſecatur. 

Quarta, Quinta, & Sexta, ſimiliter ex fgura trilatera 6g. 2.47. 
_ ut, ex quadrijatera fig. 2 46. derivantur prima, ſecunda, 

(ertla, | ; 

Forma Quarta , quam exhibet hg. 2 5 1. eſt analoga Tertiz ; mu- M1g,2 51, 
uis Quadratis (propter angulos non refos) in Triangula & Hex4- 
$a, 


Forma Quinta , quam exhibet fig. 2 52. eſt magis analoga prime , Fig2 52+ 
ſNopter duo tigna incumbentia , ad eaſdem partes tigni ſuſtinentis po- 
tz; In hoc autem cum ſecunda convenit , quod ad idem ſuſtinentis 
fudtura medium, applicentur ntraque. 
Forma Sexta, quam exhiber fig. 2 53. eſt Secundz plane analoga , Fig.2 5 3, 
ſropter incumbentium ad contrarias partes tignorum capita , brews 
ubqects 
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ſubje&i rigni punto medio ſuffulta : Arque in hoc potiſſimyn ; 
Quarti ditfert ; quod, hic, ad idrm ſuſtinentis pun&tum applicynys 
utraque ; illic , ad diverſa In dchemate autzm, necefſ2 habuj tigno. 
rum capita amputare , paulo citra tip ſuſtinentis pun.ia media, ( qui. 
bus ſuttulcienda intel.iguntur : ) Quippe alias , coeuntibus 24 idem 
pun&um tignis contrarits, una heret contriua recta, nec ad 0culum pz. 
teret tigni ſuſtinentts ab incumbentibus ciſtincaio, alt veliem in mz. 
jori torma Schema dilineare ut in hg. 24 fa&tum eſt) quo poſſin 
tignorum oppolitorum capita ſuſtinentis med1o diſtermuari, 

Poſſunt autem ha Formz (icut pracedentes) plus minuſve cont. 
nuari , prout opus erit, atque ex cdire \ weditur, 

Poſluntque, quz finguliz incumbunt juncturis onera ſuſtinend;, 
ſimiliter ad calculum revocart, ut ad iormam primam & ſecundzm 
f:tum eſt, 

Sed & aliis mille modis poſſunt bac omnia vatari , pront vel con. 
ditio loci, vel ſcopus Architeti poitulaverit, Nobis, hc pauca ſy. 
-iat exhibuiſle ſpecimina. 


CAP. 


CAP. VII. 


De Axe in Peritrochio , ©» Machinis copnatis. 


DEFINITIONES. 


Dee, I. 


Azem in Peritrochio vocant Machinam , ſen Inſtrumentuns 
Mechanicum , ponderibus levandis aptum 5, in quo Cylin- 
drus ( quem Axem vocant, ) Fulcris per extrema ſuſtine- 
turcircurpoſitur habens Tympanum,(quod Peritrochium 
rocant, ) in cnjus ambitu , ſoraminibus ad id faGis, 
infguntur Scytalz 3 quibus applicata Vis , Peritrochinn 
una cum Axe vertit, cui convoluti Funes Onus elevant. 


Fig.2 54> - 


hoc a xvaiw velvo,) ob formam teretem , aptc volubilem : 
_ autem in Geometria figuram ſic appellant, notum 
elt. 

Cylindri autem, ſaltem qui pro magnitudine breves ſunt, (in Me- 
vanicis przſertim) etiam Tympana (wpmve) dici ſolent : ob limili- 
udinem , credo, Inſtrumentorum pulſatiliumn lic ditorum , que 8c 
: tamnum in uſu ſunt. Ea vero five a / lic dicantur (unde Scho- 

luſtes Ariſtophanis 7/14--ve7 deducit, cum pro f#5Fe ſumitur quo quis 
ſerderetur , ) ſeu potius ab Hebrzo IN (quod tantundem lignificar) 
on drſputo. Certe a Syrorum IAIN, Grxcorum ways ori- 
pinem traxiſe, non videtur ambigendum ; quz Romanis poſtea 
Unque gentibus in uſum venerunt. Neque ſatis convenit inter inter- 
Pretes num illud ip myigarer Hebr, c.1 1. innvat quod fuſtigats fuer: 

ſen 


$2 (warly®) a wairds ſeu xvandio dicitur , (atque 
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Fig.2 5.4. feu feftibus ref , an quod faerint quaſi in -quuleo tort; atque extenſ, 
haud fecus argue Membronz Tympanorum capitibus impolitzx, 

Cylindrum autera (in Mechanico hoc Inſtrumento) minorem, ſeg 
& longiorem, -/\xem (a;522) appeitant. Ax autem fey &y 
1b 6dy., dw, videtur devenille , urpore circa quem i Gatur Rot 
Quippe de rotarum axe vox ea prima lignificatione dicitur , aque 
inde ad Circulorum, Sphxrarum, aliorumque Solidorum Axes trarf. 
fertur. 

Tympanum vero live Cylindrum majorein , ſed 6 brezigrem, 
Peritrochinm (merger) vocant ; (quod quina 76zS rota, que 
hoc i 742w curro dicatur , non eſt ambigendum, ) quod Rotarum 
ialtar circa Axem (mig Fiz) circumcurrit : cum eo tamen Clicrimine, 

quod curruum Rotz circa manentem Axem (hoc eſt,non converſum,) 
convertuntur ; hoc autem Peritrochium una fecum & Axem ſun 
volvit, 

Er quidem Axem hunc , utut alibi tornatum, ez tamen partequi 
Peritrochio infigitur , quadratum relic:um vult Pappus, ( aptatum 
limili in Peritrochio Foramini quadrato, ) quo Pericrochio firmius 
jungatur, certiſque cam eo converſo convertatur. 

Axis autem Extrema, (quz & axis Cap:tadicuntur, aut etiam Pali, ) 
in foramina (ive) ) immoti Pegmatis quo ſuſtinentur immiſl, cir- 
cumpoſitis axique fixis munimentis nets armari jubet quas Cheni- 
cidas (yomidzs) vocat, (dicitur autem yornis a olives, abforme, 
ut videtur , {imilitudinem ; atque in eodem ſenſu uſurpatur y:) 
Sed &, in pegmatis toraminibus, _— Choenicidibus ſubjectos vult 
Fibers xneos, lic enim eſt in codicibus gracis ; Commandini vetlio 
i655 habet ; quod a 5Fifw tero, diftum videtur : In eum vero finem 
utraque, tum ut Axium extrema in Foraminibus expeditius vertantut, 
tum ur minus terantur utraque. 

Idem vero, ubi Gloſſocomam deſcribir, pro Axium extremis, hadet 
Digitos xneos Pyxidibus zneis acceptos , Aax]vass dicit ob forma 
ſymilitudinem , & mvEldz; ſimiliter. Utut enim TvEis a nv£S dicanur, 
quoniam primirus E b#x9, ut videtur , febant pyxides ; poſtea tame 
non ex quovis ligno tantum ſed ex quavis materia cum tierent, iden 
ramen nomen retentum eſt. 

Eoſdem idem ibidem etiam Tormos rigues videtur appellare : quod 
ſive a r6ew tero dicatur , (quod verſando teratur) live a rtgww Wt 
774m terebro, perforo, perinde eſt , five etiam cognatz ſignifications 
lint TieuS, Thus, TH; ms, Tran, & terminus. Vitruvius, Cuodacs 
appeliat ; Hero, xv«mzxe; ; ut cjuſdem forte originis lint —_ 


Dee. 1. 
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& wydur , WHra ſeu caſpis el:au , quod a xaiv» & {Hts diftum 


unt. 

Hi autem live Jx]uao - ſive Town, live xrsfexs; dicantur non 
an videntur tuifſe continuati axis (qui ligneus eſle ſolebat) partes, in 
qinorem formam tornatze ; quam Clavi terrei vel znei ibidem impaQti, 
xi, aut etiam implumbari ; quo toctius axem ſuſtinerent quam (1 
jonea efſent harc axis Capita, Quare & ſubſcudes quardam ſeu ſub- 
alicu/s rotundz dicuntur efle, Swbſcus autem a ſnecudendo dici 
xhiberur ; quod quaſi c#dends , mallei ictibus percufla , immit- 
ur, 

Scjtale (-vnineu) dicuntur, Fuſtes ſeu Baculi teretes, qui pro Ma- 
whiis ſunt , in foramina in Peritrochii ambitu fa&ta immilſli fix1que. 
Aayr@ (corinm ) caunialw dictum volunt , eo prafertim lignificatu 
ao Flagrum coriaceuns ſeu ſcuticam ligniticat. Sed & clavem corio 
watam ignificare volunt ; (atque , hinc, ſimpliciter clavam vel 
fm.) Et quidem hfieri poteſt , ut hac manubria non raro fuerint 
ario obduta (quo traQtantium manus minime ]xderentur,) indeque 
intale difta. Sed (quicquid lit de orgine ſeu canſa nominis) Scy- 
weyox pro becn!o leu l1gno terets paſſim adhibetur. Arque hinc La- 
alemoniorum Scytale , (a multis paſſim ſcriptoribus memor-ara, ) 
zdum innuit oculte ſcribendi, Quippe Segmentis Membranz 


4 


(qd quaſi Corii genus eſt) bacillo terexi circumpolitis, live Spirali 
lkrma circumvolutis , Epiſtolam inſcribebant : quibus inde ſolutis 
anuſe lirerzx non legerentur niſt baculo (imili fimilicer circunda- 
rrtur, 
Que autem Pappo awriaw, Ariſtoteli (in quxſtionibus Mecha- 
its) wes Vocantur. Habctque & hac vox, neſcio quo patto, 
am Corio connexionem. Quippe »a9a:4. primi lignificatione Co- 
um durius ſignificat, quod in boum cecyicibus & dorfis eſt ; quo 
adidum yolunt quod ex eo coo fiebat «5a g ure, Hinc & Ci- 
turzx verticila , quibus chordz intenduntur , «420mg dici volunt , 
materia qua fiebant : niti potius dicendum lit, 94 teg-bantur, 
toe utique putaverim potius ; quippe corium utcunque durum & 
Uolum , non tantz firmitaris eſt ut ex eo hant hac verticilla , que 
ionea faltem eſſe debent , aur (i mavis merallina. Sed tum hac Ver- 
la tum illa Manubria corio te&ta fuille nihil impedit ; atque inde 
WM zones ict, tum Ge oxurmAce, 

n vero Collopas appellat Ariſtoteles haxc manubriazidem cevr#2.=; 
K inſtrumenta quzdam alia ; Qualia ſcilicet nos exhibemus fig. 
60, tem, qualia innuir figura : 58,R,S, oneribus trahendis ſuppolira, 

Il quo 


718.256, 


Fig.2 57. 


Fig.253, 
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quo minus 1n ſubjetam terram offenſent ,; eaque vel rotlis 
capitibus affixis , ve] etiam line his. Cum enim Scytala pro liew 
zereti habebatur , mox ea pluribus inſtrumentis ex ligno Cylindracey © 
faftis accommodara eſt. 

Funes 9owiz, qua Axi circumpoſita etiam ad Onus ſublerandyn 
(p:priov dictum) annexa erant , iza« appellat Pappus ; hoc eſt 4. 
m4; (pro quo in Commandini verlione, errore credo Typogrghj 
Arna \egitur; quod quid fit, nonnullis forſan faceflat neggii 
Sic enim & Rudentes ſeu funes nautici majuſculi #72 « dicebantur, 
&, Latine, navis Armamenta, Quz & Sparta @zy\z dicchanny. 
hoc eſt, ut quibuſdam videtur Ser4 ; (tanquarn a ai50, pro er, 
ſevi , ) quia ex caunabe aliiſque rebus fativis fiebant : malima «4, 
x#:fto, hoc eſt, ſers, ſeri. Nam, ut avzige , fic ſero (quod inde 
faftum videtur) utrumque lignificatum haber ; fed in altero eſt /ez;, 
ſatum , ubi pro ſemino uſurpatur , in altero, ſerw:, ſertum, ubi pro 
jmngo, aut zetto, dicitur ; (qui lignificatione etiam ab dys wh 
dict poterit ; ut Ge ſerms, ſeries, &c, & quidem ſerere ſermon, for- | 
tafſis ab S@ dico.) ldemque & in compolitis videre eſt; quiaah | 
inſero , pro diversi ſignificatione, dicitur :vſitws , & inſertm; Lon * 
ſero,conſuns, & conſertas; a for diffirns, & diſertus ; a deſers, tif. * 
rus, & deſertus , ab aſſero, aſſuns, & aſſerts , ab exero, exenu; (led 
exitus, potius ab exeo,) Furs autem ſeu ſpartums in hoc & hujul. 
modi inſtrumentis , dicitur & Funis trattorias , & Fun Wa 


VIWS, 
II. 
Axem cum Scytalis , ſed ſine Peritrochio , Suculam ws 
cant. 


> a x um}\i wu, 
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Hcalam, (ive Succulam, (nam utroque modo (cribitur,) dic 
lunt , ob Swis neſcio quam (volutando forſan) ſimilirudinen, 
Graxcis, ob «Aſi potius (in ferendis oneribus) (imilirudinem, 
+, win, 3rvOr, appellatur. Scytalas autem vel ad alteram 
ad utrumque extremum, pro arbitrio, habere poterit. 
Neque huic abſimile eſt Jug»ms textorum (Cy) de quo Ariſtas 
les in Mechanicis quzſtionibus, aliique ad illum, ſcribunt. 


III. 


Suculam ereFam , Ergatam vocant.. 


| nomen ſpetemus, Machinam Operariem dixeris ; (eſt ung 
be 7ya74s operarins, ab igya;e :) ſed huic ſpeciatim Organo none? 
| impel 
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| WY cofitoſus, In quo erefa Sucula, vetibus quaternis, (ſeu, quod 
| bo eft, duobus tranſverſim politis & utrinque nA 4 vel 
| Þ aopluribus, convertiſoler ; arque ponderibus Attrahendis, (potiys 
anelevandis aut attollendis,) adhiberi, 


IV. 
lhe referenda erunt ejuſmodi alia Inflrumenta innumera ; 
ex Cylindris ſen Tympanis confel#a (ſeu que horum initar Fig. 5 9, 
ſunt, ) ezſque vel Dentatis vel non-Dentatis 3 & quidem 360, 
weunque #zultiplicatis : idque ſive circa eundem moths 2%» 
axem rotentur , five circa diverſos, Talia ſunt Terebra, "—_ 
Tympanum manubrio inſtructum, Tympanum cum axe, * ** 
ut etiam hujuſmodi plura invicem commiſſa, (ut in Au- 
tomatis fieri ſolet,) Geranium y aliaque multa, que vel 
xx figuris ſatis intelligantur, vel que Leffor ex ſuo penn 


huc referre poſit. 


| 

I 

| 

b 

1 Jl CT quidem Terebra ſeu Terebrum ; a Tero diftum, (ut Graco- Fig-259- 
p Tige7poy A regia perforo, atque hoc a Tg ter, ) vel a Graco 

; wes immediate , vis aliud eſt quam vel Szcula vel Ergatacum *} 

{ral bins ; cujus ope acies qui ſecat premitur ſeu protruditur. 
” Þ Timperum mannbrio inſtruttum , eſt inſtar Sucule cum unici Fig.2 60. 


T cums Axe, eſt Axis in Peritrochi ſed ſine Scytals * tip, 2 61, 
{item niſi, in 7 y»wpenis dentatis, ipſi Dentes (int pro Scyralis :) 
W& hujuſmodi plura invicem commirti ſolent ; quo Vis Vi addatur. 
Grraxiuns appello , Inſtrumentum ilſud cujus in Navigiis onerandis gjg.., 5,, 
txonerandis (arque Oneribus alias ſublevandis) frequens eſt uſus , 
(bi Roti magna , ab hominibus calcari , pornygitur longa Cervix, 
a 2d Onus demittitur Tra&torius Funis.) Noftrates vocant a 
Tar, (Grueg ; ) cui reſpondent Machinz Grzca nomina #egr&@, 
ws. Yo 4 & Latinorum, Grws. 

ik 


ris Ferrei Mall; uſus, evellendis Clavis adhibiti, pote- 


erri, Aliaque iſtiuſmodi plurima, Fig.263» 
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2. 


PROPOSLITIONES, 


PROP, 1. 


» In Axe cum Peritrochio, (& cognatis Potentiis , quiz 


eadem eft ratio,) ut eſt Perimeter Axis, cui applicaur 
Pondus movendum ; ad Perimetrum Orbis Extini, cui 
applicatur Vis Motrix ; (ſeu illius Diameter vel$emj- | 


U1ameter, ad Diametrum vel Semidiametrumhujus;) 
lic, vice vers, Vis xquipollens, ad Pondus Moyer 
dim, Quz itaque vel tantillum aucta morebit; aut 


etiam, f1 tantillum minuatur Pondus : Secus; non mo- | 
vebit : Et, fi adhuc minor fit, vel Pondus augeatur; ne | 


ſuſtinebit quidem. 


ry lic univerſaliter conceptam , eidem operi plutibs | 


Machinits ſeu (ut dici ſolent) Potentiis accommodandam cen{ul 
(cum in omnibus eadem hit ratio ; ) potius quam ut eadem de linguls 
toties repetantur, 

Solent autem plerique omnes Mechanicorum ſcriptores Potentun 
hanc ad VeRem reducere , (de quo in ſuperiore Capite dictumel:) 
Neque id incommode. Quippe {i C Centrum ſeu Axis Motus pv 
Fulcro ſeu Hypomochlio habeatur , re&xque C A, CB pro Diſtr 
ris pun&orum applicationis, Virium & Ponderis, ad gandem reftan 
ceu Vectem ACB: Eadem emnia quz de Vecte ſuperius demo 
ſtrantur, etiam hic locum habebunt, Eſt utique.hoc Organonts- 
rundem atque VeRis continuus , ſeu alius atque alius continuo ordne 
ſubinde ſuccedentes. Quippe ur, vertente Machina, (fig. 2 54,255) 
aliud arque aliud erit Perimetri axis pun&tum B cui applicatur Ponds; 
Gmiliter altus atque alius ſuccedit Ve&tis A C B, cujus reliquo extren# 
applicetur Vis motrix. Si vero non quidem ad ipſum A punitun 
oppolitum applicetur Vis, ſed ad aliud quodyis extimi Orbis ron 
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xe: fitamen ad hoc punftum quodyvis ſic applicetur Vis ut linea di- 
wdionis ſur, ut « V, fit ſecundum Tangentem hujus Orbis , res 
adem plane recidir, per ea quz de Libra Demonſtravimus , ad prop. 
14, Cap. 3+ St autem non ſecundum rectam quz Orbem rangar , 
& quamvis alam, ut «©, applicetur Vis; eadem pro ſingulis re 
keat-e calibu3 Jocum hic habebunt , quz illic de Libra demonttrantur. 
Weenim ad Lidram reteratur hxc potentia (quod mihi potins vide- 
ur) five ad VeRem {qui & iple Libra eſt , ) eodem res recidir. 

Verum ego, ut rem ad prima principia revocem, malim ex prop. 5 
£6, Cap. 2. demonſtrare ; utpote quod univerlale principium ef?, 
quo omnium Machinarum vires zſtimandz ſunt, 

Kitaque intelligatur (quod hic ſupponimus) in una Machinz con- 

xrione tantundem Elevari (ſeu contra propeniionem ſuam movert ) 
adus appenſum P, quantum traCorii funis illud eſt quod Axem 
nel ambiat, (quod iraque ipfius Ambicui xquale ſupponitur , ) un«- 
we tantundem D-ſcendere (ſeu ſecundum propenfionem ſuam pro- 
alere) Pondus-contrariurn ſeu Vim Motricem V, quantus eſt Extimi 
(this Ambitus cui vis hc applicatur, (quod pariter intelligendum 
at:) Manifeſtum eſt lic efle Deſcenſum ad Aſcenſum , ut elit Ani- 
liys hic ad il}um , ſeu ut hujus diameter vel ſemidiamerer ad diame- 
tn vel ſemidiamertrum 1111us : puta ut m ad » ſeumD ad xD. Si 
kue ponatur ( vice versa ) Pondus ad Vim 
Motricem, ut »ad 92, ſeu ut »P ad mP: Erit 
Motus illius Magnitudo ad Magnitudinem hu- mD »D : 
5, (utpote in ratione ex duabus illis rationibus yjzPD — mul D 
onpolita , per prop. 5. Cap. 2.) adeoque & 
Homentum 1llius ad Momentum hujus (per prop. 7. Cap. 2.) ut 
PraD ad m Px» D, (euutwnPDadmal'D; nempe xquale. Hoc 
&, Virium ut », Deſcenſus {ſeu latio ſecundum diretionem ſuam ) 
t»D, zquipollebir Ponderis ut msP Aſcenſut (ſeu Jationi contra: 
eftionem ſuam) ut »D : Qui itaque com (int contrarii, pro rullo 
mulvel Deſcenſu vel Aſcenſu repurandi ſunt ; per prop. 6. Cap. 2. 
atoque (per prop. 7. ejuſdem.) Momentum in neutram partear 
ſrpollens ; & Vires contrarix ſe mutuo ſuſtinebunt, Si vero vel 
weatur Vis Motrix , vel Minuatur Ponduz , przpollebit Vis Mo- 
m & Pondus elevabit : Sin contra , przpollebit Pondus , & Vis 
Matrix ne ſuſtinendo per erit ; per prop. >, & 12. Cap. 1. Qua! 
ant demonſtranda. 
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(quippe ut non horſum ſua ſponte nititur quo trahitur , lic _ 
unit 


partes contrarias,) ſed fimpliciter ut Impedimentun, Qyo 
Vis major quam quz zquipolleat requiratur ad Poadus illud vel Ob- 
ſtaculum movendum vel amoliendum : quo tamen ſuſtineatur ( hoc 
eſt, impediatur ne feratur in oppolitum, ) nulla Vis requiritur ;, ſupps 
nitur utique vel non aliorſum niti, vel (quod tantundem hic erit) al- 
unde ſuſtineri (puta ſubjefto pavimento, vel alio quovis modo,) nee 
feratur, Alia liquidem habenda eſt ratio nudi /mpedimvents, ut i 
prop. 11. Cap. 1. alia Vs contrar:e, utin prop. 12. ejuſdem, ; 
+ divero, utin hg. 256, partim Trahatur , partim Elevetur ; ut 
uſque habenda erit ratio: Nam, przter amolendum Impedimentm 
(ex ſcabritic terrz vel aliunde ortum quod majus miniiſve efle potell, 
prout magis ve] aſperum vel glabrum lit ſubjeum quo nititur funds- 
mentum ,; ) ſuperanda etiam eſt Vis contraria deorſum tendens; quz 
aſcenſui non opponitur tantum ſed contrariatur. Quz quidem Vs 
Contra 
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qatraria major minorve erit (codem manente pondere) prout major 
iorve fuerit motus acclivitas ; ſecundum ea quz Cap. 2. tradidi- 
prop. 16, 1 7, & alibi. 
Equidem 1Ilud ipſum Impedimentum quod quo Trahatur pondus 
um erit a Vi motrice ; quo tamen ſuſtineatur, (ne a Vi con- 
nin Oppolitum moveatur,) Adjumento efle poteſt : Quippe ea- 
kn, verbi graria , aſperitas Terrx quz impedit traftionem furſum, 
npedier etiam lapſum deorſum in eodem obliquo plano ; & quam- 
Vi Tra&rici opponatur ut Impedimentum , Retentrici tamen 
;Adjumentum afſociandum erir, h 

F2utem peragenda (it TraQtio in plano (non, ut prius, Acclivi, 
&) Declivi : Superandum &c hic erit quod a Terrz Scabritie (vel 
inde) oritur impedimentum ; ſed quz ſuperetur vis contraria, a 
kaderis gravitate orta , nulla eſt : imo ea ipſa quz in gravitate illa 
& Vs Motrix deorſum , Impedimento illi contraria erit ; illudque 
Figs minuſve minnir , prout major oft aut minor declivitas; quz 
tuna efſe poterit ut hzc ipſa Impedimentum ſuperer, ut Vi TraQtrice 
won fir. Utcunque ; Vi Tractrici eouſque adjumento erit, ut 
t ahil ultra ſuperandum relinquatur quam 1d quo Impedimentum 

—_— hoc ex Gravitate Momentum pro ei plani declivitate. 
hac omnia ſunt extra conſiderationem hujnas Propolitionis : 


_ Af aa ee A ef i © ak at wth ah 2 


ro 


a Ww(cteris rite computatis prout ex ſuis quodque principiis xſti- 
7 Wwimnecrit) hoc potiſſimum probatum it ; Vim quamlibet in A di- 
P Wk zpplicatam, ad eandem diree applicatam in B, eam Momenti 
oh amem habere ad Pondv< P movendvra, quam kaber C A diftanri+ 


«@antiam Q Þ, vel eo radio deſcripta Perimeter ad Perimetrum 
mnako deſcriptam. 


=.. 


% Dico autern dirette applicata ; (hoc eſt, ſecundum ream quz ad 

te BY fmbirum in punto applicationis Tangens lit ; ut ad prop. 7 4. 

| .3. explicatum eſt : ) quippe {i Oblique applicetur ; minuiru: 

r 's pro ratione Obliquitatis ; ſecundum Obliquitatis leges Cap. 2. 

_ Nempe, Vis per = v oblique applicata, ad eandem per « V 

et” apntem directe applicatam,, in ef ratione valebit quam haber « \ 

oh 0+1, per prop. 14. Cap. 3. vel prop. 21, aut 25. Cape2. E: 

4) a, Vis per 4 a, ad Vim ceandem per « V vel AV applicatam , 

wo WuCa,adC=velCA, per prop. 13. Cap. 3. 

ore, hoc, Geranium ſeu Gruem ſpeciatim ſpetat. Ubi Vis mo- Fiu zo 
vm Aukidita, hoc eſt, hominis calcantis pondus, non direRe applicatur © 
Orbitz tangentem , ſed oblique. Er propterea minus agic 
Kr "bs calcantis in «, quam  efſet in A; Cum enim agar hoc Pondus, 


propter 


—_ | —_— 
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— hic, [i ad Mathematicum rigorem res exigatur, a z. 
tione propolit3 nonnihil recedendum efle. Nam Funis longi. 
tudo quz una revolutione convolvitur aliquanto major eſt quam ax 
ambirus : Tum quia, propter funis craſſiriem , extra Axis ambitun 
ſupereminet , (adeoque peripheriam majorem efhicit ; ) Tum qui 
non przcise circularem peripheriam efficit ; ſed Spiralis circa Cylin, 
drum converlionem, quz Circuli peripheria major eſt, Item 
Scytalis applicator Vis , non in ipſis earundem punRtis extimis appli 
catur , ſed paulo citra extremum. Verum hujuſmodi minutiz in 
Mechanicis negligi ſgJent. Si autem ad Mathematicum rigorem exi- 
gere velis ; tantus reputandus erit Axis Ambitus , quanta eſt longi 
tudo funis uni converſione convoluti : Atque tantus reputandusam- 
birus a Scyralis deſcriptus , quantus ab eo illarum pun&to deſcribitur cy 
Vis cenſenda erit applicari, Hzc utique ſupponit Demonſtratio. 
Notandum perro; Demonſtrationem hanc ſpeCtare potiſſimu 
fig. 254,25 5, GC. ubi Pondus dependet, adeoque propter gravitz 
tem ſuam agit ut Vis contraria ; quz itaque ut Pondus elevetur, fy 
peranda erit a Vi motrice ; & falrem zquanda , quo ſuſtineatur, 
Sivero, ut in fig. 258. Pondus humi jacens Trahendum fi (in 
Plano Horizontali) non Elevandum , vel aliud obſtaculum amover- 
dum fit; (ut fig. 259. ubi lignum Terebri ſcindendum erit, quo 
poſſit Tereb:a convert , 6c fig. 26 3. ubi clavus evellendus eft ,) cor- 
{iderandum erit hoc Pondus, vel Obſtaculum , non ut Y# centraru, 
(quippe ut non horſum ſua ſponte nititur quo trahitur , TA 
Fartes contrarias,) ſed fimpliciter ut Impedimentuns, Quo caluutt 
Vis major quam quz zquipolleat requiratur ad Pogdus illud vel Ob- 
ſtaculum movendum vel amoliendum : quo tamen ſuſtineatur ( hoc 
eſt, impediatur ne feratur in oppolitum,) nulla Vis requiritur , ſupp6- 
nitur utique vel non aliorſum niti, vel (quod athani hic erit) all- 
unde ſuſtineri (puta ſubjeto pavimento, vel alio quovis modo,) neeo 
feratur, Alia liquidem habenda eſt ratio nudi /mpedimventt, ut in 
prop. 11. Cap. 1. alias comtrarie, utin prop. 12, cjuſdem, : 
+ divero, utin hg. 256, partim Trahatur , partim Elevetur ; utt- 
uſque habenda erit ratio: Nam, prezter amolendum Impedimentum 
(ex ſcabritie terrz vel aliunde ortum quod majus minuſye efſe 
prout magis vel aſperum vel glabrum it ſubjeum quo nititur tunda- 
mentum ; ) ſuperanda etiam eſt Vis contraria deorſum tendens ; quz 
aſcenſui non opponitur tantum ſed contrariatur, Quz quidem Vis 
contrara 
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qatraria major minorve erit (codem manente pondzre) prout major 
inorve fuerir motus acclivitas ; ſecundum ea quz Cap. 2. tradidi- 
prop. 16, 2 7, & alibi. 

Equidem illud ipſum Impedimentum quod quo Trahatur pondas 
fperandum erit a Vi motrice ; quo tamen ſuſtineatur, (ne a Vi con- 
niin Oppoſitum moveatur,) Adjumento efle poteſt : Quippe ea- 
{m, verb1 gratia , aſperitas Terrz quxz impedit trationem furſum, 
mpediet etiam lapſum deorſum in eodem obliquo plano ; & quam- 

Vi TraQrici opponatur ut Impedimentum ,; Retentrici tamen 
sAdjumentum afſociandum erir. 

Fiautem peragenda (it TraRtio in plano (non, ut prius, Acclivi, 
&) Declivi : Superandum &c hic erit quod a Terrz Scabritie (vel 
tunde) oritur impedimentum ; ſed quz ſuperetur vis contraria, a 
Panderis gravitate orta , nulla eſt : imo ea ipſa quz in gravitate illa 
& Vis Motrix deorſum , Impedimento illi contraria erit , illudque 
mis minuſve minnit , prout major eſt aut minor declivitas; quz 
Eun eſſe poterit ut hc ipſa Impedimentum ſuperer, ut Vi TraQrice 
qsnon fir. Utcunque ; Vi Tracrici eouſque adjumento erit, ur 
6 nil ultra ſaperandum relinquatur quam 1d quo Impedimentum 
Ld _ hoc ex Gravitate Momentum pro ea plani declivitate. 

haxc omnia ſunt extra conſiderationem hujas Propolitionis : 
ww (cxteris rite computatis prout ex ſuis quodque principiis zſti- 
wadem erit) hoc potiſſimum probatum it ; Vim quamliber in A di- 
rhe applicatam, ad-eandem direfte applicatam in B, eam Momenti 
nionem habere ad Pondus P movendum, quam habet C A diſtantia, 
iWantiam C B, vel co radio deſcripta Perimeter ad Perimetrum 
we radio deſcriptam. 

Dico aute diretie applicata ; (hoc eft, ſecundum retam quz ad 
O(1bsambirum in pun@o applicationis Tangens ſit; ut ad prop. 24. 
(a. 3. explicatum eſt : ) quippe ſi Oblique applicetur ; minuicur 
's pro ratione Obliquitatis ; ſecundum Obliquitatis leges Cap. 2. 

Nempe, Vis per = v oblique applicata, ad eandem per « V 
wgentem dire&e applicatam, in ea ratione valebit quam habet « V 
4 *», per prop. 14. Cap. 3 vel prop. 21, aut 25. Cap.2. Et 
m, Vis per 4a, ad Vim eandem per « V vel AV applicatam , 
witutCa,ad Ca vel CA, per prop. 1 3. Cap. 3. 
Atque hoc, Geranium ſeu Gruem ſpeciatim ſpetat, Ubi Vis mo- Þ1g.2 (2: 
Uadhibira, hoc eſt, hominis calcantis pondus, non direREe applicatur 
Orbitz tangentem , ſed oblique. Er propterea minus agir 
calcantis in «, quam fi efſer in A; Cum enim agar hoc Pondus, 


propter 
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propter gravitatem ſuam , ſecundum rectam quz fit Horizontiper. 
pendicularis ; adeoque, 11 ad Horizontalis rectz CA punttum A 
applicata foret, orbiram tangeret ea recta ; atque aquipollere 
calcantis Pondus Oneri in P, quod ad ipſum lit ut CA ad CB, 
er modo demonſtrata : idem ad pun&tum @ applicatum, minus yz. 
[ebir (ob cauſam jam diftam) quam {3 in A foret. Et quidm(j 
toret « ipli C diree ſubjeftum , nihil omnino ageret ad converten- 
dum T ympanum aut Pondus cleyandum , fed eo plu- a zit quo propiys 
ad A promovetur ; atque in ea quidem ratlone quam Jiu oltendimusex 
prop. 21, Cap. 2. & prop. 1 3. Cap. 3- 
Dico etiam , in ea rarione valere ad Pondus P movendum : quonin 
ubi ad materiam Phylicam perv<ntum erit, nullum erit tam-in omnibys 
expeditum Organum —_ affabre cetornatum fuerit, omneſque 


mobilium commiſſurz ad glabritiem reda&tz, 6& perfuſo Oleoaliajze * 


adjutz,) quin aliqua ſupererit ſcabrities , aliave inzqualiras, aut im- 

edimentum, quod faciet ut Virium nonnihil impendendum fuerit ad 
ipſum Organum movendum ; atque hoc, quantumcunque (it, fummz 
Virium in A applicatarum detrahendum erit , i]ludque quod fupereſt 
Virium reputandum erit adhibitum ad Pondus movendum quodadB 
applicatur. 

Quzque hic monemus, alibi prout opus fuerit intelligenda erur, 

Mallet vero uſum illum quem innuic fig. 263. cur huc reducinss, 
ratio manifeſta eſt : Quoniam , eriam hic, virtus in A adhibit, me- 
vet in circumferentia radio C A deſcripta (propter C Centrumns- 
tus,) B vero, una cum Impedimento ſeu Obſtaculo, (hoc eſt clo 
evellendo,) in circumferentia deſcripta radio CB, (Ad 
propius lit B ad C, eo fortius aget vis eadem in. A,) Arque idemdi- 
cendum erit de quovis alio organo confimili, ubi eadem ratto, 

Si tamen Mallei uſum illum (aliaque {1milia) ad Vectem refers 
(aut Libram etiam) cujus Centrum Morus extra Vectem (Libram) 
lit : perinde eſt, Quam rem ad prop. 14.- Cap. 3. conliderav 
rous, 
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vo es 
I 

1 PROD. 11. 

| Datum Pondus, dati Vi, Axe in Peritrochio (aliove quod Fig.z 54, 
i» © hujus inſtar ſit Organo) movere. 25 _- 
us Co 


ex lat, ut Pondus P, ad Vires /, fic __— hujus diſtantia C A, 
Fic B: atque #quipollebunt in hoc fitu Vis & Pondus, (utpote 


n Þ ndftantiis —_— proportionalibus,) per prxcedentem. Adeo- 
s Þ cefidiſtantia CA vel cantillum augeatur ; audtum fic erit Virium 
ve AY omentum, Ponderique przpollebit, illudque movebit : per prop. 11, 
ie Y 1:.Cap. 1. Quoderat propolitum. 

| SCHOLIUM, 

n Atet hinc ; quo minor fuerit Axis ambitus cui applicatur Pon- 
B dus, vel major ambirus Peritrochii extimus (feu quod hujus inſtar 


& cui Vis Motrix applicatur, eo minort Vi movebicur Pondus, 

Verum hic recordandum erit , przſertim vaſtis Ponderibus exigua 
ſi moyendis , quod in Schol, prop. 18. Cap. 2. monuimus ; nempe 
pie curandum eſſe, ut qgania , Vi & Ponderi intermedia, int pro 
lreſpetive oneribus (nents ſatis firma : ſecus, rumpetur ipſa 
Machina , ejuſve aliqua Armamenta , potius quam efficiatur motus 


© 7 


av0 


$, 
; "pl ad prop. 28. Cap. 1. monuimus ; nempe, motum hunc 
Wminori Vi peragatur,eo tardiorem heri, adeoque defeRum Virium 
:aporis impenli longitudine redimendum efle: Quod & in omni- 
ie momaino Organis mechanicis locum habet. Adeoque,ubi Tempori 
_s preendum. erit, ut plus Virium addatur neceſle eſt. 

Denique ; quoniam, ubi Virium & Ponderis magna eſt inzqualitas, 
wd commode poterir quod in hujus Propoſitionis conſtrutione Im- 
{rum eſt ad praxin redigi una vice (pro Phylicz materiz imper- 
*®one ; ) ideo pluribus five tympanis five rotulis invicem commillis 

ant; De quo in ſequenti propolitione agitur, 


SE 
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PROP, III, 


Si pluribus commiſſis Rotulis, aliiſye Ponderis levand; 
mediis adhibitis, motus facilitetur ; calculo nihilomin)s 
con(tabit, quanta lit illa facilitatio, 


Fig.264. Þ:: verbi gratii, Centro (ſeu motas Axe) C, Tympanum {6 
Rora C A, cui in ambitu (ur moris eſt) Atſerculi ſeu Pinnacidia 
afhgantur ; quibus impingens in A, Aqua currentis Fluvii, Rot 
convertat. vitque ad eundem motus Axem C, Rota minor CB dep, 
rata ; quz ita cum priore conjunCta fit ut cirea communem Axem 
juntim moveantur. Sitque C B ad CA, (verbi graria,) ut ad b. 
ſeu ut 1 ad 3 : valebit igirur, (per prop. 1. hujus) Vis in A ad 2qu3- 
leminB; utbad, ſeuut; ad 1. Adeoque Uncia in A, zquipalle. 

bit 2uadrants (hoc eſt, tribus Uncits) in B. 


tata, ut dentes ſui apte congruant dentibus rotz CB, eiſque lic im- 


plicentur ut earum ope convertatur rota D B circa Centrum ſum ſen | 
Axem D. (Sic autem _— {1 in ea fit ratione Numerus Dentium © 
entium rotz CR; qui eſt iſtivs Ambinus, * 


rotz D B, a4 Numerum 
ad Ambitum hujus ; ſeu ut Radius, ad Radium.) Sitque circa eun- 
dem motus-Axem D, Rota minor ſeu Orbita DF, quz cum DB 
junRtim moveatur ; habeatque (ibi circumpolitum Funem Traforium 
E.P, quo PondusP trahatur. Sitque Radius DBad D E, ut c adb; 
puta ut 4 ad 1. valebit igitur Vis in B, ad zqualem in E (per prop.1, 
hujus) utcadb, ſen4ad 1. Adeoque Quadraxs in B, zquipollebit 
Aſi mE, Art (per modo oftenſa) Uncia in A , zquipollet Ou- 
dranti in B, Ergo, Hncia in A, zquipollebit Aſi in E, aut ein 
(per prop. 18. Cap. 2.)inP. Adeoque Ys K»nc:alts in A, (uſtinebi 
Pondus Aſſis in P , eadernque Vis, tantillum aufta, movebit. 

Vet, univerſaliter ; propter C AadCB,utbad a; vis Vin At 


tundem valebit atque _ in B: Item, propter DB ad DE, utc 
6 
adb, vis * in B (ſeu V in A) tantundem valebit arque rd 
7 


== ,inE, Hoceſt, Visin A, equipollebit Ponderi in E vel F, 
quod 


Eſto [res ; Centro (ſeu motus Axe) D, alia Rota DB, ita den. © 
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ad illam fic in ea ratione qyz componitur ex CA ad CB, & 
wa DE. Artque codem modo procedendum erit quorcunque 
fuerint Rotz invicem Commiſlz. 


Sivero Pondus illud non ex E directec dependeat, ut in P , ſed, ut 
an, obliquo Plano F O incumbat : Pondus in IT, ad idem in P, 
n ea ratione it qui eſt FI (perpendicularis zque-alta) ad 


FO, puta ut 4, ſcu3 ad4; (perprop. 2 _ 25, Cap. 2.) 
Aeoque cum visV in A, Xquipolleat Ponderi T* == =F {eu 12 


: _ b d 
ſ,inP; eadem zquipellebit Ponderi = x + x—V =—/, ſen 


5,in 1, Hoceſt, Ponderi quod ad eur (it in ratione quz com- 
witur ex A C ad C B, & BDadDE, & O Fad Fl. 
Atque ad eandem formam,mutatis mutandis,in aliis calibus Calculo 


zfimanda eſt Vis in A, quz Ponderi in P vel 1 zquipolleat ; (que 


wie, tantillum aufta,, Pondus movebit,) Quod taciendum erat, 


SCHOLIU M, 


it: A D hanc formam de quibuſvis Machinis, ex Tympanis 
dentatis confeais , fiet judicium , qualia ſunt varia Auto- 
um genera, —_ inſtrumenta in uſum paſſim adhibira. Er ſpe- 
wm Gloſſocommum illud quod ex Heronis Alexandrini Baralco deſcri- 
Pappus, Colleionum lib, 8. prop. 10. Er quz ſunt iſtiuſmodi. 


1, Hanc autem de Rot«/ doQrinam priuſquam dimitttam , locus 
i aud incommodus erit alias adhuc de Rotts ſpeculationes ſubjun- 
kt; quz quamquar hujus loci direRe non (int, huc tamen quadan- 
wsſpetare non immeruo videantur, 

. Obſervatum eſt in uſu communi (quod & Ariſtoteles attigit in 
Mechanicis Quaſt- 9g.) majores Rotas, Cylindros, Tympana, Spheras, 
0 facilius movers quam Mineres. Quod utut per omnia verum 
mt (limitatione utique opus erit 3) rite tamen intelletum, concedi 
melt, Quippe, dummodo idem fit utrobique Pondus, (id utique 

lleſto interponendum erit) id non raro videmus in Curruum 
lats,in Cylindris Sphzriſve humi volutis, in Trochlearum Orbiculis, 

contingere. Salrem [i & Axjum {iqui lint circa quos moven- 

T, eadem (it utrobique magnitudo , aliaque quz ſunt Impedimen- 
Un loco, ſint utrobique zqualirer conſlitura, Nam nilt hzc ita 
tes omnino ſecus efle poterunt, : 6 
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4. Ubi autem hoc contingit ; fi de caus3 quzratur : quiliber fere 
proclivis eſt eam ex hac de Axe in Peritrochio dottrina aſſig 


Neque hoc prorſus incommode ; (quippe & huic conliderationi locys 


erit: ) Sedalia ctiam in conſiderationem advyocanda erunt, fire; ye. 


nitius in(piciatur- Quippe hc de Axe in Peritroghyo dodtrina, non 
4: Rotis ſeparatis invicem. comparandis agit ; { uabus (pluc- 


bulve) conjunftis , quarum- motus alter ab alter det : & oui. © 
dem ubi Agens ſecundum unam, Patiens ſecundum alteram, conſige. © 
ratur, 
5+ Ur igitur ad ſuum Principium res referatur ; intelligatur primo 
Cylindrus ejuſmodi (Scytalen vocat Ariſtoreles) qualem in Hortis © 
(& alibi) ad complanandam terram volvendo ſolent adhibere; qu. © 


lem (fi manubrium demas) in fig. 260. exhibuimus, Ex hujuſmodi 4 


Cylindris, Pondere #qualibus (S& Jongitudine) Majoxera faciljus vol- { 
vas (cxteris paribus) quam minorem. - Idemque de Rotis inellige, 2 
aliifye Tympants, aut etiam Sphzris, 


6. Sunto enim <cjulmodi duo Cylindri, (vel, fi mavis, dux Rotz , © | 
' Sphxrxve,) ut AB, «8, in hg. 265. qui vel Trulione vel TraRtione 


movendi lint, ſuper B & plano. 
Manifeſtum eſt , 11 nulla efſet medii reliſtentia ſuperanda ; * 
N1ullamque a ſcabritie ſubje&i (ſuper quo moverur) impedimentum , Z 
aut quod horum inſtar {it ; pondus idem, ab eadem Vi,cadem izcilinte 7 
antrorſum propelli, aut retrorſum trahi ; per prop. 22, Cap. 1. * | 
-. Si aurem Reſiſtentiz Aeris ratio habeatur : Maniteſtumeſt, Cy- 
lindrum (czteris paribus) mole majorem, majori Aeris portioni ob. © 
viam ire, unde major igiturerir-Reliſtentia; & propterea Major Cy- * 
\indrus difficilius movebicur ; contra quam expe&tandum erat. (Quod * 
in duobus Globulis, plumbeo puta & ligneo, ejuſdem ponderis, per © 
aerem miſlis, omnino obtinebit.) Adeoque hxc conlideratio dilſ- 
mulanda potius eſſet, quam in cauſz partem advocanda. Sed tantilla 
poteſt hac eſle differentia, ut aliunde ſuperari polit. 
8., Si vero Subjecti (ſuper quod moverur) Scabrities ſu Aſperitas 
in conliderationem advocetur, | 
Dico, primo, hinc potiſſimum eſſe ({i non ſolummodo,) quod Ro- 
tunda przſertim corpora humi volvantur multo facilius quam laban- 
tur yel poſlint fine volutione trahi, Cum enim nullz Fi tam per- 
feRe terſe & glabrz Superficies, ut nihil prorſus aſperitatis hade- 
ant , qui ſe mutuo impediant detineantque : hinc fir , quod Cyin- 
drus A B, impeditus (contatu plani) ad partes B, ſed non itemad 
partes A ; qua poteſt expedite , prxceps fertur ; {A celerius quan® 
| ; moto. 
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qo.) Arque hoc continue : Quod eſt, Volvi, Haud ſecus acli 
© MY ua Rota D B fig, 264, ſuper Dentati ſuperficie movenda effect : 
wa % ne labatur , 1mpediuat impliciti dentes ; (ut ad B videreeſt , ) 
8 aicem, ne volvarur, Id utique, nil dentious vel alterutris vel utril- 


zeruptis  fieri non poteſt : hoc poteſt ; ne deſerente quidem ſuun 
mnitem Centro C. Atque eadem ratio eſt aſperitatum minutiorum 
mminus obſervabiils, 

5, Idemque (ob candem cauſam) in Curruum Rotis ſutHaminatis 
MY ikre eſt ; qua multo difficilius ira trahuncur renitentes, (rotx am- 
"Y bw, terrzque ſuperficie {e mutuo radentibus,) quam ubi circa axem 
F 04untur. 

FJ 12, Fallor , an non ob eandem cauſam lit, quod projeRa in Aere 
AJ vlantur etiam ; nempe , quia pars aeris ea quz projecti partibus 
*F zxcoribus obviam fir , humulior fit adeoque pauxillo craflior, magi(- 
I xpropterea reniratur , quam quz ſuperioribus. 

"JF 1:1, Quamquam, & id etiam aliunde fieri poſſit ; nempe ob impe- 
F:n in projectione impreſlum. Cum enim quaz ex Funda (verbi 
xxiz) projiciuntur , circulari moru prius lata fuerint , quam relicti 


ne 4.44: mgccnraranes, Þ ag 
ad per iſtius circuli rangentem procedant ; proje&ti partes ab hujus 
| F mnlicentro remotiores , majores propterea circumferentias eo motu 
5 : . - . . A | \ 
wy kripſerant , adeoque velocioris motus conceperant mpetum, quam 


ur propiores z qui quidem impetus inzquales, ubi ex peripheria 
dretam rangentem tranlitur, volutionem inchoant, (projeRti centro 
xreftam procedente, partibuſque ſuperioribus concitatius reliquis,) 
akmque cepta, cum nihil 1impediat, perſeverat, (per prop. 1 1, Cap, 
1) Intelligatur enim (ut Schemate rem exponam,) Funda CB A, 
mari A B projectile , circa C centrum morus , in litum = & , ibique 
&rt3 funda , centro ſuo c (quod prius arcum deſcripſerat c «) ſecun- 
im reftam rangentem * * deinceps ferri. Cum iraque majorem im- 
ſum conceperit A, per A « arcum majoris circuli delatum,, quam B 
er ſimilem circuli minoris arcum B#& : ubi ad parallelas reftas « 7 , 
ir, perventum erit ; impetus in « velocior quam in 8, volutionem 
otinus inchoabit , circa centrum « ; eademque , non impedita, per- 
Ro- JI frerabit : wut dictum eſt. Idemque, 1i non ſemper, non raro tamen, 
2an- JI "als projeRionibus contingir, 
per- 12, Quod autem facit in Cylindris, Rotis, Sphzris, &c, humi vo- 
abe- ts, Aſperiras Soli ; idem facit in Trochlearum Orbiculis Aſperitae 
pln. © fans duRtarii, ejuſgue propterea cum Orbiculo cohz{io. Unde fit 
mal WY ®facilius cum Fune convertatur Orbiculus, quam manente Orbiculo 
m8 I lus Funis ducatur. Quod & in aliis fimilibus converfionibus pariter 
(dtiner, - | | 13. Dice - 


FR 
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Fig.:65. 
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13- Dicoporro, ob eandem quam diximus ſuperficierum Aſperj. 
ratem efſe , quod Cylindri Rotzve aut Sphzrz mole majores, ({ 
rondere zxquales; ) tacilius volvantur quam minores, 

14. Intelligantur enim in eandem aſperitatem ſeu eminentiam PO 
impingere, A B Cylindrus (vel Rota ſeu Sphzra) major, atque ag 
minor : Quz quidem eminentia P © (quo poffint A B, « & Procedere) 
vel ſuperanda erit, vel deprimenda, vel propellenda, 


Manifeſtum primo eſt , cum (ic impingit = #, propius eſle ad p | 


puntum & , quam eſt puntum B, cum lic impingit A B. Sienin 
intelligeretur 4 in B, torus circulus minor (prupter mutuum cops 
tatum in B) intra majorem eflet ; adeoque ad © non pertingeret, 
ur in fig. 267, (& minus a«huc, |1 efſer £ uitra B,Y Adcoque ( 


ſaperetur eminentia Þ O) Acclivior erit Aſcenſus (& oropmad | 


cilior , per 25, Cap. 2.) a & ad O, quama B ad O, Etquidem 
illic per Circuli minoris Tangentem O 7 ; hic per Tangenten ma- 
joris OT. 

I5. Vel etiam fic :dem alias colligitur. Facto O centro motis, 
circa quod (quo ſuperetur pun&tum O) rotandz (int AB, «8, fe, 
quod rantundem eſt (per prop. 16. Cap. 4.) corundem Centra gra- 
vitatis C, y , in peripheriis Cc, y* : eadem erit Obliquitas motus 
in punRis C, y, quz eſt Tangentium CT, 7; (quz _ 
OT, Or, pzrallelz funt.) Adeoque cum major fit Obliquiras in 
CTquaminy7; (prepter angulum O 8, majorem angulo OCB, 
ur mox videbitur , ) ctiam facilior Aſcenſus erit. Et quidemina 
ratione facilius movebitur C, quam'y, (hoc eſt, A B quam « 8,) quam 
haber Secans AnguliT CAhoceſt COV, vel TOP ; ad Secah- 
rem Angulizy« ,hoceſt y OV, velr OP, (per prop. 5. Cap.:.) 
hoc eſt (quippe hxc eadem eſt ratio) in reciproca ratione Co-ſinuum, 
ſeu Sinuurm Complementorum, (Nam Secantes Angulorum ſunt Com- 
plementorum Sinibus proportionales : Nempe in bg. 42. ut FT ad 
FS, ſuFVadFO, hoceſt FVadFB, ficeſlt FQQadFR; wa 
prop. 14. Cap. 2. oſtenſum eſt ; ) hoc eſt, ut Sinus Anguli O 78, vel 
O7P; adSinum Anguli OCB, velOT P. Quz quidem nec &- 
dem eſt cum ratione Diametrorum ; neque eadem ubique ratio , ſed 
alia atque alia pro varia ipfius PO altitudine. Sed quo minor el 
altitudo P O, adeoque & minores anguli OCB, O 7#, eo minor 
hinc eſt inzqualitas : eademque, fi conlideretur P vel O in iptis Bg 
punctis, protinus evaneſcit. 

' 16, Manifeſtum item eſt, Arcum £ O majorem efle (orpenns 
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ſam peripheriam integram) quam eſt (ad ſaam) BO. Quippe 


 Mo0,hoceſt BV, vel 2», ſinus verſus erir arcus (proportione) ma- 
| grsin circulo minore,quam in majore. Adeoque (jun&tis CO, y O,) 

gjor erit Obliquitatis Angulus 5 ©, quam B CO. Etrpropterea, 
| IM ifepremenda fit Þ O eminentia ; fortius ad hoc valebit Pondus idem 
| (yimdri (Rotzve aut Sphzrz) majoris, prementis ſecundum re&tam 
| COmious Obliquam, quam nitnoris, prementis ſecundum magis Ob- 
lqum reftam y O : perprop.21, vel 25. Cap. z. (Quippe ibi- 
kn, quoad hoc, cenſendum erit Grave conſtitutum, ubi eſt ipſius 
(rum gravitatis ; per prop. 16. Cap. 4-) Non quidem in ea ra- 
wnequz eſt Diametrorum, (ur ubi de Axe in Peritrochio agitur) 
fin ea quan habet ſinus Anguli CO V, ad ſinum anguli >O v, 
(xer prop. 21. Cap. 2.) quz alia atque alia erit, pro vari altitudine 
ﬀz Þ O, manente eadem Diametrorum ratione. Sed inzqualitas 
gina minor , prout P O propius eſt ad punRa B, 8 ; atque, in his, 
- JF pins evaneſcir, | 

17. Eſtque hic forſan angulus BC O vel 8% O, quem vult Arj- 
ineles cam dicit, Angw/mm majors circuls, nutum quendams babere ad 
apulum circnls minors : (quod Interpretes alio trahunt ; put, ad 
keulum Conraftus, vel Angulum Semicirculi, 8c. de quibus videan- 
whonantholius , Baldus, Guevara ; ) Nam & minor eſt angulus 
ICO quam 8y O, adeoque C dire&ius imminet ; & obliquior 
axlus O P quam y OP, adeoque C minus offenſat. Si vero de 
lagulo contatis intelligeretur , plus offenſarer rota. vel ſphzra 
wor quam minor quia pluribus ſubjectis partibus ſimul incumbir 
Cylmdrus ſeu Sphzra Materialis ; ur poſt dicetur. 

18, Sive igitur Superanda fit, five Deprimenda, eminentia PO ; 
(Jane, ut plurimum, vel alterum vel utrumque faciendum erit , quo 

0 continuetur ; ) magis ad hoc valebit Cylindrus ſeu Rota ma- 
},cxteris paribus, quam minor. Idque magis in eminentiis majori- 
quam in minoribus. 

19. Sin abrumpenda effet eminentia PO, vel Propellenda : cum 
weyer pulſamn lateralem faciendum (ir, 6 potiſlimum in Horizontali 
=, ut V O, ſecundum quam (vel huic parallelarp) fit tra&io hori- 
wntalis , (quz magis hic ſpectanda eſt = perpeMicularis preſſio ;) 
dpotius fier per retam 7 O, (quz a (itu horizontali minus recedit, ) 
fam per CO, Adecoque , hoc reſpetu, Cylindrus ( vel Rota ) 
nor, przvalebit majori. Verum hoc in hujuſmodi volutationibus 
arms contingit , 6 vix niſi in altioribus obMculis, Sed eminentiz 
ores , vel deprimi folent , vel ſuperari, potius quam propelli ; 

cui 
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cut magis conducit (ut jam eſt demonſtratum) major quam mingr 
Rota vel Cylindrus, 

20. Sed & alia conſideratio eſt, quz Majori favet pra Minore. 
Nempe dum ab eminenti uni ad alteram tranſitur , mags deprimi. 
tar minor quam major Rota ſeu Cylindrus : Adeoque plus illi ace. 
dendum erit (quoniam ex depreſſiore valle) quo (ecundam ſuper, 
Sunto enim (ut 1n fig. 266.) eminentiz duz,, M N, & PO: quinn 
quum altera ſuperata eſt ſed nondum reliqua ; maviteſtum eſt (p, 
ter majorem in -arcu minoris circuli curvedinem) alrtus depreſyun 
iri £ quam B, (adeoque & Centrum y quam C, rotumque proprerez 
Solidum ; ) Ade6que non modo Accliviorem ſed & Altioremaſcee, 
ſum habebir Cylindrus (vel Rota ſeu Sphzra) minor quam major, Hi 
itaque facilius volvetur. 

' 21, Huc accedit & alia ratio, Utut enim Circulus Mathematicys 
ſupponatur Planum in Pun&to contingere ; in Corpore tamen Phyſico 
res ſecus eſſe ſolet. Quippe Corpus grave deprimit gravitateſus ſub. 
jetam planitiem , & quidem plus minuſve pro majore vel mingre 
pondere czteris paribus. Intelligatur itraque Cylindrus ſeu Rotz 
minor (fig. 267.) planitiem N V O deprimere uſque ad B vel8, Ne. 
ceſſe itaque eſt ut ſubjetz materiz tantundem deprimar ſeu loco ſug 
pellar (quo (ibi locum paret) quantum eſt Segmentam QRB. Quo 
autem major eo penetcet, tantundem deprimendum erit leu loco yel- 
iendum , quantum eſt ſegmentum N O B: quod ſegmento QRB 
majus eſt. Hoc iraque ut fiat, majore Pondere opus erit, Ponitur 
autem utriuſque Pondus xquale. Non igitur fiet. Non itaque tan 
alte penetrat Cylindrus ſeu Rota Major , quam penetraverat minor: 
Adeoque & hoc nomine facilius volverur. 

Arque ha&tenus Cylindrum ſeu Rotum confideravimus ut Grave; 
pondere ſuo vel agens vel renitens : Arque ei ratione Majorem faci 
lius motum iri quam Minorem- oſtendimus ; Er, quibus de caulisd 
hat, 

22. Poteſt aurem, ſeclus\ illa Graviratis confideratione, ut Velts 
conſiderari ; non quidem quatenus hoc ipſura Solidum, ſtante Obice; 
ſurſum movendum fit quo R— obex, (quippe hac ratione 
derandum erit ud Grave movendum ; ) ſed quatenus amoliendus el 
Obex iſte ſeu Obſtaculnm P O. Intelligatur enim (in fig. 265.) 
veRtis, cujus fulcrum B , ſirque Vis applicata ſive in A, live (utinCy 
lindris plerumque fit) in C: & pondus movendum, ſeu Obex anv- 
liendus, in V ; non qgidem immediate, ſed mediante rei inflexi 
V O. (Eademquede « » +8, quzde ACV B, inceigun) 
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-ipitur, (per pProp- 2. Cap. praced.) ut AB vel CB, ad BV 
0. fic Vis in A vel C, ad huic zqualem in V, vel Q, 


ſimiliter, ut « 8 vel 8, ad &v, hoceſtPO, licvis in « 
dy, adeandem in» vel O. Er conſequenter (propter eoſdemcon- 
(entes) ut A B vel C B, ad =8 vel 8, ficvisin Avel C, ad ean- 
kn in «vel y applicatam. In eadem igitur ratione (nempe Diame- 
num, vel Seridiametrorum,) facilius movebit vis eadem Cylin- 
km ſeu Rotam Majorem A B, quam Minorem « #, quantum ad 
aoliendur obicem P O. Atque hoc, ubicunque contigerit obſtacu- 
a?O; puta, (ive propius live remotius a punRo B, vel 8. 

12, Verum hic nulla ratio habira eſt Ponderis in utrovis Cylindro, 
iquod hujus ope punRa B, B, fixa fint ranquam ab Hypomochlio 
aFukro, ne relihant ,) ſed retarum folummodo AB @8&, tan- 
wn veftium nullius ponderis, Neque ad onus movendum , fed ad 
adizndum obicem rantummodo ſpeRatur. Sin ſpeRerur Onus ip- 
a, quod ranquam in C vel » conſtirutum (quz centra gravitatis 
m)intelligendum erit : nihil hinc emolumenti habebitur. Quippe 
z utrobique ratio erittum ABvel CB adCB, tum ab vely 8 
118, Adeoque {i Vetium AB, «#8, Fulcra intelligantur B, 4, 8 
der — C,y; Viresautem vel in A, «, vel in C, y + qua 
Onderi zquipolleat Vis utrobique vel dimidia vel zqualis erit. 

14, Sin concipiatur AB vel « & ut Libra cujus Centrum morus fit 
je! 8: Ad quam (utpote per Centrum tranſeuntem) quz utrinque 
mantur ſolidi partes zquiponderant ; adeoque ipſa A B eu « 8 libra, 
itzutram partem praponderans , quantumvis parvo pondere (niſi 
admedii reſiſtentia, ſol1que inzqualitas qua detinerur, impedirent, ) 
turamvis partem movert poſlet : Vis applicata in A vel C, 
axe a Centro motus remotior,) in eadem ratione plus valebit , 
Wine vel y, qua ſuntipſe AB vel CB longiores quam « & vel 
y: perprop. 12. Cap. 3- Ob quam rationem etiam oſtendimus , 
"gorem 7 ch exactiorem efle , Schol, prop. 14. 56. Arque ad 
« reſpexiſle viderur Ariſtoteles quum eandem hic valere rationem 
«obquam longiores Librz ſunt brevioribus exaRiores, 

5. Eltque hzc conſideratio etiam Trochlearum Orbiculis com- 
Wis, ſed cum hoc diſcrimine : In Cylindris Sphzriſque humi vo- 
&, Obſtacula ſeu Impedimenta motus (ob ſoli aſperitatem) ſunt in 

um orbitis , puta prope B, # , quz iraque pro Fulcro, ſeu Librz 

Wuſque Centro habentur ; ur dictum eſt : Sed in Trochlearnm Or. 

as, quorum ambirus ab offenſionibus liberi ſunt , moras Impedi- 

Wa unt ad Axem , circa quem A volyuntur Orbiculi ; 6& 

Pre 


Fig.2 67. 
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przſertim, ia Orbiculis illis qui ſunt in Trochlearum parte ſuperiore 
ad ſuperiorem Axis partem ſuper quam incumbir Orbiculus, moleque 
ſui & dependentis ponderis eam premit ; ad partem vero Axis inferio. 
rem (ob ſimilem rationem) in Orbiculis illis qui ſunt in Trocklearun 
parte inferiore, Quz hinc oritur Frictio, impedit quo minus Orhj. 
culus circa Axem ſuum expedite volvatur, 

26, Er quidem eo magis, quo Axis major eſt , propter majorem 
Fropterea trictionem. Guod quidem eatenus verum eſt , ut exiſtims. 
verit Baldus ob hanc ſolam cauſam expeditius moveri Orbiculos mz 
jores quam minores , quoniam Majorum Axes in minori ut plurimun 
{unt ratione ad Orbes ſuos quam ſunt Axes Minorum : quod {i Dine. 
ter Axis ad Diametrum Orbiculi lirin eadem ratione in majoribus ug; 
minoribus Orbiculis, nihilo facilius motum iri exiſtimat majores quam 
minores Trochlearum Orbiculos. Nempe , 11 intelligatur Orbiculi 
Centrum pro VeRtis Fulcro, Vireſque ad ſupremum diamertipundtum - 
applicatas, & Frictionem hanc ſeu adhz{1onem pro Onere ſubmo- 
vendo ; in £1 ratione plus minuſve valebit, Vis ad Onus ſubmorend 
qui major eſt aut minor Semidiameter Orbiculi ad Axis Semidiame- 
trum. Puta, Silit,ut CB ad CA, hg. 269, lic (reciproce) Visin 
A, ad impedimentum a friztione ortum 1n B ; Vis Impedimento zqui 
poliebir , eademque aucta przpollebit, adeoque movebit; Arque hoc 
perirde five in majore live in minore Orbiculo. 

27. Quam quidem Demonſtrationem ego admitto. Verum hoc 
addo ; Augmentum illud Virium quicquid {it quod ſupra Equipollen- 
tiam accedit , plus valiturum in Radio majore quam in minore ; ut- 
pote ad Libram in majori a Centro motus diſtantia applicatum, Ut 
modo oftenſum eſt, ex Cap. 3, prop. 12, & Schol. prop, 14. eu 
dem. 

28. Eademque Fridionis confideratio quz ad Axem fit, (preter 
eam quam arite conlideravimus Soli Aſperitatem, ) in Plaultrorum 
Curruamve Rotis non minus locum habet quam in Trochlearum Or. 
biculis. Nam Axium extrema quz Rotarum Modiolis immurturtur 
onere preſla, ita premunt foraminum imo, ut non poſſit line Frietione 
converti Rota circa Axem ſuurp, in parte przſertim inferiori. (Qun 
cauſam aſlignat Ariſtoteles, Mechan, Queſt. 1 1, Cur ſuper Sea, 
quales R, S, fig. 258. nos ( Rollers vocamus) faciiius geſtantar ona, 
quam ſuer cur ; nempe ob evitatam axis tritionem. Et quiden 
ad Axem majorem major erit Frictio, majuſque ex Frictione Imped» 
mentum. Eaque Frictio majorem quz quipolleat vim poſtulat ul 
major eſt, Diametri Axis ad Diametrum Rotz ratio ; ob candenes 
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prxſertim, ia Orbiculis il!is qui ſunt in Trochlearum parte ſuperiore 
ad ſuperiorem Axis partem ſuper quam incumbir Orbiculus, moleaue 
ſui & dependentis ponderis eam premit ; ad partem vero Axis inferio. 
rem (ob ſimilem rationem) in Orbiculis illis qui ſunt in Trochlearun 
parte inferiore, Quz hinc oritur Frictio, impedit quo minus Orhi. 
culus circa Axem ſuum expedite volyatur, 

26, Et quidem eo magis, quo Axis major eſt , propter majorem 
Fropterea trictionem. Sud quidem eatenus verum eſt , ut exiſtimz. 
verit Baldus ob hanc ſolam cauſam expeditius moveri Orbiculos mz. 
jores quam minores , quoniam Majorum Axes in minori ut plurinun 
{unt ratione ad Orbes ſuos quam ſunt Axes Minorum : quod {i Dine. 
ter Axis ad Diametrum Orbiculi lit in eadem ratione in majoribys Uq; 
minoribus Orbiculis, nihilo facilius motum iri exiſtimat majoresquam 
minores Trochlearum Orbiculos. Nempe , (1 intelligatur Orbiculj 
Centrum pro VeRtis Fulcro, Vireſque ad ſupremum diamettipundum . 
applicatas, & Frictionem hanc ſeu adhaxltonem pro Onere ſubmo- 
vendo ; in ei ratione plus miniiſve valebit, Vis ad Onus ſubmorendum, 
qui major eſt aut minor Semidiameter Orbiculi ad Axis Semidiame- 

249,269, #f0w: Puta, Si lit, ut C B ad CA, hg. 269, lic (reciproce) Visin 
I A, ad impedimentum a fritione ortum in B ; Vis Impedimentozqu+ 
poliebir , eaderaque aucta przpollebit, adeoque movebit; Arque hoc 

perirde live in majore live in minore Orbiculo. 

27. Quam quidem Demonſtrationem ego admitto. Verum hoc 
addo ; Augmentum illud Virium quicquid l1t quod ſupra Xquipollen- 
tiam accedit, plus valiturum in Radio majore quam in minore ; ut- 
pote ad Libram in majori a Centro motus diſtantia applicatum, Ur 
modo oftenſum eſt, ex Cap. 3. prop. 12, & Schol. prop, 14- eu 
dem. 

28. Eademque Frigionis confideratio quz ad Axem fit, (preter 
cam quam arte conlideravimus Soli Aſperitatem, ) in Plaultrorum 
Currutimve Rotis non minus locum habet quam in Trochlearum Or. 
biculis. Nam Axium extrema quz Rotarum Modiolis imrmutturtur 
onere preſla, ita premunt foraminum imo, ut non poſſic {ine Friction 
converti Rota circa Axem ſuurp, in parte przſertim inferiori. (Qun 
cauſam aſſignat Ariſtoteles, Mechan, Queſt. 1 1, Cur ſuper Seyiala, 
quales R, S, fig. 25 8. nos ( Rollers vocamus) faci!ius geftantir nine, 
quam ſuper curru z nempe ob evitatam axis trigionem. Et quiden 
ad Axem majorem major erit Frictio, majuſque ex Frictione Impede 
mentum. Eaque Frictio majorem quz #quipolleat vim poſtulat, 
major eſt Diametri Axis ad Diametrum Rotz ratio ; ob cnn 
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inquamin Trochlearum Orbiculis jam oſtendimus. Quodque ſupra 

upollentiam accedit virium Augmentum, perinde in are wa 
jþis, arque in majoribus Trochlearum Orbiculis , plus valebic quam 
+ninoribus ; atque ob eandem cauſam. 

29. Neque huic adverſatur, quod Trochlearum Axes fixi maneant, 

ke Rotarum promoveantur. Quippe, duramodo Centrum Conver- 
vs (quem morum ſolummodo hic conlideramus) in Axe lit ; perinde 
&{y: manente Solo promoveatur Axis (ut in Plauſtrorum Rotis; ) 
& (ut in Trochlearum Orbiculis) manente Axe ducatur Funis tra- 
trivs z five etiam utrumque fiat. Quaque de Rotarum Axibus 
{fuot; eadem etiam Cylindris alaiſve facile accommodantur, ubi 
ationes per Axes hunt. 
0, Superelt adhuc alia ratio,etiam a Friftionis hujus con(ideratione 
zi1, quz majoribus Rotis (Cylindris, Tympanis, Orbiculis, Sphx- 
x&c,) prz minoribus favet. Poſiti nempe eidem utrobique axis 
_ quod ex Frictione oritur Impedimentum , non modo 
fcilius in Rota minore ſuperatur (ob cauſam jam traditam , ) ſed & 


x{zpius repetendum erig, Cum enim tantundem tratione promo- 
wloeat Axis in una Rotz converlione quantum ipſius Rotz ambi- 
mproxime #quert ; ſxpius eodem traCtu converti oportebit Rotam 
worem quam majorem , rotamque integrz converfionis fritionem 
zi reperi ; & quidem in eadem ratione ſxpius qui minor eſt rotz 
zits, Et propterea, ob friftionem ſzpius reperendam, difficilius 
webitur Rota minor, 
t, Atque hinc eſt quod Plauſtroram Curruumque Rotz & Axes 
aziores (cur minores eſle ſoleant) cirius terantur , ſxpiuſque repa- 
wdbeant, quam majores. (Cui tamen nonnihil conterre poteſt , 
alcum Axis prior minus Altus lit quam poſterior, ideo magis pre- 
wr,c#teris paribus, ab onere quod utrique incumbit. Ob eaſdem 
as quas = rzced. afſignavimus, cur duobug Fulcris in: 
Wliter altis incumbens VeRis, depreſ{tus magis premat.) Eadem- 
ZIrochlearum Orbiculis facile accommodantur : quippe, dum tan- 
am elevatur pondus , ſxpius convertendus erit Orbiculus minor, 
Ttrs paribus , quam major ; adeoque & dithilius, 
$, Atque hatenus de Cylindrorum , Rotarum, Tympanorum , 
| &c, converlionibus egimus, tum cur fiant, rum cur in 
Upribus facilius fiant quam in Minoribus, czteris-paribus. Quo- 
"uriuſque cauſas conjecimus in ſuperficierum Aſperitarem , atque 
«tam Cohzlionem , five qua cum Solo (aut quod hujus inſtar 
) okaret Orbita exterior ; live qui coharet Axis cum eo cui in- 
LI1I 2 mittitur 
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mittitur Foramine. . Qunippe (i nihil horam eſſet , nihil eſt cur; 
Rora non rea procederet abſque volutatione , Funiſque dudtorivg 
immotus Trochlearum Orbiculos przterlaberetur , atque in relic,; 
ſimiliter. Et quidem, niſt1 hoc efler, (nec impediret medii reſ; 
tia) Rotam quantumvis gravem , Vis quantumvis exigua , in ſia Hg. 
rizontali, vel traheret vel propellerer : in fitu vero Declivi, gia 
nulla Vi adhibita, ferrerur ſponte ſui : in Acclivi vero, ei (altem Vi 
quam poſtulat tra&ti Pondus cum Acclivitatis i orp comparatum , ( 
ea quz tradimus Cap. 2. prop.27.) nulla habita ratione ye] Magnty. 
dints vel Figurz ; aullaque volutatione ſuperaddita, 


Fig.270». 33, Relat alia non oblimilis Quzſtio ; nempe, Car Plaufirorum 
Currnimve Rote Amteriores ſins Poſterioribus Minores ; arque cui 
bono hoc lit. 

Videri forte poſſit nonnullis, id fieri propter Declivem Plauſtri po. 
lirionem ; quali cum B rota przcedens humilior lit quam ſequeng A, 
Plauſtrum per A B re&am deſcendere proclive {it. Arque hoc qui 
dem valeret, fi, manentibus A .B rotis , labi oporteret Plauſtrum ſe- 
cundum A CB re&tam, Quippe tum deorſum terrerur C Centrum, 
totumque Grave ; hieretque Centro terrz:propius. Verum ut jam ſe 
res haber,omnino ſecus.cſt, Cum enim ſimul ferendum (it Plauſtrum 
cum Roris, putaalituw ACB inlitum « y #8, (Centro-gravituis C 
deſcribente re&tam Horizontalem C y,) nullus hoc motu acquiritur 
Deſcenſus , adeoque nulla eſt ad illum propter Gravitatem propenho; 
per prop. 9. Cap. 2. vel prop 16. Cap. 4. 

34. Aliunde igitur perenda eſt ratio. Et quidem, quantum ad Re- 
zarum poſteriorum altirudinem, res ex ante diCtis jam ſans patet. Quo- 
niam (przterquam quod hac ratione Plauſtrum altius ex luroelenanr) 
Majores Rotz facilius moventur quam minores ; ob rationes jumtrz- 
ditas, | 

35: Quod vero Anteriores Rotz minus Altz int , duz falttm 
ſunt cauſe. Prima eſt, quoniam, cum propter viarum flexus Plaſt 
lint ſxpenumero nunc dextrorſum nunc finiſtrorſum ducenda ; hui 
conducit multum anteriorum Rotarum parvitas ; Quippe li anteriores 
eidem eſſent magnitudine cum- poſterioribus, incommode admodun 
ferent ejuſmodi fexiones, & nonnili magno circuitu fato. Qud 
vel Aurigz , experimento dodti, teſtabuntur : ipsaque Plauſtromn 
inſpe&tio ſatis docebir, 

36. Altera _—_— altius petenda eſt, Conſiderandum iraquett, 
Lora, quz Plauftrum Equis alligant , affixa eſſe (falcem mediate) al 
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krem anteriorem ejuſve Capita ; ſaltem non inferius quam ſit Axis 
&&, Cumque Applicationum pun virium ad Pondus ibidem cen- 
&nda (int : f1 Axis ille tam altus fit quam PeCtus Equi z linea tractis 
{kcundum quam Vis applicatur) puta B D, Horizonralis effet. Er 
erea, dum per planum Horizontale trahatur Plauſtrum, erit ea 
mum Direta Applicatio, (cum eadem fit Dire&;2 Moventts ſeu 
virium Applicatarum , 6 Durettio Motu.) $:d quoniam non ita 
<mplanatz {int Viz, quin ſubinde ſuperandi fint Montes , & Colles, 
wizque Aſperitates & Eminentiz, (ut T O, velP ©; ) quod nifi 
xcclivem Aſcenſum fieri non poteſt : ubi hoc contingit , Directa 
Applicatio non ea eſt quz eſt Horizonti T P parallela, fed quz eſt 
ela Acclivitati TO, Cum itaque prxter tratum Horizonta- 
huic etiam caſui proſpiciendu fit, idque eo magis, quoniam Pon- 
wper Acclive difficilius trahitur quam per Planitiem , Commodum 
yur deprehenſum eſt ut Axis anterior , depreſlior (ir quam Pectus 


..* 
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0% WH tqui; quo BD rea (ſecundum quam Vis applicatur) fit parallela 
A, ptius Acclivitati T O , (falten, ut propius ad paralleliſmum accedar 
i WJ an ficam altus efſer Axis quam Pe&us Equi, nedum eo ſuperior.) 
ee &utique dire&tius eo loci Vis applicabitur, ubi plus opus eſt Virium , 
7 xe Attrahendum tantummodo , ſed Attollendum pondus erit , 
'' WH fElevandum. Arque hoc eo magis faciendum eſt, ubi per teſgua 8 
c febras, viaſque inzqualiter aſperas', quain ubi per Planitiem trahen- 
+: Gn eſt Plauſtrum, 

oh 37. Atque ad hunc etiam Tocura ſpeRtare poterit , ut reddatur ratio, 
ko: WY que declivi plano incumbunt Gravia, [i Rotunda (int, deſcendendo 
_ Vdyi ſoleant , Labi vero, (1 planis terminentar ; atque illa facilius 


hzc moveri. 

38, Intelligatur enim Q grave declivi plano incumbens, ſuperficie 
Wplani AB : fitque a ſui Centro Gravitatis perpendicularis ad de- 
ane QR, ad Centrum Terrz QP, declivi plago occurrens 
ira B, Maniteſtum eſt- (ex Schemartis inſpen) non poſle deorſum 
Valvi Qegrave ; niſi, facto B Centromotus, radio B Q deſcribatur 
ont, cujus ſupremum pund&tum erit $ in ret3 BS ipli PQ pa- 

ſeu ad Horizontem rea ; & Centrum gravitatis Q = & S 
wu continuo aſcendere , per prop. 20. Cap. 2. Et (aſcendente 
Centro gravitatis) aſcendere ipſum grave, per prop. 16. Cap. 4. Non 
gitur ob Gravitatem Volvetur circa B puntum permanens. Labi vero 
peeſt,(laroQ Centro in reRA ipſi AB parallela, )quoniam lic labendo 
&cendet Q, Et quidem- au labetur, (i tanta fit in ca declivitate 


Cravt- 


Fig.27T. 
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Graviratis Vis ut ſuperare poſſit impedimentum (de quo ſuprz aliquo- 
tics dictum) ex cohzrentia, indeque orta Fridtione, 

39. Si vero, utin Gravi T , rea a ſui Centro Gravitatis ad terre 
centrum T P, declivi plano occurrat intra B : Volvendo deſcendet (& 
quidem potius quam Labendo , ob vitaram frictionem.) | 
petipheriz Centro B, radio B T, deſcribendz, ſupremum pungn$ 
eritinBSre&a, ipliP T parallela ; arcuſque 5 T deſcendens; ( 
prop. 20. Cap. 2.) adeoque przcipitabitur Grave T. Saltem ni 
declivitas plani A B, ſeurectz huic parallel a T labente deſcribendz, 
ranta (ir, ut gravitatis Vis in ila declivitate eo exceſſu ſuperet impegj. 
mentum a fritione ortum , ut exceſſus hic przpolleat Vi Grayicuis 
in ea declivitate quam haber arcus ST in punto T , hoc eſt, ( 
prop. 15, Cap. 2.) quam haber Recta arcum in T pundto contig. 

ens. 
n 40. Si B & P coincidunt ; perinde eſt ad utrumvis caſum refergs, 
Volvetur autem, non Labetur ; ob Friftionem Impedientera, 

41. Sin grave, ut V, Spharicum lit ; (ſeu quod hujus inſtareſt, ) 
propter idem puntum A B, recta V P (ad horizontem rea) declyi 
plano infra B ſemper occurret , ſed 6 Declivitas Centri V Volyentis 
(propter B V declivi plano re&tam) eadem erit atque V Labentis, Vol. 
vendo igitur (ob (ic vitatam fritionem) non Labendo deſcender, 

42. Quodque facilius moveatur V quam Q,; manifeſtum item eſt, 
Quoniam, cum eadem lit Declivitatis Volventis V, atque LabentsQ , 
firquein Q (cum non poſlit niſi Labendo deſcendere) ſuperandum 
Impedimentum a Friftione ortum , ſed'non item in V : tacilivs move- 
bitur (cxteris paribus) V quam Q, 

43+ Sed & facilius quam T : propter Declivitatem Volyentis V 
(cardzm utique quz eſt declivis plant) majorem quam VolventisT, 

44+ Intellige ; Niti angulus T BP, vel Recbus fir, (coinciden- 
tibus RB; ) quo caſu eadem erit Volyentis T, atque Volventis V, de- 
clivitas: vel Acutus, (R infra B cadente) quo caſu major erit Declivie 
eas Volventis T, quam volvyentis V ; adeoque & facilius volverurT 
quam V. | 
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£ weed. EE = AS . aS$ _ 


DzereIiNn1iTIO. 


fx Orbiculis (uno vel pluribus ) apte diſpoſutis , carca axe: 
ſus volubilibus , quibus circumpoſitus Funis Dudarius 
jondus attrabit ( ſeu quod tantundem eſt ) compoſitum In- 
fimmentum, Trochleam appellant. 


 Tyriwu, 7900882 T94M0 » deſcendunt REA rroanie , 
royMia, TR YfALIL (9s voce utitur Ariſtoteles in Mecha- 
nicis) ejuſdem fere (ignificarus omnja ; atque hinc Latino- 
rum Trochlea, Pappo mavangay dicitur a multiplici, tra- 

we, Noſtri (a pull vello) Pulley appellant. 


At. 


PROP. 1, 


ITrochlezs Orbiculus ſingularis fit, & loco ſao fixus ; 
Vis Funi dutario applicata, Ponderi ſeu Impedimento 
aovendo xqualis , zquipollet: Adeoque ſuſtinebit , 
aque aucta movebit, minuta vero ne ſuſtinebit quidem, 


Wt, fi Orbiculo C A, circa Centrum ſeu Axem C volubili, ex Fig.2 7 3: - 
Unco dependenti (aliaſve fic fixo ut inde non amoveatur,) circam- 
Matur Funis duRtarius V A P, cui applicetur Vis in V, Pondus in P : 
Uaifeſtum eſt, (niſi ſolvatur , runipatur , exrendatur tunis, ar 
, accidar 
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accidat fimile, quod non ſupponimus,) quantum funis extremum y yj 
rrahirur ſecundum dire&ionem ſuam , rantundem aſcenſurum exue. 
mum P cum annexo Pondere, contra ſuam. Et propterea (per op. 
7. Cap. 3.) fi xqualia fint Vis & Pondus zquipollebunt , fn hs 
przpollebit quod majus eſt. Unde conſtat propolitum,per prop,r1,1a, 
Cap. 1. 


SCHOLIHK M. 
Fig.2” 3; mms, ag hzc- propoſitio (ut & ſequentes, quod moneo neiden 
{xpius lit repetendum,) potiſſimum de Gravi directe dependeng, 
utP : Ubi ſcilicer Vis & Pondus agunt ut Vires contratiz, (juxtz 
prop. 12. Cap. 1.) Si vero Grave, ut m, {itu Obliquo ferendum 
tit : Minuetur Ponderatio pro gradu declivitatis, (juxta prop, 1g, 
Cap. 2.) Arque de Pondere fic minuto procedit propolitio, $i 
vero pondus P movendum Humi jaceat , aut (ut inp) tra horj- 
zontali ducendum fit , (ubi impedimentum ex ſcabritie ortum ſolum. 
modo ſuperandum fir,) vel Obex aliquis amoliendus (it, alindve 0b. WI 
Kaculum quod Impedimenti tantum rationem habeat, non Viscon- 
trariz ; Viſuſtentrice in V non opus erit (cum Onus illud intel 
vel non niti in contrarium, vel ne eo feratur aliunde ſuſtineri; ) ſed, 
quo moveatur, non minus requiritur , Vis zquipollente major. Aliz- 
yue ejuſmodi lic intelligenda erunt ut in Capite pracedente. 
Orbiculorum vero uſus in Trochleis adhibetur , non tam proper 
rationem aliquam pure Mathematicam, quam propter rationem Phy- 
licam ; ob corporum ſcabritiem. Quippe fi tum Orbiculi cum Funis 
| ducarii ſuperficies eſſent tam Mathemarice Politz ut nulla foret ad in- 
| vicem adhzſio ; quin poſſer Funis tam expedite labi, quam Orbiculus 
converti : Demonſtratio non minus procederet de C A Orbiculo(alio- 
veduro corpore) permanente, quam circa C converſo, Cum vero 
(ut ad-Cap. praced. oftenſum eſt ) hxc corporum FriRio, ſeu Abralio 
mutua , impedimento fit ne expedite moveatur Funis ; lit que hzc 
major futura ſiin A permanentem kieret, quam fi circa axem Ce 
guum ; (ob rationes in Cap. przced. oſtenſas ; ) hinc eſt, quod Othi: 
culorum uſus (it ad motum expedite faciendum apprime urilis. 
Manifeſtum item eſt, ob hujuſmodi Orbiculum lingularem, loco 
ſuo kixum, (intellige, ita ut inde non amoveatur , utut inibi circa axem 
volvatur ; ) ſed neque ob plures (ic fixos, (ut poſt dicetur, & quiden 
vb eandem rationem ; ) nullam in V virium requifirarum minutione 
inferri : cum Vis cadem in F,” non minus quam in V, fi ponderi oe 


3 
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6c, ſuſtinebit ; {1 major, movebie.) Poteſt camen ob cauſas alizs 
deſſe hic Orbiculus. Quippe fieri poteſt , ubi Vis Humana (verbi 
n) applicanda [it , ut, propter commodiorem corporis ſitum, vis ez 
ortius exert in V quam in F : Vel etiam, in V,non modo vis ner- 
neum (quz ſola poterit in F applicari) ſed ipſum Pondus humani cor- 
$applicari ad contrarium Pondus 1n P tollendum : Vel denique ob 
ts circumſtantias, (quz praſenti conliderationi omnino ſunt extrin- 
ke, nec poſſunt facile numerari,) non parum adjumenti poterit acce- 


OX . = 


(odautem Orbiculorum magnitudinem aut parvitatem ſpeRat ; 


aholio propolitionis ultimz Capitis przcedentis petendum eſt. 

; 

n WM — 

y 

Y PROP. II. 

1. 

- Wilrochlex Orbiculus fingularis , Ponderi conjunctus (it, 

8 &cum eo trahendusz eique circumpoſiti Funis dufta- 

- ni extremum alterum Unco (vel alias) fixum fit, alteri 

1 Vis Motrix applicetur : Aquipollebit Ponderi ( ſeu 

4 lImpedimento amovendo) Vis Dimidia (directe appli- 
cata: ) —_— ſuſtinebit 3 atque aufta movebit ; mi- 

- mita ver© ne ſuſtinebit quidem. 

nis 


= enim, Aſcendente Orbiculo, ejuſve Centro C, (una cum an- 
o Pondere,) tantundem aſcendat T pun&um contaftus Orbi- 
al Funiſque V T,, atque ob eam rationem tantundem promoveatur 
wEndum direRionem ſuam Vis motrix V : Sed & tantundem aſcendat 
= contaſtus Orbicyli ejuſdem cum tune penſili HF(ab F punto 

a orbiculum in H pertingente, 8c proprterea tantundem abbrevie- 
whnis FH; quantum autem funi F Hita demitur,tantundem vertente 
Otbiculo transteratur ad funem T V, qui propterea tantundem prolon- 
ur: Hinc fit, quad Aſcenſus pun&ti V, (ſeu promotio Vis motri- 
Sſcundum directionem ſuam,) Duplus fit aſcensus Centri C, pon- 
}&he P, Quippe tantundem promovetur V pros alcenſum punRgi 
l; aque ſecundi vice tantundem propter pro ongatam T V rectam, 
&*Ponderis Þ Aſcenſui , zquipollet Vis Dimidiz Aſcenſio Dupla , 
Kyrop, 5, Cap. 2. Ponderi itaque in P zquipollebit Vis Dimidia 
M mm m in 


— 
b- 


nas ENDS 


be 


Fig.274, 


- lud utique hoc loco intellectum volumus) ut redtz VT, FH, fin 
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in V. Adeoque (per prop. 1 1» 12. Cap. 1.) ſuſtinebit, & auQamg, 


vebit, minura vero nequidem ſuſtinebit, 


SCHOLIUA M, 


_—_ hic eſt, (prater ea quz ad prop. przced, monuimys,) 
Ubi Vim drette applicandam dicimus quo hoc fat, requiri (1]. 


ipli C Þ (diretioni mobil) parallelz. Quippe, (1 parallelz non 
{nt ; erit, pro obliquitate divers3 , alia atque alia ratio tum traftio. 
nis ſecundum retam T V, tum contractionis retz H T, ad aſcenhum 
CvelP: Erquidem (manentibus F V Pun&tis per quz tranſeatfu- 
nis) prour altius attollitur C vel P, Obliquitas ea continuo yariatar, 
Verum ea conlideratio non tam hujus loci eſt , quam ad Caputſe- 
cundum ſpe&at, ubi de motum Obliquitatibus agirur. In Trochles 
enim Chordz vel parallelz efle ſolenr, vel tantillum a paralleliſmo de. 
Ciinare ut pro parallelis habeantur. 


PROP, III, 


Si Trochlez Orbiculi plures fint 5 Calculo zſtimabitur,ex 
Orbiculorum poſitione, quanta Vis expoſito Ponden 
#quipolleat 3 quz & aucta movebit. ; 

Nempe; Vis ea quz eſt ad Pondus in reciprocd ratione 
iſtius quam habet Virium in V Promotio ad Aſcenſun 
PonderisinP. 

Hoc eſt; in fig. 276. Vis ad Pondus, ut 1 ad 2, 4b, 
16, &c. (Geametrict proportionales) prout Orbiculo 
rum numerus eſt 14 2, 3, 4, &c. 

In fig. 277, 298. (ubi Funis Jitarius terminatur in pundto 
fixo, ut M.) Vis ad Pondus, ut 1 ad 2, 4, 6, 8, K+ 
prout Orbiculorum infra poſitorum (cum PonderetoF 
tendorum) numerus eſt 1, 2, 3, 4, &c. 

In fig. 279. (ubi dudarii Funis extremum cum Pondere 
trahendo conneRtitur ut in K,) Vis ad Pondus, ut 140 


I, 
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1,3, 5, 7, &c. prout numerus Orbiculorum infra poſi- 
' Y forum &ſto, 1, 2, 3, &c. 


Caſus [. 


Am, in Fig. 276, (per prop. 2, hujus) Vis in V 2quipollet ejuſ- "RO 
dem duplo in A: Item, Vis in A, hujus duplo in B: Et Vis in *'837 6+ 
Leſdem duplo in C vel P. Arque fic porro quotcunque fuerint 
(thiculi, Puta , Si Vis in V dicatur F”; tantundem valebit, atque 
TnA; vel4V inB; vel8YinCvelP: (Atque fic porro quo- 
fuerir,) Hoceſt, Vis in V, zquipollebit Ponderi in P, 
ea (it in rationis duplz ratione tories multiplicat3 quot ſunt 
li: Nempe , in ratione Dupla , Quadrupla , Octupla , Sede- 
all, &c. prour numerus Orbiculorum ſir, 1, 2, 3, 4, &c. 


Caſus IT, & 111. 


kf Af.” & © E.4 hg 


hFig. 277, 278, 279. ubi Funis Duftarius V A BC, &c. (ingu- 


s)tbiculos circundans pertingit ad V punctum applicationis Viri- Fig? ; 
— = Sincelligatur Pondus pendere ex B (continuato fune AB ad =," 


sPyvel OP Q, ibique terminato, YVis zquipollens in V vel A 
Pondus P erit ut 1 ad 1, per prop. 1. hujus. ; 
iABorbiculum B C (ex quo dependeat Pondus) circumiens 6- 
nD, erit (per prop. 2, hujus.) Vis in V vel A ad Pondus P, 
12; eo quod, elevato Orbiculo B C (cum appenſo pondere, ) 
lm abbreviatur utraque retarum AB, CD, quantum autem 
medemitcur,tantundem per A tranſit ad V ; ut lit virium Promotio, 
ikenlionis Ponderis. Idemque acciderer, {i funis V A BCD, 
um DE circumiens pertingeret ad F ibique figeretur ; (non 
ad Pondus quod ſublevandum eſt, ſed ad clavum aliquem ſeu 
ixum : ), Cum enim,propter F pun&tum fixum, re&ta F E neuti- 
dbreviaretur,nihilque inde tranſiret ad D , perinde eſt ad Vires 
Vie A, (ive in F vel E figatur funis, live in D. 
ied Funis V AB CD EF continuatus, cum Pondere conneQa- 
F (ut ſimul cum pondere punAum F eleverur : ) propter re&as 
4B,CD, E F,tantundem abbreviatas ſingulas quantum eſt Aſcen- 
is, omniumque abbreviationes per A ad V tranſlatas , vel 
eodern recidit) {1 abefſet orbiculus V A, ultra A protraRtas ; 
Vium Promotio ad Afcenſum Ponderis, ut 3 ad 1 : adeoque Vis 
Pandus, ut x ad 3. per prop. 5. Cap. 2. 
Mmmm 2 $imi- 


632 De Trochlea, ſen Polyſpaſio. Cap.Y1y, ft 
i; V. Adeoque (per prop. 1 11 12. Cap. 1.) ſuſtinebit, & autang fl ' 


vebir, minuta vero nequidem ſuſtinebir., l 
SCHOLIK M, 


Otandum hic eſt, (prxter ea quz ad prop. przced. monuimy) \ 
Ubi } im awecte t19/1candam dicimus ; quo hoc hat, r ulri (i. 
. »» ud uttque hoc loco intellectum volumus) ut redtz VT, FH, fs 
2 wpli CP (diretiont mal,i't.) Parauett. uippe, T paralleiz nm 
tt, er, rr obliguiraic divers , alla atque alia ratio tum irafhs- 
r1s {ecundum retam T1 V, tum contractions retz H T, ad aenfan 
CvelP: Er quidem (manentibus F V Punetis per quz tranſeatts- 
ns) prout altius attoliitur C vel P, Obliquitas ea continuo varia, 
Verum ea conlideratio non tam hujus loci eſt , quam ad Capuk 
cundum ſpetat, ubi de motum Obliquitatibus agitur. In Trochks 
enim Chord vel parallclx efle ſolenr, vel tantillum a paralieliſmo&: 
ciinare ut pro parallels habeantur, 


PROP, 11. 


Si Trochlez Orbiculi plures fint 5 Calculo zſtimabitae 
Orbiculorum poſitione, quanta Vis expoſito Ponden 
#quipolleat ; quz & aucta movebit. 

Nempe; Vis ea quzeſt ad Pondus in reciproct ratione 
iſtius quam habet Virium in V Promotio ad f 
PonderisinP. 

Hoc eſt ; in fig. 276. Vis ad Pondus, ut 1 ad 2, 4 
16, &c. (Geametrice proportionales) prout Orb 
rum numerus eſt 1 2, 3, 4, &c. x 

In fig. 277, 278. (ubi Funis Ptarius terminatur in pundt 
fixo, ut M.) Vis ad Pondus, ut 1 ad 2, 4, 6,8, 
prout Orbiculorum infra politorum (cum Ponderett 
lendorum) numerus eſt 1, 2, 3, 4, &c. 

In fig. 279. (ubi duarii Funis extremum cum Pondet 
trahendo conneRitur ut in K,) Vis ad Pondus, ut | 
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1,35, 7, &c. prout numerus Orbiculorum infra poſt- 
torum elt o, 1, 2, 3, &c. 


Caſus |. 
New in Fig. 276, (per prop. 2. hujus) Vis in V xquipoiler ejuſ- 


Lepſdem duplo in C vel P. Adque tt porro quarcunque Fierint 
== Fu, SV" in Y airaturs'; tantundem valebit , atque 
W:'nA; vel4/ inB, velSFinCvelP: (Atque fic porro quo- 
_ tuerit,) Hoceſt, Vis in V, xquipollebit Ponderi in P, 
zl ad eam {it in rations duplz ratione toties multiplicat3 quot ſunt 
dculi: Nempe , in ratione Dupla , Quadrupli , Ottupla , Sede- 
oh, &c. prout numerus Orbiculorum lit, 1, 2, 3, 4, &c. 


Caſus IT, &11L. 


blg. 277, 278, 279. ubi Funis DuRarius V A BC, &c. ſingu- 
«Orbiculos circundans pertingit ad V punctum applicationis Viri- 
: x intelligatur Pondus pendere ex B (continuato fune A B ad 
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fondus P erit ut 1 ad 1, per prop. 1. hujus, 

iABorbiculum B C (ex quo dependeat Pondus) circumiens 6- 
fm D, eric (per prop. 2, hujus.) Vis in V vel A ad Pondus P, 
12 eo quod, eleyato Orbiculo B C (cum appenſo pondere,) 
&m abbreviatur utraque retarum AB, CD, quantum autem 
medemitur,tantundem per A tranfir ad V ; ut lit virium Promotio, 
uſeenlionis Ponderis. Idemque acciderer, {i funis V A BCD, 
nm DE circumiens pertingeret ad F ibique figeretur; (non 
ad Pondus quod ſublevandum eſt, ſed ad clavum aliquem ſeu 
fxum : ), Cum enim,propter F puntum fixum, recta F E neuti- 
iculo dbreviaretur,nihilque inde tranſiret ad D , perinde eſt ad Vires 

\'A; five in F vel E figatur funis, live in D. 

nfo iro Funis V A B C D E F continuatus, cum Pondere conne&ta- 
g kc, WF"? (ut ſimi. cum pondere punum F eleverur : ) propter recas 
£ + *5,CD, E F,cantundem abbreviatas (ingulas quantum eſt Aſcen- 
| z omniumque abbreviationes per A ad V tran{latas , vel 
todem _recidit) {1 abefſet orbiculus V A, ultra A protractas ; 
000" "mm Promotio ad Aſcenſum Ponderis, ut 3 ad 1 : adeoque Vis 
ut 1 ut 1 ad 3, per prop. 5. Cap. 2. | 
immm 2 S1Mi- 


x 


dm duplo in A: Item, Vis 'n A, hujus duplo in B+ Ec Viz nn * 


sPrel OP Q, ibique terminato, )Vis zquipollens in V vel A 


- 
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Similiter oſtendetur ,; continuato frne VABCDEFG ad y 
ibigue fixo, Vim ad Pondus (propter abbreyiaras quatuor rectas AB 
C d, EF, GH,) efle ut i ad 4. Et, continuato per I ad K, bique 
cum Pondere connexo ; ut 1ad 5, Et, continuato per LadM: uw 
ad 6, Atque lic porro prout opus erit. Et quidem, quoties funis e. 
tremum cum Pondere connexum eſt, (utad K,) ut 1 ad numerumiy 
parem ; quoties extra hgitur- (ut ad M,) ur.1 ad numerum parem, 


SCHOLIT Mt. 


Otandum hic eſt ; Chordas omnes ſeu Rectas abbreviands, ut 
LNAB, CD,EF,GH, IK, L M, &c. tanquam Parallelas habi, 
tas efle, Er quanquam in Trochleis non raro contingat, (at in 
278, 279.) ut a Paralleliſmo nonnihil recedant ; eo quod Orhicu 
iaxquales efle ſoleant, quoniam (1 invicem xquales eflent coincideren 
Chordz ſcque invicem impedirent : tantillum ramen ilud eſt, ung. 
ligt ſolear. 

Notandum.item , Orbiculos ſaperiores, loco ſuo fixos eſſe, (qu 
que ad hos, aut horum fyntagma , alligatur tunis, perinde eſt ach ad 
clavum extra politum hgererur : ) Interiores autem (eorumque jn- 
tagma) cum Pondere connexos efle , & juxta cum illo attrahi, Ab 
horum itaque, non ab illorum, numero determinatur Virium Patent, 

Trochlea hg. 278. tantundem valet cum illa fig. 2 77. (edad for. 
mam commodiorem redatta ; 6 quz ad praxin adhiberi (olet, 


PROP. IV. 


Trochleam ita conſ{truere, ut Pondus fit ad Vim zquipt 
lentern, in data Multiplorum ratione. 


= _—_ £&a 3 3 In OP rm er ew=Hwo ey 


$Fig.278, QI data Multiplorum ratio a numero Pay: denominetur, (ut Di 
279. k JQuadrupla, Sextupla, &c.) Funis dufarii extremum remous 
extra fhgatur (puta ad Uncum, Clavum, Palumve, aut quiddan! linvl: 
Si a numero Impari , (ut Tripla, Quintupla, &c. aut etiam Simpl: 
cum Pondere trahendo conneRatur : Totidemque adhibeantur UB 
culi quot innuit przcedens Propoſitio, Et fiet quod imperatum 

Per tbidem demon{trata, 


SCH 
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SCHOLIUAM 


Offunt aurem Trochlez , non taritum ſuperne & ſitu perrendi- 
Pr ſuſpend! , uti cum ad Pondera ſurſum tollenda adiib.ntur : 
& etiam ad Tractionem Hortzontalem, feu in alio quocunque 
i policam ; aut etiam ad amovendum Obſtaculum adhiberi. Poſ- 

ue non modo ſeorlim , ſed & conjunRim cum aliis Organis aſur- 
ri, (Ur, ad hg. 2 55. juntim cum ergati.) Poreſtque horam Or- 

rum {ingulorum ſeorlim (pro ſui cujuſque naturi,) tum 
{mul juntorum, Potenria calculo xſtimari. 


Exempli gratia, Proprter interpolitam Ergatam inter A & P, faci- 


latur Tractio Ponderis in+P, (ſeu augetur valor Virium in A,) in 
nioneC AadCB, pura, ut 3 ad 1; adeoque Vis in A ut 1, xqui- 
wlebit Ponderi in P ut 3, Item, proprer interpolitam Trochleam 
mterP & 11, (cujus Chordz abbreviandz fint, verbi gratia, quatuor, ) 
folitatur porro Tractio Ponderis [1, ut 4 ad 1, reſpectu Viriumin P, 

que Vis in P ut 1, zquipollebit Ponderi inn ut 4, ſeu Vis ut *, 
Ponderi ut 1 2. Ergo, propter utramque interpolitam inter A&nm, 
klitatur Tractio Ponderis in 11 reſpeftu Virium in A, in ratione 
(3x4=) 12 ad 1: adeoque Vis in A-ut 1, zquipollebit Ponderi 
enut 12, Sed & porro, tacilitatur Ponderis Q traftio, propter ſub- 
ks Scytalas five Palangas R, S, (live Rotulas habeat capitibus ad- 
jadtzs ut R, (ive non habeant ut S,) ob minorem exinde tritionem 
qum (i humi traheretur : Ar, in qui ratione fic facilitatur, non'ita 
cle eſt hic determinare ; utpore quod dependeat a variis materiz 
arcumſtantiis Phyſicis ; puta, tum Humi, tum Scyralarum, tum Pon- 
fer his proxime incumbentis, Duritie, Lzvore, aliiſque ejuſmodi, 
qe prout magis minuſve ad fuerint, plus miniſve facilitant traQtio- 
lem, 


Atque ad eandem formam (mutatis mutandis prout cujus Organi 
wr poſtulat) in aliis conjunRis Organis Potentia calculo zſtima- 


CAF. 
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CAP. IX. 
De Cocblea. 


DEFINITIONES. 


Daer. L 


81, in Cylindri Rei ſuperficie, intelligatur Rea, bif in. 
fiens, circa Axem ferri, motu equabili : Atque interim, 
per longitudinem iftius refs PunGum moveri, motu item 
£quabili : Que 2 Puno ſic moto deſeribitur Curu, 
catur Helix (ſve Spiralis) circa Cylindrum z kedun, 
zntellige, 

Angulumque quene facit hec Curva cum Baſe Cylindri, At- 
24/um laclinationis appellamins : Et, quene facit cum Lis 
tere Cylindri, Angulum Obliquitatis. 


Fig.2$0, Uta , Si circa Cylindrum retum AB 8 «, cujus baſis ABR, 
; feratur (in ſuperficie Cylindri) rea A « in (itum BF, atqe 
lic porro ; (ut cum deſcribitur Superficies Cylindrica ; ) mot! 
#quabili : Arque in ea rea, & mori, feratur A pun&tum 
versus ©, hoc eſt, a Bversus8, puta, ad H, motu item xquabll: 
Adeoque, qui ratione creſcant A B, AB, eidem creſcant BH, BH, 
ubique : Curva A HH, eſt Heltx live Spiralis circa Cylinarm ; 
rellige, Retum. Angulumque HA B, vocamus Angulwm Inelint 

tions; & AHB, Angulum Obliquitatis. 

Cylirdrum aurem Reftum innuimus ; non quod circa Cylindrs 
alios non poſſir deſcribi Spiralss : Sed quod ea, qua nobis hic uſul eſ 
futura, illa ſit quz circa ReAum deſcribitur. Er quidem, ut C1119 

prove 
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in Elementiz definitur , eſt Cyl/indrus RefF;4+, (Scaienis enim 
9 convenit ea definitio , ) fic & Spralrs circa Cylingrum, ſpeciatin 
let intelligi de ea quz eſt circa Cylindrum Reltwm. 
Helix antem ſeu Helice, (init, famy, ab jalow wolwo,) I ating 
Sxralss dici ſoles, a S pera, aveieg, atque hoc a arerw netta : & Torts 
wy innuit , qualem 1n Funibus videmus, ; 


IL 


- Y(frdrmm Reium, Helice ſmiliter ſulcatum, Cochleam aj- 
Y jtlevt. Et quidem Cochleam Marem , ſex Interiorem , 
þ (ic ſulcata ſuperficies Cylindrica Convexa ſit : Foemi- 
mm, ſex exteriorem , ſi Concava z Hoc eff, ſi Solidi cylin- 

rice excavati ſuperficies Concava ſic ſulcata fuerit, 


- = autem Cochlea Latine, Grace Koxaiaz, ob Limacre (lic Fig.2 $2: 
tem diti ) aliorumque ejuſmodi Teſtaceorum (imilitudinem, 283: 

MſtrScrew , Galli zz, appellant, 

Paifſimum adhiberi ſolent Cochlez, obicibus propellendis, fran- 

BY jd, aut durius comprimendis, aliz{que motibus Trulione factis, 

' Minn cum finem, Mas Foeminz , hoc eſt Interior Exteriori in- 
MIR 

ts Wetque forinſecus adhiberi Manubrium (aut quod hujus inſtar eſt) 

4 Wibegaris, alizſque fimilibus Inſtrumentis : Adeoque Potentia, Axis 
w#rirochio, cum hc Cochlez conjungi. 
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PROP. I. 


Helix circa Cylindrum/ReQum, eſt Curva Similaris, {z 
Uniformis. Intellige 3 cujus pars quzliber cuilibet 
(xquali ſumptz) congruat. 

Eademque, (1 intelligatur iv Planum expandi Superfcies 
Cylindrica, fiet Linea Retta : (aut plares Rette,) I. | 
demque, qui prius erant, manebunt, tum Inclinationis 
tum Obliquitatis, Anguli, 


F:g.280, ug enim (verbi gratia) arcui A B, quali B B, hoceſt Hb, | 
erit (propter ABad A B, ut HBad HB) eriam (Cividendo) ut | 
A Bad BE,ſfic refta H B(hoc eſt rea Hb)ad reftim b H, Adroque 
(propter zquales angulos HB A, HB A,) (1 intelligatur arcys Hb, 
arcui A B ({1mili & quali) applicari, congruent ; adeoque bH ipl 
BH, atque hoc ubique, Et propterea HH, ipli AH, parsquz- 
libet cuilibet xquaji. Quod demonſtrandum erat. 
Fig.281, Item, 6 (expans3 in Planum ſuperficie Cylindrici) intellgu 
; arcus A B B hg. 2 8c. in retam A B B big. 281. extendi cul appli 
centur, utprius B H, B Hre&tz : Cum litubique, ut AB ad AB, 
lic BH ad BH ; adeoque ABH, A BH, fimilia Triangula, ett 
AH H Linea Reta : Aut etiam, (li diſſeAi ſecundum longitudinen 
ſuperficie Cylindrici , ſecerur etiam Helix,) ReQz plures. Qu 
itidem demonſtrandum erar, 
Cumque eadem omnino fit ſaperficies A B H plana hg. 251. aqu 
A BH curva fig. 280. niſi quod hic in ſingulis A B rectis paralkis 
fat flexio; quz Angulos HA B, A HB, neutiquam immutat : [6 
qui prius erant manebunt tum Inclinationis, tum Obliquitatis Anguli 
(Quod erat ultimo demonſtrandum. 
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SCHOLITU M. 


FfeHionum harum, poſteriores dur, etiam Spiralibus circa Cylin- 
dros Scalenos conveniont , aut etiam circa folidum Priſmaticum 
wodvis : Guod ex demonſtratione ſatis pater. Nempe (i intelligatur 
488, non quidem Cylindri baſis circularis, fed planum Ellipucum 
zodad Latus feu Axem Cylindri Rectum {it : Aut, in ſolido quovis 
io Priſmarico , Planum quodcunque tyeric quod ad Axem ejus, La- 
he, Recaum lit: Srqueut ABad AB, lic reſpective B Had BH, 
que. 
Sd non irem Prima , quz przter Circuli Peripheriam, atque huic 
ia Cylindrum Rectum Helici, nulli ex lineis Curvis convenir. 
&* neque ita intel}l1gendum eſt , quali circa Cylindrum Re&tum 
Xx quzliber cuiliber congrueret ; (nam neque Circuli Periphe: ia 
raliber cuiliber congrutt , ſed Xqualium tantum cireulorum , ) aut 
zum Helicurn cuiliber circa enndem Cylindrum fatarum : $:d, pars 
zibetcuiliber Hel:cis cjuſdem , vel etiam diverſarum, modo Cylin- 
{circa quos fant, xquales bales habeant, (irque idem Inclinationis 
wpulus quem cum Cylindri baſe facic Helix, atqu? ad eaſdem partes. 
\ hac autem Helicis {1milaricate, ſeu firu uritormi, depender Co- 
Glarum uſus ; ut ex propolitione ſequente patebir. 


PROF. 


iCochlea Exterior (quam Faeminam vocant) ita Interiori 
(ku Mari) conformis fit, ut pars parti apte reſpondeat, 
(kujus Eminentiis illius Cavitatibus congruentibus, & 
cntraz ) per Exteriorem permanentcem, Interior tota 
abetur 3 (partibus ſequentibus in precedentium loca 
continue fuccedentibus : ) aur etiam {uper Interiorem 
parmanentem propelletur Exterior, 


({uirur hac ea Propolicione praccderee. Cumenim, (oropter 
VLochleam Helice ſulcaram, & quilem fimiliter,) Supertictes Un- 
Pans (live Interior live Exterior) vel etiam ipſa Cochlearts 50116t- 
W telligenda lit, (pcr def. t. Cap. 4.) Cx Helicibus circa CY:N- 

Nana Cr 211 
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dem reum, adeoque [:milaribus, conflari : Si ita conftiture lire 
Cochlex Interior arque Exterior , ut illius portio aliqua hujus cgx. 
reſpondenti portioni ita congruat,ut i1]tus Eminentiz hujus Caviraiby; 
recipiantur, & contra ; etzam pars alia quzliber, reſpe&ive ſumpr2 
ſimiliter congruet ; totaque altera per alteram tran(ibit, (ſucceden:;. 
bus cujuſque t ielicis partibus ſ2quentibus in ejuſdem precedentium loca, 
uHHinAH, fig, 280.) Unde conſtar propolitum, 


SCHOLIK M. 


Orandum hic, utut Cochlearum tum.Eminentiz tum Cavirgie: 
4 N ita plerumgue fieri ſoleant , quali ex Trianguli zquicruris (4 
fy. 282,) vel Quadrati aut ſaltem Parallelogrammi rectanguli, (y 
fg. 283.) dutu fecundum Helicem illam, 'cut trranſvertim intiſtz; 
nihi! ramen impedir,quin pro Triangulo illo ſeu Parallelogrammogue 
vis alia fgara Rectilinea vel Curvilinea ſubſtituatur ; modo lic feraur 
(quod & in illis cavendum erit) ut {1milem ubique fitum ad Helice 
iſlam rertinear, quo ſulcatio fit ubique ſui ſ1milis. 

Atque etiam , quo Interior Exteriori conveniat, illius Eminentz 
hujus Cavitatibus reſpoiudere deberir, (& contra,) tanquam exlimi' 
ejuſdem fgurz duttu tormatz : ut autem wutriuſque Eminentiz ita{y's 
Cavitatibus reſpondear:t, non eſt neceſlz, 


PROP. III 


Datis in Cochlei, Ambitu Cylindri, cum Inclinationts an 
gulo, (ſeu, quod hinc reſultat, intervallum, fecundun 
Cochlez longitudinem zſtimatum, duarum <juſden 
Spiralis converfionum continuz proximarum 3 ) & Mr 
nubrii cui Vis applicatur longitudine , {ſeu Ambit 
quem Vis peragit in uni Cocklex converlione 3) GW 
chlex Vis calculo zſ{timabitur, 

Nempe; uteſt Intervallum duarum continue proximann 
Spiralis converſionum ({:cundum Cochlez longitude 
nem x{timatum, ) ad Ambitum quem Vis applica 
Peragit In unt Cochlex £025; tionc 5 lic Vis ita Wy 

ti't 
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trix, ad Pondus 3 Obicem, ſeu Impedimentum cui x- 
quipellet : quz 1taque auCta movebir. 

\&0que 3 Quo longius eſt Manubrium , atque Interval- 
lum illud brevius, £0 major «{t,(cxteris paribus) Cos 
chlex Vis. 


Neelligatur enim Cochlea C O interior ſeu Mas, per exteriorem 
ky Faaminam K fixam , ope Manubrii A CB verſando protrudi , 
therſus Obſtaculum live Impedimentum O ; quod itaque, protrusa 
(octlea, vel prope]li debeat, vel (fi hoc impediatur per ob{tinaciam 
tkra politi LY comprimi aut confringi. Maniteſtum eſt, dum Vis in 
\pplicata, una converlione facta , arculum Centro C &efcribir, 
aus diameter lit AB , tantundem protrudi Cochleam adverſus In- 
rdmentum O, quantum eſt Intervailum EG , perveniznte {cilicer 
dyE, atque E (circuitu per F facto) ad G, atque G ad H, & (ic 
jorro, 51 Itaque hat, m Circuli radio C A vel diamertro A Bd. (© tot 
xapheria , ad retain E G, fic Pondus ſeu Impedimentnm Q, ad 
WmnA; Vis Ponderi ſeu Impedimento Xquipollebit : per prop. 5. 
ly.:. Adeoque audta movebit : per prop. 11, 12. Cap. 1. 
Paert hinc ; Quo longius eſt Manubrium C A, vel A Þ, (in parten 
arm ve] utramque protratum , ) Item, Quo miryus «ft Interval- 
mEG, (live id hat propter minorem Cylindri diamerrum , tive 
zoter minorem Inclinationis Angulum, live propter uirumque ; } 
2'ortius ager Coch]ca, cxteris paribus. 

dem ſimiliter oſtenderetur , li fixi Interiore Cochlei CO , puta 
ndelignea L , converſa Cochlea Exterior A B, interjectum quid- 
jun comprimeret : Seu quod hujus inſtar fir. Idemque, ajtis innu- 
&s Cochleas applicandi modis, paricer accommodahicur. 


i% 


SCHOLIU MM. 


Tinterim hic nulla ratio habi:z eft Impedimenti quod ex Eric t- 
( bone oritur, quod tamen in Cechlers magnum efie poreit , (uit nes 
1s Organis habita eft ratio diſhculratis qui eſt in iply Orgun 
"Kendo : ) Sed (1quis iſttus ettam rationzm habere velit ; addendut 
"1|ud ex Fritione Impedimcentum;, ei quod eſt in 1pto Obftact:!o 
Vmovendo, comprimendo, tfrangzndo, altafve amciendo : £6: | 
oy impediment loco habenduan erit mn valore Vis n0722, 
i9o, 
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FaCP 1% 


Datum Pondus ſeu Impedimentum , dati Vi, Cock: 
movere. 


j1g.: $2, Dive þ in Cochlei fic conſtruRi, & (it, ut Peripheriz Circuli Az 

283. ad rettam E G, ita Pondus, Obex, vel Impedimentum qQuodi 

datum ad datam Vim ; Vis Impedimento, xquipolleat ; (per pri, 

pracced,) Si hat ea ratio aliquanto major ; Vis prepollebir, adeogu 
movebir. Per prop. 11, 12, Cap. 1. 


PROP. V. ? 

- « 

Spiralis circa Cylindrum , Longitudinem exhibere, | 
Et quidem , five Cylindrus rectus fit, five Scalenus; fre M* 
etiam pro Cylindro ſubſtituatur Solidum quodvis Pri} , 


maticum, 


Fjg.280, Stenſum eſt, (ad prop. 1. kujus,) Curvam Spiralem ABR, 
281, fig. 2 80, eandem efle arque A H H reQam, hg, 281, (expaxi WM ;r 
ſcilicet in Planum ſuperficie Cylindrica.) Datur autem re&tz AHH MW: 

hg. 2 S1.longitudo : (utpote, eujus quadratum xquale eſt duobusl- WE ::; 

mui quadratisretarum A B B, B H, tg. 281, hoceſt, ABBuz, WW } 
re&txque BH, fig. 280.) Datur igitur 6 curve A HH by, 2: WM th 
longitudo , (utpote qui ili re&z xquahis eſt,) Quod erat tac» W in 
dum, in 
Atque idem ſimiliter oftendetur in Cylindro Scaleno : AlioveS I 43 

iido Friſmatico vel Columnari quovis, [ive Rectum fic, (ive Scalerun; I vi 
(duramodo intelligatur, A BB planum, ejuſdem Lateri Axzve Reou WW iz 

efle ; 1p{aſque rectas B H.B H,iplis AB,AB,rectis curviſque aut mix5 WW tn 


propg:tionales : ) per ca qua vitenſa ſunt in Scho). prop. 1, huju. £ 
WW 
( 


9 » | 
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PRUP Th 


Cochlex Soliditatem cxhibcre. 


Nelligatur Cylindri Cochlex inſcripti ſuperticies Curva , in Pla- , 
- ABE= parallelogrammum expandi: Atqu2 in eo recta 
14H, eadem quz tuerat, in ſuperhcie Cylindrica, curva Spiralis, cu- 
zum ſequitur Cochlea, , 

Ielligatur porro, ſe&to per Axem Cylindro,in una aliqui Cochlex 
-0utione , Sectio fatta DEF, (puta Triangularis , Quadrartz , 
/ue quzliber, pro expolitx Cochlez natura , cujus Figurz magni- 
:lnem datam ſupponimus , ejuſque Centrum gravitatis M notum. ) 
(;siraque Baſin (in latere Cylindri inſcripti polittam) oblique ſecer, 
#zndum Obliquitatiz angulvum H Ae, ſeu A HB. 

{iraque intelligatur, ſuper A B 8« planum, inretiDE, ad an- 
xlos rectos in{1ſtere figura data DE F ; arque (ciidem ad planum 
zalisretentis) ſuper A H H re&tam moveri, retento eodem Obli- 
ais Angulo : Maniteſtum eſt, Priſma deſcriptum iri cujus Batis 
ag DE F, Latus autem ipl1 A H H zquale, fed Alcitudo quanta 
urta A BB. 

Aeoque (propter Priimata, ſuper xquales baſes, altitudinibus pro- 
mmora!1a,) rantundem erit Priſma Scalenum DE & H H, atque Þul- 
zRAtum DEFB B: Nempe,quantumeſt quod fir ex D E F plats, 
e:Intudinem A B B ducto, 

ntelligatur demum , planum illud A BE =, in ſuperficiem Cylin- 
frm (uti prius fucrat) curvatum ; manente lineze A BB longimu- 
*: Manente item ejuſdem ad DE F planum politione p-rpendiov- 
mn, Unde fiet, ut recta quam pr us deſcriplerat F punctum (iptz 
a43B xqualem) protracta jam m arcum majoris circuli fimilem 
MABB, longior jam futura tit (propter curvaturam) quam pri. 
at, Idermque de arcubus qui ab alits deſcribuntur eja{dem DE F 
Mit, que ſunt extra D E rectam, intelligendun erir, 

_Upcoprerea m:jus erit ſolidum lic carvarum, quam fuerat Priſma, 
\Uritum nempe eſt, quod tit ex arcu qui ab M (iphus DE F centro 
eitats) deſcribitur, in ipſam D |; F ducto, per prop. 12, Cap. 5. 

Cumque hoc perinde valcat, in fitu A BB, atque in titu A HH : 61 

Rlpatur D E F figura plana (quam in una aliqui Cochlez circuls- 


THOR 
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tione tacit Plarura per Axem) 1m rectara duci que Xqualis (it arcy; 
circulart quem deſcitberet cquldem D E F Centium graviratis M, 
cundum duum arcus AB B latum, (circulatione uni vel pluribys 
pertectis vel imperfectis prout expotita Cuchlez Circulationes efe 
contigeri: : ) habebitur ( quicunque tueri: Gbitquitatis Angulus) 
Cochlex magnitudo. Er quidem (cum eadem utrobique valeat demgr. 
ſtracio) live Cochlea Mas tuerit, five Formina, Quod erat propyj 
tum. 

Sin porro Cylindri , cut adjacet Ccchlea, magnitudinem aljus. 
Tere libeat : id tacile fiet ob notam i yiindri magnitucinem : perz9 
Prop. 12. Cap. Fs. - 


SCHOLIUM, 


Dem valeret , qued ad Solidi magnitudinem ſpeRtat, (i, pro wei 

Cochlesz « ſubſtitueretur alivd {ol:dum , ex f1mili ductu ejuſden 
D E # plari per curvam A HH, aliter conſtitutam z puta,ſumptis BY, 
BH,nonquidem in ipſarum A B, AB, ratione, fedin harum rationedy- 
plicati,triplic2ta,ſubduplicata,ſubtriplicata,altaſve conſtitura;vel etiam 
per AHH curvam quamlibet, Quippe, non modo Priſma Scalenum ut» 
cunque Inclinatum,ſed S: utcunque Diſtortum, xquatur PriſmatiRefto 
Xque alto : (Quod in Traftatu ae Co::7crs cit i03:1bus,prop. 3 4.0ſtendi- 
mus : ) Atque Curvatura Cylindrica utrobique tantundem preſtar, 
Verum de hts, alii{que ſimilibus, (cum ad praſens negotium non ſpe- 
ctent,) non erit hic expatiand1 locus, 


CAP, 


CAT ho 
De Motibus Compoſitis, Acceleratis, Retardatis, 
9 P roJectornin, 


PAOP.: 


4, Mobil: in Motu poſito, accedat nova Vis, ſeu novus 
[Impetus, ſecundum eandem directionem z fit Motus Ac- 
celeratio. 

iImpedimentum, ſeu Vis contraria : fit Retardatio. 

tutrobique pro ratione novi iftius tive Impetts, five Im- 
redimenti, ſeu V1s contrarie., 

ateoque 11 Impedimentum teu Vis contraria fit Vi poſit3 
inorz perſeverabit Motus ad eaſdem partes,celeritatc 
ninuta, 

lzquale z Motus tollctur : aut etiam ft Impedimentum 
rzpolleat. 

i prepolleat Vis contrariaz ponetur ctiam Motus ad 
partes COntrarias. 


tA mobilis, ſecundum retam A B mori, Celericate C,Pondus P : Fig.2 ©; 


Meoque Vis ſeu Impetus quo movetur F—= P C - per prop. 2 7. 
W.1, ldemque Morus eidem Celeritate, nilt acc2dat Impedimzn- 
A,rerfeverabir , ertamſi non accedat nova cauſa motrix. per prop. 
i.Cop, 1, (Quippe concepro Motui rollendo, tantundem requiri- 
*, Quntum ponendo requireretur li non efſer.) Accedat autem in B 
Vis feunovus Impetus, ſecundum candem direttioneni , puta ut 
W; Adeogue {it Vis tora, ut /-l-3/=PC-þ-1PC. per prop, > 6: 
Gap, 1. Cum itaque idem lit, quod prius, Moti Pondus P ; her 
wo PC-|-»PC per 7) celeritas C | »C. per eandem-prop> 2 7 
"he 
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Cap. 1. Adeogque acceleratur Motus, in ratione 1 + ad 1. Cue 
dewonſtrandurn erat. Eacemque celeritate (nili quid aliud interce. 
dat) deinceps movebitur, puta ad D. per prop. 11. Cap. :, 

Sin accedar Irpedime;.tum aut Vis Contraria, ut z F,, (quud Rague 
ſhgro — aotancdum crit: ) Adcoque Momentum ſeu Vis jun ſuperite; 
(per frop. 5 vel ic. Gap. 1.) InF—}=PC-uPC: Et, (propter 
dem, quod privs, Pondus P,} Celeritas C—*C. per prop. 27 Gp,, MW 


Momus minuitur feu retardator ; utpote cujus C:cieritas jum fit of WM 
priftinam, ut 1—zad t. Quod Itidem cemonſtrandum erat, FE; WM 
dengue Celeritas (nili quid aliud irercedat) deinceps perſeverids, MW 
Per Frop. 11. Cap. 1, | | : 
Adcoque, {i z /* minus litquam 7; feu » quam 1 : manebit adhuic 
motus ad eaſdem parrtes;led celeritate minuta, nempe C--zC, . 
Si) litipli 7 equale, leu »=1 : Motus tollerur , propter Impe. | : 
Ementum Momento xquale ; adeoque C—»xC=0 Celeritas nulz, WM 
Atque hac quidem inditterenter {ive z // lit (implicite: Impedimen- | 
tum, five lit Vis contraria. per Prop. l1, 12, Gap. 1. : 
St vero 4” majus it quam /*; (adeoque F'—aV quantitas Negt- | þ 
tiva; per prop. $. Cap. 1.) litque  / (jmpliciter Impedimentum: ad. ? 
huc fortius fiſtetur Motus, (propter Impedimentum Momento prz- WW. 
pollens, adcoque potens etiam Majorem Motum liſtere : ) perprop. . 
11. Cap. 1. ; ' 
Sin 2 1” (iph Fprapollens) lit (non ſimplicicer Impedimentum, WM” 
ſed) Vis contraria : non medo.totus qui prius fuerat motus tolltur, WM. 
led ponetur co:itrartus, per prop. 12. Cap. 1. Celeritate = C-þ1C; , 
per prop. 2 7, cjuldem, Quiz crant ultimo demonſtranda, k 
+ _- 
- - X 
& 
ZFAa0OP. Ik wt 
Si Vis Motricis, per ſe aquabilis, continua fiat applicatio; M® 
producetur Motus continuo Acceleratus. a 
Et quidem ita Acceleratus, ut temporibus xqualibus xqur I ; 
la conctpiat Celeritatis incrementa : Quem Motumv Wu, 
cant A#qualiter Acceleratur. & 
Si Vis Impeditivz, per ſe xquabilis, ſimilis fiat applicatio; Wa 


[1m1lis procibit Motus Retardatio. Quem Viotum we 
cant Z#mnaiiter Ketargatum. 
+ [; 
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tio; 


a 
m V0 


call; 
1m V0 


kt 


quidem hoc eouſque donec totus tollatur ; vel etiam (fi 


[opedimentum illud fit a Vi contraria) ponatur contra- 
rius. 


offs uu C—1,C—2, C— 3,0 -—-4, CC. puta uſque ad {---C-=9, 
Utus primo politus plane abſumitvr. 
O 009 Aleog 'e 
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Adeoque, fi porro continuetur ablatio, puta ad C=-C—., CC 
{—C—3, C—C—4, &c. hoc eſt, ad O—l, 0-2, 0; bes... 
&c. ſeu —1, —2,—3, —4, &c. litque Vis illa Im ditiva, non. 
pediriva ſimpliciter, ſed in contrarium Motiva : habebitur Moy j 
partes contrarias, cum celeritatis gradibus 1, 2, 3, 4, &c. per prop. 12, 
Cap. 1. Si vero limpliciter Impeditiva fit ; ubi ad CC peryerivs 
rollitur Morus ; ſed quicunque deinceps ſuccedat gradus Impedineni 
utur forrius impediat, non ramen in contrarias partes pellir ; Supp. 
tur utique Vim Motricem non habere, 

Prioris inſtantiam habemus in Moru Gravium ſurſum projettoryn 
(feclusa conlideratione impedientis medit ; ) ubi poſt ſupernan 
Gravitate Vim ſurſum projicientem, deſcendit grave. Poſterior 
quadantenus refert motus projeftorum (ſeclusa gravitatis conſiders. 
ttone) in quamcunque partem ; Ubi Medii Denlitas, vim projedtri 
cem obtundir, & ſenſim minuit, tandemque tolit , fed noninpuns 
contrarlas repellit, 


PROP. IL” 


$i conſideretur Gravitas tanquam Vis Motrix deorkun, 
in ſe xquabilis, atque continue applicata : 
Deſcenſus Gravium (ſeclus4 conſideratiene medi refiſte 
tis, & (iquid eſt ejuſmod1) eſt Motus zqualiter Acct! 
ratus, | 
Ade6que , temporibus quibuſvis 2 principio 'decident 
ſumptis, emenſz Longitudines ſunt in duplicati ration 
Temporum. 
Puta, ſumptis Temporibus, ut 1, 2, 2, 4, &c, emenlzk 
gitudines erunt ut horum quadrata I, 4, 9, 16, Kc. | 
Temporibus autem invicem #qualibus, a principlo colt 
nue conſequentibus, primo, lecundo, tert1o, quarto& 
ut 1, 3, 5, 7, &c. quadratorum differentiz, arithmet 
proportionales. : 
5; ve10 & poſito aliquo ſeu jam acquilito celeritatis grab 
initium ſumatur 3 longitudinibus jim dictis addendut 
fl 
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x, erit quantum ea celeritate, zquabili motu, eo tempore 

2 Y :cquilitury foret. 

-» Þ (aviom vero ſurſum projetorum Aſcenſus , eſt motus 

t-Y zqualiter Retardatus. 

'"Y | Longitudines ibidem emenſz habentur, fi auferantur 
Tide longitudines a longitudine quz Celeritate 


a eodem tempore foret acquilita. 


Equitur ex przcedente, Quippe, (i intelligatur Gravein A , ſub- 
rn deſcenſum ob gravitatem ſuam inchoans , momento 
xnoceleritatis gradum acquiſiviſle, at x , ſecundo, ur 2 , tertio, ut 3 ; Fio.29 
klcdeinceps ; (propter tantundem celeriratis ſingulis momentis ad- *'S'* 297 
@n:) adeoque celeritatum gradus temporibus a principio ſumpris 
dque proportionales : puta ut Tempus Ab, ad Tempus A B, lic 
(celericatem in b) ad (celeritatem in B) B 6: & fic ubique : Cum | 
lagitudines emenſz, lint Celeritatum gradibus proportionates , erunt 
axes longitudines tempore A b tranſactz, ad omnes tranſactas rem- | 
AB, (ſeu tota longitudo tranſaRa tempore A b, ad totam tran(- | 
tantempore AB, ) ut omnes re&z complentes Ad / triangulum, 
4 emnes complentes triangulum ABS, Hoc eft, ut Triangulum 
3s ad ipſum A B g Triangulum ; Adeoque in Laterum Ab, A B, 
Cdeclicars (propter figaras ſimiles in duplicata ratione laterum 
wnologorum.) Ideoque {1 ſumantur tempora- A b, Ab, &c. ut r, 
44,4, &c, erunt Triargula A b&, Ab 8, &c. (adeoque & tranactez 
tudines,) ut 1, 4,9, 16, &c. Et propterea, que remporibus 

continue ſequentibus, A b, b b, &c. tranliguntur, Ab#, 
88h, &c. ut eorum differentiz, 1, 3, 9, », &c. Er ic ubique. 
Paz ſumpris in re&i AE, partibus AB, BC, CD,DE, &c, Fig.2 90 

lz 3, 9, 7, &c. proportionalibus ; xqualibus illz remporibus 

ur, . 
\7rro intelligatur, non ab ipfo morus initio in A, computus inſtitu- Fig.z 53. 
als; ſed a celeritatis gradu jam acquiſito, ut b 8, ſeu B C, vel, quod 
WI =undem erit, (1 non ſuapte rantum gravitate motum concipiat Gra- 
kdayi Motrice extrinſecus pellatnr ſeu projiciatur, unde Celert- 
(0,00 Wgradum concipiat ut b 8, (qua itaque ferrerur nili quid aliud 2cce- 
net ®t, per prop. 11. Cap. 1.) quz dceirceps ob gravitatis impetum 

Wnue applicatum,continue (ut dictum eſt )aqualier acccleranda {it : 
4 © Celeritatis gradus, fingulis iplius remporis b B momentis , ut 
2 wz trapezium b 86 Z complentes, & Longitudo per id remporis 
O0o00o 2 cmcnla, 


OED 5 FAS 


Fig.291. 
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emenſa, ut ipſum b 8 B trapezium ; quzque temporis illius partjzy, 
tranſiguntur Longitudines, reſpeRivis trapezii partibus proportions. 
les, Er quidem 1 intelligatur Bb 8 arallelogrammum, repreſenta 
longitudinem emericndam tempore b B celeritate ubique ipſi þ #x. 
quali : triangulum 8 E & reprzſentabitid quod proprer accelerationen 
accedit. 

Similiter fi intelligatur Grave, in A, ſurſum projeCtum ez Vi que 
Celeritatem imprimeret ut A a ; qua perſeverante tranſigendamten. 
pore A Blongitudinem reprzſenter A B « # parallelogrammum, x; 
vero, proprer Gravitatem, ur Vim contrariam, contra renitenten , 
&, propter continuam applicationem zqualem , rantundem (ingyij 
momentis dement?m ; continue minuetur: ablatis reftis «8, a4 
triangulum « & B complentibus ; reliftis b 8, reliduos celeritats pri- 
dus reprzſentantibus , donec tandem, ita creſcentibus « 8, ut fiat «3 


ipſi A « qualis, tota Vis ſurſum tendens exhauriatur ; adecquein * 


temporis pun&o B delinat Aſcenſus. Sed, creſcente porro ob Grai. 
tatem impetu ; non modo non feretur ſurſum, ſed incipiet deſcendere, 
(Vi deorſum jam przpollente ; ) & quidem (ob continue creſcenten 
:mperum aquabiliter) motu zqualiter accelerato, (ut creſcunt cg, 
c8,re&z, triangulum B C & complentes ; ) donec, fafto BC tr. 
angulo , ipfi A.« B zquali, tantundem deſcenderit quantum aſcenderat 
prius : atque adhuc ultra nili quis Obex impediat, 


SCHOLIU MM. 


Ropolitionem hanc Hypothetice proponimus : quoniam non inter 


- omnes conſtat, ve] quznam fit Gravicatis Cauſa, ve} etiam {- 
cundum quam Regulam agat, (vartiis varias Gravitatis Hypotheſes 
cogitantibus,) Neque nobis hic in animo eſt, illam in Phyſics 
quzſtionem dererminare, in cujuſcunque prxjudiciurn, Sed, ſtile 
i1la Hyporheli Phylica, (quam vel geapſe veram effe, vel ad veritaten 
quam proxime accedere, Experimenta teſtantur ; ) Theorema Maitt 
maticum, oltenſum eſt. 
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e 
2 PROP. IV. 
m 
!zdem obtinent accelerandi & retardandi rationes, dum 
4 


fertur Grave per reCtam Inclinatam, ſeu in plano Incli- 
. JF mo; atque per reQam ad Horizontem Perpendicu- 
 J larem: Sed celeritatibus variis pro varia declivitate. 

is © fre ſequitur z Eodem tempore per quamlibet circulo 
, Þ inriptam, diametro Perpendiculari (in Circulo E- 
- Þ r:&o) vel perpendiculari Succedanez (in circulo Incli- 
mito) conterminam, ferri Grave ; quo per illam Dia- 
netrum, 

: Yn; Eandem celeritatem deſcendendo acquiri, & aſcen- 
n } &ndo deperdi, inreci inclinat3 5 atque in perpendi- 
/, JF culari zque alta: Adeoque & eundem utrobique impe- 
- JI tan, & percuſlionem eandem. 


\[Am per prop. 26. Cap. 2. Obliquitas Plani in eadem ratione Fig, 2 y2 
i\minuit omnium 1n eo defcenſuumceleritates ; nempe in e4 quam 
xfulat plani declivitas : Hoceſt (per prop. 2 5. ejuſdem) celeritates 
attin declivitatum ratione, ſeu in reciproci retarum xque altarum. 
Koque quz erant in A P B perpendiculari, ut 1,2,2,4,&c. erunt in 
Kinta AO, (1 hac (it iſlius dupla, vt 3,53, 3, +, &c. litripla , ut 
»5 2, &c. & l1militer in aliis proportionibus. 
Yel etiam., idem ab origine demonſtrabicur ut in prop. 2, 2. 
be Nempe ſ1, quod in AB gravitat nt 1, idemin AO (propter 
Wiqutatem) gravitet, verbi gratia, ut &, unde momento primo, ſeu 
Vpore exzgv0, acquiratur celeritas ut 4: ejuſdem applicatione con- 
W tempore ſecundo, acquiretur alterum 4 ; tertio, tertium , &c, 
que (prioribus per manentibus) celeritates erunt, ut £, 2,42, 3 &c, 
Wem ratione cam iplis 1, 2, 3,4, &c. 
— I} qe hinc colligitur Galilzi propolitio iila; Fodem tempore per- 
mMAO, vel O B, ſubtenſas quaſlibet circuli Diametro perpendi- 
%1 AB conterminas, quo ipſam A B d.amerrum. Cum cnim (per 
QG&onſtratz) celeritates omnes in A O, ad refpcRivas in AP B, 
"07 ſin: 
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ſint in reciproci ratione retarum que altarum , hoc eſt, ut Ap y4 © 
AO; hoceſt (propter {imilia triangula) ut AO ad AB, (longins 
dines tranſaQz ad invicem :) eodem tempore percurrentur AQ, AB, | 
Idemque {imiliter oftendetur de O B, ſcu huic parallela, .(adecque 
Xqualt & pariter inclinatz) A 8. 

(Quodguede A B perpendiculo in circulo erecto oſtenſum eſt, (. 
militer obtiner de A B pcrpend'culi (fuccedaneo, in circulo inclinaty 
propter omnes in eodem plano deſcenſus in eadem ratione impeditg:, 
per prop. 26, Cap. 2.) : 

Cumque (ut jam oftenſum eſt) celcritates in A O, ad reſpeRivzin 
A B, {int ubique proportionales ; {intque eodem tempore percurfe 
AO, AB, eritceleritas in O (lati per A O,) ad celeritatem in 3 
(latiper AB,)ut AO, ad AB, Sed &c ita eſt celeritas in P aden. 
dem celeritatemin B (lati per AP B.) Nam (per prop. 2, 3, hu. 
jus,) tranſatz longitudines ſunt in duplicat ratione temporum, 4. © 
deoque & celeritatum, utpore quz ſunt remporibus a principio ſumptis © 
proportionales, Adeoque Celeriras in P, ad celeritatem in 8, in 
uplicark ratione AP ad AB, hoceſt, (propter AP, AO, AB, 
continue proportionales,) ut AOad AB. Eadem tgitur eſt celer- 
ras in O, quz in P, (ldemquefimiliter obtineret, ob rationem modo © 
diam, (i fuerit A P Oplanum inclinatum, & A P perpendicult ſucce- © 
daneum.) Adeoque & Impetus utrobique zqualis frm idem (itutro- 
bique tum Pondus tum Celeritas ; ) 6 xqualis Rus ſeu Percuſſo; ut 
in Capite de Percuſſione oftendetur. 

Quxque de Deſcenſuum Accelerationibus hic oſtenſa ſunt: eaden 
ſimiliter de Aſcenſuum Retardationibus oſtendentur, Quippe Obli 
quitas Plani eadem ratione Aſcenſum adjuvar qua impedit Deſcenſun, * 
per prop. 25. Cap. 2. 


PROP, 


Prop. V. Retardatis, &» Projeclorum. 65; 


a IJ 
_— 

B. 

Ju PROP. V. 

by $, in Motu continue Accelerato, Celeritates (ab initio 
x | computande) lint in Temporum ratione Duplicat3 : 


Longitudines emenſz, erunt in Temporum ratione Tri- 

in Y 'plicatd. 5, 

iz} \ccoque, ſumptis temporibus, ut I, 2, 3, 4, &c. longitu- 

3 F dines tranſactz erunt, ut 1, 9, 27, 64, &c. numeri 

'”- Y Cubi. 

I 5 Celcritates ſiot in Temporum ratione Triplicati, Qua- 

is Y druplicata, &c. Longitudinesemenſ#, erunt in Tempo» 

þ. Y mm catione Quadruplicata, Quintuplicati, &c. Una 

B, FF f{mper vice plus multiplicata, quam Celeritates, 

J \doque , ſumpris temporibus ut x, 2, 3, 4, &c. longi- 
tudines erunt, ut 1, 16, 81, 256, &c. numeri Biqua- 
drati; vel, ut 1, 32, 243, 1024, &c. numeri Surde- 
folidi, Et fic deinceps. 

gy continuis temporibus #qualibus tranſ- 

em ?, ut ilorum Cuborum, Biquadratcrum, Surdeſoli- 

- Y dorum, &c. diffterentiz. 


——_ enim, Motu ab A inchoato, in Temporis A b B momen. F/g,, 1-. 
»b, B, Celerirates eſſe in duplicati ratione rectarum Ab, AB , : 
keeſt, ut ipſasum A b, A B, Quadrata : Puta,ut rectz b&, B 8, com- 
flentes A B 8 complementum Semiparabolz, Erunt itaque Longi- 
aines temporibus A b, A B, emenſz, (per modo demonſtrata ad 
m9. 2, hzjus,) ut ipſa Complementi plana Abs, AB# , hoc eſt 
(rropter trilinea A b #, A B #, ſabtripla Parallelogrammorum A þ g, 
4bB, per prop. 6. Cap. 5.) ut ipla Ab8, Ab 3, reQtangula feu 
rallclogramma. . Sunt autem, propter altitudines iplis Ab, AB, 
*zquales vel ſaltem proportionales ; baſeſque b 5 B 2, in earundem 
02, © nc duplicara , Parallelogramma ipſa Cutpote 1n ratione Cx Baltum 
tAlticvdinum rationibas compoſita) erunt in earundem rattone Tri- 
Plicata, 
Et 
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Et propterea, ſumptisab initio temporibus Ab, A b, &c. ut ;, 1, 
3, 4;&c. reſpeCtivz Celeritates erunt, ut 1, 4, 9, 16, &c. & longj. 
tudines ab initio tranſaz, ut 1, 8, 27, 64, &c. Adeoque, tempo. 
ribus zqualibus, continue a principto Tumptis, ls 7, I9, 37,&c, Co 
borum ditterentiz, 

Similiter oſtendetur ; ſumpto Complemento Paraboloidis Cub. 
ca\is (in quo reQtz b 8, B 8, ſuntin rectarum A b, A B, ratione Tripli 
cata; ) Longitudines emenſas (trilineis Ab#, A B#, proportions. 
'es,) eſſe in earundem ratione Quadruplicata. 

Atque ſic deifſfteps, pro poteſtatibus aliis, {i ſumantur Paraboloide; 
reſpe&ive contormes. Conſtat itaque propolitum, 


PROP. VL 


Si Mobile, 'ob duas cauſas Motrices, duos concipiat di- 
reftos impetus ; puta ſecundum duas rectas politione 
datas,angulum facientesz Celeritatibus in ſe xqualibus, 
ad invicem vero eildem reCtis, ut parallelogrammilate- 
ribus longitudine datis, R——_—— : feretur Mo- 
bile per ParallelJogrammi diagonium, ea celeritate que 
fit ad datas,ut diagonium illud ad reſpectiva latera, 
Adcoque tantundem eſt, lationem quod ſpeRat, live fera- 
tur Mobile motu ex duobus compoſito qui diretiones 
habeant ſecundum Parallelogrammi latera, &; celerits 
tes ipſis proportionales ; ſive Motu fimplici, ſecundum 
ejuſdem diagonium, & celeritate proportionali. Quip- 
pe, utrovis modo, codem tempore, per enndem tram 
. tem, eadem celeritate feretur, | 
Idemque Motui ex pluribus compoſito ſimiliter accommo- 
dabitur ; five DireCtiones habeant in eodem plano of 
nes, five ſecus. 

Poreltque idem propterea Motus infinitis modis com 
Poni. 


Fig 20.4, Neelligatur A Mobile . ob cauſam aliquam Motricem, Impetum 
concipere ſecundum DireAionem A = ; aliumque, ob caulam oo 
Mo- 


PX, 


ut 1,0, 
C longi- * 
tempo- 
cc, Cu 


; Cub... 
Tripli- 
:11003- 


zoloide; 


&n ſimi 
SAC 1 
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ricem, ſecundum Directionem AB : ſitque il;ius Celeritas ad 
em hujus, ut A « reCta ad rectam A B. Er compleatur pa- 
Jogrammum, cujus Diagonium fit A 8. 

\witeſtum ett, quo tempore A, ſecundum direfionem A 2, feratur 
«4zm 4 6, codem terri ſecundum directionem A B, ad re&tam 
; adeoque fore in punto g. (Er lic ubique.) Er, propter can- 
thque celeritatum rationem , adeoque eandem ubique rationem 
-mAz, A B, & communem Dire&ionum Angulum A , ſimilia 


inter ie omnia A 8 parailelogramma, Et propterea in eadem 


tore omnia & punta, Cumque eodem tempore per A & re&tam 
rAmobile ; quo fimul .erri intelligatur tum ſecundum directio- 
oAz, Celeritate A = ; tum ſecundum dire&tionem A B, celeritate 
}; Celeritas motus per A ?, ad celerirates illas reſpective lumptas ; 
zxre3a A 2 (diagonium )ad ipſas A @,AB,retas, latera parallelo- 
220i, Adcoque tantundem erit, lationem quod ſpectar, five feratur 
implici fecundum directionem A & celeritate A &, five motu con » 
mcundum directionem A « celeritate A », atque ſecundum circ- 
&n AB celeritate A'B, fimu). Quippe eodem tempore, eadem 
ze, arque in eodem tramite, feretur Mobile ab A ad &. 
Cinque eadern A 8 recta, poſlit efſe Diggonium Parallelogrammo- 
nbnitis modis variatorum, totidem Motuum Compoſitiones innn- 
zn, quarum ſingulis zquipoller (per jam demonſtrata) idem 
tsimplex ; Manifeſtum eſt eundem poſſe Motum infinitis mods 
zi, Quod etiam ulterjus patebit, ex caſibus ſequentibus, 
:ligatur deinde, idem A mobile, ob rotidem Cauſas Motrices , 
whim tres in eodem Plano DireRiones A «, A B,AC celeritatibus 
84s A B, A C, proportionalibus. Oſtenderur,ut prius, morum ex 
Sills ſecundum A « & A B compolitum , tantundem efle arque 
w (implicem ſecundum A & ccleritate A &. Sed & fimiliter often- 
notum compolitum ex hoc (duobus xquipollent) arque ex eo ſe- 
AC celeritate A C,tantundem efle arque {implicem per Diago- 
Ay celeritate Ay. Ergo, qui ex tribus illis per As, A BAC, 
=(\us reſpective Celeritatibus,) componitur ; x:quipollet {1mplict 
ly Celeritate Ay. 
& ſimiliter oſtendetur, (i intelligantur tres illz DireRiones A , 
AC, non in eodem plano omnes, fed in diverlis ; puta, 'ut tria 
Kan Parallelepipedi Latera communi punQo argulari coeuntia , 
a Calu A y eric Parallelepipedi Diagonium ; ) ut etiam, [i plurcs 
*Xierint D1reciones,utcungque ab eodem A communi punQto pro- 
=, cundum yuas A Mobile feratur, Conſtat itaque propoll- 
PpPP SCHO- 


Fig.20<., 


Fig.295 
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Uz de Motibus per A «, A B,A C, zquabilibus oftenſa ſunt. 
militer oſtenderentur (i eſſent illz omnes ſimiliter Accelergix 
fimiliter Rerardari; non autem ſi diſfimititer, 


PROP. VIL 


Si Motus Zquabilis, cum Accelerato vel Retardatocon 
ponaturz vel Motus Accelerati aut Retardati, | 
diſlimiliter,componantur : Alia atque alia linearum 
cies emerget, per quam feretur Mobile, pro varilcor 
poſitionum ratione. 

Exewpli gratis. Si Motus Aquabilis, cum Aqualiter( 
in ratione Temporum) Accelerato componatur; ( 
deoque motus acceleratus in duplicata ratione mot 
X#quabilis:) Latio erit in Curva Parabolica: Et ( 
Motuum DireCtiones fint ad invicem reQz) longitue 
nes emenſz,crunt ut reſpeCtiva plana Hyperbolic, 
vz & conjugato Axi interjecta. 

31 Motus Aquabilis componatur cum Accelerato in is 
porum ratione Duplicata, (ut hic fit ad iJum mnt 
ne Triplicata : ) Latio erit in Curv4 Paraboloids\ 
bicalts : Et Longitudines emenſ#, ut reſpeCtivI 
curve particulz, ſeu ſpatia plana ipfis proportional 

$i Motus Xqualiter Acceleratus(ſeu acceleratus int 
Temporum) boceſt, qui fit in Duplicatd ratioret 


porumy cum motu qui fit in Temporum rationeT = 
cati (ſeu accelcrato in tremporum ratione DupicaY: ©? 
:omponatur : Latio crit in Curvi Parabolodb x x; 
Cubicalis : Et (fi Motuum Direftiones fint 2d WY xe; 


reQ#) Longitudines emenſz, ut reſpetiva Spawl i 
rabolica, Axi & Curvz intericta. _ ie 
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@ilque in aliis calibus Calculo determinabitur. 


oy ATT rea, ſecundum quam, Vi aliqua Motrice, pro- [ i9.29”, 
y 


"| xdatus A mobile, Motu Equabili ; adeoque, ſampris temporibus 
wi. :, 3,4, &c. emenſz longitudines AT, A T, &c, erunt item ut :, 
. 1,4, &C, per prop. 26.Cap. 1. 

Aque intelligatur idera Mobile, alia Vi Morrice, impelli, ſecundum 
xonem A D, motu xqualiter accelerato ; adeoque, ſumptis tem- 
yiibus ut 1, 2, 3, 4, GC. emenſz longitudines A D, AD, &c. erunt 
21,4, 9, 16, GC, eorum quadrata. per prop. 2, 3, hujus 

vinque ; dum, motu ills, fertur A mobile, Longitudine AT, 
weſt, ab A D ad huic parallelam I O, teratur, motu hoc, longi- 
amAD, hoceſt, ab ATad DO , & lic ubique : Erunt ubique 
i0,aD; hoceſt, TO, TO, in retarum AT, AT, hoceſt, 
00,DO, ratione duplicati, Adcoque ( proptcr naturam Para- 
xz) quz, per omnia O, O, puncta, tranſit Curva, (que eſt Lationis 
Kupote 11 qua mobile [emper erit,) eſt Parabola. Quod demon- 
zadum erat. 

Aque hoc perinde obtinet five ad angulum rectum coeant in A 
AT, A D, (ut ubi A eſt vertex Axis,) five ad alium quemvis (ut 
dAvertex eſt cujulvis alterius diametri : ) Er quicunque tuerit utro- 
ae Celeritatis gradus , hoc eſt, quodcunque habear Parabola illa 
lasRectum, Quippe ſemper erunt T O, T O, reqx, in rettarum 
ITAT, ratione duplicata ; ob naturam Parabolz. 

0 1. 45er0 A. fit Vertex Axis, erunt longitudines A O, A O, per quas 
kurmobile ; Spatiis Hypcrbolicis, Curvz & Conjugzio Axi inter- 
j v, reſpective ſumpris proportionales, Per ea quz alibi, in Tractaru 

eCrvarum "Evlww , demonſtravimus ; ubide Parabolx 'EuJus ce 


na yrum;, & (pro motu accelerato in Duplicata ratione tTemporum ) 
ID, AD, in earundem ratione Triplicata, (per pcop. 5. hujus : } 
(ſendetur, curvam A O O fore Paraholoidem Cuhicaltem : Proprer 
I0,TO, hocet AD, AD, inretturam AT, AT, hecwtt DO, 
00, ratione Triplicati. Qgod itidem dcmonſtrandum erat. 
£t Curvz particulis A O, A O, plana proportionalit exhibentvr , 
Kaque generaliter oſtendimus ia Chl, prop. 3 8. Lrithmerton 1s- 
lrKm, 
 kemque aliis Accelerationum ſpecicbu; 27commogabituy, umptis 
%Dol01dibus altis, prout res poſtulaverte, 

Ppp Þ 2 Irteiinnarni 


< 


208. 


Fig. 297, 


all Fmiliter , poſitis AT, A T, (pro mocu xquabilt) in ratione Tem- F1g.2 97, 


298 
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Intelligantur dernum reAtz AT, AT,non in tps-Teraporum ratigre, 
{ed (pro motu xqualiter accelerato, per prop. 2. hujus) in Temporyn 
ratione Duplicati ; adeoque Tempora in earundem ratione Suh. 
dupticata : Jrem rextas A D, A D, (pro motu accelerato in Daplicaz 
ratione temporum,) in temporum ratione Triplicata, (per prop, ;, 
hujvs ; ) adeoque in reRtarum AT, AT, ratione Subduplicatz-Tr, 
plicata, Eric (propter iſtius paraboloidis naturam) Curva AQ0, 
paraboloides quam Semi-cxebicalem appello ; cujus Index ſeu Expo. 
nens (it. (Putz, in quaretz A D, AD, hoceſt, TO, TO, fi 
in retarum AT, AT, hoceſt D O, DO, ratione Subduplicatz-Tii. 
plicati.) Per illam itaque Curvam feretur Mobile, quod Mower | 
acceleratis compolito fertur. Quod item erat demonſtrandum, | 

Iſtius autem Curvz partes A O, A O, ſpatiis Parabolicis proper- | 
tionales eſſe, demonſtratum eſt in Tra&tatu modo memorato, de Cur © 
varum Evvuer , ubi de Curva Semiparabolcidrs Cubicalis agitur, cy © 
xqualem reZtam exhibemus. 

Eodem modo de aliis Motuum Compoſitionibus judrcandum er \ 
(mutatis mutandis) Curvi lic polita vt Calculus indicaverit, 


PROP. VIII 


Motus Projeftorum ( exclus3 conlideratione reliſtents 
Medit) eſt in req Parabolica. 

intellige 3 Niſt fiat Projectio illa vel direc Surſum, ve 
directe Deorſum-: Quo caſu motus erit in lines Reftd; 
Surſum, Retardatus z Deorſum, Acceleratus, 


Equitur ex przcedente, Eſto enim Vis a ProjeRore imprell, 

ſecundum direionem AT T ; Mobile impellens Motu Aqudil 
adeoque eadem ubique Celeritate : per prop. 13. Cap. 1. intta 
dum Gravitas motum imprimit deorſum, puta ſecundum direGtionn 
A DD, xqualiter acceleratum : per prop. 3. hujus. Adeoque, que 
utriſque corgponitur, eſt per AO O Curvam Parabolicam : per piz- 
c.dentem. 

Sin; Feri intelligatur projeRtio directe ſurſum, vel direRe deorfun: 
deg-nerabit Parabola in lincam Rectam ; (propter” proje&tionts M> 
wm, 6 morum graviationis, in eadem recta , ) in qua fiet motus® 
Retardatus farfym, vel Acceleratus -deorſum ; de quibus fun 
dictum «©; SCHO- 
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SCHOLIA. 


Uc ſp eant motus projeorum ex Bombardis, Arcubus, Baliſtis, 

airgue Machinis þ uy page aut ex projicientis manu, aliave 
} quiliber, u bi = a Gravia, poſtquam a projictente ſeparantur, 
apreſſo Impetu feruntur, 

Pico autem, exc/ns4 conſideration reſiſtentty medic + Quoniam, db 
wicreliſtentiam, Motus ſecundum directionem projictentis, qui ſup- 
witur Xquabilis, reveri minuitur, 8 ſenfim extinguitur, ob contt- 
am cum medio reſiſtente lu&tam ; & propterea ſenlim deficit a 
na Parabolica, 

Atq; hinc fir, quod Globuli ex Bombardis, in majori diſtantia mious 
zriuat, $i enim, reveri, eadem celeritate procederet latio ſecundum 
xm A T, (quicquid (it de motudeſcensus ſecundum A D,) eidem 
wlentia ferirer objetum Murum(cui AT reRa lit)live longiuz,live in 
moinquo politum : (per prop. 21, Cap. 1.) contra quam expert- 
aa compertum eſt, 


CAP, 


CAP. XI. 
De Percuſſrone. 


— .o—_ 
" 


PROP. b 


Si Grave motum , tanquam perfete Durum confidere. 
tur z atque in Obicem ſive Obſtaculum tirmum dire 
impingat, quod itidem perfeCte Durum fit ; Sirque Vis 
Grayi ſic moto xquifollens, Minor quam et Vis Oh- 
ſtaculi motui reliſtentis, vel etiam iph /Equalis : Motus 
ſiſtitur, 

Sin Major fuerit ; continuatur motus, ſuperato Obicez (ed 
ea ratione tardatus ſeu diminutus, quam exigit Obicis 
refiſtentia 5 quam Calculus indicabit, 

Nempe, Si cx Momento (quod ex Pondere & Celeritate 
componitur) tantundem auferatur quantum Obiciamo- 
liendo exquipolleat z refidunmque, fi quod fit, per Pon: 
dus dividi intelligatur : prodibit ah 0. Celeritatisre- 
liduz. 


Sto Gravis Mow A, pertecte Duri, Pondus wP, C:leritas'C, 
cut Xquipoileat Momentum feu Vis mr PC . per prop. :” 
Cap. 1. Atque Obſtaculum B cu direte impingit, Vim re- 
[iſtendi habear ut #sPC, 

Si Minor ſit wr PC, quam »5PC , prapoitcbit Impedimentun: 
Sin Aqualis ; ſaltem xgqupollebit Impectmertum : Er Notus utro- 
que caſu liftitur, (Er vtique, fi xquales mt, mr PC—13FC= 
mw PC- mrPC=—c PC, visnuila : Si Impedimentnn pre, ol -at, pd 


[ 


impedimento reputancem eff.) Perprup. it it © 


Fig.299, 


C 


a, \\ 
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Sin Major fit mr PC, quam zsPC; prepollebit Vis ; adecque fu- 

bitur Impedimentur ; Motulque contiuuabitur, ſed Diminutus- 

rprop. 1c, 11. Cap. 1. 

Quantus autem deinceps futurus [it Motus, & quanta Celeritas ; 
Calculo ſic colligitur. Vis prazpollens, mr PC ; una cum Impedi- 
mento contrario, »sPC ; rantundem valet atque Vis mr PC—n5PC, 
per prop. 10. Cap, 1, (Abſumitur utique in Obice rumpendo, pro- 
ftrando , ſeu utcunque amoliendo , tantundem Virium ſeu Moment, 

ntum Obicis Firmitati ſeu reliltends Vi xquipollcat ; relquum- 
que, {i quod eſt, Ponderi ultra ferendo impenditur.) Eſtque Gravis 
Moti pondus (1dem quod prius) 9P : Ergo Ceicritas tutura (ut quz 


097-—s 
ornur ex Nomento per Pondus diviſo) 265" "i C ; per prop. 27, 


Cap. 1 
SCHOLIU AM. 


Exrfelte Durin;. xppelio, quod Itui nequaquam cedit ; Adeoque 
ey Molle, nec Elatticum. 

Mole, appello, quod ictui ita cedit ut priſtinam fhguram amittat : 
Ut Lutum, Cera, Plumbum, aliaque fimilia quz ictu detormantur ; 
aut etiam Corpora Flutda. Ubi enim hoc contingit, Virium pars alt- 
41a 1n deformando Corpore abſumitur, nec tora in Obſtaculum in- 
penditur : Cujus itaque ſcorſum eft habenda ratio, 

Flaſticum appello, quod, utut iftui aliquantiſper cedar, ſe ramen in 
priſtinam formam ſuopte marte reſtituit : ut ſunt Elateres Chalybei, 
Lipnei, aut cujulcunque matreriz ; (noſtrates Sprzxgs appellant ; ) & 
Corpora iſtiulmodi quz preſla reſurgunt, aut quocunque modo a litu 
dbiro derorta vim habeat ſemet w any Qua de re poſt agerut 
Cap. 1 3. ubi de Relilitione agetur. 

Addi etiam hic poterit, ut non tam Fragile fic aut Friabile Corpus 
Motu, ut ita frangatrur. Quippe tum, Virium pars al:qua trangendo 
Corpore abſumitur. 

Fademque, quam hic ſupponimus, Duriries, ctiam in propoſitionibus 
kquentibus intelligenda eſt. Quod hic monitura eſto, ne opus lit (z- 
ptus 1d repetere. 

din objiciat quis (quod Se fortaſle verum eſt) ejuſmodi corpus nul- 
lum efſe, quod Aihi! habeat vei Mollitiet vel Elaſticitatis ; neque tam 
brmum aliquod Obſtaculum quod iu vel levitiimo non aliquantulum 
loco moveatur ; quali Lapilli quantumvis exigui 1&tu, modici Vi 
ja&ti, Alpina DG hes nonnihil dimoveretur. aut etium qux huic con- 

ju.Ca 
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jan9a eſt, ipſa Telluris moles ; utur rantilium id fit ut ſenſu percipi 
nequear. Hoc neutiquam obeſt praſenti negotio. Quotcunque enim 
fuerint hujuſmodi accidentia in complexo fubjetto , 1d nihil impedir 
quin abſtractione mentis ſeparari poſſint, atque hzc quz prx manibuz 
e{t conlideratio, quali ea non efſent, tra&tar! ; eaque , 1 tanti (int ye 
negligi non debeait, ſcorſum conliderart poterunt. 

Direfte wmpingere, ic dicimus, cum rea {ecund'm avam moverur, 
per moti Corports Centrum-Gravitaris & punttum . _ *attus ducts, 
lir, ſuperficiei corporis in quod impingitur, perper.cicula. ' ; aut etiyn, 
{i non in puncto, ſed linza vel ſuperficie ſe tangant mutuo, cum rec 
illa ſit huic communi feu linez ſeu ſuperkcie perpcr arculari-, 1 autem 
Oblique vel IndireRe impingat ; five ideo fr quod retta '-c:1dum 
quam movetur, per Centrum gravitatis traniiens, ad pundun 'aths 
non pertingat , [ive quod, quz lic perunrgit, ſuperticie1 c »rpori: in quod 
impingitur non (it perpendicularils ; advoca:1da hic etur't in ccnlider- 
:i0nem quz ſupra de Motuum obl:quitate traduntur Capite I], 


EE—_— — _— Ce 


PROP. Il. 


Si Grave motum, Gravi Quieſcenti directe impingat, ſe 
ita conſtituto ut aliuade ne moveatur non impediatur; 
utrumque junctim movebitur, ea celeritate quam Cal- 
culus (Ponderum rationibus & priſtina Celeritate iit? 
computatis) indicabit, 

Nempe 3 fi Momentum (ex Moti Gravis Pondere & Ce- 
leritate compoſitum) per utriuſque ſimul Pondus divi- 
datur z habebitur futura Celeritas, 

Seu (quod eodem recidit) ut ſimul utriuſque Pondus, ad 
Pondus prius moti ; fic priſtina Celeritas, ad poſt futu- 
ram. 

(Et quidem, {i Quieſcens Moto fit pondere zquale, feren- 
tur deinceps ccleritate dimidid.) 

Qux quidem Celeritas futura, in utriuſvis Pondus ducta, 
exhibebit iltius momentum poſt futurum. 


7::.--.0, JJ Sto A, Grave motum, ſecundum rectzm A A iplus Certro-gra- 
| vitatis deicripram, gquzx ad Quteſcertis 3 {cut directe im gt! 
| C TESTO 


Pro] 


Centru 
actin 
rondu's 
«PC. 
WramV 
renda 
rus M 
(um NO 
ur : 

2a, il 
{:rati0 


Pindus 
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Centrum Gravitatis pertingat ; (nam & hoc requirimus quo Gravia 
wactim movenda dicantur direfte impingere.) Sitque Gravis A, 
ndus m Þ, celeritzas r+C adeoque Momentum ſeu Vis impellens 
PC : Er Gravis B, pondus »P,(celeritas, utpote quieſcentis, nulla in 
vc,mvis partem ; ) Adeoque l1mul utriuſque pondus wP4-»P. Mo- 
rnda ante deinceps erunt utraque eadem celeritate, Quippe B ſeg- 
jus moveri nen poterit, propter inſequens A : Sed neque celerius ; 
an.non moveri aliunde intelligatur quam quod ab A ſequente propel- 
tar: (Er liquod alivd accedat quod celerius propellat ; ut Vis Ela- 
*z, de qua alibi dicetur, aut aliud quidptam ; id non eft hujus conli- 
{xionis, ſed alterius loci.) Cum naque Vi mrPC, movendum lir 
Mndus wP + »P ; 1d het celcritate —IC : (divito {cilicet Momen- 
»wPC, per Pondus mP-|-1P : ) per prop. 27. Cap. 1. Quod 
zpropolirura. (Et quidem {1 pondera lint zxqualia, hoc eſt #=», 


_—_ 
m—rC =2xC,ut patet,) 


\lomentum itaque Ponderis #P,prius quieſcentis, jam moti celeritate 
Mm PC { ” PC P d #- . * 

p_—_ may ae. eril 

on oy TH ; Fondenique #2P, prius 


celeritate 7C, jam vero celeritat _ C. jamhf 
Y '$] > | — — Me NG —— 
Wiicelerita 11 ro celeritate = DC; Jambic 4% mrPC. 


Koque momentum hinc demptum (gravi prius quieſcenti collatum) 


: mr PC===—=7>PC 
tmPC wo = - 


i ; 
—yC, erit 
1 


SCHOLIUMU M. 


ne hinc eſt, ex quovis minimo cujuſyis exigui Gravis 
impulſu, etiam maximo cuivis quieſcenti, morum inferrt poſte z 
ltetiam ex ſequentibus parebit, etiam maximi Gravis mourn, cujufe 
#igui objectu, quadantenus impediri poſlc ſeu retardari; vel etiam 
vumodi acceſſn, quadantenus accelerari. 

 Verum hoc tantillum eſſe poteſt, ut omnem ſenſuum perceptionem 
2: adeoque negligt ſoleat. Unde bt, ut pro abſolute quieſcentibus 
wuentur aut immobilibus, quzy {i ſecundum Mathematicum rigo- 
ﬆ zſtimanda forent, dicenda torſan eflent aliquantillum moveri. 
Venim, quod tora Telluris moles fluido Athere ſaſpenſa, cum (altu 
xls percuſſa ſit, dicenda efler loco ſuo tantillum dimoveri ; aur 


Qqqq etiam 


664 De Percuſſione. Car.X[ 


etiam tranſlato de loco in locum (quod ſzpe fit) acervo ſais gravi 
Tellurem totam, propter mutatum Centrum Gravitatis, ſimiliter my. 
tare ſedem ; (quod quidni fieri = haud facile dixeris , nedun 
ubi majores terrenz molis concuſſiones ſeu mntationes contingunt: 

Cum tamen hac tantilla (int ut ſenſum omnem fugiant , minime mi. 
randam eſt, (i, hiſce non obſtantibus, immora cenſeatur, Praſertin 
cum ipſa Aeris live Denlitas ſive Gravitas(utut ſenſui non plane imper. 
ceptibilis) negligi non raro ſoleat in motibus zſtimandis, 


PROP. III, 


Si Grave ſubſequens, ſegnitis ſecundum eandem ref:m 
przcedenti, dire impingat : utriuſque deinceps ea- 
dem erit celeritas 3 quz calculo exquiretur, 

Nempe ; fi ſimul utriuſque Momentum, per ſimul utriuſ: 
que Pondus dividatur z habebitur communis utriuſque 
futura Celeritas. 


(Et quidem, fi pondera fint zqualia ; erit ſemi-funma 


utriuſque Celeritatis.) 
Exque Celeritas futura, in utriuſvis pondus ducta, exhibet 


ejuſdem momentum poſt futurum. 


IJ Grave A, ſegaius przcedenti B dire&te impingat ; (/egmiur dico, 


nam (i B eadem celeritate przcederet, ſubſequens A non illud eſſe 
aſſecuturum ; nedurm (1 velocius fugiat B, quam inſequatur A ;) fit- 
ue Gravis A, Pondus mP, Celeritas rC, adeoque Momentum mrPC; 
Geari B, Pondus »P, Celeriras (minor) sC, adeoque Momentum 
1:PC; Adeoque ſimul utriuſque Momentum mrP C-[-1:P C : Divilo 
hoc per ſummam Ponderum »P-þ»P , habebitur communis utriuþ 


+ 
que furura Celernas STE: per prop, 27. Cap. 1. (Et quiden 
a "HELI boi 
i pondera , fint zqualia , hoc eſt, =»; erit por ee hes 
Quod erat propolitum. 


Ideoque, przcedentis »P momentum, quod prius fuerat PC, jo 


- 3-0 0-2 IP 
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h pEuPc & ſubſequentisP momentum, quod fuerat my PC, 


U- 

n ns , : 

) af m PC. Adeoque Momentum hinc demptur , & 
i my-1-1ns . Hy — 91s 

m 

t 


ſequent collatum = 1 PC — mln PC= mo mPC= 
o-M5 
= of C= m_——— 


—__— 
—_ 


BD —— 


PROP. 1V. 
{duo Cravia, ſecundum eandem reCtam, contrariis moti- 
t- bus occurrentia, {1bi mutuo direc impingant : eadem 
deinceps celeritate, atque ad eaſdem partes ferentur ; 
{ Y quas calculus indicabit. 


ie Þ \kmpe; Si Momemtorum Differentia (quoniam ad con- 

J trarias partes) per Summam Ponderum dividatur 3 ha- 

a bebitur communis utriuſque Celeritas polt futura ; & 

quidem ad eas partes ad quas tendebat Vis przpollens. 

& Þ© {quidem,fi pondera fint zqualia ; erit Celeritatum Semi- 

dfferentia, 

in zquipolleant contraria Momenta , (propter xqual1a 

ico, MW invicem tum Pondera, tum Celeritates 5 aut has 1llis 

ſer Y reciproc> proportionales : ) ad neutras partes ferentur ; 

led quieſcent utraque. 

futura autem celeritas, in utriuſvis pondus duQta, exhibet 

vis Y guſdem momentum poſt futurum. 


I \{Gravis A, Pondus »P, Celeritas -|-rC, adeoque Momentum x;, .,. 
dem mr PC (prorſum : ) cut occurrat motu direRe contrario Grave ® * 

. $ cujus pondus #P, celeritas — 5C\, adeoque Momentum — »5PC (re- 
C.) Y "hm ;) & wrriufque fifhvl Momentum (feu Momentorum, utpote 
contrarias partes, Differentia,) m7 PC— 15PC, (prorſum vel re- 
"jan wrlum, prout ſignum -]- vel — przvaluerit ; per prop. 8. Cap. 1.) 
ki taque per ſurnmam ponderum »P-j-+P diviſum ; exhibet com- 
Qqqq 2: munem 
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munem utr!aſque celeritatem deinceps futuram I _e 
* m-n” ( prorſum 


vel retrorſum, prout [ignum -|- aut — przvaluerit : ) per prop, 2+ 


Cap. A (Adeoque, {1 Pondera {int Xqualta ; erit, Propter - Wi. 
f "Io" 


iſ 


"i.e ” Q x i * *%* o | . 
a 8 Y Oali 1 ,, TA ou O_—_ 9 "» q ” ? 
: '# I \cYO ZUM 7 , tum FR : \YY mM, N, tplis ry, n 


celeritas 


reciproce proportionates . quo nat mw ”s : nuila tutura erit in I. 
tramvis partera celeritas ; fed ſo mum fitent @quales Vires contra. 
1.) Quod crat propoltum, 

Ideoque Gravis A momentum , quod pris fucrat mrÞC, jam; 
wir ns : ; : : 
——— =PC , & Gravis Þ momentum, quod tuerat »;PC, jam &r 


= }; 


MY — Y.5 AY -|-ns 


Jn l ; » 
relicgaum collatum, ft wn PC— ———mPC=-—— "mA - 
- | " Fg may Mm; 4 - m *-| = ;! mpc: 
M7” -\=2s _ | oF 
SJ nPC == maPC. 
if ”Þ Fs m-|-1; 
P R O P. V. 


[us magnitudo xquipollet duplo momenti ablati in di- 
recte impingentium (l1 quod lit) fortiori, 


| intel[igatur enim Motorum (11 quod (it) fortius, (vel, (i fint me- 
mentorum xqualium, utrumvis, ) ut Percutiens ; reliquum ut Per 
cuſtam ; Quantum Moment: Percuticnti decidit , Percuſſum recipi, 
{ outa ; Vel refiſtendo ſeu ſuſtinendo Vim ; ur, (i tirmus Obes lit, & 
dere neſcius ; aut motum contrario impetu #guali : Vel juſcipiendo 
10vum 1mpetum ; ut, {1 prius quieſcerct ; aut 1n eaſdem partes m6 
veretur : Vel denique parim hoc, partim 11;ud ; ut, ti occurrat mou 
contrario debiliort: quz lirgulatim ſais locis oftendentur : ) quo 
"um cum utrumque fit etteEtus Ictus, Iftus utrique xquipollet ; hoc 

eſt, duplo momenti avlati in tortiori. Qued erat propolitum, 
Detigno aurem Iftus magnitudinem , per momentum fortiori adl- 
tram ; quonian effectus ictus in tortiori, uniformis eſt, (nempe ſol 
'emper moment! deperdi$19, ) adecque facilius & fimplicius yerds 
: exprimiu: 
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gprimitur : eff: Aus autem in reliquo eft, n-nnrquan mperus dr 


«dtio, nonnunquam acquiſitio novi imp 48, NONNUNGqUAT vIrumgue 
4quicquid lt ; xquipollet raorul 14 :07ti951 deperdice, 


_— — OO - 7 I OS. —— _ 


PROP*L 


{Crave motum firmo Obici dire Ge 'mpingat : It agui- 
pollet duplo momento gravis LPpingeritis. | 

©Obex mintis firmus fit quam ut iultin-ndo valcat ; {.tns 
zquipullet duplo Vis reftitivz in Obice, 


tra; 6 Gravis moti A, pordus fit mP , celeritas rC , adeoque Eig,z 99, 
Momentum ſeu Vis irapeilens PC : huic xqualis cſt in Obice = 
\iſtentiz (urpote quz Vim totam impactam immota ſuſtiner arque 
rcfolam : ) Cumque utraque fint ab I&u, Itus utrique limul XQui- 
"lt, hoc eſt, duplo moment impirgentis, ſeu 2227 PC, Quod pro- 
vitum crat. , 
ico aurem, Vi impellenti xqualem efle Reſiſfent?.cm, potius quam 
% Reftirivam. Quippe Vis Reſtitiva major efle poreſt , nempe, (i 
lx majori v1 impingenti ſuſtinendz par lit : ſed quicquid virium 
xeſt, eſt hic inutile, (uti & vis tota eſſer (i nihil impingeret , ) 
enim ſuſtineatur vis impaRa, ſufhcir vis Tqualis ; nec motum 
«interri poteſt, quoniam reliftic tantum per modum impedimen:1, 
1418 agentis COAtrartz, per Prop. 11, 12. Cap. 1. 
imilizer oſtendetur propolitionis pars altera. Quippe quantacun- 
lit Obicis infirmi vis reſtitiva, puta ”sPC, tanta impenditur £1 
ailendo vis impellens ; (&, qua ſupereſt, eſt hic ſuperflua : ) ade-;- 
=utruſque aggregarum (qui eſt eftectus iftus) 225 PC, duplum vi: 
nz, eſt ]*tus magrurudo. Quod itidcm erat propolituy. 
Aluer, 
km oftendi. poſiet (ſed mutato propolitionum ordine) ex prox. 
2 Quippe Obex firmus , itum quod ſpectat, rantundem retiſt:, 
um directc occurrens impetu xquali, (utrobique enim fiſtirur 1m- 
"Fns Grave : ) verum illic ictus axquipollet utrivſvis duplo ; per 
%9.ſeq. Ergo &c hic, 
Semiters 
Mendetur idem ex prop. 14. Nempg, {i duo Gravia utcungui 
Wlla, quibuſcunque celeritatibus, direRe occurrant ; oftenditu: 
i&tus 
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(tus magnitudo A PC - adeoque (1 intelligatur Obici; cele. 


- 
m- 
ritas © — © C (quippe nulla; ) ſeu quantumvis exigua ; ades 


pondi!s » Þ -= 02 Þ infinitum (nam nift hoc ponatur, propter ; =, 
# bl 


| R Rs 9E” Fae; 
momentum »s Þ C non ſuſtinebit vim impatarn, ) erir m4 gamnC 
L Po 


&9 
==I7 wr PC=2mrPC (nam propter o» infinitum, tz, 


d . C9 h ſt Yo . . ; 
tundem erit =z atque — =1 ; )hoceſt,vis 1mpingentis dupſyn, 


Quod erat propolirum. 


PROP. VIL. 


Si duo Gravia ZEqualia , xqualibus celeritatibus ; vells- 
xqualia, celeritatibus reciproct proportionalibus ; ſdi 
mutuo direQe occurrant : Its magnitudo zquipollt 
momentis ſimul utriuſque z ſeu utriulvis duplo, 


IF & of T = W_— ER 


Fig.30:, JI Via, fi fit Gravis A, pondus mP, celeritas 1C, adeoque monet- 
trum +#-PC (prorſum : ) arque Gravis B, pondus item w?& 
celeritas —yC ; vel pondus yP & celeritas —wC ; adeoque (utrois 
caſu) momentum —mrPC (retrorſum : ) Cum, quod Ictushoen 
caſu efficiat,ſit (propter #quales imperus contrarios) utriuſque ſublaio, 
per prop. 4. hujus ; crit Itus magnitudo 29r PC (momentis 
utriuſque xquipollens) per prop, 5, hujus. 
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PRO! 
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2 PROP. VIIL 


- Þf duo Gravia communi aliquo motu ferantur ; tantundem 
eſt, quantum ad Ictiis magnitudinem, atque fi utrubique 
, } abeſlet, 
deoque communis motus,additus vel demptus,Ittis mag- 
tudinem non Immutat, 


£3 


| enim B praxcedens eadem celeritate fugiat (aut etiam majort) Fig.301, 
OW» ſequitur A, nulla fit morus obſtruRio ſeu impeditio, utut con- 
wa tuerint A B, (nedum (1 disjunRa ; ) adeoque nullus IRus, Si 
&oAcelerius ſequarur , puta celeritate rC=5C-|-rC ; & B prece- 
kaſegnius , puta Celeritare 5 C - ſaltera quantum ad celeritatem utri- 
q- © #<mmunem - C , nulla fit impeditio ; quippe earenus fe ſubducir 
pg MJ axcedens, iftum declinans ; totumque illud motus cui ulla fir obſtru- 

Weſt quod ex 2 C celeritatis exceſſu oritur, (ldemque eadem ana- 
wa oſtendetur de alits motibas communibus.) Adeoque ob addi- 
wel dernptum communem motum (utpote qui, hoc reſpey, nullius 
}reſt) nulla fiet IRtus immurartio, 


SCHOLIU AM. 


bi eſt, quod duorum in eidem Navi placide latorum alter alte- 
rum eadem vi percutit acſi uterque in littore ſtaret ; motu navis, 
tae utrique communi, ifum nec adjuvante nec impediente. Item, 
rxeftionum && percuſſtonum Phznomena eadem contingunt omnia 
2110s in terra politos, [ive cum terra junim ferantur omnia com- 
wi motu, (ive cum terra una quieſcant z quippe communis eorum 
W terra ſive motus ſive quies hxe Phanomena non immutat , ſed 
nFftiones & percuſſiones zſtimandz ſunt ab iis motibus qui rebus 
<interra exiſtentibus peculiares ſunt , & non cum ipsi terra com- 
wes, Adeoque , quz afterri folebant objectiones a projeCtionibus 
WHulibus eidem > biciendis, rout vel ad Orientem ad Occidertem 
Wt; arque 1nxqualibus onda a Tormento Bellico globulum 
20! Wente tuturis , prout in has aut illas partes exploſio fieret 3 & gur 
"RU" YI abjumodi ; etiam ipſis nunc dierum fatentibus qui motum Terra 

negant. 
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negant , rihi) in utramvis partem probant five Ce Quiete Terre {2 
de Moru. Hinc item qui iftum Gladii quadantenus declinans accipir 
minort vulnere afficitur, quam (1 immotus acciperet, nedum 6 obvian 
ret. Aliaque inuita hujuſmodt. 


—— — —— 


PROP. IX. 


51 Grave motum , xquali quieſcenti, {non impedito,) j. 
rect impingat : Ictits magnitudo, momento grayismoti 
xquipollet, 


Fig. 300, JJ Sto Gravis moti A, pondus m2 P, celeritas yC , adeoque momer. 
tummy PC, quod in xquale Þ quieſcens directe unpingat, te 
rentur deinceps utraque celeritate dimidia, 4 + C ; adeoque momen- 
tum A quod prius tueratmzr P C. jami propter pondus m P, fiet » 
x+xC=*mrP{, amilo momenti dimidio ; mr Þ (, & no 
mentum B, quiod prius (utpote quieſcentis) nullum erat, jam, proprer 
itidem » P pondus, het Pxz37C = 3 mr PC, de novo acquiicum; 
per prop. 2. hnjus. * Cum itaque deperdat A momentum 4 mr PC, 
3tque acquirat B momentum itidem 4 »y PC, utriuſque aggregato 
mr Þ C (quod momentum fuerat gravis A) xquipoller Ktys magni- | 
r1do, per prop. 5. hujus. 
| | Taem Alitey. ; 
Eſto, ut prius, Gravis A, pondu- »z P, celeritas » C, adeoquemo- 
mentum mr Þ C, quod in xquale B quieſcens direRe incurrat. At 
que intelligatur utrique accedere communis motus celeritate — {rC 
(retrorſum,) Quo caſu fererur A celeritte x C—ZrC=trl 
(prorſum ) & B celeritate o C—z;rC=— $rC (retorkm,;) 
Eritque I&us magnitudo 2 Px3rC—mrPC, per prop. 7.. 
hujus. Sed eadem erit ( per prop. prxzced, ) I&us magnitudo, 
dempto illo qui addebatur communi motu ;z qui eſt caſus propolit 
Ergo, & hic, I&us magnitudo eſt #r P C, ut prius, 


PROP, 


DP. XI; 


Ctr hi 
S aCcipir, 
f Obvian 


to,) di- 
VIS moti 


» Momen. 
184, ſts 
momen- 
 betwP 
& mq- ? 
» Propter 
uiltcums 
mrÞC, 


2Iregato 
5 Magnt» 


ue M9- 
x & 
—( 
=irC 
orſum ;) 

rop, 7. 
nk 
r0p0l1tus, 
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10P.X. De Percuſſione. 671 


Fo 4 * 


{do Gravia Aqualia , celeritatibus Inzqualibus, in eaf- 
4m partes ferantur 3 & ſequens antecedenti direct: 


mpingat : Ictus zquipollet momento utriu(vis, Celeri- 
atum Different13 lati, 


\ Gravis A, pondus »: P, celeritas yr C=5C+7tC, adeoque Fig.zot; 
nomentum 2 * P C , quod in #quale B, celeritate 5 C prxcedens 
ws 1taque momentum ## 5 P C) direc impingat. Ferentur dein- 
! REL ba ns. 
zuraque (per prop. z. hujus) celeritate ——C;; adeoque utriuſ- 
:nomentum (propter utriuſque pondus #2 P) £m P C{-+415P(. 
kerdit icaque A (propter s minorem quam ») momentum »r P C 
emrPC—zmsPC=imrPC—misPC=t mtPC.At- 
zumundem Gravi B acquiritur, propter 4x PC-|-4 ms PC 
nPC=39mr PC—imsPC=5mtPCc. Ergo, utriuſque 
greozum 2 7 P C eſt (per prop. 5. hujus) Itus magnitudo, Hoc 
£.comentum ponderis utriuſvis »; P, celeritatum ditfferentia * ( 1ati, 
xjtop. 27, Cap. 1.) quod erat propolitum, 
Alter. 


", ut prius, Gravis A, pondus P, celeritas x C =sC-+tc; 
= zquale B celeritate s C prxcedens directe impingat. Tan- 
"merit (i&um quod fpeRtat) atque (1 (ſublato utrobique com- 
*=1:C} terrerur A celeritatet C, in Bquieſcens, (per prop. 8. hu- 
#) Adeoque (per prop. preced.) iftus magaituda we PC, ut 


ag 


Rrrr PROP. 
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PROP. Xl 


Si duo Gravia Zqualia, celeritatibus utcunque Inzqualj 
bus, ad contrarias partes lata, {ibi mutuo dire? occyr. 
rant : I&tus xquipollet momento utriuſyis, f\ggregato 
celeritatum latt, 


Fig.zo2; Clt Gravis A, pondus » P, celeriras +» C (prorſum,) adecque 
momentum -|- »: x P C ; & huic #qualis B, celeritas — 2 C (re. 

trorſum,) adeoque momentum — #5PC , litque » +5=x, , atque in. | 
telligatur »r PC momentum przpollens. Erit (per prop. 4. hujus) 


: Y —F : GE 
utriaſque deinceps celeritas —— # Þ ; adeoque utriuſris momen. 


um imsrPC—Em$sPC. Deperdit itaque A, momentum mr?C 
— mr PC-\- imsPC= EmrPC-\-imsPC=3meEPC, Er Crave B 
(propter A prxpollens) deperdit totum ſuwm momentum retrorſum 
. m5PC,, ſed & acquirit raomentum prorſum 3» P C-=2mPC : Que 
duo limul ſumpta funt ms PC+ $1mr PC —3msP=}mrPC-im;PC 
—imePC, Ergo, omnium Aggregaturm, m4PC eſt (per prop. 5, 
hwjus) 1&tus magnitudo. Hoc eſt momentum ponderts utriuſvis m P, 
celeritatum aggregato z C latl, - 
Aliter. 

Sir, ut prius, Gravis A, pondus m P, celeritas -|-rC (prorſum;) ? 
& huic #qualis B,celeritas —sC (retrorſum ; ) litque 7--5=z, In- Þ 
telligatur utrique conferri motus communis celeritate «:C (pror- 1 
ſum : ) Unde het celeritas A, +C--s:C=z2C , & celeritas B, —:C | 
-|-:C=0C, Hoceſt, feretur A, celeritate 4C in B quieſcens,, Erit- 3 
que iftus magnitudo (per prop. 9. hujus) mzPC=mPx3C, Ta | 
zaſque erit iCtus in caſu propolito, per prop. 8, hujus. 


——_— ———__—_— YT I - 


FSI þ 
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p 
I, 


\ 
bs PROP. XII. 
(Grave motum, Gravi quieſcenti, utcunque inzquali . 
i- MW dirccte impingat : Erit Iftiis magnitudo, ad momentum 


Gravis moti, ut quielcentis pondus duplum ad pondetis 
utriaſque aggregatum. 


I Gravis A mori, pondus »P , celeritas »C , adcoque momentum Fi 
wPC, quod directc impingart in quieſcens B, cujus pondus »7, 
{xomentum, utpore quieſcentis, nullum,) Erit (per prop. 2. hujus) 


9.30 


_» deinceps utriuſque —C: Adeoque momentum A (p 
s) mn * q um A (pro- 
mr 

n- 2 i pondus 7) IPC; & momentum B (propter pondus 

c my FI 

NY Cobra 0 Deperdit 1taque A, momentum mr Þ C — 

m wr muy 

- WM—? C= In P C. Atque tantundem ( ut oftenſum eſt) 

J . \ "—_ 

: mirit B, (utpote cujus momentum prius nihil erat.) Ergo (per 
' "oe I 2 Mar — 

P, Win, 5. hujus) utrinſque aggregatum We eſt iftus magnitu- 


Q, Eſt autem illud ad 9r PC expoliram momentum gravis moti, ut 
dm --z; hoceſt, ut duplum pondus expolitt quieſcentts, ad (1- 
ulutriuſque pondus, Quod erat propolitum, 
Alter. 

LH] it, ut prius, Gravis A, pondus mP, celeritas rC, adeoque momien- 
Jam wPC , quod directs impingat in B quieſcens, cujus pondus »P. 
Tin. MY igatur celeritas 7 C in duas partes dividi , ponderibus reciproce 
| N 


puta, ,-————# C, que reſpiciat pondus # P ; & 


wortionales 3 


” . . . 4 
5c, quz reſpiciat pondus #: P. Arque conferatur utrique 


ms communis celerirate —- —=—- r C (retrorſum : ) quo Ear ccie- 
; mW + 
"= -. m p 7 4 
or $=4, gr yun -rC = ——"C (prorſum; ) & celerias 
Rrcer 3 , B, 


Fig.301s Sto Gravis A Sequentis, pondus 2 Þ, celeritas x C, adeoqueme 
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m_—_—\ —"—x C (retrorſum deo ; 
P, SCE Is =— m-|-n um ; ) adeoque celt 


ritates ponderibus reciproce proportionales, ad partes contrarig, 


iAuſque magnicuco (per prop. 7+ hujus) m2 P x —_—— 
” 2 mY 2 # : 
— =_— x m+r PC; quod iraque e 
m + 33 m |= ; Mm =\= #1 | 6 J r4que 
ad ur PC expolitum momentum mori A, ut 2aad m+x, (ut prius:) 
Tantuſque erit ictus in caſu propolito, per prop. 8. hujus, 


——— 
——c—— ee 


PROP. XIIL 


Si duo GCravia , vel xqualia vel inxqualia, celeritatibus 
quibuſcunque, ad caſdem partes ferantur, & Sequens 
Antecedenti direCte impingat : Erit Ictiis magnitude 
ad momentum gravis Sequentis celeritatum differenti 
lati 3 ut duplum ponderis Antecedentis, ad fimulutri 
ulque pondus; ad momentum vero Antecedentis ea 
dem celeritatum diffterenti4 lati, ut duplum Sequentis, 
ad ſimul utriuſque pondus ; hoc elt,ad momentumutr 
ulvis ditferenti4 celeritatum lat, ut duplum reliquiad 
{mul utriuſque pondus, 


mentum x PC, Amecedentis B, pondus 4 P, celcriras. (minor 
sC, adeoque momentum 2s P C, fitque +7 — 5 +7, Erit (qt 


* . 8 , #8 Ms nt , 
prov. 3. hujus) utriuſque deinceps celeritas ->— —_ . adeog; mt 


/ 
m -| 
mr -\-zs 
m 4-1 
mi nas TO 
3 (propter pondus z P,) rr roy P C. Deperdit itague A 


my 2s MHY  —=MmNAS, 4. 
momentum m#Þ Cn ——-mDPC=- — PC. A 
|} 


mentum A (propter pondus 2 P, ) » Þ C , & momencuſ 


- £ 


m |= 74 

mr-l=ns 
FR TET. . IM... 6 « * : ML F _ ,, (= 
jus tantundem acquirit B , propter Xs uRC—: 


pany 


1”; 1% » WLE 
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r 


cel — P C. Adcoque (per prop. 5. hujus) utriuſque aggre- 


, Rey” : q ee MH — I 41S 
1s, "FM eſt 1CtusS magnitud9, hoc eſt —_— P C — 
: : m + 1 
J6 FRY S008 2 #4 - ? 7H 
— ju mm HL P WW —_ 1 4 i” Bone: Sing, wh 2s _ ”, P f _, _ — F . #Y 
ri = -j—- 7 m\-- ow 2b4--\- 42 et, 


6 ericceſt, ad momentum Sequentis  Þ celeritatum Citierentta 7 C lat, 
w;) 12ad mt #3; hoceſt, ur dupium pondus Antecedentis ad limul 
zuſque pondus : atque ad momentum Antecedentis # F eadem difte- 
gat Clati, vt 2m ad » +#:, hoc efi, ut duplum pondus Se- 
— MW znis2d ſimul utriuſque pondus, Hoc eft, ad momentum wriuſyts, 
geritatum differentia latt, ut reliqui pondus duplum ad imp! uttin/oue 
adus. Quod erat propolitum. ; 
Aliter. 
Eſto, ut prius, Gravis A fequentis, pondus wm P, teleritas> C argue 
Hens zccedentis B, pondus » P , celeritas 5 C 3 lirque r= «+ 7, In- 
10, elgatur autem, motu communi, utrique detracta celeritas - ”, Quo 
nti2Wzo, B ad quierem redigitur, propter 5 —5 = oC, eque im- 
triWMWge A, canquam quieſcenti, celeritate x C—sC = 7C. Eritque 
2 7 


1- iis magnirudo (per prop. praced.) ny e Pc == ns FC 


' 2M : | CLE ; ; 
_ 7" PC, utprins, Idemque erit i&tus magnitudo in cafuy 
zolito, per prop. 8. hwjus. 


— ——  —— ——_— — - Cant: 


1n0r P ROP. XIV. 


— Widuo Cravia, xqualia vel inzqualia,quibuſcunque celcti- 
; tatibus,motibus contrariis ſib1 mutuo direc occurrant : 
Eric its magnitudo, ad momentum alterutrius gravi- 
um, celcritatum Aggregato lati, ut reliqui pondus du- 
1 fumad ſimul utriutque pondus. 


4M A Gravis A, pondus »; P, celeritas + » C(prorium,) adeoque mo- Fig.302, 
entum -|--ms PC, & Gravis B, pondus » P, celeritas — 5C * 

zrorſum,) adeoque momentum — #5 Þ C , qu (1bi mutuo dirette 

mpingant ; Iirque r - 5, 3 atque intelligatur momentum 7 PC. 

- m2 prepollere, 
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erapollens, Erir {per prop. 4. hujus) utriuſque deinceps celeritas 


FF -- 65 
0 FAGAN: _ 7 I - ty.» [1 'd © S 5 P 8 1y 

—_— Adeoque gravis A {propter pondus w P } momentum 

«7; 5 »4 f T- . = - ' 
»: Þ . & gravis F ( propter pondus uP } Momentum 

2” =-1- , 
ff” .o #3 5 = . . 

—— PC. Deperdit itaque A momentum » + PC _ 
"41 - 2} f 3 7 "% op 31 $5 . 

i a J " thn mn « , , iO 4 ſ " 

— ig 1 C="F=, PC, Et B deperdit ( propeee 4 
prxpollens) totum quod habucrat momcatum retrorſum » ; Pc, 

2 I . 7 — 8g 
& ſimul acquirit momer- cm 4 rorſurm ——7j>— » P C; quz duos 
} 
MP 55 mY —-1-m 5 

wml ſumpta ſunt zs PC | 8 7 Co = 
ny Tent C mu m-1-4 "PCs 
2 | "ff i 4 ; "1 ,” . 
——— Þ C, (quantum ſci}ice deperderat A.) Adeoque omni- 


- 


p=-| 8 2Mn 2m 
um aggregatum --, 29” CE oper, PC= oat 
= — _— - m2 PC, cl (per prop. 5. hujus) iRtus magnitudo. Quod 
naqueeſt ad mz P Cut2 nad m3, &adns PC ut2malmt,; 
hoc eſt. 14 momentum alterutrius gravium aggregato celeritarum ati 
at reliqui pondus duplum ad fimul utriuſque pondus, Quod erat pto- 
politum, 


Alter, 

Sit, ut prius, Gravis A, pondus mz P, celeritas +» C (prorfum; ) 
Zc Gravis B, pondus nÞ, celeritas —+C (retrorlum ; ) que lib 
Mutuo directe occurrant ; litquer ++ 5 — z. Intelligatur autemutri- 
que addi, motu communi, celeritas -{-,5 C (prortum : ) Quo fat 
gravis Aceleritas (CC + #C =4C ; & Bquieſcens (propter —:C+ 

21 
_ - ns SA. rnd : cm 
== © C,) Adeoque ictus magnitudo (per prop. 12. hujus) ST, 
P C - 
af "wm in * , 
£29 in caſu propolito. per Prop, 8, hujus, 


f 


PC, ut prius. Idemque ef 1Rus magie | 
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Cy nan Sr a 


—_ CO — — _ 
— — 


PROF. XY. 


frcuſliones particularum Gravis percutientis, pro vari.! 
ejuldem Figura & Polttione 3 calculo eſtimiantur. 
4gdeoque & Centrum! Iritm, {cu Percnuſſa9nis, Quod 5 
Joy - . hs £5 Ct 
{um eſt Punctum Perculſliconits maxim, 


Neelligatur A B, Pertica, Cyiindrus, Priſma, aut iſtiufraodi COrPUS To» oa 
quodptam z parai.cio moru latum : Erunt eas Partes infinitefime, © 2? 2, 
kundum Jongitudinem xquales,) ut 1,1, 1,1, &c, ſeries #qua- 

an: Farumque refpective Celeritates (utpote aquales, propter 
mem parallelum,) item ut 1, r, 1,1, &c. ſeries Xqualium : Adeo- 

w &, quz inde reſultanc, Momenta feu Vires, erunt itidem ut 
1,1, 1, &c. ferizs Xqualum. +r pgropterea, fi per mediam lon- 
xdinem ſecetur Axis in V , erit utrinque tantundem Virium. & in 
Santis Equalibus, Adeoque V, Centrum Tirium , feu Percul 

01s, 

(uod quidem non aliter differt a Centro Xquilibrii,(de quo Cv, 2, 

km eſt,) quam quod (ſumpto Axe priſmatis pro Libri) momenta, 
flibre Gravamina,ſunt 1iiic{ poridimum)nuda Pondera (quam quam 

Kali gravamina itbidem excludantur,)hic vero Pondera cum Impetu, 
actleritate contraQto, : 

km ſimilirer obtinet quzcunque fit figura Gravis A B, paralielo "2M 
x |ati: Nempe, Centrum Virium V, idem efle atque Centrum ©? 
apitatis hgurx, Quippe cum Celeritates lint ſeries Xqualium ; 

zkn erit Virium cries que Ponderum : per Schol. prop. 1, : 


i A 
S » 


I 
. 


Wp. 5. 
Itelligatur deinde idem Cylindrus feu Priſma AB, circa Axis ex- Fig.39*; 
xmum A rotari, Cujus itaque Particulz (ut privs) exuntut 111,111, its 
«ſur P,1P,1P, 1 P,&, ſeries Aqualium. Cclerirates au- 
Areſpetivz, (ab A centro Motus inchoando) ut Arcus  B, & hnic 

mlleli, ſetorem B A B complentes ; (quippe, propter &gualia 

lapora, Celeritates erunt ut tranſatz Longitudines , per prop. 2 1 

a. 1.) hoc eſt, ut eorum Radii, ſeu Diſtantiz ab A, woe, v; 

«tz Triangulum A B C complentes, (ipli B C parallelx : ) Nempe 
1,2,3,4, &c. ſeurC,2C, 3 C, 4C, &, ſeries Primanorum, 

K0que, propter Pondera invicem axqualia, Vires it:d-m ervnt ur 


'cries 
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ſeries Primanorum , puta ut « PC, 2PC,3PC,47ÞC, &c, fn! 
eritm rectx Triangulum complenctes. Qurz Itaque it ad AB lmw;? 
| riangu't, ranquam ad Libram , applicari intelligantur que per 
Ittanguli Centrum gravitets applicatur V QC retta, deltgnat in ABS 
:tbra Centrum & quilivri V., Et propterca, 1 luniliter 1 V fecery 
AB axis Cyliodri ſeu Prumans ; erit V Centrum Virturn ; ippe 
quex Rectis illiz ſunt proportionalcs. | 
Sin Cylindrus idem feu Priſma, Centro Moras NM, in Axc vltr3 4 
continuato rotarli iwteiiigatur : Pondera erunt (ut prous) ut Pp iP, 
17, 1 P, &c. (cries Equaiium : Celertiates autem, ut Arcus dei rip, 
ſ-u eorum Radii ; hoc eſt, ut Viitantiz ab M ,, teu reftz complen.” 
tes Trapzzium ATCB: puta vr aC aC- tC, aC- IC, 
4C -;- ; C, &c. Series Xqualinm avta Serie Pri: 15pm, Alg. 3 
gue Nomenta , ſeu Vires, aut 1h: Gravamin.. {prc Pier Punders 
invicem xquaiia,) ut 2CP, aCP-|-;0P, aCP-h-* CP, aCP+- 4 
&c. ſeries tem Xqualtum auRta ſerie Primar.orum ; fru vt exdem 3 
rect Trapezium complentes. Per cups iraquc Centrum grautzysf | 
: 


"Y 


ad A BJatus trapezit ut Libram applicctur V C, erit V Curtin ER. 3 
quilibrit : Er limiliter. in V, ſecto axe A B, crit V Centrun: Vittam; 3 
utpote rectis i11is propertionalium, 

Intelligatur demum A B Cunevs, ſeu Aﬀerculus Triangulacs (zqu- 
biliter cra?us : ) Cuyus traque (ab acie A computando) pantculz ({- 
cundum !longitudinem in axe A B aſtimatam zquales) ſunt ui <P, 1P, 2 
2P, 3PÞ, &c. ſeries Primanorum : Celeritates (rotatione circa AS 
ficti) ut ©C, 1C\, 2C\, 3C, &c. (diſtantiis ab A proportionals)? 
ſeries itiderm Primanorum : Vires itaque- (1n rattone ex utriſque com- ? 
poſſta)urcPC, 1PC, 4 PC, gPC, &c. cries Secundanorum ; ku ut 2 
reCt.r complentes A B & complementum Semi-parabolx ; (aut Plana\ 
Conum ſeu Pyramidem compl:ntia,) Per cnjus itaque Centrum grt- 
Vizatis (1 ad Libram AB applicetur V C , atque fimiliter, in V, ke 
ceiur A B axis Cunei, erit V Centrum Virium ; utpote rectis ils? 
proportionalium. = 

Sf aurem circa rem B (balin trianguli) rotetur Triangulumiels 
Cuincts A '5 :; diſtantia a iz erunt rectis huic paralleli-,xqualiter a 0& 
d10 diitantibus,reciproce proportionales zadeoque refpectiva omen * 
(utpore 11 ratione ex Magnitudinum & diſtantiarum r.tion!9us compe. 
j:ta)in.icem Lqualia; & pioptcres Centrum Virtura in ax's AB reciv, 
v1 vero ntelitgatur A B grave,uitra A(Centrum morus jcontivatly 
ron impedit quin V ur privis {it Centrum virivm ſen percutlionis (3d 
partes B tactenex , ) {Kd v13 augchbirur ab tmperu partium utrs A, ft 
{imiliter ail ol 
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Sin ſir M Centrum Motus ſeu Rotationis in axe ultra A protraQo : Fig.308. 
tun Pondera (ut prius) ut ©P,1P, 2 P, 3P, &c. ſeries Primano- 
un; Celeritates autem (diſtantits ab M proportionales,) ut a C, 
{+1C, aC+2 C\, aC-j-3 C, &c. ſeries Xqualtum ſerie Primanorum 
yz, Er propterea V res, feu Momenta, aut librz Gravamira, ut 
PC, 1aPC-j-1T C, 2aPC + 4 PC, 3aPC-j-gFC, &c. ſeries Prima- 
zorum auCta lerie Secundanorum. Puta, ut re&tz complentes Trili- 
um A B C, ex Triangulo A B T (quaz fcries eſt Primanorum, ) & 
zni-parabolzx Complemento A T C (quz elt ſeries Secundanorum, ) 
cite comparatis , compolitum, Per cuyus Iraque Trilinei Centrum 
ywitatis quz ad Libram applicarur V C, delignat in A B libra Cer- 
wn Xcvilibrii V : & {1militer, in V, (eto axe ſolidi, habetur Cen- 
rim Virtum ; utpote res illis proportionalium, 

Inteigatur demum A B Conus feu Pyramis : Cujus itaque Partt- 
alz (ab A vertice numeratx) erunt ut oP, 1/, 4P, y FP, &c. leries 
Kundanorum : Celeritates autem ( rotatione Certro A fact) ut 
C1C, 2C, 3C, &c, ſeries Primanorum : Adeoque Momenta te: 
\rs,ur oPC,1PC, 8PC, 2:7 PC, &c. ſeries Tertianorum : ZPuta ut 
«&x complentes Scemi-paraboloidis Cubicalis Compiementum ABC. 
krcujus iraque Centrum gravitatis (1 applicetur (ut prius) V C , ha- 
&itur (ut ſupra) V Centrum Virium, 

SnM Centrum Morus ſeu Rotationis (it in axe ultra A prorracto : £4, - 0% 

Ardera exunt (ur prius) ut cP, 1P, 4P, 9P, &c. ſeries Szcundano= © 
mm: Celeritates vero ( diſtantiis ab M proportionales) ut aC, 
{-1C, aC-|-2C, aC-1-;C, &c. ſeries £qualium ſerie Primano- 
mautta, Et propterea, Vires, ut cafC, 1aPC-+1PC, qaPC 
8PC, 9aPC-|-27PC, &c. ſeries Secundanorum autta ſerie 
ſetianorum ; Pura, ut retx complentes Trilineum ABC; exABT 
waplemento Semi-parabolz , & AT C complemento Semi-parab9- 
aids Cubicalis, (lic invicem aptatis ut caſus poſtulaverit,) compo! 
an. Per cujus izaque Trilinei Centrum gravitatis ducta V C , habe- 
ur V Centrum Virium, ut prius. 

Atque ad eandem formam mutatis mutandis , procedendum er:t , 
grcunque fuerit hgura Gravis mori, (live orcinata, live utcungue 3n- 
«{inata,) & ubicunque ponatur Centrum Rotarionis, Nempe, quz- 
wque fuerit Magnicudinum feu Ponderum ſeries ; cum ei compo- 
«nda erit ſeries Celeritatum (utcunque acquilitarum ; ) ut habeatur 
ts Virium ſeu Momentgrum. Atque hac momenta, (i conideren- 
ir ut Librz Gravamina , eiſdem legibus hic exquirendum erit Cen- 
% Virtum ; quibus, in Cap. 3. Centrum #quilibrii ; &, in Cap, 

Sill | 4,5 


F19.327, 


a tee. Ahn 


E80 De Percuſſrone. CaP.X[ 


4, 5. Centrum Gravitatis. Nos caſus aliquot ex ſ1mplicioribus (ge. 
gimus quz ſpeciminum inſtar ſint ; & in quidus Axis ſolidi fake 
ReRtam dererminat in qua ſit illud Centrum Virium ; ut nihil hic ops 
fit aliud quam vt datz Librz (momentis virium gravatz) Centrug 
Aquilibrit inquiraturz ſecundum tradita Cap. 3. Si vero illud ng 
efſet ; determinanda efſer ea reQa, eiſdem methodis quibus deterni. 
nandus eſt Axis Xquilibrii (in ordine ad Centrum Gravitatis inquire, 
dum) Cap. 5. Arque in eo tandem Centrum Virium. Sed (ingulz 
calibus immorandum non erat. 

Denique ; Quod in Centro Virium ſit maxima Percuſſio , (equine 
ex prop. 8. & 18. Cap. 2. (ampliato ſenſu expoſitis.) Quippe Ces 
trum Virium , eſt Librz ſic gravatz (non nudis Ponderibus, fedPop 
deribus cum Impetu) Centrum Aquilibrii ; in quo (i ſuſtineatur L;. 
bra (quod hic fit a corpore percuſſo) totarum Virium tmpetus ſuſtine 

tur, (quippe, propter quilibrium, in neutram partem rotando fers 
tur, ) fi vero extra hoc Virium Centrum (a percuſſo) ſuſtineatur, a 
eas partes rotando propendebunt Vires qua eſt Virium Centrun ; + 
e6que nec totus impedietur Motus : ſed ei ſaltem ſui parte qui Rs. 
rando minus procedit Centrum Virium ſeu Xquilibrii, quam < (nn 
impeditum) re&e procgderet. Quod, locis citatis, generalidemon 
ſtratione oſtenditur. 

Si vero, perculſione non in V punto faRi , manu tenentis, pui 
in A, impediatur ne fiat Rotatio circa puntum iQtis in Corpote je 
cuſſo: Res referenda erit ad Vetem cum duobus Fulcris. Qupr 
motus Virium (ſeu, quod tantundem eſt, Centri Virium, per prop.y, 
Cap. 3. vel prop. 16. Cap. 4.) partim Corpore Percuſlo, partim M 
nu Percutientis, ranquam duobus Fulcris, (utroque inferius polito, 
Centrum Virium fit inter illa duo Fulcra , vel, Cam altero inkris 
altero ſuperius poſito , ) ſuſtinetur : Secundum leges Cap. 6. (& 
Vette duobus Fulcris ſuſtento) traditas. 


SCHOLINMH M. 


 fOnendum hic non incommodum duxi , proceſſum adatoc 
poris percuttentis Centro Gravitatis, ad ejuſdem (circa Att 
datum. rotati) Centrum Virium inquirendum ; alium non efſe qua 
a dato plani Centro gravitatis ad Ungvlz eidem infiſtentis (datan 
eodem plano aciem habentis) Centrum gravitatis inquirendum. Qui 
pe, ut iilic, cun ſerie magnitndinum in Plano, componenda erit (ere 
al i:udiaum ſuper iſtius plant refpectivas particulas, (quz =_ 
rucinul 
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almura ſeries alia non eſt quam Diſtantiarum ab ili Acie dat3,) & 
{nei compolitz commune Centrum inveniencum, (quod eſt Ungulz 
(arrum gravitatis : ) ita hic, cum ſerie magnitudinum in corpore 

iente , componenda erit ſeries Celeritatum in reſpe&ivis iſtius 

js particulis, (quz itidem ſeries alia non eſt quam Diſtantiarum 
ro Rotationis axe,) & ſeriei compolitz commune Centrum (quod 
4 Centrum Victum) inveniendum, Quo pacto autem ea ſcrict Di- 
fncarum cum ſerie Magnitudinum compolitio fiat, ut ſeriei compo- 
iz Centrum habeatur , oſtendirur (tum alibi, in calibus {impliciori- 
ks; tum, in obſtrultoribus,) ad prop. 10. Cap. 5, Quz ſzpius in 
lyularum Centris gravitatis inquirendis (per totum il;nd capat) in 
milium advocatur z atque hc, pro inquirendis Centris Virium, {1mi- 
ker (ubi opus fuerit) advocanda erit. Quod generatim monuiſſe 
kfciat ; ne lit neceſle ad particulares caſus deſcendere (quod longum 
>&,& tzd1i plenum ; ) quos cujuſque induſtriz, ubi res poſtulaverir, 
gkulo determinandos permitto, & ad generalem Methodum exi- 
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Notandum porro ; cum Centrum Virium, uti illud jam determina- 

nos, fir (ut plurimum ſaltem) intra ipſum Solidum , Percufio au- 
m,aSolido illo fa&ta, lit in ſuperficiei puncto aliquo : Si quis quzrar, 
nw ſuperficiei punto (pro hoc aut iilo ſolidi aber ry 4 
mingat : Dicimus, in eo ſuperficiei puncto contingere quod eſt in 
x Diretione Centri Virium in ictus inſtanti. Hec eſt, + Centrum 
er retam feratur, in «a rea per quam fertur : li vero per cur- 
wm recta curvam illam (in ipſo Virium Centro) tangentem, eo in- 
katiquo fir IAus ; (puta, in rei VT, ſeu V C, bg. 307, quz cur- 
mV V rangatin V : ) eandem enim dire&ionem efle Curvz cujuſvis 
{zeo dato in e3 punto) atque ReQtz ibidem rangentis ; oſtendimus 
frop. 1 5» Cap. 2. 
Moneo etiam (quod &c ſupra inſinuatum eſt,) Qui ratione Grave 
{Ponderationem {1 ſpetes) perinde ſe habere acti totum ibidem eff<t 
aeſt iplius Centrum Gravitatis, per Schol. prop. 1 6.Cap. 4. Eidem & 
{ercuſionem quod ſpeCtat) perinde ſe habere Corpus percutiens, acti 
km ibidem <ffer ubi eſt Centrum Virium. 

Atque hinc ad Funipendula zſtimanda, via patet : Nempe, cujuſ- 
que figurz (it ſuſpenſum ſolidum , (puta Cylindricum, Conicum, 
Wdve,) rantz longitudinis (vibrationem quod ſpeQtat) reputandum 
&, quanta eſt diſtantia a ſuſpenlionis punts ad Centrum Virium. 
me Aeoque, verbi gratia, (dato quod Funipendula ejuſdem longirudinis, 
nal qulibus temporibus vibrent,) {1 Conus vertice ſuſpenſus (cujus Cen- 
cinut SE 2 ® trum 
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tram Virium ut ex Calculo ſuperius inlinuato, a vertice Ciſtar, © rotiy 
Axis ſeu Altitudinis,) cum Globulo ex tenuiffimo flo (cujus it; 
conlideratio hic non habetur) ſuſpenſo, cujus longitudo lit (a puns, 
ſuſpenſionis ad Globuli Centrum Virium) ad longitudinem fey aj, 
rudinem Coni, ut 4 ad 5 ; &qualibus remporibus vibrabirur uterque: 
utpote quorum Centrum Virium zqualiter a punRo ſuſpenſionis 4. 
ſtant, Atque fimiliter in aliis judicandum erit. 


CAP, 
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De Cunes., 


DEFINITIONES. 


| Ds e, I. 

Aneum, plerumgue adhibent, ex Ferro ſeu duriorum aliquo 
7 netallos forma Priſmatis (non admodum alti ) cujus op- 
jſite Baſes fint Triangula Aquicrura Acutangula > 9u0- 
mm utrinſuis Altitudinenz, appelſo Altitudinem Cunei, 
(non, Priſmatis ; ) ejuſdem Baſem, Cunei Craſlitiem ap- 
feloz ReFd4mqne que Triangulorum illorum Aquicru- 
rum Vertices conjungit ,, Cunei Aciem: quodque eo- 
mm Baſes conjungit Parallelogrammum ; Cunei Dor- 
lum, | 


ÞP 4 


, [T. 

Ylileum , /ex Tuditem , adhibent plerumque ex Ligno du- 
rore, forma Cylindrics ( vel ad eam proxime accedente, ) 
ajunito ad Latus Manubrio, cujws ope Percuſſor IFum 
nfligit, 

| III, 

dem etian referenda ſunt, Malleus Ferreus quo Clavos adz- 
tms ; Aſcia, vel Securis, quibas Ligna Dolamws, aut 
Diſecamus z pregrandes Tudites, ſeu Arietes, quibus 
Pila, Palos, Sudes, ( alidque ſimilia, ) in Terram adigintus : 
dime non abſimilia Organa innumera, 


PROP, 
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FED P. bk. 

Datis Mallei Pondere & Ce'coririie Cuncum percutienti, Y* 
Cuneique Formd : Vie Cure), lic peiculli, Calculo aſi. Y 
mabjcur. 


Fig. 309. | —_— Li-ni T-nacnas ſou frm do, Cuneo divellendz ; 20t | 
aorumvis Otic:m. Cv:.co dimer dorut, Reliſtentia, ut O. | 
Þico primo ; {i 2c atur 10 Coe ufo D, vis que fit al0, NN" 
ut CC cunei Criflnes, id tjuidem Aititudinem D A , (pura, ut c © 
ad 4: ) Vis ilizic. D, aquipuilebic Obict ; Adeoque, autta ſuperabir, 7 
Cum enim, per pop. 5. Cap. 2. Motus 1n ea ratione polleant guzex 
rationibus Virium Mutricium, & Progreſſuum Regreſſuumve Tecun. 
dum lineam dire&ionis ſux componitur : Sitque amolirio Obicis (con. © 
tradirectionem ſuam) ad progreſſum Virium (ſecundum direQtonen | 
ſuam,) ut C C ad DA, ſeu ut c ad 4, (quippe dum detruditur Cureys | 
per totam ſuam Altitudinemm D A, dirimitur Obex per totam ipſius + 
Craſſitiem C C, & in toto proceſſu proportionaliter , ) $i vires7, 0, 
ſint iplis a,c, (progreſſibus ſuis,) reciproce proportionales; zqui- 
pollebunt mortus, (proprer ex Reciprocis _—_— rationem Aqua 
litatis, per prop. 6. Cap. 1.) Hoceſt, {1 {it ut a ad c ficOad7;, 


ſeu P== O. Adeoque, 17” major fit, movebic : per prop. 9,11. 


Cap. r. | 
Dico ſecundo , (i (it Mallei ferientis Pondus, P , Celeritas, inper- 
cuſſionis inſtanti utcunque acquilita, C , (puta, ſived fiat ob Gravis | 
'motum naturaliter Acceleratum, {ive etiam ob porro additamaPet- 
cuſſore yim ;) adeoque Mallei Momentum ſeu vires P C , liqu 


FOC=K= —0 : Vis Mallzi Cuneo direRe applicata, Obici zqu ? 


pollebit ; adeoque auRa movebit. q 
Er quidem (ob eandem cauſam) eouſque amovere ſeu amolir! pet's | 
verabir, donec ſic impenſa Vis P C, particulis Cuneo propioribu: rull- | 
pendis aut fle&endis per zquipollentiam abſorbeatur. 
Idemque Momentum ſecundo adhibirum, raurundem prafiabit ; 
tertio, tantundem : atque lic porro prout opus fuerit, We 
S C2 V 
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Unt qui Cuneum, ad geminum Ve&em referunt : quibus Vis in 
C, C, applicetur : Fulcra autem alit in O, O, ponunt ; Oneraque 


Y 4 utrinque protrudenda, Alii potius Fulcrum commune in A po- 


uit, & Onerain O, Q, (eo potiſſimum uod, in Lignis aliiſve dif- 


AY iendis, Cunet Acies non ſemper rem dendam attingit uſpiam, 


#medio ſuſpenſa pendet; adeoque non poteſt ibidem dici onus de- 
xlere.) Ego vero (ut alia taceam incommoda) rem limplicius expo- 


6am duxi ex iplis Motuum Elementis : uti factum eſt, 


PROP. Il. 


Fidem fimititer accomodari poterunt , Malleo ferreo, Cla- 


um adigenti; T#ditz pregrandi,Pila,Sudes,Paloſve prz- 
xcutos in Terram altits defigenti 3 Aſcie, Biperni, aut 
vecuri, Ligna aliave dolanti, dividenti, aut diflecapti 5 
Jifve Inſtrumentis non abſimilibus. 


Uippe Clavi, Pila, Sudes, Palive praacuti ; Cunet ſunt : qui 
Malleo vel Tudite-adiguntur. Aſcia, Biperms, Securis,6c limi- 
a; lunt Malleus cum Cuneo connexo. Atque de aliis iſtiuſmodi 
aile fiet judiciam. Eademque quz ad prop. praced. habetux De- 


* Fuitratio ; pariter & hanc.valebii, 


CAP. 


rela cicalp tle ab tea pals cls 
CAP. XIII. 
De Elatere, &+ Refilitione ſeu Reflextone, 


—  — cc — * CE ———— 


 DEFINITIONES. 


Ds x. I. 
im Elaſticam appelly, cam qui Corpus de figur ſub 1i th 
truſunr, ſeipſum mm figuram priſt Nam Reſtitucre ſatagit, 


Elaterem appello, Corpus ( aut etiam Partem Corportt )eili © 
prodilnun. 


Is ixarr, ab txaure, Agito, Abigo,” Excutio, Expello, deſcets | 
dit : ut & (ejuſdem originis) 6a«74g. Vim eam inlinuantes | 
qua Corpus, refiliendo, alia ab ſe Abigir, | 

Latinis (quantum ſcio)deeſt Vox propia qui hoc (ignifet- | 

tur : unde factumeſt ut Vocabula Grzca in uſum lint recepta *' 
Flaterem Noſtri « Spring vocant ; a Verbo to ſpring , ei ſign- 
ficatione qui Salire ſeu Exfilire (ignificat , ( ut Germanicum & 

Danicum Springen, Belgicum S$pringhen, ) quz eſt Vocis illivs lign- 

fcatio primaria, Signifhcat etiam (& forte trequentius) ſenſu Met | 

phorico, Germinare; eo quod Germina de ſurculo quali Exſilvat'& 

Arque hinc tempus Vernum 24 Sprizg dicitur ; quo cilicet potills | 

mum omnia Germinant. Sed & Aquz Fons ſeu Scaturigo (Aqui! 

liens dita) 2 Spring dicitur ; ob ſaltentem Aquam. Irvin, to ſri 
Mine, dicimus, quando Cunicnlum, pulycre pyrio inſtrucrum, admoto 
wne accendimus, & Fxſi/ire tacimus, 

Hinc Corpus Elaſticum, @ pri»; y 65.75 Eicimus , hoc oſt , Corps 

Elatere iitruttom ; &, Vim Elaltcan, Sorrevonine,s, | 


TT = © ==z.: = © prawn 
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Und: 


roe.l. De Elatere, &v Reſtlitione, exc. 687 


Unde fit in Corporibus hac Vis Elaſtica ; non hic inquiro : Sed 

iplius Naturarn ſuſcipio meita explicaturum, ut vel LeQtori, vel 

Y oi ipli, per omnia fatistaciam. Neque enim id neceſle eſt ad rem 

rem. Sufficit ut, undecunque ſuerit, Vim iſtiuſmodi in rerum 

ani eſſe certum fit : Cum & preſla reſurgere ; Corporaque ſus 

JF cvceſtitura, ab ſe alia abigere, nemo non videat, Atque de hac Vi, 
F adcunque fuerit, jam agimus. 
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PROPOSITIONES, 


PROP. I. 


AiCrave motum, in firmum Obicem , dire&?+ impingat 3 
AF ftque vel alterum vel utrumque Corpus Elaſticum : 

em celeritate refiliet, ſeu repercutietur, qua adve- 
nerat 3 & per eandem retam. 


" 
5 = 

- [So enim A Grave (cujus pondus »z P, celeritas r C, adeoque mo- Fjp.299; 
_— mr PC,) quod, per AA reftam, in Gum Obicem $192 
Yirefe impingat. Sitque non ita perfete Durum , utnull3 ratio- 

» Ytiftui cedat , vel Corpus latum , vel Obex. Sed neque iia Molle, 

FY* fyuram priſtinam ittu deperdar (quod in Cera, Plumbo, Luto, 

ique ejuſmodi -Corporibus vel fragilibus vel duRtilibus fieri —_ 

i vim habeat Elaſticam (alrerum vel utrumque Corporum) qua ſe 

tliere valeat in figuram priſtinam, quamprimum Vis Compri- 

ts ceſſaverit, 


ban: 6 intelligatur Obicis pars percuſſa , Vi Corporis impellentis 
gulls | = ud wr” quz itaque- inſti Vi Elaſtica fe reſtituere cona- 
Va v- ; 4 

ring bico primo ; Prefſionem hanc eouſque continuo kieri, donec Vis 


compreſſioni adverſa, Vi Comprimenti zquipolleat. Cuippe 

ndiu Vis Comprimens, tortior eſt quam Elateris Reſiſtontia, cti- 

Tum Elatercm fleRtere ſeu comprimere perſeverabit. per prop. 1 z. 
I, 

Und: Tett Et 
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Eſt amtem ea Vis comprimens, dupja momentt Gravis impingentiz 
Nam vis ab impingente Gravt i}}ata , cf? ipſ1us momento xqualis (yr. 
pote cajus motus torus [i{titur,) puta PC, Sed &, Propter xqug, 
lem Obicis reliftentiam, {que rantundem ad compreflionem contere 
acli xqualis vis contraria cccurreret, ) tantundern inde advenit, puts al. 
terum nr PC, (ted cujus hic ininor havenca ratto, utpote quod aliunge 


__ - 4 ENTS ths alt; » DO 
compentatur : > Adcoone vis tota comoretiiva, 2977 PC, 
” x . x , ? Pa 8 4 Y L*YS $% . Y 4 + — .: : k . 
Jico pPOrro; vim IN PRucntem ſou OTUPIANeNt A, DI ad qui. 
[4 21M LOS Ye « IT, CeEUNAre ; (utpor2 J08 £6.21 1 vIY' 1 Fer ' ) Elaterc 


j . 


mpenſa eit.) Vis enim extrinſecus unorefla, qualem li oGnimus 
[mpellentem, (ſecus quam Vis ialita. qualis eſt Gravitas .. & Vi Fi; 
{tc1compreſla.) ubt ſemel ad quierem rec:gitur, pertt ; negue pales 
Kam reſtituere : ut neque tC accelerme, a1 retardatur, Ur 
enun Corpus in raotu, nili impediatur. co 1plo perleverat : non ace 
FALUr tanen, aut ex quiete in morum reducitvr, ad{qure Catt», poſitisl, 
2er Prop. 18. Cip. | 

Dico itaque tertio ; ceſlante ( ur dictum eſt ) morn 1mpellente, 

"Ul Comprime! te, Vim Elaſticam. jam Iiberam, & (ut modo 
emonltratum et) Vi priderm. comprimentt aqualem, aqualiter 
tr:nque ſe explicare n!tentem, vim dimictam ſeu alterum mrPCin 
Jbicem impendere (utut irrito conatu,) aiterum vero PC in ade. 
eium Grave, Cluod itaque eadem Vi, adeoque X& cadem Celeritae, 
Corpus A repeliit, qua wlvetum fucrat. (Nempe, VimyPFC, & 
«9yue, propter pondus m7, Celeritate 7C,) Nam Vis #qullis, 
dem Ponderi applicata, eadem Celerttate rnovet ; per prop, 27, 
Cap. 1, 

Dico denique ; per eandem rectam repercuſian iri, Cum enima 
corpore direc impingente introrſum flectatur Eater, idemqueVi 
Elaſtici in figuram priſtinam ſe reſtituat, per det. 1, hujus, (adzoque 
tadem via redeat qua ptemebatur,) eandem Dire&ionem Corpor, 
repercnflo impertit- quam inde acceperat, niti quod (1t ad partescon- 
trarias. Quod itaque per eandem rectam redib!t, 

Quodgque jam demonſtratum eſt, polita in Obice Vi Elaftica ; per- 
inde obtinet 11 Vis i!\a fit in Corpore 1mpingente ; vel ettari in utro- 
que, Quippe iIlad utcunque obtinet ; Non prius fiſt; Vim Impeiler- 
tem , quam Xquipolleat Elateris (live Singularis, five Geminz,) ac 
verſa Reliſtentra ;, ſed neque ultra perſeverare 5 Unde reliqua (equut» 
$1)" 


..} 
WW. 


P 


Nor. 1. ſeu Reflexione. © 63g 
: Jlaem aliter. 

$ Elter nullus effer ; fiſteretur motus A, ad quieien redattus ; 
xprop. 1. Cap. 7. Tous igitur qui deinceps eſt motus, e{ ab 
fyerls Vi rettitutva, Ex vero ſemper xqualis ett IRus Vi, (Cay. 

0p, 5. & [eqq. traditze. } Vis enim Elatert iVata, Iu (onem to- 
n fuſtier) qualis eff : quz irtaque Elaterem couſqze comprimit 
jncc hujus reliſtentia j!!t xquipolleat, Er quidem {: retifterer ut 
tam Impedimentum ; quteſceret adhuc advetur Grave : Cum 
0 Elater reliſtat , non ut nudurm Impedimentum , fed ut Vis con- 
212, 6 quicem rantundem renitendo agens quantum compreſius 
"ratur ; iitrque hoc quod patitur, ICtui ſeu Vi llatz Xquipo!lens ? 
an cidem aquipolter Vis reſtituriva, (Quod & in propolitionibus 
gzntivus 1.0 minus locum haber , adcoque 6 ibidern pro demoa- 
-£0 habeatur.) Eft aurem, hoc caſu, (polito Gravis A, pondere 
e, & Celcritate yC\,) 1&us magnitudo (per prop. 6. Cap, 11.) 
whC : tanta Witur erit Vis Elateris reſtitutiva ; Cu itaque cum 
mque {fo explicare fzr1gar , adeoque Vigimidia feu wr PC in Obi- 
22, utut wrrito conmu; & m advectura A, v1 item d1midta ww PC 


E:elendo : Erit, propter pondus #P, Celecitas ( retrorium ) r C 
Wod er.t propoittuny. 


Adiiuc alter. 
Cum nullus Zorte fit ram firnius Obex quin aliquatenus percufftor 
alt; uiuc tam exigur poſiic effe ea cclfio ut omnem fentem tugiar, 
que mexico neglizatur SC pro nulla habeatur, & Obex pro immo- 
al ; (ut,\ erb1 Aritla, [1 MUICA VEL PUIEX M TCH UTIS MIOLTIM IN 2Cre, PN 
2m inſultum taceret : ) 5t res ita conctpiarur 5 demonitrabitur idem 
aato propolitionum ordine ) ex prop. 8. hazus : Ubi {upponitur A 
"wm, in B quieſcens, fcd NO WNIPEIEUN , LMPINYLTE, Quippe (+ 
xlit A, ponderis wP (exigut) cum celeritate vC'; 13 vero ponderis 
2 (mmensC magni) quickcens ; Erit umpingentts A celeritas poſt 


WG, ne . 
aun ITE C prorſum. (per prop. 5. hajus; ) hoc eſt, 
*pter prxvalentiam figni —, ponitur enim +7 multo majus quam 
N ——— 9g : 7 ME 7 
P) RE retrorſum , quod (proptcr cxiguam & plane con- 
anendam ponderis #» P magnitudinem reſpectu imrenti ponderis 


” | 
?) tantundem erit , hoc caſu, atque -,-» C =» C retrorſum : Reli- 


Ltem gravis B (per candem prop. 3.) celeritas poſt contaftum 
Teh 1 3 "7 
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” 
—C; que (propter exiguam && plane contemnendam rai. 
wr» 7 — 2 
nem »; ſeu 2, ad » nedum ad m--»,,) inſtar nullius erit , ut non im. 
merito dici poſſi: B immotum quieſcere. 


Sin ea ſuppolitio non admittatur , ſed Obex B cenſeatur plare im. 


mobilis ; cenſenda erit ejus firmitas zquipollere ponderi quieſcent © 


ſed non impedito »P infinite, (pondus enim finitum non impeditum, 
nonnihil ſaltera movebitur, per eandem prop. 8.) Adeoque impin. 


gentis A , Celeritas poſt contaftum (ibidem exhibira) = rCre. 
0 —— ys: 
rorſum, erit — _—Y C ; quod tantundem eſt (propter kiniti ad 


infinitum « , rationem infinite exiguan live nullam,) ac 2rC=rC 
. . . 2 
Et quieſcentis pridem B, Celeritas polt contactum =Ij-a'C, 


2 mM 


Ke. = C ; quodtanturdem eſt (propter m: finitum, & » infinitum) 


2 m id 0 Lo 
atque—rC, ſen 2» C, celeritas nulla ; quare & B etianum qu. 
(9) 


eſcet. Prout alias ante demonſtratur fuerat, 


SCHOLIU AZ. 


N 


tu incepto ponere, qua({tprocedere non pollit)mutars direftione 


(etiam abſque nova my reliliat. - Cum vero hoc gratis didtm * 


videatur, (ut novus motus abſque nova causa incipiat,) 6 Poſtulatun, 
atque multis porro incommodis urgeri poſſit ; Id me potiſſimum me- 


vet , quod ,utut nudum Impedimentum Motui toilendo ſufficiat, (ades | 


que inceptummotum impedire valeat ne procedat;z) quo tamen contre 
rius ponatur , Vi Poſitiva videtur Opus: (per prop. 11, 12, Cap. 1.) 
Cumque ea in Vi Elaſtici praſto ſit, cur illam reſpuamus non video, 
(Przſertim cum in Molli Corpore, vel etiam Fluido, in Solidum in- 

pacto, motum Siſt; videamus, ſed non Refle&i.) 
$1 ramen iſtiuſmodi Corpus fit, ut nec ita Molle (it quin aliquid ha 
beat Elaſticz Virtutis ; nec ita interim Elaſticum plane quin frafs 
Elaterum fibris aliquot (nec tamen omnibus) figuram quadantenus in» 
murari patiatur : Reſilitio quidem hier, ſed imperfeta, (Supponit 
enun Pemonſtratio, tam Validam efſe Vim Elaſticam, ut Vi Impellent 
ſaſtinends 


On ignoro;; pleroſque Mechanicorum Vim neſcio quam in Mo- | 


Dp = &« © —=BÞ 


zz © i=. 
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 Higiendz par fit, abſque aliqui ſui ruptione.) Sed & idem quadan- 
10- YI ag accidit ob Medii reliſtentiam : quz Motum cum Dire&Qum, tum 
m. Yidexum, ſenfim imminuit, Jrem, ob naturalem gravium Deicenſum ; 
aſe cum reliquis motibus ſenſim infinuabir. Sed eas contiderationes, 
{(6 que fint ) extrinſecas alias, hic ſecludimus. 
nj Y Notandum etiam ; utur Vim Impellentem, quaſi totam extrinſecus 
m, apreſſum ſupponamus , adeoque celfare totam ubi ad Aquipollen- 
in. Yan res redigitur : Fieri ramen poſſe, ut ea partim naturalis (it, a 
Kitate orta ; uti cum deorſum projicitur corpus impaſtum , aut 
re» Y:mdeorſum cadens motu naturaliter accelerato eum acquirit Impe- 
29 5u0 1n Obicem impingit. Quod ubi contingit , moderatione 
za Yaserit. Separanda utique eſt Vis extrinſecus impreſſa , ab-ea qux 
Fvitatis eſt limpliciter conlideratz : Eaque tota perit ; dum hxc 
C, net, & Vim Elafticam earenus obtundir, quo Refilitio imper- 
rig WI ftior evadat 6c minori cum celeritate ; Quin & tanta eſſe poteſt ut 
!:ticam Vim ita ſuperet , ut quamvis altquantulum reſurgat (ob ſub+ 
n) zn Vim extrinſecus impreilam, qua etiam primitus comprimeba- 
z,) non valeat tamen impaRum corpus ab ſe abigere. 
&d & qui accelerando acquiritur Celeritatis gradus, ſeparandus 
ta nativa gravitate : Quippe Grave acceleratum, ubi Objeto'O- 
ke ne procedat impeditur , nativam quidem Gravitatem retinet, ſed 
mulitam Celericatem deperdit ; atque deinceps tanquam a Quiete 
zpiens procedit, nulla ratione habua Celericatis pridem-acqulitz 
iam deperditz, : ; 
1o- Jn (contra hanc de Vi Elaſtici hypotheſin) objiciatur , Omnia 
one Yanino Corpora Dura, hujuſmodi Relilitionem feu Reftexionem 
wm Yiaitere ; & quidem ea fortius quz Duriora ſunt & firmiora : Fieri 
= omnino poteſt , nec interim adverſari huic de Vi Elaſtici 
me. Yitinz ; Nempe, fi & illa omnia Dura Corpora , (int etiam Ela- 
lg. Yin. Quod quidni dicendum fit, non video. Et quamquam qu6 
briera ſunt, eo minus preſſui cedant : cedunt tamen , Ge, quo minus 
tint, eo fortius refiſtunt,, adeoque Ge repercutiunt, Er quamquam 
(@.11. (ubi de Percuſſione agitur) Duritiem praclus3 Elaſticitate 
emus z (ur, quid inde ſequeretnr demon{tremas 1: nulla eſſer 
{sElaftica : ) Non tamen id volumus ut Vim Elafticam de Duris 
wyliciter negemus ; cum nulla forſan ſint Corpora ita fimpliciter- 
Na ut illam non habeant : (Uzut, ita Mollia, forſan efle poſſint.) 
- ego (ut dicam quod res eſt) omnino exiſtimo, Vel nulla 
&Dura Corpora , quz non int Elaſtica , vel faltem (fiqua (int) 


ae 


eng © vice commiſſa, nullam Reflexionem pati ; ſed obſervare leges 
endz | Capitis 
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$i Crave motura , in hrmum Obicem CG. 
fitque vel Alterum ve! utrumque! 
dem Celeruate (& 1 codem i” 2:1, 
gulus Reflexionis fit anguio Inciontisz row 


Cap 1c.) altero Paralielo, ut O p' feu 1B. aitzro Per 
nÞB. Quorum qui. em itle (utpote parall clus] in A 


nevttgquam c.nſe, neque ob eo impeditur : adeeque 
tate qua Prius Procecet ; puta, Guo tem} ferebat 
1B, eodem vel xc ili fere etur (2qua!1 | ( | 


ay 


Altcro yero curpote - perpe 2a" ad 5 per PP |! 


a deoque tt n P OO _anguin; rqualie angu 'o PBO, tv 
1d rectum) QBC. ingulus Reflexionis, rreliquo item 
@ B A angulo Incidenie, xqualic. Qurerant demonſtr; 


10,91! XNeeliiwatur 8, > C planum Armam per () Breitan 
we . ' . 
IMPINQris Crave An Vulnm 4 CiIGent! Ce faciens MBA 
Netar ic inows Obliwunus per QB. ex dnobus mortbus C1 


Me. 


| At ) tht . i119! C QUII- INNUMETITS 3 V'! " F Liiticam nee 

n cx lono cdite ( boumbo vel 1 Innity, PIO, It Yepercuf{ io tar. 

4.0: oft vel expedrior, ) aurtbus percipunus z ted Oculo,& Tatty,ch. 
Iervarc licet, ob tremorem WOQUE NOLLDLNCIN, 


> 


[Mpingatz 


Re 11/1tio, 


ut An- 


Obi Guam, 

Comps 
per prop. 6, 
$ en (l licu an, 
BC * planum 
if Mm Cele. 


Un b OA 
on Ho )aPB ad QC, 
in ABC 

recte impingn ; adcoque, propter Vim Elaſt;cam (tre 
itriaique Corports) in B punto Incidentizz,, eadem Vi, 
ade mM celcricarte, directErep ercutitur per B P, per prop, R rxced, Hoe 
21t, eodem feu equal Ii tempore feretur ab A Ca 240 (2.4uo 4b O Qui 
AC tercbatur ; hoc eſt,evdem quo a PC ad QA, leoque per regam 
B Q. per Prop. 6, Cap. 16, Et propterea, propter OP iplt PQ 
rqualem, & PB feu Þ P communem, (omnel, que ae | 1al1 tempore 
ir inſactas, ,erit B EE triangnium wiznoulo BPQ ) {imil * & xquale, 
C quidern, jropter OP ( 2 unam reftam, in evdem p14no v raque:) 


Y {Nur (t- 
lterins fo 
attreriws we 


»deoquek 


im Ceo 
um) 


P 
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« | SCAMS ERA |. 
b 
ale Gone ov Tyronihus Cat > Ros 4 "i © 
ry quis 20te [ yrontbus (aut altos 12M yore nat) gat 
ritet, Cur 1! mplict {ſrum m otum rectum OB , EX ohio wer 
4litam | ali! x its f Aut <2. nl. {1 co CAmIN elf velit - Cari 
Gr 2M Cle Modis altts, quo | Le, dict poſit comportt ; cur er 
:1quls polthabitis, hoc prx cxter's modo comnoliyum.,, 4 | 
zatts; (nec Pi -obem, tum Compolituin eife, tum hoc non 411 od, 
| xmpolicum * {) Reipondeo, Nullum ita Iim-licem effe motoum p97 | 
It; Win pivres « comp nent es reſolvi poſſtr, Dam autem hunc pra 
10. KM 061M | gu, | Or CIO mev ure, qui (cum MARIUS. DUJ'! 
Ne _ IN! DC) | com "0 TOC QUT Praiciil negorto = accommo 
ue probandum ern, Compotiionem hane untcam, 


{ex multis nam, Liberum utique eſt, or ro ) (uo cujuſe; 'e con ft;1 
ans ard1erio, £3 Verts innumerts £4 ſeltgere que ad rem preſenter 
IM, | mwdreant, 


b- MF Aque hoc perinde obtinet Cut alits compolicionbus rem ituſtrem | 
*6. Filsatque in prxfcnti caſu. Notum mique eſt, numerun 12, com- 
n, Yrua; x 4, ſed cx 2 « 6, item EX 1 x 12 , (altiſque mod's in- 
ra zetls per numeros tractos.) Ht itaque exponatur numerus t 2, dat9 
* More 2 dividendus, Of quarratur Quotiens : Aiferam ego protinys 
\ erum 12 Cx 2.4 6 compolitum ; nonque ſvrapto —_— . 

S Wetens exit 6, Sin oggerat altquis, Numerum hanc Duoder Oy 
- 010 fit ſermo, nulla hujuſmodi compoliticne cor tructu+ n tu 


{da Unitatum collectione , (puta , 11 totidem homin es VIritim 

efti tuerint,) Cur i1taque velim ego, numerum (additione mer; 

wit _—_—) multiplicando compotitum affirmare Gratis ? Et qu:- 
, li velim eſſe mulriplicando compolitum, cur {1c compolir 

P 6) afficmem Gratis, cum poſlit eodem jure &x 3 4, ve! 

PQ 112, &c, componi dic: ? nec chow £0 potivs modo tuſie com. 


ry Mm ! Num avdiendus, inquam, eſt hic Objector ? Annon re- 
Is. kerdam fatim videas, Non eo minus numerum 12 Cx fatoribus 
we:) 146 compolitun eſle vel itz eos reſolubilem , quod fuerir (has 
K ) additione conſtracrus * Quippe cum conſtitutus eſt numeru- 


nque conſtituatur , non ideo Ceperdit proprizs affeftiones, Quoc! 
non dixerima ex 3 x 4,vtl i x 12, Compolitum, (utut hc ver! 
* NqUC alias, ubi vPus Facrix, d! icenda. ) led ex 2x6: ratio I 
Mpta eft; MNempe , non quod rel!qur compolitiones non {1 
70. WU kd quod 26 prefens negotioum Jiri inviiles, Quippe nor 
quzereb 
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Juxx cbatuy numerus gui cum 1, vel 3, vel 4 compoſitus, ſed quicum: 
Compolitus, con{tipuat 1 x. | 

Similiter, cum pollit Ratio A ad B, mille modis compeni , pyy; 
ex Aad C&Cads8, velex Aad D& DadB8, velex And F&# 
29 B ; &c, Si ramendatis rationibus A ad B (puta 1 ad+) & Ayp 
{puta 1 ad 3) quzratur, quz {it catio Cad B: Dicendum erit, ng 
quidem rationem A ad B compolitam elle cx A ad D & Dac B; ix 
2x Ad ESCEadB, (quippe he compoiitiones, ucut \ ere lint, of 
rem przſentem non factunt , ) (ed, ex Aid C & © 26 B: Adeo 
{1 ex ratione A ad Z cximatur (alters componentium) A a C, hae. 
Þitur (reliquazCad B, (pura . ad :.) 

WIT ID £# £ A E451 
ESP... SW 
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Siquis autem quarrat ; cur velim ego rationern impliciſſiman, j | 
24 2, compolicam efl2 gratis aff mare { Er quidem , Cur {ic compo. 
firam, cum aliis mille modis non minus componi poſſit ? Omning 
imprudenter atque 1mperite hoc quzrictur : Cw nulla lit tara (implex 
ratio quz non poflit in plures relolvi : Neque, cur, reliquis poſt” 
babitis, hanc fſelegerim compoſitionem ; aliam reddendam eſſe au- 
Gm, quam quod hzc lit przſenti negotio reliquis accommodatior. 

Parker , {! expoliti Gravis, datum fit Momentum mzPC,& 
datum Pondus 2» P, quzratur autem Celeritas : Reſpondendun, 
non quidem mw PC—mPxyC, vel =rPxmC (quz quidem rera ſung 
& altas dicenda, fed nthil ad rem przſentem, ) ſed mr PC= 2mPxyC, 
{zdeaque Celeritatem qualicam efle $+C : ) Non utique quarebanr, 
gu Celeritate pondus »P, teu rP, fed qua 2mP terendum litut mo- 
mentum habeatur yr PC, ; 

Arque {imiliter omnino in caſu praſenti. Quippe cum conſte 
rotum OB, eundem efl2 cum eo qui componitur ex OP & PB, 
(neque enim hoc negabitur, ) quidni dicam motum O B ex OP & 
P B componi, aut (quod tantundem eſt) in hos reſolubilem ef! 
{eodem jure quo, (i conſtet numerum 12 eundem efle cumcogu 
componitur ex 3 « 4, dixerim Þ2 ex 2 x 4 componi ? ) Et n__ 
multis adhuc aliis modis componi poffit ; dum hunc pr cxteris ſe 
ct negotio prxſenti accommodum ; utor ego meo jure : Eodem | 
rus, (1, expolito plano alio, aliam ſelegero compolironem Quip 
{! pro AB Cexponeretur planum « By ; eundem G B aotur, col 
poſiturt dicerem (non, ex OP & PB ſed) ex Own & nB Adv 
7ie, propter xquales O 7, T x, in cadem parallela reftz; & Bn fl 


F 
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$1el zqualem vel eandem , Reflexionem futuram effe in Bx rea z 
umque Reflexionis x; B y, angulo Incidentiz O B « zqualem. 
zauern(reſpefive)compolitiones adhibeo,non quali aliz non eſſent 
a; ſed quod, ex veris multis, ea ſeligenda (it (utrobique) quz ad 
a propoliram conducat. Id autem hic loci eſt , ut totum illud 
aus Obliqui O B cui adverſatur planum ABC, vela By, ab eo 
zurem cui non adverſatur : quod non aliter obtinetur , quam reſol- 
«domotum obliquum in Parallelum eſt Perpendicularem. 
Eque res hac tam Clara, ut nulla illuſtratione putayerim indi- 
zille, 11 non hoc ipſum ſerio objectum viderim a Virocum tyronibus 
znumerando. 


——— — 


PROP, 11I. 


iduo Gravia invicem Aqualia , quali Celeritate ſbi 
nutuo directe occurrant z (intque (alterum vel utrum- 
que) Corpora Elaſtica : | 

kt etiam, ft Gravia illa ſint Inzqualia, ſed Celeritates ha- 
tant reciproce proportionales, (quo ſaltem Momenta 


fot Aqualia : ) | 


fliet utrumque e4dem Celeritate qul acceſlerat, & per 
eandem rectam. 


Rn » (ic occurentia, A, B, gravia : quorum utriuſque Pon- 
&s fit wsP, Celeritas r C : Vel, illivs quidem Pondus ssP, Celeritas 
C; hujus vero Pondus yP, Celeritas mC : Adeoque (utrovis caſu) 
lomentum utriuſvis w-PC, & fimul utriuſque 2»yPC. Quorum 
mutriuſque Vim ſuſtineat Elater (five lingularis ſive geminus,) nec 
ms fleRti ceſſet quam hujus reſiſtentia eorum utrique xquipollear , 
jr demonſtrata ad prop. 1. kujus , ) tum vero Vis ur (ad 
ntem redaRta, adeoque deſtrutta,) urgere ceſſet : Elater Vi-ſui 
wpellentibus zquali) zqualiter utrinque ſe expedice ſatagens, utrin- 
keeadem Vi (totius dimidia) wr PC repellic gravia ; hoc eſt, eadem 
x advchebantur z adeoque & eidem refpeRtive Celeritate - per 
$9.27, Cap.1, Hoc eſt, (i utrinque lit pondus »P, celeritate utrin- 
we1C, (ſed ad contrarias partes :) Sin ſecus ; pondus wP Celeritate 
'C, & pondus r P celeruate mC : (propter my PC=mwPxyCc 

Vyvvy = 
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=#PxmC: ) Hocelt, cidem Celeritate ntrumque qui advenery, 

Et quidem per candem reftam(contrariis motibus )propter Elaterg 
eadem Directione redeuntem qua premebarur ; utpote ad 
priſtinam ſe reſticucre ſatagentem. Quod & in ſequentibus propog. 
onibus pariter intelligendum crit ; adeoque &c ibidem pro demonſtray 
habeatur. 

Idem aluer. 

Si Elater nullus effer , (iſteretur motus uterque ,. ad quietem re, 
dactus, per prop. 4. Cap. 11. Adcoque totus qui deinceps eſt mg. 
tus, eſt ab Elateris Vi reſtitutiva : Quiz ranta ſemper eſt quantaeſ 
Vis Its ; {ut ad prop. 1. hujus, oſtenſum eſt : ) Hoc eſt, in af 
prxſenti, (per prop. 7. Cap. 1 ——_—— Quz utrinque zqualiter 
ſe expedire ſatagens, agit utrobique ut wr P C': Adcoquerepelli 
Pondus mP celeritatc rC, & pondus rP celeritate mC : ut prius, 


Ce — 


PROP. 1V. 


$ di o Gravia Elaſtica (non ab: invicem-compreſſa) ye 
quieſcant utraque 3, vel uttaque per candem rettamad 
eaſdemr partes quali celeritate ferantur 5 vel denique 
Antecedens Celeritate majore; (five invicem contigu 
fint, five disjunta : ) Nullus Impulſus fiet, aut Elateri.. 
compreſiio z adeoque nulla propterea motuum immu- 
tatio. | 

Quare &, fi, Gravibus alias motis, communis addatur (yd 
auferatur) Celeritas; nulla fit inde impulsfs mutatio, 
(aut que hinc _—_— : ) ſed perinde eſt (Impullm 
quod ſpedat, aut Elateris compreſſionem,) ſive adii fe 
abit communis illa celeritas, 


Piepetio patet, . Quippe, fi otraque quieſcant, nulla Vis urns 

: —_ _ _—_ qe , heutrum impellic _— 
nu impulſu ateris compreſſio, aur quz abut 
rs cafes, and (puta, quee vel Crlerirarem ſpeft 
———_ — utor comtigua fuerint ea Gravia , nedum fi if 


Mn / 
Sindiliver, (3 feewenur ureaque ad. eaſdern partes —— 
wippe, 
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jwpe, [i disjunAa lint, manebant adhuc disjuaRts, (& quidem co- 
, , 
rwalle,) propter eandem utriuſque Celeriratem ; ade6que ne 
adem le contingent mutuo, nedum impellent. Sin contipua fint ; 
;m camen Antecedens eidem Celeritate fupit qua ſequzur Inſe- 
z utcunque nulla Vis infertur nulla morus obſtrudtio; ade6que 
whs impulſus, nulla compreffio, nullaque inde motus immutatio. 

km Antecedentis Celericas { majar : tantum abeſt ut 3 ſegnius In- 
{quente prematur, ut hoc a tergo relinquatur, faRto intervallo fi fuc- 
int contigua, & audio ubi disjunRa fuerint, 

Addo tamen, modo ne fint ab $1vicew compreſſa : Quippe , [i hoc 
mtgerit, Vis Elaſtica, quamprimum poterir, ſe cxſcret, morfiſque im- 
mtaionem efficiet. 

_ cadem ratione conſtabir Corollarium, Quippe, qui Cele- 
mie fugit Antecedens , adeoque ſe ſubducens declinat i&um ; eatc- 
wſequenti non obſtar, ejuſve motum obſtruit , unde ſequeretur im- 
wks xel comprefſio, (non magis vtique quam ubi ſequenti contiguo 
 abducit antecedens , ) ſed tota Vis impulſiva ſeu compreſſiva, 
elimanda eſt , ab exceſſu Celeritatis ſequentis ſupra Celeritatem an- 
nedentis ad eaſdem partes moti ; qui idem utcunque erit quicunque 
eddarur vel auferatur motus utrique communis. 

Altter. 

Yel fic ; Ob motum communem, nullus fit Iftus, vel iAhs immu- 
wo, per prop. 7. Cap. 11. Ergo, nulla Elateris compreffio (aut 
whine fequantur) ut quz I&ui xquipollet ; per demonſtrata ad 
wp. 1. hujus. 


mmm 
\ As. _. ———— 


I Oar.” 


> = > Re 


PROP. V. 


iGrave motum, Aquali Quieſcenti (nec impeditotamen) 
direa> impingat 3 firgue vel alterum vel utrumque 
Eaſticum : Motum quieſcet 3 & Quieſcens movebitur, 
& Celeritate quz fuerat prits moti. 


- _ =» 


Ko Gravium hujuſmodi invicern zqualium, A, B, pondus utriuſuis Fig. 300, 
P. Quorum Bquieſcat ; eique dire&te impingat A, Celeritate 
f,ade6que Momento ſeu Impetu mr P''= mParls Vim huic zqui- 


Am lmprimeret Elateri, (cadem ſeipſum exuens) qua (retenta) 
poſt repelleret ipſum A (ad quietem redatum,) modo B bhr- 


Vvuverz mum 
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mum eflet.: per prop: 1. hujus, (Ut taceam id quod eſt ab Ohice 
atque in Obicem rependitur.) Sed, propter non impediti B ceffionen, 
quam ab A recipit Vim tlater, eandem cedenti B protinus imperi 
(nec in ſe retinet, ut in caſu prop. 1. quo poſſic A poſt repellere, 
Unde fatum eſt , at impellens A. «vi ſui defticurum quam 1 Elate, 
rem impenderat) Quieſcat z. eaque Vi »wP( (Elateris interventy in 
B collata) propellatur B;z_ adeoque (propter mP pondus) Celeritae 
y C (prorſum, ) quz tuerat impellentis, ; 
Demonſtratio alta.. 

Sunto hujuſmodi Gravia zqualia A, B, quorum-utriuſvis Pondys (; 
mP. Atque, in Bquieſcens, direfte impingat A, Celeritate -(, 
adeoque Momento ſeu Impetu wr PC. Quo iraque, propter ceſſig. 
nem non impediti B, utraque juntim ferenda eflent (11 Vis Elaſtic 
abeſlet) Celecitate dimidia, + ry C prorſum, (propter mr PC=1n? 
x27C,) per prop. 2. Cap. 11. Sed (propter Vim Elaſticam) Elateri 
imprimitur Vis reſtitutiva ipli »r PC xquipollens. (Nam quamdiy 
Elaceris flexio facilius fiat quam utriuſque Gravis proceſlus, Elatr 
porro ticRirur ; & qui Vi flectitur, eadem propter Vim Elaſtica 
ſe reſtituit,) Elater naque, utrinque ſe explicare ſatagens (direm- 
ptts invicem Gravibus) Repellit A, Vizmr PC; atque eidem Vi 
+mrPC Propellit B; Adeoque (propter pondus utrobique m P,) A 

uidem Celeritate —2rC (retrorſum, ) B vero, Celericate +r* 
(ororſum.) Sed ferendum erat A alio nomine (ut ditumelt) Cele- 
ritate-| YC (prorſum,; ) Ergo, cum hoc nomine accedat Celeritas 
—7. (retrorſum ; ) quieſcet A (ſeu nulla in urramvis partem Gele- 


ritate movebirur ) propter -|-#»' — 3rT —oC. Ferendum autem | 


erat B alio nomine (ut icem oſtenſum eſt) Celeritate 5+ (*(prorſum;) 
ſed & hoc nomine propellitur item Celeritate (prorſum) zrC : Ergo,. 
rota Celeritaseſt 3+, +$rC=7 (prorſum ; ) hoc eſt, ea qua fueri 
prius-mori A, | 

| | Vel fic brevis. 

Poſitis ut prius ; ferenda efſent utraque fi Elater nullus forer, Ceie- 
ritate £7C prorſum ; adeoque utrumvis momento ſeu Vi 4mrPC ; 
per prop. 2. Cap.11, Eſt autem (per prop. 9. Cap. 11.) IK 
magnitudo ww PC , atque huic xqualis Vis Elateris reſtitutiva, (pet 
demonſtrata ad prop. 1.) quz ſe utrinque explicare ſatagens, dimidi 
Vitum Repellic A, tum Propellit B ; adeoque ipli A impertit Vn 
—2mrÞC (retrorſum,) & B, Vim -þ-* mr PC (prorfum : ) que 
prius poſitis reſpeRive addantur , fiet Vis in A 2 mr PC—4mriC 
-=0 PC; quod itaque quieſcet; in B vero 2mrPC-}-3mrPC=mrPC; 

(prorſum; | 


Co Ds 
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(osſurn ; ) quod iraque (propter pondus wm P) feretur prorſum 
(geritate x C quz tuerat iptius A. 
Aabac alia. 
Funto ea Gravia Xqualia (ut prius) A, B , G&- quieſcenti B, direfte 
apingat A, Celeritate r C prorſum. Intelligatur autem utrique ſu- 
i motus communis, Celeritate —3- (retrorſunr; ) qao fiat 
bavis A Celeritas rC—4rC=3rC (prorſum,) & Gravis B Celeritas 
-!r© (retrorſum.) Quo caſu, ferretur A, poſt contatum Cele- 
we — 31(retrorſum, )& B Celeritate + 37. (prorſum, )per prop. . 
jus, Sed (propter communem- motum nulhus inſtar , impulſum 
pod (peat , per prop prxced ) idem erit impulsus eftectus in catu 
mzlenti, Si itaque in.ſtarum-priftinua.reftituantur , dempta utrinque 
wr addebatur Celeritate —3rC, (ſeu; quod eodem recidit , adduta 
(tleritate + r C prorſum, ) habebitur Gravis A Celeritas —irC 
+1" —o0C ; & Gravis B,Celeritas -|-4rT-[-irl=+rC. Hoc eſt, 
zicſcet A, & feretur B prorſum, ca Celeritate quz fuerat ipſius A, 


SCHOLIU A. 


_—_ hic demonſtrationes congeſſi (ut & in aliis m—_—_ 
non quod dithdam lingalis (velimque- numero 3g 4 quod Vi 
keſt,) inceſt enim ſingulis ſua Vis : Sed, cum pro vario leorum guſtu 
tdo hic modo ille demonſtrandi modus placeat magis, ut quam 
mgis velit Lector eligat. Prima quidem, aut etiam ſecunda { ut ad 
op. 1 . && 3, Phyſicam rei cauſam magis explicant z quam ramen in 
quentibus parcius proſequor, ut quazab his dependent, Penultima 
(qzz ex Vi quz foret {1 Elater nullus eſſet, eaque quz ex Elateris Vi 
tutiva, i&ui ſemper zquali, colligit Vim integram,) meis hypothe- 
ibus Cap. 1. traditis maxime accommodata eft,& demonſtratio Geo- 
tetrica (uti mihi videtur) maxime genuina. Adjunxi tamen ultimam, 
neorum prxſertim gratiam quz hypothelibus illis meis (vix dum re- 
«pts) dithcilius forſan fint afſenſurt.. Ea quippe methodo (quam,una 
un przcedente, ſequentibus item propoſitionibus accommodo,) mi(- 
lsaliis, ex ſolis prop. 3+ & 4. hujus admillis (quas alii poſtulant, po- 
ts quam probant, tanquam per ſe claras, aut experimentis Phylic's 
tis comprobatas) ſequenres ſolo calculo elicit : ut (quicquid lit de 
ils bypotheſibus , quas ramen ego maxime genuinas exittimo) nullus 
it de propoſitionum illarum veritate dubitandi locus z ut quz nor 
litera meis hypothelibus dependeat , quam quod ego inde probem 
fopolitionem tertiam hujus , quam alii gratis poitulant, _ eX- 
BI01Q 
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iſtimavi non abs re fore, utriuſque methodi conſenſur indicare : Ades. 
. que Phanomena Moruum in Hypothefi noſtra, (utut fint ex gi; 
principiis deduQta ; ipſaque Hyporkelis noſtra, in Tra»ſaftionþ, 
Phxloſophics poſtmodum vulgata , Socvetats Regie prius tuerit exhi. 
bita & Regeſtis inſerta, quameorum vel vulgatz fuern vel exhiditz, ) 
eadem plane ſint cum Phznomenis Hypethelium D. Chrifteplon 
Wrenn noſtri , 6 D. Chriſtians Hagents Batavi. 1d utique intereſt; 
quod, quz illi vel poſtalant vel ex obſervaris nulli haiti Elatery 
ratione ſupponunt ; nos,Elateris ope,ex primis Principiis deducimy. 
Pbznomenis interim quz nos inde ratiocinando colligimus , jiſden 
provenientibus quz cx tatis Experimentis obſervarunt ipli. Ur ink 
minus dubitandum fir, (cum linguli, clam reliquis, a diverlis Princigii 
& diverlis methodis ad cader Phxnomena peryenerimus, )quin in ver. 
tate Phxnomenian conſentiamnns omnes. 


PROP. VI. 


Si duo Gravia (Elaſtica) invicem zqualia , ferantur (per 
eandem reQam ad eaſdem partes) Celeritatibus inzqu- 
libus , 8 conſequens (majori Celeritate latum) ante 
cedenti dire umpingat : Ferentur , poſt contattun, 


ad eaſdem partes utraque, celeritatibus alternatis, ſeujz- - 


vicem permutatis. 


I Graviomillorum #qualium A, B, uriaſvis pondus wP ; cele 
riras iſlius, 1C==sC-j-rC ; hwjas 5C + adevque momentum illins 
wr PC, hujus, ms PC; prorſum utraque. Eritque propterea Vis 


Elateris reſtitutiva (utpote Itui zqualis, per demonſtrata ad prop.1.) | 
wPC—w;PC—mrPCcC , per prop. ro. Cap. 11. Quz _— 
[{in 


utrinque ſe explicare nitens , vi dimidii 2»rPC, tum Repellit A, 


Propciiit B ; ade6que (propter pondus utrobique wP) confert ill I; 


: y—2/ : 
£cieritatem —34C =— —C (retrorſum ; ) kaic , 4{-44C 


= ++ == C prerſura, Sed & aliunde (fi later nullus effet) fe 
rendum 


- 
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madam erat utrumque Celeritate —ec, per prop. 3, Cap. 11. 


. "7 ; . n — y h- 
(g utrobique addiri , fit Gravis A, ceteritas —_— "A C 


) -1C; & Gravis B, celeritas +—C-þ ns C=rC: Hoc 


t; Y &prorfum urraque & celeriratibus permutatis, 
ll Alzer. | 
$ Sint Gravia illa xqualia A, B , firque antecedentis B, eeleritas iC; 
m Yikquentis A, celericas (major) rC=5C-þ-3C. Cum iraque fit utrique 
d& Yanmunis celeritas 5 C, rantundem eſt (compreſſionem quod ſpettat) 
it, Yepeli urrobique abeſſer ; (per prop. 4. hujas.) Adeoque ſequens 
i7- Y\cleritatis exceſſae ©, impingerer in B quicſcens, Quo caſu fer- 
«nr 8, poſt con:attum, celeritate 8 C (qua fuerat inſequentis A,) 
Y4rerd (quieſcens utique) celeritare © C', per prop. 5. bujus. $i ira- 
que reſtituatur, quz communis fuerar, celeritas + C (modo 
= FHiapa, ) habebirur celericas A,  C-|-sC = 5 C; & celeritss B, - 
t-+C=rC: Hoc eſt , ferentur utraque ad caſdem partes, celerita- 
ws permutatis. 


oo —_ — 


a Yiduo Gravia (Elaſtica) invicemzqualia, Celeritatibus 
mzqualibus (per eandem reftam ad-contrarias partes) 
fbi naatud direR>+ occurrant : Ferentur- deinceps ad 

le. J partes contrarias , Celeritatibus invicem permutatis. 


kGravium iam A, B , utriufvis pondus w» P, Ylius vero ce- Fig.3037 
3s, rC (prorſum ; ) hujus vero —4C (retrorfary; ) ſirque | 

$1=42. Erit momentum illis,+wrP C , bujus, —1;PC: Adeg- 

 Dateris (qui utrumque ſauſtinet) Vis reſtitutiva (I&ui zqualis) 

BYCþ-mrPC=miPC: per prop. 11. Cap. 11. Quz, zqualiter 

ge F'inqueexplicans, vidimidia 4wzPC mrumque repellit i 

npter pondus »s P utrobique , confert Gravi A celeritatem — 4 2 C 


fe _L "C. ( retrorſum,,) & Gravi B celeritatem «4-3 = C 


— 
—y © 
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F 


— . 'C (prorſum.) $cd 6c ferenda erant utraque (fi Elaet« 


= F 


— C, perprop. 4. Cap. 11. Quz 


nullus efſet) celcriate 


trobique adCatur ; habebitur celeriras A, — — C-|- = : 
ſing P—s 
s © (retrorſum , ) Rvero, -|- Sx C <|- 5— C==-rC (pro. 


ſum : ) Hoceſt , ad partes contrarias, celzricatibus permuratis, 
Alter. 

Sit Gravis A celericas (prorſum) rC=5C +:C ; & Gravis B (ei. 
dem zqualis) celeritas —!C (retrorſum ; ) quz fibi mutuo dire 
occurrant, Cumque habeatur mrinque celeritas s C, ſed ad contraias 
partes; fcrrentur poſt contatum (propter has celeritates) A quiden, 
celeritate — 5 C (retrorſum , ) B vero, celeitate-}-sC (prorſum, ) 
per prop. 3- hujus. Sin demi intelligantur celeritates ha ; relinqueur 
Gravi A, celeritas ? C, qua feratur in B ut quieſcens : Er, propter hanc 
celeritatem, ferretur R (prorſum) celericate : C; & A (quiekcens) 
celeritate © C: per prop. 5. hujus. Quz (i prius memoratis reſpeftize 
addantur; habebitur Celeritas A, —+C-þcC==— 5C (retrorhm; ) 
& celeritas B, -]-sC-j}-:C==+rC (prorſum ; ) Hoc eſt, ad contranas 
partes, celeritatibus permutatis. 

Adbuc aler. 

Sint Gravia Zqualia A, P.,quz fibi mutuo direRte occurrant ; Aqui- | 
dem celeritaterC=5-+tC prorſam ; & B, celerjrate — C (retror- 
ſom.) . Intelligatur autem-utriqye conterri (motu communi) celerits 
-|-4C prorſum z quo fiat Celerizas A, r-+4C (prorſum ; ) B vero, 
—C-|-5C=0C : (ut feratur A celeritater-+ sC, tanquaminB qub 
eſcens.) Quod (i ponatur ; erit, poſt contactumn, celeritas A, oC; ' 
B vero rC-:C (prorſum; ) per prop. 5. hujus. Sed & idemert 
(impulſum quod fpeRat) in caſu propotito. Si itaque utrinque dems- 
cer (quz adjeRa fuerat) celeritas =} 5C - habebitur ipſius A celertss 
oC—5C=—4C ( retrorſum;?) & B, celeritas FC4-5C=:1CSl 
(prorſura : } Hoc eſt, ad comrarias partes, celeriratibus permutatis. 
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PROF VIIs 


iGrave motum , quacunque Celeritate, in Grave qui- 
elcens (Xquale vel inzquale) directe impingat ; (lintque 
Elaſtica, alterum vel utrumque :) 

Ccleritas , poſt contactum , Gravis Impingentis , ad eam 
quz privs fuerat , eſt, ut differentia ponderum, ad eo- 
rundem ſummam 3 (& quidem prorſum vel retrorſum, 
prout Pondus impingentis majus eſt aut minus Pondere 
quieſcentis 3 ſin.ea ſint zqualia, quieſcet : ) 

(deritas autem Quieſcentis, fiet (polt contactum) ad eam 
quz fuerat Impingentis, ut duplum ponderis impin- 
gentis ad candem ponderum ſummam. Adeoque {i 
pondera fucrint xqualia, ci celeritate quz fuerat prilis- 
mot1, 


Fo Gravis A moti, Pondus ms P , Celeritasr C', adeoque Mo- 


mentum #r P C : Er quieſcentis B (cui diree impingit A) Pon. 
6+P. Erit Elateris vis reſtiruriva (itui zqualis) =» PC, 
* prop. 12. Cap. 11, Quz zqualiter utrinque ſe explicans, Ce- 
zitate dimidia = P C tum Repellit A, tum Propellit B 


, — . ” 
%que confert illi (propter pondus m 7 ) Celeritarem — -- _m 


mrorſum ; ) huic (ptopter pondus z P) Celeritatem -[- _ x "- 
wrſur.) Sed & aliunde ferenda crant utraque (fi Elatet nullus 
#)comrauni Celeritate xa? © (prorſum, ) per propoſ. 2. 


4,11, Qux li utrinque addatur, habebitur Celeritas A, —- 

1 Mm WM NA 

— x © yC= 

7 2m | 7 m -|\-2 

" 3s yel 22 majus fuerit 5 neutra vero {1 tuerint zqualia , propter 
XXXX Wo 1 


r C ( prorſum vel retrorſum 
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m—z#=5:) & Celeritas B, -|- I or Cop  —— 


2 7 


——, - 


- yC : Et quidem, fi »=#, Celeritate » C, Quz demon. 


{:randa erant. | 
Alter. Y 

Sit Gravis A, pondus # P , & Gravis B, pondus » DP : atqueint.. 
:igatur A, Celeritate E., dircRe i impingere in B quieſcens, Intel 
;gatu? item dividi Celerita » C, in partes ponderibus reciproce prg. 


p0rrionales ; Nempe, — 7 C , quz reſpondeat ponderi m P, & 


= 


_ y C, quz reſpondeart ponderi #4 P. Arque intelligatur porr 


utrique ſubtrahi Celeritas (quz B reſpicit) ——=— C, ſen tantur. | 


dem retrorſum add ; (Qua communis rel addition vel ſubduRioi 
SUS mm non immutar, per prop. 4. hujus :) Quo fiat — 


i rCmga,rC & Celeritas B, © CI 


mM IE N 
= arc, ; quz itaque ſunt Ponderibus reciproce propor. 
nales. Repercutientur itaque (per prop. 3, hujus) eiſdem _ 


tibus utraque quibus acceſſerant : Hoc eft, A,Celeritate =», —— = rC, 


(retrorſum ; ) & B, Celeritate —_— -rC (prorſum.) Idemqu 


erit impulsus ratio in Caſu OS Adecane Carfitnamracl 


que (quz modo ablata eſt) Celeritas ET + C prorſum : habe 


tur Gravis A futura Celeritas — Tr C-|- —- yC== whe 


r C (prorſum vel retrorſum prout os 3 n maj fuerit ; __ verol 


—PCIES _—_ -#(= 


fint "21H ) & Gravis B, Celeritas — 


- = -rC (proxſum.) Ut prius, 


P RO! 


« Yro?. 1X. ſen Reflexione. 705 


þ PROF, 1% 


iduo Gravia (E/altica) utcunque vel Zqualia vel Inx- 
qualia, & quibuſcunque Celeritatibus, ferantur utra- 
|. Y que per eandem rectam , ad eaſdem partes z (ita tamen 
> F utInſequers , majore Celeritate latum, in Antecedens 
x I direde impingat : ) Ferentur utraque, poſt contactum, 
es Celeritatibus , & ad eas partes, quas ſubjectus Cal- 
culus indicabit. 


IT y Antecedentis B, pondus » P , Celeritas s C prorſum : Sequentis Fig.391: 
4, pondus » P, Celeritas (major) FC=5Co+rC,. Erit Elateris : 


reſtirutiva (Iui xqualis) —J= ePC; per prop. 13. Cap. 11, 


ke utrinque ſe #qualiter explicans, adeoque vi utrinque dimigia , 


= tPC; Cravi A, propter pondus »s P, Celeritatem confert 


tC (retrorſum ; ) 6 Gravi B, propter pondus « P, Cele- 


” 
w-|— 1; 


Mm + tC (prorfum.) Sed & aliunde ferenda erant (i; 


”-|— 
Ws 


. MY +25 , 
ker nullus efſet) Celerirate communi ——.--- C, yer prop. 3. 


v.11, Quzitaque (1 wtrobique addatur ; habebirur Gravis A tu - 
mr-l-z;5 mr FS —nt _ 


” 
Nt 4 S ad _ TW 4 
Celeritas, mr——_—— FO i 8 == C 


ike Br—nr 245 ( el Fr - RR 
1-14 "ge a C (prorſum vel retrorſum , prout ſignum -|-- ve. 
eco meyaluerit, adeoque neutra f1 xquipolleant ; ) & Gravis B, Cele- 
YAY MYSIMS (+ __ mt-|-mr ts (20s +15 , 
m1 —_—— mt = m-| 1 
clam, Quod oſtendendum erat. 


Alitey. 
KGraviz A, pondus ms P , Gravis B, pondus » P : & ferantur 
gue per eandem rectam ad eafdem partes ; puta, prorſum utraque : 
XXXX2 B 


R OF 
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B quidem, Celeritate 5 C ; A vero, Celeritate (majore) rC = 6 
+trC, atque in B dire impingat. Intelligatur autero, motu com. 
muni, utrique detra&ta Celeritas s C, (Quz, cum communis lit, 
impulſum non murabit , per prop. 4. kujus.) Quo faRto, B ad quie. | 
tem redigetur (propter 5C—sC=cC; ) eique direQte impinge A, 
Celeritate rC—sC=trC., Quo caſa, ferretur poſt contatum A 


— 


. m 7 
Celcritate op mph C (prorſum vel retrorſum prout m2 vel z major | 


tuern) B vero Celcritate SEC (prorſum ; ) per prop. praced, | 
Cum iraque eadem fit ratio (impulſum quod ſpeQtat) in caſu prafent; 


Si reſtituatur utrobique , quz modv ablara eſt , Celeriras 5 C proc. Wi 
. : m — 2 : 
ſum ; habebitur futura Celeritas Gravis A, —— #r C-j-5C = Wi 
Mm t-{-m 5 mth 5 mr —aAr "2095 " 
= ——— =— C ( prorſum vel . W- 
m + n OE m + 1 ( t renee 


ſum, prout lignum -+ vel — przvaluerit, adeoque neutra (i zquipol. 


27 2 mt +mi+tn; 
leant ; ) & Gravis B, Celeritas os Ma oye 


F—x-1 


Mr — mus " 
_ —_— : ſum. rus, 
' nary C prorſum. Ur prius 


PROP. &. 


$i duo Gravia (Elaſtica) utcunque vel Aqualia vel It 
xqualia, & quibuſcunque Celeritatibus, per eandem 
ream , ſibimutuo direfe occurrant : Ferentur utr- 
que, poſt contaCtum, eis Celeritatibus, & ad eas partes, 
quas calculus indicabit. 


MM = &* R335 © A =D a __ 


8 
= It Gravis A, pondus » P, Celeritas += r C (prorſum , ) & Gr 
©1302, Ii. B, direA® occurrentis, pondus » P, Celeritas — 5 C (retrot- 
fum,) ſitque y +s ==. Erit Elateris Vis reſtitutiva ( utpote 
Ini zqualis) ——zÞ C , per prop. 14. Cap. 11. Quz zquy 
liter utrinque ſe explicare ſatagens , utxinque deſtribuit Vim dimidin 
: rh m! 


A” - yT-72v 
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c TATE. Adeoque Gravi A, propter pondus »:P, celeritaten con- 

m. 

. 4 : 

% = mn (retrorſum , ) & Gravi B, propter pondus 1P, cele- 
m . . 

b nem -|- —— zC (prorſum.) Sed aliunde ferenda erant utraque 


. mY —nsS 
or WF (6Elater nullus efſer) celeritate —-—, -* C, per prop. 4. Cap. 11. 


Uziraque (1 utrobique addatur ; habebirur Gravis A furura celeritas 


d 

. 1 my --- is mY -—1T, — 5 mr - WY --275 

5 Cords OL 
t- Wave! retrorſum prout ſignum -]- vel — przvaluerir, adeoque neutr3 

. . . m mY# — 15 
- 4 I — C= 
= W':vipolleant; ) & Gravis B, celeritas — _— a”. 
EFMg — 75 2 mr + m5 —125 C ( "ROE | p 

> I _— —— prorſum item vel retrorſam , 


Wm pravaluerit fignum + vel —, ade6que neutra (i zquipolleant.) 
bod oſtendendum erat, 
Alter. 

i Gravis A, pondus #s P ; Gravis B, pondus »P ; quz (ibi mutuo 
ite occurrant : A quidem celeritate 7C (prorſum,) B verd cele- 
we —;C (retrorſum : ) litque r +5—=z, Intelligatur autem (motu 
ammuni, qui itaque impulſum non immurabit, per prop. 4. hujus, ) 
Wita utrique celeritas +-5C (prorſum , ) quo redigatur B ad quie- 
m (propter —sC-+-s5C=eC ; ) cui ut quieſcenti impingat A cele- 
te rC þ-:C=3C, Quo calu ferretur, poſt contattum, A celeri- 
by EEC, B vero, celeritate —I2c per prop. 8, hujus. A- 
kique, dempt3 utrobique, quz modo addebatur, celeritate sC , habe- 


. —_ ME MS—1R — 1s 
«Gravis A, futura celeritas CCD _ C= 


Nye 
IC ( prorſum vel retrorſum prout ſignum + vel — 
rwalnerit, newtra 1 zquipolleant: ) & Gravis B, celeriras 
'n MY —WS—NS 2Mmr=msi— 
pe C—iC= ——_— 
worſum,prout ſignum ++ aut — przpolleat; neutra (i zquipolleant.) 


Wd oſtendendum erat. 
CAF.. 


—=C (prorſum item vel 
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Fig.311, 


CAP. XIV. 
De Hydroſtaticis. 


PROP. L 


Si Grave Fluidum (a Jarcre £x omnt parte & fundo ne 
effluat , concluſum 5 & ab alia Vi Iiberiin ;) ſuper 
vel non prematur , vel xyualiter prematur ubique; 
Retinebit illud, ſupernam ſuperficiem quod ſpeltat, 
fitum Horizontalem , ſeu potius Sphericum, Telkui 
concentricum : (quz hic pro eodem habentur.) At 
que,inde deturbatum,ſuapte ſe Gravitate eo reſtituet, 

Sin ſupernt prematur Inzqualiter, (plus alibi, alibi ni 
nts) <4 parte qua majori preſlu urgetur , Deſcenſy 
fiet 3 partibus ita preſlis, alias, qua vel non preſlz ſunt, 
vel minus preſiz, loco ſuo detrudentibus ; quz itaque, 
pro illo deſcenſu,aflurgent. 

Quodque de Superficie ſuprema dictum eſt ; ali cuivis 
(intra fluidum) parallelz, fimiliter accommodabitur, 


Sto Gravis Fluidi (vaſe concluli, 6 ab alii Vi liberi,) (uperfices 
AB plana Horizontalis, (con(iderato ſcilicet Terrz Centro ta 
quam in infinit3 diſtantia, adeoque reQis perpendicularibus ut invicen 
parallelis , ) ſeu potius Sphzrica Telluri eoncentrica , (quz hic pro 
codem habentur,) quo partes ejus omnes lint zqualiter altz, ſeo 
Terrz Centro remocz, (per prop. 3. Cap. 2.) Sitque ſuperne vel non 
preſſa, vel xqualicer ubique prefſa. Cum itaque partes interne polte 
ſurſum Cproptec Gravitatem ſuam)non nitantur,(per pr. 1,Cap.2.)qw 
poſlir ſuperficiet hujus pars ulla elevari ; nec locus infra ſit (utpote qu 
Xque grzvibus jam occupatus eſt)quo pollit deſcendere; neque lit quod 
ſupernc deprimat,li nor: prematur;vel ſaitera quod hic magis quam alib 
deprimit 


*”., EE EE AISGESaSSERrR. rSSE CSC. EAPSREEESE SH HESS 
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zrimar,(i xqualiter prematur ; nulluſque ea propter Gar motus, (per 
wp. 8. Cap. 2.) nihil eſt quod ſupertictent i:/am derugber, uin reti- 
zatur. 

Etquidem, {i extra hurc firum, externa Vi, deturbctur , ut fir 
#82114, puta D, cxteris a!tior: ſe 1pſum, ad tirum debirum, gra- 
ate ſua reduces Fluidum. Quippe pars ita D, parti:y deprim-:t 
(aw gravis (ir) ſubjectas partes { ut poſt dicetur, ) partim (cam 
ada (1c) diffluer in partes humiliores (propter Deſcenſum ont (ic vb- 
mbitur , nec a partium conniexione impeditur, utpote fluidum ) per 
mp. 1. Cap. 2. Atque hoc (ob candem cauſam ) quamdiu pars ulia 
znet reliquis altior. Redigetur igitur ad ſitum Horizontalem , ſeu 
(em diximns) Sphzricum, : 

Sn aliquid hic accidentarium contingat , ſive propter Fluidi tena- 


i Wazem ſeu lentorem ; (ſive quod ſuperne premens non ita co:mmods 
ls toſſir omnibus partibus accommodare , (quz cauſa eſſe poteſt cur 
*: Wihirargyrum it; vaſe vitreo protuberer ) live ejuſmodi aliud :; id hu- 
t, Wxlcinon eſt , ſed a praſenti conlideratione pracludendum. 


$qua vero ſui parte prz cxteris magis prematur, ut in C ; puta 
er incurmbens D Graye (quod ſaltem gravius fit quam tantundem 
mabentis Aeris , aliuſve quicquid ir xqualiter prementis,) aut ali- 
autcunque vim adhibiram : deprimentur fluidi partes in C , furgen- 
ds alibi aliis, quo locus fiat depreſlis. per prop. 8, Cap. 2. 
WQodque de ſuperficie A B oftenſum eſt, ſimiliter oſtendetur de 
wis alia intra fluidum eidem parallela, ut EF, quz ſcilicet lit 
Ftzrica Terrz concentrica , ſeu (quod nobis hic tantundem ligniti- 
& ut & in ſequentibus,) Planum Horizentale, (conliderato ſcilicer 
lrz centro tanquam in infinita diſtantia,) Nempe, li zqualiter 
aque.prematur, (a Huidi parte ſuperiore, & (iquod aliud et ſuperne, 
winra Auidum , vel Hluido innarans,) fitum retinebit , (icubt vero 


; WP peemicar, puta in G, ab incumbente H, (quod gravius fit quam 
_ | tantundem cujus locum occupat,) ibi deprimetur, ſurgentibus 
# Wjinibus minus preſlis. per prop. 8. Cap. 2, urprius. 

WF Atque hinc, ut totidem Corolaria , inferuntur propoſitiones ſe- 
PW fenes, 

"F 

Non 

irz — I tens 

jo 

uod 

ll F R O f gf 
mit 
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ig.3it. Si Crave D, ſumme fluidi ſuperficiei A B horizontali, in Y;a 


Fig.311, 


*12F * i 2s 
is 32 mY 


MD” : ry. 4B 
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C incumbens, xque gravitet atque tantundem Aeris Yn 
circumpoſiti, (aut quicquid fit quod Aeris inſtar et, Yjrr 
xqualiter prementis 3) retinebit AB fitum horizon Þ] © 
talem. 
(Quod de Aere hic dicitur, & fimiliter in ſequentibus, (. 
militer intelligendum erit de alio quovis quod Aeris Y;, 
inſtar eſt ; puta ſi Aquz ſuper natet Oleum, vel Spirius Wie 
vini, vel horum aliquod Hydrargyro,aut aliquod fimile; Yrf 
nam & hic eadem eft ratio.) «h 


Equitur ex pracedente. Quippe cum C tantundem prxcise pre- MW 
matur ab incumbente D, acli hoc ſublato rantundem Aeris circum- 
politi (aut quod Aeris inſtar eſt) eundem locum occuparet ; zquil- 
ter ubique premitur, F 


— - IJ 
PROP. 111, 


Sin i11lud D minus gravitet quam tantundem circumpo- 
[11 Aexis, aut quod Aeris inſtar (it , (nec avolet tamen, 
aut ab Aere circumpoſito ſurſum pellatur ; ). Aſlurgent 
lubjectz partes C, (utpote minus preilz,) ſublidentibus 
aills, : 

Qui quidem Aſcenſus partium C ſubjearum , eouſque 
perleverabit (nec diutitis) donec fluidi partes lic alcer- 
dentes compenſant ipfius D levitatem, ut aggregatun 
iphius D partiimque fic aſcendentium #qu? gravitet at 
gue tantundem Aeris, aut quod Aeris in(tar eſt. 


Equitur ex prim3 hujus, Quippe dum (propter incumbens D 
levius quam gantundem Aeris , aut quod Aeris inſtar eſt, ut a 
prop. 


- Yi6partes reliquz ; afſurgent partes C {ubjeQz, utpote minus preſſe : 
fer prop. 1. hujus, ) ſubſidentibus aliis, Idque eouſque donec 
9d Huidi lic aſcendir, ut K, una cum D, tantundem ſimul gravitent, 
Wot circumpoſitt Aeris (aut quicquid aliud fit ira circumpoſitum) 
l0 Yum , quantum utriuſque locum impleret, Donec enim id fit, 
ris Wonus premitur ; cum vero, xqualiter cum czteris iplius A B partibus 
ſt memetur. | 
n- Y Pico autem , $7 now avolet D, ant ab Aeve circumpoſits ſur ſum 
xlatr, Quoniam f1 a circumpoſlito aere non aliquo modo deten- 
oY: D levivs ſurſum feretur , (live a levitate ſus, ut dici ſolet , 
” Ye a circumpolico acre ſurſum pulſa, quod potius dicendum eſt; ) 
11 Ytfrens eam cui incumbebat ſuperfictem A B; neque propterea lic 
us Mkendent Hluidi partes ſubjetz , Aere ipſo (depulſo D) zquilibrium 
e; Wrſttuente. Si vero ira ab aere circumpoſito defenſum intelligatur D 
xhoc fiat ; demonſtratio locum haber. 


r1 PROP. IV. 


{ilud D plus gravitet quam tantundem circumpoſiti 
- Þ Aris (aut quod Aeris inſtar eſt,) minus autem quam 
tantundem fluidi ſubjecti : innatabit Dz ſed depreſlis 
eouſque partibus C ſubjeCtis, donec eum ſitum obtinue- 
rt D,ut zquigravitet aggregato Aeris & ſubjefi Fluidi 
quorum locum occupat, 


_— item ex prop. 1. hujus, Deprimentur enim partes C ſub- 
az, quia (propter D gravius quam tantundem Aeris) magis pre- 
antur , aſſurgentibus quz minus premuntur, utpote ab his depullis : 
te eouſque donec litum afltznatum obtinear , quippe tamdiu minus 
zmuntur ſubjez partes. Ubi vero eouſque perventum eſt ut ipſum 
Jzque gravitet atque tantundem ſubjeRi Fluidi quancum impleret 
xm immerſe partis K, atque tantundem circumpoliti Aeris quan- 
m implerer locum partis eminentis I : non ultra ſublider, ſed inna- 
At; quippe jam contigua ſuperficies horizontalis E F, tantundem 


; D Maitur in G, arque (i locum I occuparet Aer, & locum K ſubjetum 
ta Yum ; adeoque ſuperficies E F elt zqualiter ubique preſla. 
r0p. 
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p, prxced. expolitum eſt,) minus gm C quam ſvperficiet 
u 


Fig.311, 


Fig.31 3, 
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PROP, V. 


Si illud D, vel H, non modo pts gravitet quam tanturs | 


dem circumpoſiti Aeris, ſed & quam tantundem ſubs 
jeti Fluidi : Mergetur penitus , ad fundum uſque ſub- 
{1dens, 


a goon; & hoc ex prop. 1. hujus. Stve enim in ſuramo intelligs 


tur, ut D premens partes C ; live intra fluidum ubivis, ut H pre 
mens partes G z utcunque deprimet partes ſubjetas. Nempe parts 
C, quoniam gravius et quam tantundem aeris ; 6 partes G (in 
cunque fluidi profunditate) quoniam gravius eſt quam tantundem itn 
fAuidi;z adeoque C vel G magis premitur quam (1 abeſſet D vel H ejuly; 
locum ſupplerer tantundem fluidi ; 8 propterea magis quam ſuper 
hiciei E F partes aliz. Arque hoc , donec ad. ipſum fundum perie 
nitur. 


SCHOLIUAL 


IT poteſt, (11 fluidum illud non fir in omnibus ſui par 
bus zque grave, ſed prope fundum gravius quam prope ſummun,) 
ut non ad fundum uſque mergatur H ; utpote gravius quam fluidumin 
ſummo, ſed levius quam fluidum in imo. Verum hoc demonſtraic- 
nem non turbat , quoniam ubi eo pervenitur , non jam pRgos 
H quam tantundem ſ«bjef; fluidi. Idemque alibi intellige nbi opus 
crit; aut quod huic zquipolleat : ne opus ſit iſtiuſmodi ſxpius inks 
nuare, 


PROP, 


Cae.XIy, 
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PROP, VI, 


{immerſum H, minus gravitet quam tantundem fluidi cui Fig.311, 
immergitur 5 magls autem quam tantundem aeris (ſeu 
- quod inſtar eſt : ) Surſum propelletur ; idque eouſque 
donec eum obtinuerit ſitum , ut xqu? gravitet atque 
tantundem Fluidi & tantundem ſuperpoliti Aeris (ſeu 
-—_ hujus inſtar eft,) quorum reſpeRive locum obtinet 


TTY7 


al mul ſumpta. 

ns Yo praccize quantum tantundem Aeris ( ſeu = hujus 

j- inſtar eſt,) aut co minds: aſlurget ad fluidi ſummam 

i ſuperficiem, aut ctiam altiUs. 

er emp irem ex prop. 1. hujus, Dummodo enim immerſum H, pig, :1 ;. 


inus Gravitat quam tantundem circumpoliti fluidi ; minus pre- 
ewe G quam ſuperficiet contiguz E F partes aliz ; adeoque partes 
xG, ſimul cum H, ſurſum pellentur a partibus plus prefſis. Arque 
xeouſque donec ad (tum afſignatum pervenitur ; quoniam tamdiu 
mus premirur G. Ubi vero eo perventum eſt, ut iplius H ſeuD, 

extra fluidum ita emineat, ut totum (imul cantum pracise gra - 
tet quantum tantundem Fluidi iſtius cujus locum occupat pars im- 
zh K, & tantundem Aeris cujus locum occupat pars emerſa I, (qui 
dweſt propolitionis quartz , ) ibi perſtabir : quippe jam, ſuperfictei 
{F contiguz , partes oranes xqualiter premuntur, 

Fin xque gravitet atque tantundem incumbentis aeris , (aut quod 
xs inſtar eft:)feretur ad ſummam fluidi ſuperficiem,ibique bay : 
wieſt caſus prop. 2.) nam eouſque minus premuntur partes ſubjetz, 

Sin minus adhuc gravitet : aut avolabit, aut ſurſum pellerur : per 


0p, 3. hujus. 


EEE Sc 


SCHOLIH M. 


Ot andum interim erit ; 1d tantum hic in conſiderationem venire 
quod ex Gravitate f{impliciter conſiderata provenit, non vero 
md aliunde ex Impulſu ſeu praconcepto Impetu oritur, St enim 
enconſiderationem veniat,res omnino ſecus crit, Quippe Grave,utut 
YyyY 2: levius 


ROT, 
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levius quam eſt tantundem ſubjeR1 fuidi ; I1Vi dejiciatur aut depri. 
matur, vel, proprer acceleratum gravium deicentum, vim cadendo con. 
ceperir z non ſtatim in fuidi ſuperticic hzrebir, ſed altius immerge. 
tur, pro impeta quo privs ferebatur. Et (imiliter , [1 ſubmeriug 
Gravc , utut levius {ir quam tantundem fluidi , 6 gravius quan tap. 
tundem ſuperpoliti aeris ; dum tamen vel Vi ſurſum pellitur , vel, 
propter inceptum motum , 1mperum conceperit ; ettam extra ſuper. 
ticiem fAuidi altius in acrem proſtiet, Scd eam Impetus conlideratig. 
nem hic loci pracludimus; ut & in ſequentibus, Quyanquam enjn 
cerrum (it.rem ira fore ; tamen,poſt vibrationes aliquot hinc inde ab im. 
perfaRas, ubi ad quietem redacta res eſt, em ſ1cum obtinebit quag 
indicamus ; & quem, (1 impetus aſciruius abeſlet, ſtatim aſlequeretur, 


—— —— — _ —O— —— = = <——— —— 
_— — n 


FIDE VIiL 


$1 !mmerſum H, *que gravitet atque tantundem Flyidi 
cui immergitur : ſitum quem habet retinebit, ablque 
vel aſccalu vel deſcenlu. 


* T:'z.511, Q Equitur item ex prop. 1. hujus. Quippe cum tantunden gravitet 

acli, eo abſente, locus fluido ſuppleretur ;” \ubjecta {uperticies nes 
que magis premitur in CG, quo hic ab H deprimerccur ; neque minw, 
quo bic affurgeret iplyurzque H propelleret, 


SCHOLIU AM. 


& Ecundum has leges ; reddenda-erit ratio variorum in Fxperimento, 
Torricel(1n9 ditto, Phanomenum, Er quidem, in eam cauſim, 
hc olim (cripta erant, & Societats Regie Lon in exhibits, Auguſtitz W ni 
& 20.1 662. quo plurivm Experimentorum, ibidem tam cenpo:1s 2g 
2atorum, ratio Statica redderetur ; Qualia ſunt qu ſequuntur 
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e. | | 

m PROP. VII. 

t& 

| Mi Hydiargyri, ſubjecto vaſe content), tuperiictes Hori- 
r- MW zontaiis AB externo Aeris prefſui expolita , atque 
- Y Tubus CD, (clauſus in D, & apertus in C,) hydrar- 
n hy implcatur, & dein invertatur, immerlo ejus Ori- 
s: cio C infra ſupcrticiem ſubjecti hydrargyri AB, (ob- 


turato aliquandiu orificio C donec fic immergatur, ne 
Y fydrargyrum invertendo cffluat, atque tum recluſo; ) 

- Y zfque ineo ſitu luttineatur. Quibus poſitis. 
{Hydrargyrum tubo comentum, quod ſuperficiei A B 
JW cninet, pliis gravitet in ſubjectas partes C, quam preſlus 
li MW incumbentis aeris in reliquas ejuidem A B partes ; fiet 
e Wl deſcenfus in C, depullis quz a latere ſunt partibus mints 
prefiis , etiamli a preſſu ſuperincumbentis aeris, clauſo 
in D tubo, defendatur Hydrargyrum tubo conten- 


a 
tum, 

Wb quidem delcenſus eoutque perſeverabit 3 donec, 

; . =” , 
efflucnte Hydrargyri parte (relido intra tubum ſpatio 
Di vacuo Hydrargyri,) & ſurgentibus {propter hunc 
fluxum) ſuperficiet A B partibus reliquis 3 quod ia 

o, © Tubo reliquum eſt I C tantundem premat C quantum 


i, W Aer partes reliquas ipſius AB: evnimque litum reti- 
[; MW nebir, | 


Atet ex prxcedentibus. Quippe dum Hydrargyrum tubo con- Fig, >1 ;, 
tertum (utut ab Acre ſuperne defenſum) plus premat C quam ab 

* premuntur partes re:1qua, deprimetur C (hydrargyro eftu- 

%:) ubivero eo perventum eſt ut hydrargyri rel1quum Cl ranton- 


/ 


* C H Q- 
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SCHOLIT Af. 


lco autem, Spatium DI vacumm Hyarargyri:non enim hic libet(ng. py 


que opus eft ad przſens negotium) diſputare, num fit (implicit 
Vacuum, necne. Siquis enim vel gratis aflerat, vel aliunde probatyn 
car, materia aliqua repletum eſſe, quod vel pondus nullum hahex 
vel nullum quod in ſenſuura noftrorum obſervationem incurrat ; ngkiz 
illud hacin re neque obeſt neque prodeſt. 


Dico etiam p/us gravitat , & tantunaem gravitat , potius quan 
plus aut xque Grave eſt : Quoniam que in ſe que gravia ſunt, jof. 
ſagt tamen pro vario [itu inxqualiter gravitare. 

Arque hic occurrit primo expedienda difhcultas z Cur, (i Tuby 
erettus D C, in (icum obliquum reclinetur ut GE, Hydrargyrumij 
hilominus inibi contentum E F in fitu obliquo, in eadem altitudins 
perpendiculari conliſtet arque Cl in ſitu ereto ; cum ramen (proper 
F Elongiorem quam C 1) ſuſpenſum Hydrargyrum F E plus (it (ades 
que gravius) quam C1]. 

Hxc autem difhcultas facile ſolveretur {i non ſubeſſet latentiorliz, 
Quanquam enim verum fit, Cylindrum reclinatum F E majoremeſe 
ercto C1, & plus Hydrargyricontinere : tamen non minus intrin 
verum eſt, Bafin etiam ampliariz nam eju{dem Cylindri ſe&tio0h- 
1iqua E (Elliptica) longior eſt (nec latior ramen) quam ſeiore 
(circularis) C,, adeoque baſin E in eidein ratione majorem ell 
baſe C, qui rea E (ellipſeos Axis major) longior eſt, quam C retk, 
Circuli diameter, eademque Ellipſeos axis minor, 

Sed & (quod mox demonſtrabimus) in eadem ratione prolongatr 
C in E, qua prolongatur Clin EF ; Ur non fit mirum ſuper majore 
baſe (clliptica) plus hydrargyri ſuſtineri (& quidem in eadem ratione 
plus) quam ſuper minore (circulari) C; utur C & E (int ejuſden 
Cylineri ſe&tiones. Si autem intelligatur ,” ſuper eadem baſe E, Cy- 
lindrus E K , invenietur ejus portio que alta E H, tanturdem hydra 
gyri continere atque EF, propter Cylindros (aut Priſmata,) fupe! 

cadem baſe xque altos, invicem zquales. At vero jam, Cyſlindrs 
(eu Priſma) E H (propter majorem balin) major erit quam CI]; 
atque in cadem ratione major, qua balis baſe major eff. 
Quod autem eandem rationem habeat C ad E, quam CI ad EF, 
"lic oftznditur. Inrelligatur Cylindrus CD lituere&o ſeRionem h& 
1:z0rcalem Gabens LCM Circularem, obliquam vero N C O ellipt» 


cal; 


_ 


! 
1 
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a: atque reclinetur Cylindrus hic in {titvm FG, ut {cio illa 
BicO jam flat in firu NEO horizontaits, cut infiftat Cylindrus 
F+ inclinatus ereto E H zqualis (propter eandem utrobique rzm 


v, 


(ne vip cam altitudicem,) 1ps1que Cl xque altus. Manifeſtum eft 
Citer dﬀeniſs, in NE O reCtam, perpendiculzri F C, ) propter xquaics 
tun Wales FE C, LNE, adeoque (imilia triangaia rectingula FE C, 
bex NL; eandem habere rationem EF ad FC, hoc et, ad CI], 


am habet N Ead EL, ſeuNO ad LM, hoc eft, quain habet batis 
F:baſin C, Quod demonſtrandum ſuſcepimus, 


&d nova hinc ſuboritur difhicultas. Quippe cum ſuper eadem bate 
Cylindrus E H in litu ere&to , tantundem contineat Hydrargyri 
in ſitu obliquo E F ; quidni magis in bafin illam gravitet 
Hquam E F , propter Deſcenſum illic Decliviorem , (gravitant au- 
ualia Pondera in ratione Declivitatuin , ſeu reciproci re&tarum 
talrarum , per prop. 19. Cap. 2.) adeoque, quidni batis E in 
obliquo E F plus hydrargyri ſuſtinere valeat ( & propterea Cy- 
n altiorem) quam 1n litu ereto EH, | 
Verum &&. hic paria paribus compenſanda funt. Quippe, ut Hy- 
wpyrum per deſcenſur obliquam F E minus deorſum premir quam 
*C vel HE (perpendicularem) premeret ; lic & vis ſurſum in E 
# Hydrargyrum ſuſtinet) minus premic ſurſum per E F quam 
EH premeret ; 6 quidem in eidem utrobique ratione , propter 
utrobique obliquitatis angulum EFC feu FE H, Adeoque 
minus valet Vis furkun in E ſecundum diretionem ſuam E H di- 
$* ſurſum premens, ſuſtinere pondus Hydrargyri ſecundum direti- 
m ſuam H E deorſum prementis, quam Viseadem per E F directicni 
ZE H obliquam , ponds idem F E direRioni fuz F C pariter ob!i- 
m deprimens ſuſtinere , propter vires utrobique in eadem ratione 
MINut as. 
Vel fic idem explices, © Qui ratione impeditur defcenſus hydrar- 
Im, rea tendentis deorſum , a latere MO (producto) pondus 
partim ſaſtinente , eadem ratione impeditur aſcenſus vis refta 
lupet Wim tendentis in E, alatere (prodncto) N L eundem partim coer- 
1rs We ſuperne ; (proptcr eandem utrobique obliquitatem ; ) adeoque - 
Cl; Yin , quz prius erat , manebit ratio pretſuum contrariorum, 


0 [ile 


37 wpereſt adhuc alia difficultas expedienda, qua non tam ex Situ, 
wn ex Figura tubi ſea vaſis ſuperpoſiti oritur, Conlideravimus 


lip im katenus Tubos ſuperpolitos ranquam Cylindros feu Prifmara , 
cam; : | | enuiders 


Fig. 
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cjuſdem ubique Craflitiei ; (quod erat neceſſarium ubi de mole ſg 
pondere ſuſpenli hydrargyri agebatur : ) Poteſt autem ſuperpogj 
Tubus ſeu Vas cujuſcunque figurz , quod vel plus vel minus hydrgr. 
evri continebir quam Cylindrus ſeu Priſma ſuper cadem bale xgye 
altum ; altitudo ramen fuſpenli bydrargyri in omntous eadcm erit, 

17, Verbigraila ; In tubo Capitato CH, atque in Acuminato CK, 
exdem erit Hydrargyri C1 altitudo, atque in Cylindro illic in{criptg 
hic circumfcripto. 

Cauſa eſt , quod illud Hydrargyri quod in C H extra Cylindrum 
eſt, nontam a C ſuſtinetur quam a .ubi partibus ſeu 1teribus fib; 
ſubjectis, quippe quibus fic maneutibus non poterit iu nill a latere 
latum iri quo Jeſcendar : Ne autem ad latus ferantur Hydrargyri par. 
tes, (live que in Cylindro CH, live qua extra ilum,) fe inuruis 
occurlubus & contrario niſu impediunt , utnihil a Cluſtironuc Neb 
rerquam quod eſt intra Cylindrum CH, Dummodo enim quod in. 
tra Cylindcum eſt ab xquipollente Vi in C ſuſtinexrvr vie devidut; & 

uod extra eſt, (imilicer a Tubi lateribus : perinde eft 2cli ſolid 
Endo , [ed minime plan», cocrcerentur utraque z quo poſito, ſuperfi 
ciem ſupernam Horizontalem fore ad prop. 1. hujus oicilum cf, 
Simi/1 modo z quanquam, in tubo Acuminato C K, minus continet- 
tur Hydrargyri in trunco C I quamin Cylindro huic circumſcripto, 
attamen non altius aſccndet in illo quam in hoc Hydrargyrum, Quip- 
pe, quantum ad eas bafis partes ubi libero aſcenſui locus patet, ad 
juſtam altitudinem aſcendet CI ;z non ultra tamen, ne quxz ſubjette 


[mt ſuperficiei A B partes plus czteris premerentur, 6: preſſz deſcen- # 


d&crent donec ad juſtam altirudinem perveniretur : quantum vero ad 


eas iplius C partes quibus convergentta tubi latera liberum aſcenſum 5 
non permittunt , quod deeft in pondere hydrargyri ſupereminents, ! 


ſupplerur a coercentibus tubi lateribus ; quippe quz, vtut non & 
primant wut vis contraria , coercent tamen ut impedimentum , ne 2- 
£15 pollic a vi interne ſurſum premente Hydrargyrum protrudi, 
Acque limile in aJtts calibus fiet judicium. 
Si vero vala ſuperpolita, non tantum hgura lint divers a Cylindrica 


ie Priſmartica, quod hic ſupponitur ; ſed ctiam obliquo litu ponartur, 


quod {upponebatur in difficultate priori : qua .utrobique repolita 
funt ; hic, conjuntta, locum obtinebunt : adeoque quacunque {it vals 
rorma, & quocunque fitu ponatur, ad eandem ſemper altitudmen 
(quatenus coerceiitia valts latera non impediunt) hydrargyrum 4 
{ccndet. 

Nos autem tum hic tum in ſequentibus (praſertim ubi moles ſuſpenſ 


hydrargyri 


o# 
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wdrargyri con{ideratur aut calculo ſubjicitur) Cylindricam tubi for- 
nam potiſſimum ſpeftamus : Inde autem, vi illorum quz in hoc 
&holio tradidimus , utut non quo ad eandem molem feu pondus , 
ao ad candem tamen altitudinem ſuſpent1 hydrargyri , ad vaſa cujuſ- 
cunque torme, utcungue inclinata eadem transferentur. 


—— 


PROP. IX, 


Poſitis ut pritis 3 $1 Tubus fic inverſus vel ex fe tam brevis Fig.313, 


fit, vel Orifictum infra ſfuperficiem A B tam alte immer- 
ſum habeat, vel denique ita inclinetur tubus , ut quod 
inibi (ſupra AB) continetur Hydrargyri minus gravitet 
in partes ſubjectas, quam aer 1n reliquas : Non effluet 
Hydrargyrum. 


I $&d &, fi (manu vel alias) Tubus elevetur, aſcendet etiam 


intus Hydrargyrum 3 idque donec ad eam fſtationem 
perveniat, ut tantundem in partes hibi ſubje&as gravitet 
quantum in rel1quas Aer. 


i veronon aliunde elevetur Tubus 3 non ab Hydrargyro 


propelletur ſurſum: ſed deprimetur potitis (fi locus 
infra fit quo recipiatur) ab incumbente aere ; nii ali- 
inde ab acris vi defendatur, 


I enim tubus E brevior fit, vel ita immergatur orificium ejus ut 
quod ſupereſt C E brevius fit, quam ut inib1 Contentum Hydrar- 
TTrum tantundem premat ſubjectum C quantum ab acre premuntur 
nrtes reliquz ; vel etiam, {1 rubus F, utut ſatis Hydrargyri continere 
enſeatur, ita tamen inclinetur ut non ſatis gravitet : Non deprimentur 
rartes ſubjetze , utpote non magis preilz quam reliquz ; (ſupponi- 
aus enim Tubds manu vel alias ita ſuſtentos ut ab Aere Tubis in- 
umbente nulla vis hydrargyro inferatur.) | 
Quinimo {1 elevetur tubus ; aflurger inib! Hydrargyrum, (loco 
um tao quo recipiatur,) propter partes ſubjeftas minus preflas 
Jam quz geri exponuntur. Idque eouſque donec ad altitudinem 
CI pervenitur, (qua ſtatione ſupponimus partes ſubje&as xque cum 
eliquis pretlas ; ) quippe tamdiu minus premuntur, adeoque Hydrar- 
Trum a partibus plus preſſis intro pellitur, 
L1t7 $ 
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Pi 
$i vero altius elevetur tubus, utadD, ind tubi quod eſt ſupra 
manebit hydrargyro vacuum ; quippe, cum partes ſubje&z jam {- 
que cum reliquis premantur , ceffabit illa ſurſum protruſio.; (nec 
ob decantatam olim Fugam Vacui ſurſum altius trahi , experimentiz 
nunc dierum ubique gentium notis abunde comprobatum eſt.) 

Similicer (i rubus F inclinatus , erigatur ; aſcender ſimul Hydrar. YN, 
gyrum , tubum replens: ita tamen ut {i altius erigatur quam eft 
Cl; quod ſupereſt, ut I G, manebit hydrargyro vacuum , ob cauſ 
modo diftas. 

At vero ſj tubus ile brevior, ut E , (ibi permittatur.z non tamen ab 
Hydrargyro aſcenſum moliente ſurſum propelletur z ſed, contra,detru- 
detur ad tundum uſque ; (niſi quatenus ob Tubum minus gravem quan 
tantundem Hydrargyri impeditur.) Non quod Hydrargyrum alibi 
acre preſſum non valeat illud in tubo Ge ſuſtinere 8 ſurſum pellere , {eq 
quoniam (niſi tubus alias ſuſfineatur aut. ab externo aere defendatur,) 
non tantum ab eminente hydrargyro , ſed & a ſupereminente acre 
cuburn cum _hydrargyro deprimente, premuntur partes ſubjefz, 
adeoque fortius quam reliquz , propter hydrargyrum in tubo Pl 
pravitans quam tantundem aeris : Quamdiu autem mana vel alias (uſt 
netur tubus , eo impeditur acr ille (ob tubum in ſuramo clauſum) ne 
gravitet in partes tubo inclufas aut illi ſubjetas, 

Sin alias, quocunque modo, defendatur tubus ille brevior a { 
perno aere.; non modo ſuſtinebitur, ſed 8 ſurſum propelletur (donee 
ad Altitudinem [I 2 rr”, ab hydrargyri partibus reliquis plis 
preſſis quam quz Tubo ſubjiciuntur ; propter ſuperficiem AB eolod 
minus preſſam. 

Tota demonſtratio dependet ex prop. 1. hujus , varie pro vatis 
calibus applicata, 


PROY, 


RESEFSEAEBESSESESTTEESED: FM) 
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nec 

ts PROP. X. 


ar- Yfofitis ut prits 3 Si tubi (ic inverſi altitudo (ſupra AB 
et } planum) CD, tanta fit quanta eſt CI, aut ca wajor 3 
ils F. quo Hydrargyrum inibi contentum tantundem gravitet 
in partes ſubjeCtas quantumaer in reliquas : non minori 


q Vi ſuſtinebitur tubus, nedum elevabitur, (five id manu 
:n | fiat; five librd,poſitis eribus inadvers lance z five 
iþ Y utcunque alias;z ) quam quz potis fit ſuſtinere ſeu ele- 
ks Y yare (prezter ipſum tubi pondus) totum ſuperincum- 
r,)  bentem acrem, ſeu (quod eodem recidit) tantundem 
- hydrargyri quantum #quet Cylindrum CI. 

I 


—_— enim tanta ſit tubi intus altitudo ut retinere poſſit tan- Fi X 
tum hydrargyri quantum valeat ita premere ſubjeftas partes 183 14» 
m reliquz ab acre premuntur;(vel etiam major; quod tamen ca- 
non mutabir, quippe plus inibi non rerinebitur, quzcunque fuerit 
titudo tubi , ſed _ ſupereſt ſpatii 1D relinquetur hydrargyro va- 
om ; ut ſupra oſtenſum eſt; ) adeoque non adjuverur vis clevans a 
ipartium hydrargyri extra tubum ranquam plus prefſarum ſurſum 
te quod partibus C ſupereminer , ranquam minus preſlis : Su- 
nendum jam erit vel elevandum , non modo tubus ipſe cujuſcunque 
kerit ponderis , ſed 6c rotum illud aeris quod tubi cavo ſuperincum- 
lt; (Tbs, inquam, Cavo; nam quod Tubi lateribus utcunque 
is ſupereminet, ab Hydrargyro Tubi labiis ſubjeRto ſuſtine- 
tur.) Nam niſi hoc fat,tubus (qui hydrargyrum jam deſerturus eſt,ur 
quod altius non propelletur,) non ſaſtinebirur vel elevabitur. Cui qui- 
&m, cum Hydrargyrum, ex pulſu ſurſum, jam nihil fterat auxilii ; (ut 
frius tulerat , cum ad juſtam altirudinem nondum pervenerat , ) nee 
pollit aer (propter tubi orificium , quod ſupponimus, in hydrargyro 
nfra A B otes,) ut alibi fhier1 ſolet , circuitu tato, a tergo in 
beum dereliftum ſuccedere, (adeoque , quod cx prop. 1. hujus facile 
lemonſtrabicur, tantundem quali ſurſum propellere, quantum ſuperne 
{primit ; dempto ſaltem pondere quo res elevanda Wperat tantidem 
O02 tris pondus : ) tantundem virium in ſuſtinente vel elevante require- 
' Yr, quantura (przter ipſum tubi pondus) rotum illud aeris quo cavum 
£722 2 premitur 
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premitur ſuſtinere aut elevare poterit ; (dummodo enim Vis ſuſti. 
nens aut elevans vi deprimente minor eſt, non ſuſtinebit aut els. Y 
vabit . per prop. 12. Cap. 1.) Id autem aerts quod fſuſtinendum 
aut ſubmovendum eſt , aquipollet hydrargyri Cylindro C 1, ((. 
cem dempto tanudem aeris pondere cujus locum occupat CD, Fropter 
Amoſpharz minorem alticudinem ſupra D quam ſupra C, quay 
nerito tamen negligi poſſit ; ur & (ubmerſa tubi labia minus gravia 
quam tantunden hydrargyr1 ; cujus dittcrentia auterenda erit, (f tri; 
agas, a pondere etevando. Sed hac negligimus.) Cum enim, Vis 
aeris extra Cylind:um hydrargyrum deprimens, tantum premy 
partes {ibi ſubje&tas quantum hydrargyrum in tubo premit ſubjeR;; 
{bi (quo ſuperficiei partes omnes xqualiter premantur,) tantundem 
valer pondus aeris incumbentis quantum Cylindrus hydrargyri altity. 
dinis Cl: at i2itur tubus elevetur , adeoque ſubmoveatur Vis aerj 
deprimens, vis ea reGuiritur quzz potis lit (prxter exceſſum ponderis 
tabi ſupra pordu3 tantide acris cujus locum occupat , quod elt tplun 
Luo! pondus in acre,) etiam tantundem hydrargyrt elevare quantumeſt 
Cylindrus C1 : &, quo ſullineatur, que hydrargyri tantundem potjs | 
git ſuſtinere, Quod demonlſtrandum erat. | 

2.319. Adcoque li intelligatur tubi fundus D (fili ope) de libra pendere, | 
atque ex adverly pondus P: quo hoc tubo Gravato xquiponderet, 
requiritur ut @quet pondere tum tubi pondus (demprtis ſaltem , quis 
_— | {ops rum tantum hydrargyri quantum xquet Cylin» 
d-ym CT, 


« PROP, 
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un PROP. XI. 


planum) C D, minor {it quam CI, (quo, focus eſlet , 
rertingerct hydrargyrum 3) adeoque, qui partibus re- 
Vs Þ liquis eminet, acer praponderet : Quantum valet hxc 
2 Þ orzponderantia, tantundem preſſui in C furfum conce- 
3 I dendum eſt 5 quod xquipollet ſublationi tantidem pon- 
n JF deris incumbentis, aut ponderixquali in advers lancc 
* Y ofito : Adeoque tanto minor Vis ( five in tenentis 
nanu, five ponderis in adversi lance politi, five alias 
ſmiliter applicata,) requiretur ad tubum ſultinendum 
n hoc caſu, quam in caſu propoſitionis przcedentis. 

Fiz vero in e1 altitudine ſuſtinere potts eſt Vis, non ta- 
nen altius elevabit ; propter pondus elevando auctum, 
ku minutum ſubſidium Vis ſurſum prementis ; ſed ne- 
we in majore altitudine ſuſtinebit. 


Um enica Vis ſurſura in C, potis fit ſuſtinere tantundem pon- 
leris quantum eſt Cylindrus Hydrargyri , ſuper ei baſe, altity- 
m habens C1, litque C D eo pondere minus : Suſtinere valebir 
&nili aliunde impediatur, elevare) przter illud hydrargyri quod 
mbir, tantundem ultra ponderis , quantum illic a juſto pondere 
t; Adeoque tatito onere ſublevare ſuſtinentis manum (ſeu quod 
winſtar e{t ; ) & propterea tanto minus virium requiretur, quam 
acaſus eſt propolitionis przced.) tt Hydrargyri Cylindrus juſtam 
wdinem C I obrtinerer. 

tquidem fublidiura illud a vi ſurſum premente propter Hydrargyri 
einem inſti minorem , tantundem eft atque additamentum 111 
poliens ſaſtinentis viribus additum , ſeu pondus xquipollens in 
3a lance polizum, Et, (3, quod porro dectt ad pondus prop, pra- 
Lrequiſirum, in lancemillam immitratur ; ſaſtinebicur rubus (cum 
anbente acre) pariter atque [1, in caſu prop. przced, totum 11d 
{15 immittererur. 


& vero, utut tubum lic ſuſtinere pollit, ncn tamen elevare poterit, 
GUUNNIAZE 
{ 


* Pyltis ut prius 5 $i tubi fic inverſt, altitudo .Cfupra AB Fig. z1 9, 
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quoniam prout elevatur tubus (donec ad juſtam altitudinem C 1 ge. 
yenit) aflurget intus Hydrargyrum (propter locum jam fatum 
recipiatur) adeoque minuitur quod ou erat ſublidium , adeoque yi 
(debilior fa&ta) rubum ſuſtinere in ea altitudine non potis erit, 

Er quidem, (1 alia vi alias eleverur, {ibi ramen permiſſa ; adem 
— = morn Sin _ derrudatur ; eo afſurget : ut 

rzter illud oneris qu eri P zquipollet , reliquum quicqui 

Gd lleat - —__ Evlindro CI, "_ = . _ —o 
mon{trata conſtant. 


SCHOLIU M, 


_ rei huc redit, Aquabilis acris alibi incumbentis preſſyr, 
poteſt (per zquiponderantiam ſuam) ſuſtinere in C , Vel Colun. 
nam Aeris zquialtam ; Vel Columnam Hydrargyri eidem Xqipo!. 
lentem ; Vel partem hujus partem illius (quz ſimul earum alter: zqy. 
polleant: ) Non antem utramque totam , aut plus quam quod eaun 
alteri zquipolleat. 

Adesque , Si pars C, externo Aeri expenatur : ſaftinebitur ki, 
ut in partibus reliquis , Columna incumbentis Aeris. Sed tune niki 
ultra Hydrargyriſuſtinebit vis ea, nedum elevabir. 

Si ab incumbentis Aeris preſſu (inverſi tubi fundo , vel alt) & 
fendatur : ſuſtinebit, iſtius vice, Columnam Hydrargyri cid 
#quipolleritem z aut etiam (11 locas (it quo reciptatur) rantunkm 
elevabir. At verd jam nikil Aeris ſuſtiner ; quippe a quo defe 
ab inverſo tubo, qui aliunde ſuſtineri intelligitur ; puta a rene 
manu, vel pondere 1n adversa lance. 

Si vero ab incumbentis aeris preſſu defendatur quoad partem,/k 
non quoad totum;z puta a pondere P in adversa lance quod minwli 
quam ut totius aeris preſſui zquipolleat : potis erit, propter hoc 
{:dium ; ſoſtinere, non tantum totum acrem incumbentem , (qu 
quidem line auxilio ſuſtinerer,) ſed & tantundem Hydrargyri « 
iſti auxilio xquipolleat ; neque ſuſtinere tantum , ſed & (ops 
eouſque tubum impellere donec tantundem recipere poſlic. 

Sin denique pondus P in adversa lance majus (it quam ut aeris prth 
ſui zquipolleat : proripiet tubum (niſi aliunde impediatur) in alt 
etiam extra ſubjeftum Hydrargyram, 

Exempli gratia. Intelligatur ſuperficiei AB, pars C (inverſot 
incluſa,) tantz amplitudinis eſſe, ut quz, aperto aeri expolira, c 
lumnam aeris ſuſtineret Ponderis pnciarum 1 2 unius Libre ; (adec 


$ 
j 


- 
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alia quzlibet huic zqualis , propter xqualem aeris prefſum, tan- 
em ſuſtinere intelligenda eſt : ) 8 propterea, {i ab hoc aeris 
ſa penitus detendatur , rantundem Hydrargyri , iſtias vice, . ſu- 
re poterit ; hoc eſt, columnam hydrargyri Unciaram 12 unius 


— 


Camque Tubus, quo ſic ab aere defenditur C, num pondus ha- 
, Ponatur hoc, Unciarum 2, (Pondus aeris, qui cubi Jateribus 
inet non computamus ; quoniam id ab Hydrargyro tubi labjrs 
«Ro ſuſtinetur,) 
Tatum igitur Onus (tubi eum ſuperincumbente acre) eric Uncia- 
14 ; quod aliunde fuſtinendum erit, quo pars C tots preſſu 
wtubique liberetur. Quod fa&tum intelligatur, polito, in advers3 
z, pondere P, unciarum 1 4. 
inebit igitur C (ab omni alio pondere lic liberata) columnam 
argyri Unciarum 1 2, (utpore vi ſurſum in C prementi zquipol- 
m , ) atque ad illam alritudinem ((i opus (it) rubum fic libratum 
ellet, Donec enim hoc fiat, minus premetur C. quam partes 
X ;, nec nn —_ officir uu cum incumbente 
, urpote qui ſunt cum P pondere in zquilibrio poſiti, Verum 
| en, want P, gravius efle debet (puta ud. 2, propter 
tubi,) quam eſt ſaſpenſa Hydrargyri columna , utut Hydrar- 
t illud non a P pondere, fed avi ſurſum in C, ſuſtinearur. 
Srero a Pondere ÞP auferantur , verbi gratia , unciz 4, ut nonniſi 
kperlint , non potexit hoc pondus; Tubi aeriſque incumbentis 
m ſuſtinere (utpote unciarum 1 4,) ſed iſtivs tantum 1 © uncias 4 
pie reliquis unciis 4 adhuc urgerur pars C ; que itaque (cum non 
pluſquam 12 uncias omnino ſuſtinere) non ultra 8 uncias hy- 
yri (quz cum illis 4 conficiunt-1 2) ſuſtinere poterit. Sed 6 ad 
quiritur contraponderans P,unciarum 1 ©, quod gravius lit (puta 
mes) quam ſuſpenſum Hydrargyrum-, unciarum 8 ; utut hoc; 
aP, ſeda.Vi in C ſaſtineatur. 
Yo demptis unciis 4.,tulleretur totum Pondus P unciarum 1 4,vel 
inde demerentur unciz 1 2 : Sublideret Hydrargyrum omne cum 
d Tubo ; vel _ 2 unciis;quippe jam pars C onere faltem un- 
12 (quo majus terre non poteſt) Oneratur. (Saltem (i tubi par- 


—— 3-3. 
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bſidendo demerſam ponderi eximamus;atque etiam,(i omnes mi- 
ſeare velimus,exceſſum ponderis Hydrargyri ſupra pondus de- 
partis tubi RT tanta non ſunt quin hic merito poſſint negligi.) 

jm ex demptis 1llis Unciis 4, reſtituantur unciz 2, (quo Pondus 

dfiat unciarum 1 2 ; adeoque ex omnibus 4.4, nonnili unctis 2 pre- 
matur 


ot 
ra, ( 
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mawr C , ) Afurget Tubus donec ſupra A B emergant Hydrargyi 
und aliz duz : Adeoque ſuſtinear C, a preflu aeris tuv1que Uncizs? 
atque Hydrargyri uncias 10 ; qua: limul tactant iplius juſtum ony 
unciarum 1 2. Sed & adhuc pordus P uncitarum 1 2, majus eſt (put; 
unciis 2) quam ſuſpentt Hydrargyrt unctarum 10 ;z utut hoc, nonaP! 
{ed a V1 in C luttmeatur., F | 
Atque li adhuc reſti:uantur aliz 2 Unciz , quo hat Pondus P (x 
privs) unciarum 14 : Aſcendet Hydrargyrum ad juſtam altitudinenY : 
C I, (cubumgue, (1 opus {1t, eo propefler,) quo pars C (ab alioonere & 
penitus libera) ſuſtineat Hydrargyri” Uncias 12, que prefſui aerizic ; 
* LL 

1 

Þ 

a 
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reliquis partibus xquipolleat, | 
Art vero {i porro augeatur pondus P, ut hat, verbi gratia, 
ciarum 16 : Surſum adhuc in alrum proripietur tubus (propter pan 
deris przpollentiam ; ) ſed non {imul Hydrargyrum, (utpote que 
jam 2d (ummam altirudinem aſcenderit quam ferre poteſt C, ) ſedr 
linquerur ſuperna tubi pars hydrargyro vacua. Idque eouſque, done 
vel obice impediatur deſcenſus ponderis aut aſcenſus tubt ; vel (alt 
donec, emerlis extra ſubjeuma hydrargyrum tubi labiis, Hydrargy: 
ram inibi contentum (via jam patente) totum decidar, eique protin 
{uecedat Aer irruens, tantundem quali ſubtus propellens ſurſum, qur 
tum ſuperne deprimit tubum ; ut jam nihil- alind ſuſtinendum re 
quam ipſum tubi pondus, : 


Quod autem Experimenta his Demonſtratis reſpondebunt; un 
tum abeft ur metuam, ut ea jam ante in Socrerare Regia adminiſtr 
fuerint (& quidem cum hoc eventu) quam hxc primo ſcriberent 
(Anno lt], 1 562, ut ſupra inlinvatum eſt.) Nempe, przter notion 
Experimenti. Torricel}iant phxnomena ; (quz recenſere non erit 
pus,) obſervatum erat, 1. Situbus ad juſtam altirndinem 'Cl ene 
deretur z opus erat in adyersa lance quo ſuſtineretur tubus, pond 
aliquanto majore quam erat Hydrargyri ſuſpenſ1 pondus , (&q 
dem tanto majore quantum conjeftando xftimabant ipſius tubi p 
dus.) Idemque acciderer, (1 altius adhuc elevaretur D ; reliQo Il 
hydrargyri vacuo. 2. Si intra juſtam alritudinem C1, abide 
CD, minort opus eflet pondere in advers3 lance, quo (propter z$ 
librivm) ſuſtineretur tubus ; & quidem tanto minori quanto ml 
erat pondus hydrargyri ſuſpenti. 3. Si ramen ſuperfluum illud pot 
dus 2ut ejus pars aliqua (ultra quam quod necefſarium erat) in 1a 
relinqueretur ; aſcenderer Tubus, una cum hydrargyro, donec te 
£quilibrium. 4. Denique, fi pluſquam i!lnd ſuperflunm pon 
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ici eximeretur z ſubſideret tubus, una cum hydrargyro, ad zqui- 
rium. Et quidem , univerlim , (prout in Regiz Societatis Com- 
nentariis res ſummarim colligitur) Ponds in adversa lance contra- 
Wer ans , equipollebat ſuſpenſs Hydrargyri , cnjuſcungue altitudints , 
aque ſimul (quantum conjett anao eſtimabant ) ſuſpenſe Tubi es parts , 


Y we agnans in ſubjetto vaſe hydrargyys ſuperficies [uperem:- 
what 


Quz quidem res, cum primo aſpe@tu incautis nonnullis, atque ad 
rm {taticam minus attentis , facile imponeret ; quaſi ab adverſo pon- 
kre P ſuſtineretur, non tantum Tubus iple, ſed (proprer neſcio 

m cum tubo connexionem , ſeu Vacui tugam) contentum inibi Hy- 

yrum : Quo ſcrupulus ille facilius tolleretur ; ea ſtatim ſcripli 
quz in hoc Capite ha&tenus habentur, (eiſdem fere verbis, nili quod 
im in Propolitionum 6 Demonſtrationum formam redaRta fint, ) 
ademque Regie Soctetati exhibui , verbo quidem Avuguſti 13, 
1662, quo Obſervata illa libero ſermone exponebantur ; atque de- 
kde (id rogatus) ſcripto etiam Aug. 20. quo die etiam Obſervato- 
mm illorum ſurgma ab iplis Obſervatoribus ſcripto exhibebatur. Qui- 
hs oſtenderem , ex Principiis Hydroſtaticis, rem ita omnino acci- 
kre debere, {i ſuſpenſus Hydrargyri Cylindrus poneretur a Viin C 
irfum premente ſuſtineri, dummodo inverſo Tubo ab incumbente 
ere detenderetur, Tubuſque ille ſuſtineretur aliunde. 


$i vero jam quzratur , Quanta fir illa alticudo CI; ubi, propter 
xeſſum aeris in partes reliquas, conliſtet ſuſpenſum Hydrargyrum 
wpra ſubje&ti ſuperficiem A B : 

Dicendum ett , Altirudinem iilam neque omnibus Locis , neque 
mnibus Temporibus , eandem eſſe ; ſed, pro varia Aeris Gravitate , 
hbinde mutart. 

Hic autem Ox9, quomodo fe res habet, quaſirum ex propriis 
0bſervatis colligere licuit , fic habero. Jam ante Sex Annos, Tu- 
hum (Quatuor pedes longum cum ſemiſſe) implendum curavi Hydrar- 
ro, ab intermiſto Aere diligenter purgato, (non ſummi tamen 
Aligentia ; ) eumque lic impletum invert! obturato primum Gili- 
xnter orificio, nec prius recluſo quam infra —_— Hydrar- 
gri in ſubjecto vaſe contenti demergereturz dein, tacta ſubtus exeunc 
peſtate, etfluxit Hydrargyri tubo contenti pars magna , cum im- 
ſtu norabili , fa:tiſque propter impetum illum vibrattonibus aliquor, 


JW wbliſtebar tandem ad altitudinem Unciarum pedis Anglicani (plus 


dinus) 29. Tubumque cum ſubjeRo vaſe ( cujus fundo nitebatur 
Aaaaa apertum 
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aperrum tubi orificium , ſed ita ut intrandi & exeundi a Vaſe in Tubuh 
Hydrargyro via non intercluderetur) in pegma quoddam prius ad id 
paratum intuli, atque in hunc diem in eo ſtarn conſeryo. 


* Nec ita mult6 poſt ; ſcilicet a Calendis Januariis Anni (exeuntis : 
1564, fed) ineuntis 1665, Ephemeridem continuam Altitudinis Hy. | 
drargyri in Tubo contenti, iupra ſtagnantis in ſabje&to vale ſuper.. © 


ficiem , inſtitui , (nili cum forte me do1no abeſle contigerit,) atque 
etiamnum inſtituo. 

Obſervavi autem, ut plurimum, infra triginta Uncias pedis Angli. 
cani ſublidere , ſed ſupra Uncias Viginti octo z -intra hos limites ſub. 
inde nunc aſcendendo, nunc deſcendendo. Semel autem iterum 
tantillo ſupra 32 aſcenderat , ſemelque ſubliderat infra 28, (ſed yix 
aur ne vix decima unius Unciz parte, utrovis caſu,) ut altirudo medi 
fir Uncitaram 29. 


Verum quidem eſt , me aliquories comparaſle altitudinem in Tubo | 


meo, cum altirudine in Tubo {1militer inverſo Honoratiſſtmi D, Boyliz 
dum hic Oxonii ageret ; atque altitudinem illius, altitudine mei, ali- 
quanto majorem deprehendiſſe, (quaſi ofava parte unius unciz, (i 


rice memini,) live quod in variis ejuſdem urbis locis poſiti fuerint Tubi,. 


five quod Hydrargyrum ejus meo fuerit aliquanto levius , five quod 
alterum altero fuerit ab intermiſto aere aliquanto depuratius, non 
dixcrim : ſed exiguum quicquid eſt diſcriminis innuere viſum eſty 
quo perſpiciatur tantillum diſcriminis ex minutis & non obſervatiscir- 
cumitantiis oriri poſle, . 

Obſervo etiam, a Scriptoribus Gallis, altitudinem aſſignari ſolere 
Unciarum 27 pedis Parilini. Quod non tam altitudinum hic atque 
illic difterentiz dandum eſt ; quam difterentiz pedis Parifini, atque 
Londinenſis ſeu Anglicani. Quippe Pes Parilinus ſaperat Pedem 
noſtrum Anglicanum , quaſi quatuor quintis uncix noſtrx, (quod egy, 
collato ſemipedenoſtro , cum ſemipede Parilino ut dicebarur accuras 
tidlimo , memini me ſatis accurate obſcrvalle ; ) Adeoque Unciz Px 
rilinz 27, reſpondent noſtris 2 9 quam proxime. (Nam 72. 12+:; 
60.64::27.284,) Utvixulla inde infer:i poſſir diftercntia alth 
rudinis iſtius apud 1los obſervatz ab altitudine media Oxonii obſer- 
yati ; quin eadem hic& illic (prxter propter) altitudo cenſenda lit, 

At interim, eadem manente Aeris (quoad gravitatem) conſtitn- 
rione , aliam atque aliam deprehenfam tuiſſe, evdem tubo xſtiman- 
damn, altitudinem Hydrargyri , non tantum in ejuſdem Montis , ſe 
& ejuſdem Turris, fammo & imo, obſervatum fuit ; minorem urique 
eſſe in ſimamo quam in imo altitudinem Hydrargyri, propter ——_” 
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, lic quam hic incumbentis aeris Cylindrum, & leviorem preſſum : 
d_ YI quod, una cum Honoratiſſimo Boylio, ego aliique experimentis ali- 
ties fatis deprehendimus, Sed qui proportione decreſcat, altior 


s YI > inquilirio quara ut eam hic expedire locus ſir, 
[= 
-. Y Atrque haQtenus conlideravimus preſſum incumbentis Aeris, nullo 
ve MJ ito diſcrimine, five ab Aeris Gravitate , five ab ejuſdem Elatere pro- 
 Hitdat : Er quidem perinde eſt ad rem hactenus traditam utrovis modo 
i- Yi, modo preſlus fat. 
d- JI Verum aliunde certum eſt, ab innumeris Experimentis hoc ſeculo 
we Wulicutis, rum in Organo Pneumatico Boyliano, tum alias ; Et Aeri 
ix. Yieſe Gravitatem, qua deorſum premirtz & Vim Elaſticam, qui ſe 
ia Mula Gravitate ſui nl aliunde compreſſum reſtituere conatur. 

Quibus politis ; neceſle erit, propter Aeris Gravitatem, ut ſupe- 
do Yures <juſdem partes proxime (ubjeftas deprimant , & deprimen«o 
», Wwprimant, adeoque Elateri vim undiquaque reſtiturivam imprimant 
-- Mpvicati partium incumbentium xquipollentem (donec enim aqui-' 
hi Fuller renitentia , porro fleRerur ; ) & quidem eidem vi undiquaque 
dl, texpedire ſatagentem ; (Quod enim ad prop. 1. Cap, praced, oſten- 
od Fin,de Elatere,puta reto,ſe prorſum atque retrorſum zqualiter porri- 
on : pariter valet de Corpore Elaſtico ſe in. Orbem explicante , 
ity MW\mpe, 1iqui parte minus vel prematur vel coerceatur, ei ſeexpedier, 
If- 


xfum alibi declinans ; 1dque couſque donec undiquaque comprima- 
ualiter.) Eadcmque vis , una cum harum por:dere ; in partes 
xc ſubjeRas propagatur : Atque fic porro, ad imum uſque, auto - 
minue preſſu ob auftum pondus incumbens.  Unde fit ut partes 
ms interiores {int ſuperioribus magis compreſſz ; adeoque & 
xopter plus aerjs intra caldem dimentiones) graviores {uperioribus. 
$% WW Haud ſecus atque Lanz Vellera accumulara,quz ſunt & Gravia limul 
ne WElaſtica. Vellus ſupremum, gravitate ſua premit fecundum ; cui 
Pr Wi Vim imprimit reſticutivam ſurlum gravitati comprimenti xquipol- 
4 ++ Watem (ſecus enim adhuc ultra comprimeretur ; ) quz cum ſurſum ſe 
ut- Wberare non poſſi (propter urgens onus quod compreſſerat) eadem 
ſer- Wikorſum nititur ; additi tamen gravitate ſai ; quibus cum premi- 
 Metertium, tcantundem eſt atque utriuſque gravitate premi : Vel, 
1 Mad eodem recidit, (quodque omnino dicendum efler (i Elateres ab. 
1n- Wnt,) ſecundum ſuſtinet ſupremi pondus ; & tertium, utriuſque ; 
ed Wifecundi primo gravati, Utut enim ſecundum a primo quantum. 
qu Miſt comprimatur , id ramen non impedit quin ſic compreſlum ad- 
re Meleprimatur , & utriuſque onus a tertio ſuſtineatur. 1d ſaltem jin- 
Bu Aaaaa 2 tereſt, 
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tereſt, quod, propter compreſſionem ſecundi, primum tertio propiin 
quidem, ſed eodem pondere, incumbat, Arque (ic porro, Quartum 4 
trium illorum Gravitate (ſive intecveniente, live non interveniente, yi 
Elaſtici,) premicur ; & Quintum ab illorum quatuor z 8 lic porrg 
ad Sextum , & quz ſequuntur ; Ut perinde omnino lit, live a ſupe. 
riorum omnium Gravitate per ſe, live interyeniente Vi Elaſtici, com 
primi dicaraus. Dummodo Gltem Vellcra pertecte Elaſtica ponamys 
nec limpliciter-1olium. naturam quadantenus participare ; quippe, 
quatenus hoc obrinet, ad Gravicatem limpliciter recurrendum err, 

ded &, propter Vim Elafticam, live in Vellere live in; Aere, ad |z 
tera etiam undiquaque ſe expedire ſacagentem- (fiqua parte debilior (i 
reliſtentia ; ) cadem Vi Elaſtica (qua incumbent Gravitati, in qui. 
cunque altitudine, aquipolleat,) ad iatus undiquaque premit, qua de. 
orfum ; haud ſecus arque alia fluida, qua (propter facilem partiun 
leparationem) {iqua toriius premantur , ca qua minus premunturk 
expediunr ; live id deorſum fit, hve a latere, five etiam furſum, 

Dato igituz , quod Aer liz corpus claſticum, (de quo non amhs 
gencum efſt,) quaqua verſum a pretlu ſc liberare ſazagens, procedims 
:d propolitionem [equentem. 


PROP. XIl. 


- Vis Aeris Elaſtica Vale incluli, ejuſdem tenoris cum at 
bieate , tantunder praſtat atque onus incumbentis # 
115 apert1, | . 
Arque hinc ex Fxpermentis Boylianis plurima (nempe que 
ex Aeris Elatere dependent) explicationem ftacilemi 
tientur, & Phanomenim cauſa redd:tur. Quod & D 
aliorum itrcm Experimentis Hydraulicts,aliiſque innuneſ#6s 
ris, pariter intelligendum eſt. "a 


$7g.320, | 0 Tubus D, ſeu Vas quodpiam [H (cujuſcunque fornz 
& quocunque litu, ) orificium habens E apertum , quo cum aeret 

terno communicet internus. Si adjacentes aecris externi partes mit 
premantur quam quz ſunt intra vas, ha dilatabunt ſeſe donec ad xg 
pollentiam res redigatur, (per prop. 1. hujus.) Si vero partes et 


adjacentes (ob preflum acris incumbentis) magis premantur quam@ ben ; 
inn 
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as ſunt, ſeu quam harum vis elaſtica potis fit ſuſtinere,comprimentur 
duc qux intus ſunt (per eandem prop. t. hujus, ) eouſyque donec Xqui- 
alleat earum Vis Elaftica Vi extra comprimenti, hoc eſt oneri incum- 
mis aeris.Re itaque lic ad Equipollentium redacta(ut ejuſdem tenoris 
atenſionis {it aer internus cum externo, adeoque Elateris vis caderry 
xobique, ca ſci.icer quz Onert incumbents aeris ſuſtinenc'o par fir,) 
{&rmeruc orificium E, Vis Elaſtica (proprer eandem quiz prius tenlio- 
xn) etiaranum quipollebir oneri incumbentis aeris externt, 


} . ”_ . - . . 4 

* Atque hinc, ex D Beyltz altorumque Experimentis Pneumaticis, 
1 Fjdraulicis, alnſque, piurimorum ratio faci:c allignabitur, ,Quipze 
(> Y bed £4 9uz alias prefſu vel tru{ione fieri poſſent, iſtius vice adhibea- 


zvis Aeris Elaſtica xquipollens, idem effectus conſequetur. Quod 
1 ſingulis proſequi ſupervacaneum efler, cum Theorematis gene- 
als ad particulares caſus applicario facilis lit : {intque ea fere omnia 
ghinc orta quod Aeris inciul1 compreſſio (adeoque Vis Elaſlica) 
wjor hat quam eſt exterioris aeris, (unde plurima in Hydraulicts 
krnomena derivantur a compreflo aere orta ; ) vel, quod aeris cxte- 
aris compreliio 6 vis elaſtica debiliterur minorque hat quam eſt 
xs concluli , (quod in Azria Boyliana ſpe fit; puti 11 Antliz 
Ip1ext; immitratur Velica feu Phiala vitrea Aerem ordinariz txa- 
anis continens, atque Reciptentis Aer quadantenus ſaltem exhauria- 
2; qui, utut reſpeu aerts libert Internus fit, reſpeCtu tamen acris 
aVelici illa ſeu Phiala contenti-eſt Externus ; cnjus iraque- exhav- 
tone partis debilicetur Vis : idem fitacli,hoc in ſtatu ſuo permanente, 
1n-{inius comprigneretur ille : ) Urroque enim caſu aer qui reliquo magis 
woprefſus eſt vim ſuam Elaſticam in eurg qui minus eft compreſlus 
gercebit. 
35CAOLIMK AM, 


1c Dh quidem poteſt, aliam eſſe Externi aeris pondus ad E, quam ad 
LH vel D, quoniam E premitur, non tantum ab aeris mk quiz 
imeY obs H vel D ſupereminent, fed & ab interjeAtis. Quod quidem ve- 
wm eſt, utut in exigua altirudine rantillum id ſit ut merito negligatur. 
& hoc, quicquid fit, praſentem ſpeculationem non turbar ; quippe 
i&m intra vas evenit, Nam 6c hic partes E (infimz) plus premun- 
ur, quam (ſupremz) H vel D, quoniamillz partiom interjetarum 
pndus ſuſtinent, Adeoque Vis Elaſtica interni aeris in E, xquipoller 
reſſui externiin E , atque interni in H, externi itidem in J. Qucdg 
oF ut in vaſtis ajtitudinibus fieri poſtit alicujus momenti, ia mnatis ta- 
1a © merito negligendum eff, ; 
in PROP. 


Ts 
rea 
11) 
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PROP. XIIL. 


Si inverſi Tubi , aliuſve Vaſis, D vel H, aere pleni (cur 
dem tenoris cum ambicnte) Orificium apertum, Hy. 
drargyri piano A B applicetur : Hydrargyri nihil inibj 
vel atlurget, vel deprimetur. 


Fig. 320. | 4p enim Tubi ſeu Vaſis D vel H (acre pleni) orificiumE, 


ſuperficiei Hydrargyri A B admovert in C. Cum V1 Elaſtica arg i 


incluſi , zquipolicat oneri incumbentis externi, (per prop. przced,) 
Xque premitur A B in C atque in reliquis ejuſdem partibus ; (vas ip 
ſum enim aHunde (uſtineri ſupponimus : ) Adeoque nulla proptere 
Hydrargyri inibi vel aſcenſio vel depreſſto : per prop. 1. hujus. 


SCHOLIU AM. 


_—_—_—_— has duas de aeris Vi Elaſtici, ejuſque effeftu, apps 
nendas cenſuj, ut obviam eatur ſcrupulis quorundam inde ory 
- quod huic non attenderint. 

Pata, Si inverſus Tubus D C, aere pknus ejuſdem tenoris cuman- 
biente, yyrargyes in C ſuperponatur ; Tuboque (aliunde ſuſtents) 
impediatur preſſus ſuperincumbentis aeris ; adeoque pgrs C aere tas 
rum qui tubo includitur (modicz altitudinis) prematur, reliquz auten 
toto onere aeris incumbentis (altitudints 1mmenſz : ) Certum eſt, 
pondus aeris prementis C, longe minus efle quam alibi prementi 
partem hnic xqualem ; adeoque, (1 pondus tantum ſpeRetur, affur- 
geredeberet HydrargyruminC, ( _ huic obſtaret acer tubum o- 
cupans, ut qui compreſſionis capax eſt , & reapſe comprimeretur h 
elater debilior efſet quam vis in C ſurſum prementis : ) Sed, propter 
Elateris vim xquipollentem ponderi externi aeris, non minus ab aere 
qui includitur tubo premitur C,quam ab aperto aere partes relique, 

Similiter in Aznt/ia Pneumatica, (eu Organo Pneumaticd Boyliam, 
{i ponderetantum, non elatere, ageret incluſus aer ; immiſſa anims- 
lia, eriam abſque acrisexſucu , paria fere paterentur (utpote minus 
preſla quan in aperto aere) atque jam poſt exſutum aerem, 

Item, in eadem Antlia , fi intromittatur Vas hydrargyrum conti- 


nens, cut ita ut ſupra diftum eſt immergantur inver(1 Tubi (hydrargyro 
prius 
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a repleti) labia : Poſtquam undique occluditur Antlia ne ulla fiat 
mmunicatio cum externo acre, manet adhuc hydrargyrum in tubo 
dem qua prius altitudine ſuſpenſum , puta ad uncias pedis Anglicani 
$minus 29 ; non quod eodem quo prius pondere prematur ſubjecti 
is hydrar _” , ſed quod inclull aeris vi elaſtic externi aeris pon- 


x zquipollente premftur ; nec prius ſublidit , quam vis illa debili- - 
yr. Ubi vero , ſroprer exſuftam aeris partem, reliqui (utpote 
bj minus compreſſt) Elater debilitatur, ſublidir Hydrargyrum ad 


zorem minoremque continuSaltirudinem prout plus plitque Acris 
pitur ; 1dque eouſque , me ſpectante, aliquando fattum tuit , ut 
tultra pedis Unciam vnam altitudinis ſuſpenſum manſerit : (Sed &, 
aruſo acre fortior redderetur elateris vis, adhuc altius aſceideret 
argyrum quam extra Antliam.) Quod & inter Experimenta 
1a, Phyſicee Mechanica occurrit ; Experimento, 1 7. Scd &, 
# tempore, vaſe jam commodius prxparato , oblervavit idem Ho- 
miſſimus Zoy/5:es aliquoties (quod ab eo ipſo accepi ; ) Hydrargy- 
in Tubo contentum, eadem operatione prxſtiti, ad ipſam uſque 
tantis infra Hydrargyri ſuperficiem ſublidifle, neque ſupra illam 
0 eminuiſle, 
que (imilis ratio afſignanda erit in variis iſtiuſmodi phanomenis 


n non ab aeris gravitate immediate dependent, fed ad ejus vielaſtic: 

wicatis preſſu impreſsa, Quippe nifi toret hzc vis Elaſtica, gravitas 
an. ubi non poſler directe applicari ,ut in vaſe clauſo) non id praſta- 
ts) : Sin autem Gravitas non toret, nec efſet ea vis Elaſtica, a preſſyu 


ris aeris incumbentis orta ,; Elater enim, utcunque in ſe fortis, 
omprimatur nil agir, utpote cvjus. tota Vis aCtiva eſt rantum co- 
ſe reſtituendi in {itum unde detruſus fucrat, 


teodem principio (de concluſi Aeris Elatere) reddenda eſt ratio ,' 
Aeris ponduus non [entiarsus. Quippe [1 tanti ponderis lit Aer 
ijam perhibetur (cum antehac, non modo nullius ponderis cen- 
ſed politive levis,) mirum videri poſlit quod tantum onus ſuſti- 
$non eo nos premi ſentiamns, 
m, Gur Aqua immerſs non ſentiant Aque pondius, Cum enim, 
am, F{oodo nunc dierum, fed & in veteri Philoſophia, Aquam gravem 
ima- M9 dubitetur , eo magis micandum videatur , quod, Aquz ſup- 
ins 1ncumbentis gravitatem non ſentiant z cum interim minorem 
molem alibi impolitara ferentes opprimerentur. Quodque de 
onti- Fic dium eff, de als irem fluidis intelligendum eſt : imo & 
pyro F-uidorum inſtar ſunt; puta, ſiquis Arenz ſeu Faxinz cumulo pe- 
privy nitus 
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nitus tmmergeretur, non magls ille (credo) Arene® ſcu Facinr, quaq 
Aquz, pon('us ſentirer. 

Ratio eſt, (non, quod &ict folct, quod Aqua non gravitet in 
loeo ; puta ſupra aquam , aut gravius quiddam ; contrariun ntig 
* dicendum eſt, nam {uperiores aqua partes premunt 1nferiores, ute 
multis Experimentis {cu Obſervatts ſatis iquet ; led ) quonim A; 
vel Aqua ex omni corporis immertz parte xqualkcer premens, party 
poiitivnem non turbat. Comprimit quidem (pro7ier Azrem in(;n 
guine aliique humoribus compreffionts capacem) quod oblervavic 
noratiſſimus B-3/r 25 ( Paradix. Hydreſt ar. in ne) in Gyrinis (noſtr 
tes, alibi Ta4-po/zs appellant , alibt H-b-1:a2ls,) aqua inciuils vali 
compreſs , ubi (att; vivide fe movebant , fed magnicudine 1meunuy 
Sicut, ex adverſ», Animalia, Aatlia Pneumanica incluſa , ſubdut; 
are , augeri ſol:rit ; propter acrem humoribus conrentumi infigrie 
Cuatatum z neque id line dolore, proprer inſignem vaſorum court, 
nentium & fibrarum ſcu membranarum diſtentionem, forte & lace 
tionem. 

Acrem autem, ſeu quod Aeris inſtar eſt , (Spry:rzes forte dicy, 
magni copiz in Sanguine contineri, ccrtifſimuin eſt, poteſtque ado 
lum demonitriri : Sarguinem enim, 1n aperto vaſe contentum , {i 4 
the Pnenmatice Boyl;ane immiſcris ; fubdutto acre Equod tk: tl 
quoties vidi, ſpumeſcir protinus,& non in ſpumam tantum ſed ampli 
mas bullas ſe expandit, (acre ſangunt immiſto, propter ſublatan 
extra compreſſionem , ſe inlignicer ampliante ; ) & quidem plus qu 
ſperaveris, ita ut ſaponis inter lavandum expanito in bullas , huic az 
in ſanguine expanſion cedat, 

Quodque inde __— fibrz, videtur hinc ſaitem exiſtimnandun 
quod Sanguis ille, poſt innumeras iſtiuſmodi bullas turgente aere | 
inflatas ruptaſque, per aliquot dies poſtea reſervitus, non (uthe 
foler).in grumoſam maſlam coaluerit, ſed [1quidus permanlcrit, (Qu 
ipſe vidi, & inter Experimenta Boy/:a7a alicubl, 11 bene memini, 
morarur, ) 

Contr: vero; ubiex omnt parte (pro fuidorum naturi) xquai: 
premitu. unmerſam Corpus ; acraſque particule,in minucll1mas qu 
gue part; s ſeſe cum humoribus inlinuantes , & pridem fuerant x4 
liter prefix (nam ral lic fuiflent, partes minus prefſt relrquis10c 
concederent quo ainpliarentur , per prop. 1. hujus,) &, nova ft 
lione jam accedente ab incumbente aqui , qualiter item (00 eand 
ration m) perry comprimuntur ; manent partes (imiliter ut pri 
invicem fit, nec ulla tic fibrarum ſeu membranarum diſtractio wt 
ceratio, 8d219ue nullus dolor ſeu ſens oneris, 
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/ Contrahuntur quidem hac ratione fibrz membranzque ſed non 
J rcenitentes ; (quippe jam ante in ſtatu tenſionis erant ; quod patet 
J ex fibrarum aut membranarum , ſiquando ſecantur, ſpontanei con- 
radtione ; ) adeoque nec dolor inde oritur ſeu ſenſus oneris. Et qui- 
I &m , dummodo nulla fit inzqualis preſſio ſeu partium diſlocatio, 
nec caro ofſhum (utcunque conjunorum) nec offa carnis ullam ex 
FI fenſu perceptionem habent ; ſed licubi inzqualis prefſio avt diſlocatio 
I fat, qui partes extra fitum ſuum detrudantur , tum tandem fit tatis 
perceptio. Sed hoc in immerlis fluido (ut jam oſtenſam eſt) non con- 
J git ; adeoque nec ſenſus Oneris, live ab Acre five ab Aqui (aliove 
A |quore) incumbente. 


I Poſſunt hacex Ant/ia Boyliana confirmari, Quippe, (i Antliz 
J kecipsents immileris Veſiculam , flaccidam quidem (utpote parum 

zris inibi habentem,) ſed ſtricto collo orb obturatam ( nequid 
uatz ) dummodo eadem ubique maneat acris Compreſſio adeoque 
& Vis Elaſtica, omnia ut prius perſeverant. 

Sin ex Recipiente aliquid aeris exhaurias, adenque compreſſionem 
& vim elaſticam aeris in Recipiente minuas ; aer in Velica (utpote 
nagis compreſſus adeoque Ge magis elaſticus quam qui eſt extra Veli- 
FJ an in Recipiente) ſe expander , velica interim (tanquam inflat3) 
Y wrgente. Idque eouſque fier quamdiu Velicz Jatera ita extendi pol- 
(nt ut aert intus contento expanſionem (imilem concedant ei quam ha- 
kt aer Recipientis. Ubi vero non ita poſſit extendi Velica, fi Reci- 
flentis aer reddatur adhuc minus elaſticus , qui iraque prefſui interno 

nimus Xquipolleat ; violenter diſtendirur velica , (nempe pro eo 
TJ gadu vis Elaſticz quo ſuperat interior aer exteriorem , ) quod qui- 
Jn, fi adefſet ſenſus, non fine dolore fieret , m_ violentia, fi 
F «jor fir quam quz laterum Veſicz firmitati zquipolleat , rumpetur 
lica, Quod & in phialis vitreis , tenuis corricis, ſxpius obſlerva- 
um eſt, 

Si vero inflati ſic veſica (nec rupta tamen) aerem in Vas Recipens 
{nuo admittas ; flacceſſert iterum velica atque in minorem locum 
J (iris ſe retrahentibus) recipiet: quod etiami adefſer ſenſus , fine 
wore fieret, cum nulla vis fibris inferatur. Quodque in hac veſi- 
nla unic3 videre eſt, idem de innumeris in corpore veliculis {ive bullis 
(aiguas Aeris ſeu Spiricuum particulas continentibus) intelligendum 
|, quarum preſſio ex acre xquabiliter incumbente vix major erit 
wm quz fibrarum extenlio yu fuerat ſe jam retrahentium. 

Verum quidem eſt , fi velicz loco phialam vitream immiſeris, cujus 
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latera rigida ſint neque ſe (ut fibrz) contrahant, (modo vitri tenuirss 
& forma tales lint ut externz preſſionis. exceſſut ſupra internam ſuſti. 
nere non valeant,) rumpetur yuun partibus corticis intra tyulis; a 
hoc in immerlis fluido eſt , ubi velicularum cortices flaccidi 

& prefluum line violentis capaces. Si. veroeo uſque urgeretur (0h 
immenſam pura aquz protunditarem) compreſſio , ut non poſſend veſi. 


cularum cortices le ulterius fine dolore contrahere , non dubito quin * 


oneris & doloris ſenſus tum fururus eſſet, Offa vero, & cartilagines , 
in compreſlionibus minoribus , utut flaccida non (int, dolorem a prefſy 
Jlonon ſentiunt,, co quod partes ill corporis durz fint perceptions 


minus (fi omnino) capaces, ſitque ſenſatio rantum in nervis, fibrs, © 


membranis, aliiſve corporis partibus mollioribus. 


uanta. vero (it ea five Compreſſio ſive Dilatatio cujus eapaxef 
— facile dictu eſt. Magnam certe efſe,ultra quam quis ey 
rit inexpertus, experimentis plurimis compertum eſt, 

IJllum Aeris ſtatum qui nobis ordinartus eſt , naturalem effe ( 
ſponte ſui ſubiret acr non vi compreſſus,) non eſt exiſtimandum. Qui 
pe, nifi compreſſus eſſet, nulla forer in eo ſtatu vis Elaſtica, (quameſk 
experimur,) ut quz ab Elateris compreſſione rota pendet , in litun 
ampliorem conantts ſe reſtituere. 

Quouſque vero, {i omnis compreſſio tolleretur, ſe ampliaturus ſin 
Aer (qui ex innumeris corpuſcults Elaſticis varia figuri varioque ſur 
videtur componi, ) tentatum potius quam penitus exploratum 

Merſennus vlim, Xolipilz ope,. ingenti<aloris vi adhibita, (quan 
_—_—_ vala n mom dogs arr ſe ita dilaiſe 

ut ſpatiumn Sepruagecu us prius habuit-occuparert. 
Honoratiſſimus Bo lis m7 ot , abſque caloris. ope , fol. vi ful 
elaſtici Aercm fe dilatifſe expertus eſt, in locum priſtino majorem yick 
bus primtm 9 ; tum, vicibus faltem 31, (ſed majoris adhuc expa- 
fionis capacem efle (i ſpatium efler quo recipererur : ) deinde, plub 
= vicibus 60 : tum, vicibus pluſquam.: 52 ; (quz pluſquam dv 
pla eſt expanſionis Merſennianz, vi caloris obremtz, quz ramentar- 
tum non.incredibilis exiſtimara fuerat : ) Quz recenſer ille, inter Ex- 
perimenta (ua Phyſico. Mechanica de. Aeru Elatire, &c, Experim. 6. 

Poſt id. temyoris ,. ſed jam ante Otennium vel Novennium plus m- 

nus, (ut idem refert in Experimentis nuper Editis de Admiranda Aer 

attione,) pr illam, aliis mediis, multo adhuc pro- 
movit ; nempe, uſque ad vices ſaltem $000,(vi ſui Elaſtici ſola,ablque 
caloris ope : ) atque, iterato experimento etiam adhuc major inventa 


erat ; quibus Experimentiz ctiam ipſe interfui. 1d.m 
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Idemque, Experimento adhuc aliter inſtiruto, (frout ibidem recen- 
ſerar ) ad vices pervenit pluſquam 10000, (ſeu pluſquam Decies 
Millecuplum loci quem prius occupaverat idem Aer,) imo ad locum 
occupandum vicibus 13769 majorem, 
 Erquidem, inter ingenioſa illa atque (ubtilia Experimenta Florentina 
1nre paucos annos edita, inventus eſt Aer , non modo abſque Caloris 
ope , ſed & abſque ope (quam Boylins adhibuerat) Antlie Pnenma- 
te , ſolius Experiments T orricellians auxilio, expanſus in molem al- 
tem 1 73 Vicibus priſtina majorem. 

Ar quis interim ſpondere poſſic, etiam in expanlionum harum aQtu 

ſtirarum maximis, compreſſhonem omnem penitus ſublatam efle ? 
rod in faum fuerir, etiam adhuc majoris Expanſionis capax cenſen- 
endus exit Aer, Quem itaque judicemus, ex tenuiſſimis, eiſque max- 
me convolutis, particulis, & Elatere forti przditis, compolirum efle. 
Quippe ſecus, vix cogitari ery quomodo in tam vaſtam amplitudi- 
xm , ſola ſua Vi Elaſtica (ſublaravi extrinſecuscomprimente) ſe di- 
krare poſſer exiguus Aer. | 
. Cumque ſe xa ſpontedilataturus forert (fi abeſſent impedimenta) 
gem hic habemus Aer z manifel — 
jrelſionem _ ſuſtineat. Sed majorts adhuc preſſionis capacem 
de, noneſt quod dubitemus ; imo quotidie experimur. 

Huc referri poſſunt Sclopers Pneumatics didti , ſeu Spiriralss, (noltri 
Vind-gun appellant) Experimenta, a Aferſerno recenlita ; ubi, a com- 
_ Acre, globulus a vi projicitur, tanquam a pulyere Pyrio. 

quo camen ſumm3 nll pon induſtria non in minorem quam 
prtem quindecimam, ejus quem prius occupaverat loci , acrem vi 
cmprimere valucrunt : & quidem etiam de hoc dubirat, qui illa inſti- 
uit, Aer ſen ple ( Phenom. Pnexmat. prop. 32.) anin partem;+, 
a 4 potius dicendum fuerit, ob fallaciam aliquam quam Experimento 

e ſuſpicatus eſt, 

rem quz in Afachina Compreſſiva (a Societare Regia Londins in 
knc uſum parat3) inſtituta ſunt Experimenta : in qua com eſt 
ker in ſolici ſpatii partem 75, vel etiam 74 (decimam, vel dnodeci- 
new,) vi coerceri. 

Eaque quz habet ZBoylss idem (a quo 6 cetera defumpli) Expe- 
ments Condenſationis Aeris a Frigere. Alterum quidem ; in quo , 
qum Glaciem Sale mixtam circumpoſuerat undiquaque vali vitreo quo 
ontinebarur concluſus Aer, (eo modo qui in congelandi aqui adhi- 
kri ſoler , ) contractum deprehendit in ſpatium quod ad priſtinum 
rat ut 147 ad 158 plus minus; (quz multo minor eſt quam quz vi 
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mechanici obtinert ſolert ; quippe hic non nifi 553 priſtini ſpatii ami. 
ticur, hoc eſt, 7; fere , cum 1lic adhibita vi mechanica vix tantundem 
retineretur : dum ramen frigus fic adhibitum tantum fnerit ut a 
congelandz abunde ſufficerer, ſummumque hyemis apud nos rigorem 
ſuperaverit.) Alteram ; quo quum Glactem vel Nivem Sale mixtam yaſj 
{imiliter circumpoſuerat, cui Aeris exiguum 6 Aquz multum include. 
batur , Aqua vi frigorts expanſa (utpote congelationi proxima) Ae. 
rem lic compreſſir ut intra partem £»adrageſimam ſeu 575 priſtini ſpati 
conc!uderetur ; fortius adhuc eundem compretſura fi non (quod con. 
tigic) vas. ipſum rumperetur. Quz go_ Contractio, ſeu Conden. 
ſatio, utut minor fir quam modo dicta Expantio ſeu Rarefatio, (e 
quod Aer jam fuerat, inſtatu ordinario, in{igniter compreſlus ; ) mult 
ramen major eſt quam vel hybernum Frigus , (aut illud artificiale, 
kyberno fortius,) vel vis Mechanica hatenus adhibita ,. potverit eh. 
ccre.. 

$; vero utramque (ſummz Rarefa&tionis ſummeque Condenſfationis. 


ſupra quam eſt in ſtatu aeris apud nos ordinario) conliderationem com. _ 


ponamus : Cum ſpatium quod occupat Aer lic Dilatatus, fit ad ſpat 

quod occuparet Aer nobis Ordinarius,ut 1 3 26g ad 1; atque quod Aer 
Ordinarius occupat ad ſpatium quod occupat ſic Compreſſus, fit ut 40 
ad 1 ; crit ſpatium Aeris ſic Dilatati ad ſpatium ejuſdem ſic Compreſh, 


at (1 3769x4c==) 550760 ad 1 ;- vel, numero rotundo, ut 550000 + 


ad 1, feu-ut Quingures Centena & YVuinquaginta Millia, ad Unun, 
Er, quanto, per Sells olim forte means, removeri adhue poffit ab. 
invicem uterque terminus , conjicere non valemus. 

Unicum adhuc exiiſdem D. Boy/is (de Aeris RarefaRtione & Con- 
denlione, ſeu Dilatatione & ContraRione,) Experimentis monen- 


dum duxi. Nempe, quod, utut Aerem in ſtatu admodum laxo ſeu di. | 
latato concluſum detinuerit in vaſe vitreo per Menſes aliquot, imo per 


aliquot Annos.; non tamer, hactenus obſervare potuit , quin Elaterem 
ſaum retinyerit, & quidem in eodem quo prius vigore ; nec ob laxj- 


tatem illam languorem contraxerit: Cum tamen non raro obſervemus, - 


Corpora Elaſtica (puta, laminam Enſis, aliamve chalybeam ) ubi 
aliquadiu in ſitu indebiro detenta fuerint , Elaterem. ſuurn deperdere, 
necvi ſui ſe in priſtinum litum reſtituere ; Sed & Magnetem, Acumve 


Magnete incitaram , . fi extra firum ſunm Jongo tempore detineas, vel 
polos mutare , vel ſenſim deperdere verticitarem fuam. Tantus ſolt- : 
cet eft, etiam in rebns inanzmatrs, dimturnz in codem fitu poſitionis - 


eftectus.. 


Verum 
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Verum hic loci diſſimulandum non eſt Experimentum aliud, illuſtre 
n JYuidem & ſatis ſtupendum, quodque me de Phamnomeni causi ſolici- 
* Jn cenuit. 

1 Nempe ; $: Hydrargyrum inverſo T ubs ( ut diftum eſt) ſuſpenſum, 
l Yante inverſionem ab omni Aere accuratiſſime depurgatum (quod non- 
* Jil umm cura & diligentia fiet,) atgne inverſione caute fatta, T ubus 
#/oco firmo ab omni concuſſione liber conſtituatur ; Hydrargyrum ( aper- 
vinfra orificro) ſuſpenſum permanebit., etiam longe altra altitudinens 
ra mndicatam. Ss vero, Hyarargyrs fic ſuſpenſs, vel tantillum 
leris admittatir , vel conmeutiarur T ubut ; ftatim precipitabitur Hy- 
targyrum uſque ad folitam altitudinew, «bique (poſt reciprocationes 


: aq uot fattas) conſiſt or, 
L menon hoc, Experimentis quibuſdam , in Orgauo Boylaana 
imum , deinde in aperto acre fa&tis, debemus. Obſervaverat utique 
onoratiſſiimus Foylsus (quod ex ejus Experiments Phyſico- Aﬀeoha- 
«s, Anno 1660, editis, wn 17, ante monuimus,) Hydrargyrum, 
Fara Antliam ſuam Tubo fuſpenſum,, ſfubduto Aere gradatim de- 
kendere , uti expeRaverat , non ita tamen quin , quamcunque adhi- 
Fucrit diligentiam , ſupra flagnantis inferius Hydrargyri ſuperfictem 
ontra quam ſperaverat) extaret adhuc-ad altitudinem Once vel 
m Semi uncia (prefertima li ab acre prius depuratum fyerit,) cui 
1Aqui reſpondent pedis Unciz falrem 7 aut 8, Idemque in Aqua 
Yapertus, immiſſis in Antliam tubis brevibus (puta, 5 aut 6 unciarum 
ps) ea repletis, Aquam reperit (faltem fi ab Aere prius depurgata 
1t) non deſcendere. Quz quamquam Organq minus prxcise ob- 
wato,quam ut potuerit Aer omnis inde exhauriri,impurari poſle vide- 
mur ; rem tarmen cum iis E Sociencte Regid. qui tum temporis ſole- 
kat canvenire communicavit , ut altiore dignam examine, 
Cumque, poſt Librum illum edirtum , Organumque ipſum Zindin; - 
i661 conſpeRum , variis adhibitum ulibus, jd couſque approbavir 
Jlr, Hugenis , ut domum reverſus aliam-ſibi ad ejuſdem Antliz 
' Yirmam parandam curaverit:; i&ipſym-ille in Aqui expertus {imiliter 
renire deprehendir , (neſcius, credo, D. Boylwwn id pridem depre- 
difſe: ) Nempe, immiſſo in Antliam tubo breviuſculo aqua re- 
vel J*to ab acre depurata , poſt Acrem ex Antlia quantum» potun exſu- 
1; am, Aqua adhuc ſuſpenſa manlir, . 
FF 1demque (ſuis literts) ut notabilem in do&trina Boylians (de Aeris 
andere & Elatere) difficultatem objecir. 
Þ Cui (literis ſuis) reponebat D, Boyliws, rem plane ira eſſe, atque - 
rum ” 
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ipſo jam ante obſervatam , tum in Aqua (ut D. Hugenizs) tum etim Y, 
in Hydrargyro ; agnitamque difhcultatem , & cum Socictate kegiz 
communicatam , ut ulteriori adhuc examine dignam. Interea tamen * 
ſolvi difficultatem videri poſſe ob Antliam non ita penirus cxhauſtan * 
quin ut refiduns Aer exiguum illud pondus ſuſtinere poruerit ; & (i. 
quando Aqua ills brevium tuborum , aut huic xquipolens t:ycrar. 
yrum , ab aere nondum depuratum , ſubfiderer , id im, utar! poſſe © 
atenti intus Aeri elatere ſuo depellenti vim Aeris extra tubum jay 
valde debilitatam. : I. 
Quyod quidem reſponſum , urut ObjeQioni (prout tum res eran) © 
ſatisfacere videretur ; non ramen tecit quin Soczeratz Regie viſum ue. Tg; 
rit in rem illam altius inquirere, Experimentis tum coram iplis pub. | 
lice , tum alibi privatim, praſertim ab Honoratiſſimo Pralide © 
D. Vicecom. Brounckgro & D. Boyle, (quorum przſertim curz res @ Yr 
demandara fuit ; ) live in Organo Boliamo live in aperto Acre, fy | 
iendis, 


C | 
Poſtque varia fafta tentamina , retulit tandem Societati Repiz © 
D. Preſes, ſe Hydrargyrum lic _—_— detinuifſe , ulcra ſolicamalt; | 
tudinem ad Aquipondium neceſlariam (puta unciarum 2 g aut zs,) 
nempe ad pedis uncias uſque 34 ; Poſteaque D. Boyliws, ſe idemes- 
pertum in altitudine urciarum 52 : Iterumque D. Preſes, ſe idemsd 
pedis uſque uncias ſfaltem 55 ; pollicicus porro ſe rem ulterius adhie 
proſecuturum. Quz ex Repiz Socieratis Regeſtis Annorum 1662 & 
1663 liquent. : 3 
Idemque ex eo tempore , frequenti experientia, in a 
(ablque Antliz ope) Experimentis Honoratiſſimorum Boom 
Boylss, aliorumque, crebro iteratis (quibus & ego —_— interfui) 
confirmatum eſt ; Hydrargyrumque , non tantum ad uſitatam alin 
dinem (quo Xquilibrium cum externo Aere fieret,) puta, ad peds 
Anglicani Uncias 29 circiter , fed etiam ad Uncias uſque 40, 5 0, 60, 
aur etiam plures, ſuſpendi deprehenſum eſt , atque ira ſuſpenſum pet 
dies aliquot conliſtere ; ſed concuſlione faQa , vel tancillo Aerisad: Wy; 
miſſo, ſtatim precipitari ad —_— uſque : Ur de Phanomeni 'Y, 
certitudine jam dubitandum non lit. 
Atque hoc quidem Experimentum, illuftre 6 inſperatum, cun BY; 
leges Scaticas ſupra politas quadantenus turbare videatur , in Gravitas | 
naturam alrius inſpiciendum monet , eoque facem non contemnenda® NY, 
przferre forte deprehendetur olim. "2 
Interim, donec certius aliquod a Viris Eruditis concluſum fuerit, | 
hac mihi ratio videtur non improbabilis. Nempe ; Cum olim, i * 
verer! 
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i Philefophia, Terra, Aqua, aliaque ejuſmodi Corpora, Gravia 
aſerexcur , Acr autera Levis: vidert poſſit contrarium-quadantenus 
ac dicendum ; omnemque Gravitationem a&tualem ab Aeris Ethe- 
e preſſu ve] Elatere (expanlionem moliente , cxteraque propterea 
> ſuo derurbante,) provenire : Abſque quo, ſegnia ha Corpora, 
we Gravia dicimus , 1n quicte polita {ic permanerent, line Gravita» 
ie aRuali (ive deſcenſu ; neque magis eſſert ad motum deorſum 
livia quam ad lateralem. Hydrargyrum itaque ab omni intus 
re depuratum , atque ita ut dium eſt ſuſpenſum, etiam ultra con- 
tam altirudinem ad zquilibrium-neceſſariam , cum ab omni Aeris 


” %' 3” RQXQ5s © 53 £-- 5 


) Jiefſu liberum fic, nec cjus vel gravitate vel clatere urgeatur, (quippe, 
 Jvintus deprimerer, nultas eſt , quique extra eſt;, ſt omnino preme- 
> Tr, furſum premeret ; nempe, per Tubi orificium, qua ſolum pater 
k Jiu z nam apreſlu aeris ſuperno vel Jaterali a Tubo defenditur , ) 
a Jiquiete poſitum immotum maner , ſuumque ſitum retinet. Si vero, 
- 


prer Tubi concuſſionem _ aliquamve intuls commotionem 
Aeris elaterc , vel prius. inibi.reliti vel jamdemum admiſh, in 
2 ponatur ; motur illum (pro ratione quantitatis materiz, vel den- 
tis partium , vel quicquid id- fit quod Ponderis nomine vulgo-mli- 
nus,) proſequitur , deorſum (qua. via patet) vergens. Adeoque, 
wcquid id (it quod.in Hydrargyro (aliiſque ſimilibus) Ponaxs dicxnns, 
abſque Elatere. vel preflu acris aut quod hujus inſtar ſit non in- 
aret moturn , .motu tamen undecunque orto-rationes Staticas dein- 
ps obſervat. Atque hac eſt quz. mihi videtur. Phaxnomeni hujus 
improbabilis ratio. 
Addo tamen , Tubi. ſuperficiem- utcunque poliram (quod de alis 
ficiebus pariter intelligendum) non ira ab omni aſperitate ſeu inx- 
mlitate immunem. cenſendam efſe, quin etiamnum aliquid aſperitatis 
werſit , unde corporis adjacentis cohzſio aliqua.& ((i moveatur) 
mio oriatur , (ur ſupra —_— inſinuatum-eft.) qua motus al}- 
mtenus impediatur , atque ob quam-mota corpora alii contigua Volvi 
ilius quam Labi deprehenduntur, Atque hinc;, ſi-poſt omnem ad- 
ditam diligentiam nonaikil aeris utut exiguum permanere cenſeatur, 
apenſatio fieri-polſi ne Hydrargyrum excutiat, 
Fateor interim mihi ne lic quidemy penitus ſatisfatum eſſe , ſcrupu- 
Fe adhuc ſupereſſe & difficultates quibus reſpondendis necdum 
i0; quin aſiquid adhuc mecum- hareat. Er quidem hieri poreſt 
:Yvod. D. Vicecom. Bronnckerm ſuſpicatur) Acris pondus mulro majus 
Jvc efſe quam ut altitudini Hydrargyri unciarum plus minus 29 re- 
deat ; led ab acre intus latente (niſi expurgetur} ad- car uſque 
: a)lt- 
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altitudinem depreſſam eſſe Hydrargyrum : At obt expurgatur Aer, 
nihilque tum ſuperſic quod externi aeris ponderi fe © vt (4, tep 
nudum Hydrargyri pondus, rem ſecus deprehendt, hy a7, y:1ique 
ab aeris xquipondio alrius ſuſtentum 171. 

Sed nihil certi hic aulim determinare, ſeverior: adm diigqulityyn; 
rem dignam cenſens. | 


PROP. XIV. 


Quz de Hydrargyro propolitionibus ſuperioribus oſtenſa 
ſunt eadem in aliis Fluidis, ſervata Gravitatum propor- 
tione, pariter obtinent. 


| Eten enim omnium Demonſtrationes Hydrargyro ſpeciztim appli. 
AUcatz, procedant ex generali Fluidorum natura, exdem pariter 0h. 
tinebunt in fAluidis alits, pro ſui cujuſque gravirate, 

| Verbigratia : Cum pondus Aquz ad pondus Hydrargyri, zquali 
magnitudine, {it ut 1 ad 14 (numero rotundo, ) ſeu potius (quod 
D. Boylins ex ſuis Experimentis accuratius judicat) ad n 3* circiter, 
(Getalars, in ſuo Archtmede promoto, ponit ut 1 ad 13+: ) QuoCy- 
lindrus Aquz 2quipolleat externi Aeris prefſut, requiritur vr4|tior 
lic Cylindro Hydrargyri zquipollente, vicibus 14, ialtem 1 24, aut 
13+. prout hc, illa, vel iſta proportio lit accuratior ; & quidew 
pro diverſo live Aquarum ſive Hydrargyrorum pondere, poteritnuc 
hzc nec ill efle accuratior ; poteſt enim & Aqua aqui & Hydrargy- 
rum Hydragyro levius efle graviuſve. Adeoque quam poſuimus alti- 
rudinem C i, (hg. 314.) in Hydrargyro, unciarum plus minus 2g; 
ponenda erit, in Aqua, pedum plus minus 23. 

Huic con{onum eſt D. Boyls: Experimentum (cui & ipſe cum alis 
interfut ) cujus meminit in Contenwatione Experimentorum Phyſis- 
Mechanicorum, Experim. 15. Qui, experimento quzrens quou!que 
poſſzr Aqua SuCtiore elevari intubo, ſupra ſuperficiem infra ſtagnarts 
aquz cui in{iſtebar, invenit (ſumma adhibita diligentiz) maximam ad 
quam tunc temporis elevari poſſet altirudinem furfſe pedum 3 3 & un- 
ciarum 6, hoc eſt pedum 334%; quo tempore altitudo Hydrargy"1 
propter Atmoſphzrz #quipondium ſuſpenli, fuit unciarum pedis 254 
proxime ; quz quidem Hydrargyrialtitudo per 1 34 multiplicata, @- 
hiber uncias 402 proxime , hoc eſt pedes 3 3 cum 6 unciis, a_ 
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eidem analogia , quo tempore aſſurgeret Hydrargyrum ad pedis An- 
glicani uncias 30 (qui aſcenſus eſt quaſi maximus,) aflurgerer Aqua 
ad altitudinem unciarum 412 +, hoc eſt pedum 34 & unciarum 4 3 : 
Quo tempore vero Hydrargyri aſcenſus eflet nonnifi unciarum 2 8 
(qui quaſi minimus eſt,) afcenderet aqua ad altitudinem unciarum 385, 
ſeu pedum 32 74+ Ut maximam Aquz aſcenſionem ob SuRionem 
(ſeu, quod tantundem eſt, ob Atrmuſpharz xquiponderantiam ) ob- 
tinendam, rite judicemus, nunc pedum 34 4 , nunc pedum 32, (proxi- 
me,) nunc his intermediam, prout maxima minima vel intermedia fue- 
rit Atmoſphzrz gravitatio ; ſaltem ab his limitibus quam parum re- 
cedendum erit, 

Verum non opus eſt, ad hoc de Aqui Phanomenon probandum, 
(quod non ultra certam altitudinem ſu&tone poſlit elevari,) ut ad idem 
in Hydrargyro tentatum recurramus. Quippe illnd in Aqua primo 
deprehenſum eſt. Utnt enim, qui ob Fugam Vacui ſuRtiones fieri exi- 
ſtimaverint , putaverint etiam (nec quidem inconſequenter) ad quan- 
tamcunque altitudinem lic poſſe Aquam elevari ; nec dubitarint quin 
Antliarum atque Siphonum ope poſler aqua etiam ſupra altiſſimas Tur- 
res nedura Montes ſuRtione trahi: Deprehenderant tamen Antliopoei, 
cum ad praxin deventum eflet, rem non ſuccedere z omneſque aquam 
ſupra certam altitudinem his mediis eleyandi conatus fruſtra eſle. At- 
que hoc ipſum eſt quod Ga/i/zo primum in animum induxit, Vacui 
Fugam illam non infinitam efle , ſed intra certos limites coerceri ; 
Aeriſque Xquipondium illius loco ſubſtituendum. Indeque Torrice//is 
anſa data eſt idem in Hydrargyro tentandi. Quippe non impru- 
denter conjecit ie , {1 ob Aeris AXquipondium nonnis ad certam alti- 
tudinem elevaretur Aqua , ad minorem adhuc elevandum fore Flui- 
dum aqui Gravius : atque, in Hydrargyro tentata , res ſuccellit ex 
voto. Atque exinde, Torricellio przeunte, res jam redaQa ab altitu- 
dine pedum plus minus 33, ad altitudinem tubi breviuſculi, unciarum 
puta 2 9 plus minus, fafta eſt magis traRabilis, (cum tubi tot pedes 
alti, liquoribus aerzque impervii , nec facile obtineri poſſent, nec com- 
mode tratari: ') Unde tot tantique momenti Experimenta profluxe- 
runt, profluuntque indies. | 

Quodque in Aqua oſtenſum eſt, in Fluidis aliis, ſervati proportione 
gravitatum, perinde obtinere cenſendum eſt, 
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PROP. XV. 


Quz de Hydrargyro, aliiſve Fluidis, in Tubo ſuſpenſis 
oltenſa tunt 3 eadem Siphonibus, Antliis, aliiſque ejuſ- 
modi organis, accommodanda ſunt, 


Fio. +21 Jv enim, verbigratia, Siphon ſen Tubus incuryus C DE (u- 
9*2** Lrinque apertus,) cujus alterum extremum C Aqui aliove Fluido 
immergatur , alrerum E extra propendeat. Notum elt Experinien- 
eam (ut in deplendis valis vinarits, aliifve,) {1 ſugendo in E proliciatur 
liquor donec effluat, omiſsi deinceps ſultione continuabirar effluxus, 
donec: liquor in vaſe ve] penitus exhauriatur , vel a jufta altitudine dz- 
ficitat : Ei ramen lege , ur orificium E interivs fit quam A B liquoris - 
in vaſe ſuperficies. 

Hujus Phznoimeni cauſa a Fugi Vacui peti ſolebar oiim ; nempe, | 
quod exſucto in E aere qui in Siphone tuerat., aſcendat (contra gra- 
vitatis ſuz propenlionem) Fluidumin C, ne daretur (quod naturam 
omnibus modis averſari putabatur) Vacuum in Siphone. Et, conſe- 
quenter, hujuſmodi artificio etiam ſupra altiſſimos montes in oppolitas 
valles aqua transferrt pofle. putabatur. 

Poſtquam vero experimento. compertum- eſt , non poſſe-aquam 
(aliudve fluidum) ultra certam altitudinem ſuQtione attrahi , eamque 
in altitudinem immenſam lic elevandi: ſpes fuiſſe fallaces ; corpitque 
in Fugz. Vacyi locum ſuccedere (Galilzo id primum fuggerente, & 
promovente Torricellio,) Aeris Aquipondium : ad leges Staticas de- 
ventum eft, quo ajtitudines illz pro cujuſque Fluidi gravitate determi- 
nentur. 

Exſudto igitur Acre in E,, (ſeu potius, loco facto in ſugentis Thorace 
dilatato quo recipiatur aliunde protruſus acr,) ſubjettum. Fluzdam-ab 
aeris extra incumbentis preflu in Siphonem protraditur (eAdem ratione 
qui, ſupra, in Tubum reum) in. C; 1dque eouſque- (nec ultra) 
donec hat Equilibrium cum externi Aeris preſſu, (per ante demon- 
raja ; ) puta, ad altitudinem C1, (hoceſt, in Hydrargyro, Uncia- 
rum quaſizg ; in Aqui , Pedum quali z 3, plus minus ; atque in aliis 
liquoribus proportionalizer pro ſua cujuſque gravitate.) Si itaque 
Siphonis ſummum D, altius non fir quam I, aflorget fluidum ad 
fammura uſque ; exitaque3llic invento per crus deſcendens D B, cffluer 
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ex E , atque hoc continue , caults perſeverantibus. E3 tamen lege, 
ut inferivs (it E quam C (fupertciet ACB:) Secus enim, cum x- 
quali Atmoſpharz preſſu urgeantur C & E, (i CrurisD E altitudo 
minor {it quam Cruris DC, adeoque fluidum quod illo continetur 
minus gravitet quam quod in hoc, contrario curiu feretur fAuidum 
abE perD ad C, ſuccedente Aerein E : Saltem , nifi Siphonis am- 
plitudo tanta fit ut poſſit Aer fimul aſcendere (per fluidi latera) dum 
defluit luidum curis DE, quo caſu, partiri poterit fluidum in D, 
deſcendente parte altera per D C, alteri per DE, aſcendente Aere 
per fluidi D & deſcendentis latera ; in Siphonibus vero ſtritioribus 
retro feretur fluidum in FE, per ED C, ab aere in E urgente propul- 
ſum. 

Sin D altius fit quarn I, furſum propelletur Fluidum (ob canſas 
ſupra traditas) a C ad I uſque, ſed non ultra ; adeoque ad D non 
pertinget : Adeoque tantum abeſt ut ceflante ſuione continue pro- 
fluat per Dad E, ut nulla ſuRtione ad E protrahi poſit. Cum enim 
ſuctio non aliter agat quam (aperto Thorace , aut quod Thoracis in- 
ſtar eſt,) locum taciendo quo recipiatur fluidum (non ſuftionis vi tra- 
Rum, ſed) ab externi aer1s preſſu (ſeu quod hujus inſtar eſt) propul- 
ſum ; (j, utut loco fatto, non valeat tamen externus aer eo propellere 
Fluidum (propter D altius quam I,) Fluidum ad I conliſter, neque 
altius feretur quo per D ad E poſit pertingere. Et quidem, {i totus 
fAuido impleatur Siphon CDE ; aperto utrinque orificio , fa&i par- 
titionein D, quod eſt in crure D C deprimetur faltem uſque ad 1, (ne 
plus prematur C quam ſuperficiei A C B partes reliquz,) quodque 
eſt in crure D E eftluer per E (aere 1n illius locum ſuccedente, ) ſaltem 
niſi tam ſtrictum lit crus D E ut non commode poll aſcendens Aer 
deſcendens fuidum prxterire z quo caſu , poſtquam deſcenderit flui- 
dum in D E uſque ad altitudinem 1, ſuſpenſum illic derinebitur donec 
ſe pollit Aer ſenlim infinuare , viaque randem faRa qui poſſi exter- 
nus Aer libere per E intrans vim ſuam exercere, deprimetur quod erat 
reliduum in crure D E ad C ulſque. 


Idemque in Antlia (ſeu Organo Cteſibico) obtiner ; Cuyus ſtru- Fig. 32 2; 
Aura ad hunc tere rnodum heri ſolet ; Lignum oblongum (vel cx 
pluribus, {i opus (ir, compolitum) intus excavatum Cylindrice, in 
puteum demittitur , (exrante parte ſuperiore,) in'ra ſupecticiem aquz 
in putei fundo; quz quidem Aqua intelligenda eſt , non libera b 
aeris preſſa,, ſed eidem obnoxia (ſecus enim non ſurſum propellerur 
aqua; ) Atque alicubi in Aatliz cavo repagulum transverſum tigicur 
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in cujus medio eſt foramen D per quod aſcendat Aqua z 6 huic fora- 
mini incumbens operculum ſeu valya E, tranſverſario ita fixa ut ape- 
riri aut claudi poſſi prout infra ſuprave premitur , Item , Situla a 
manubrio ſuperne dcmiſſa, (ita Cavi lateribus aptata ut non poſſi 
Aer per latera ſe inlinuans tranlice,) que (inuliter in fundi medio 
foramen habeat F, eique lic aptatam valvam G, ut E ad D.: 

His ita conſtrucis ; dum manubrium verſando Situla ſurſum tra- 
hitur , cumque illa incumbens Aer , quo minus ſubje&ta intra Antli- 
am aqua eo prematur, impelletur in Antliz cavum aqua aliunde preſſa 
per C ad D, Ge per fgramen (valvam E aperiens) ad tundum uſque 
titulz (modo altior non lit quam C1 ſumma zquilibrit altitudo,) 
utpote a preſſu ſuperne libera, atque infra propulſa : Contra vero , 
dum manubrium alias verſando deprimirur Situla , deprimatque proxi- 
me ſubjetam aquam quz per D aſcenderat ; clauditur hac depreffione 
valva E, atque aperitur G , per quam aqua, (itulam ſupergrefla, cum 
retraQti ſitula (clausi G valva) furſum trahitur , viaque illic inventa 
per orificium H effi, ſuccedente ut prius in recratz litulaz locum 
aqua per D denuo aflurgente ; arque hoc continue. 

At vero, (ialtitudo C D major fit vel non minor quam CI (qui 
feri ſupponimus xquilibrium cum externi aeris preſſu) Aqua per D 
non aſcender (ne plus premeretur C quam ſuperficiei A CB partesre- 
liquz,) roruſque Antliz labor incaflum erit, Sin D fit infra I, aſcen- 
det aqua per D ad I uſque, modo non impediatur ; faltem ad uſque 
fundam itulz , nili altior {it hic quam I. Si vero eouſque ſurlum 
trahatur (itula ut F vel G ſuperer altitudinem I, deſerta ſitula infra ſub- 
ſiſtet aqua ad 1; ita tamen ut (i ſitula dum infra I tuerat aquam 
FG hauſerat, hanc ſecum (clausi G valva) elevabit atque per H ay 
det; ſed cum majore exantlantis vi, utpote cni nihil {ublidit conterat 
aqua interne premens. 

Hinc eſt , quod Hydrargyrum non poſlic Siphone, Antlia, Syringa 
(nam & illic eadem eſt ratio,) aliove Sutionts Organo quocunque, 
ultra pedis Uncias-29 aut-3o in altum trahi , nec Aqua, ultra pedes 3 3 
aut 34, Circiter ; aliaque Fluida pro ſua cujuſque graviratis ratione. 
Caufa utique in omnibus eadem eſt ; Nempe , Ea quz SuQtione hert 
videntur. omnia , Pulſione revers fhunt ; puta, ab aere extra gravi- 
ranre, aliove preſſu, ſutione nil aliud taciente quam ut locus paretur 
ad recipiendum id quod preflu aliunde pellitur, 


CAP. 
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CAP. XV. 
Epilogus , ex Miſcellaneis. 


Um tandem ad umbelicum perveniendum lit , ne opus in im- 
menſum crelcar, (utut pro materiz copia ſatis artum ;) non- 
nulla in caput hoc ſtritim congerere viſum eſt, qua vel ſuis 
locis omiſla tuerant, vel conſulro huc rejecta. 


PROP. I. 


De Spatiis Hyperbolicis, addi poſſunt ſupra traditis hac 
quz ſequuntur. 


Nee in hujus Operis Parte Secunda, Cap. V. prop. 3 1. prope 
finem ; pag. 5 55. poſt /in. 23. hacinſerantur. 


SCHOLIU A. 


P Riuſquam autem hoc Spatium Hyperbolicura dimittam, libet ejuſ. 
dem cum aliis aliquot figuris Symbolizationes,non olim obſeryatas, 
recolligerc. 

1. $i rettarum quotlibet arithmerice proportionalium quatirata , 
quadratis invicem equalibus (vel eodem communi ) augeantur ; aggre- 
gatorum latera quaaratica , ad rettam ut axem equalibus intervallis 
er dinatim-applicata , complebunt Spatium Hyperbolicum , Curve, Se- 
mi-axitranſuerſo, & Axi Conjugaro interjettum , rettaque axi tranſ- 
verſo parallela. clauſum. Puta, Si expolitx retz CA bg. 32 :. Fig.32 2. 
normalis fiat C # 4 quantumvis produQa, in qui ſumantur partes ; 
xquales quotlibert C 9,4, 4 3, &c. adeoque C&, CH, C 5, &c. a- 
rithmetice- proportionales , 6 jun&is © A, 4 A, &c. xquales ponan- 
tur 40, a O, &c. Erit AoO cnrva Hyperbolica , cujus Semiaxis 
tranſverſus CA , & C 4 axts conjugatus ; ſpatiumque C A O 4 hy- 
perbolicum complebuntrectz 6 o&&e iplis # A zquales, Hoc demon- 

firamus 
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{tramus in Traftatu De Carrarium 'Eviwow , Rerumque ad prop, 22. 
huijus Capatis V. 
, 2, Si exponatur;fig. 324. A 0 O parabola, cujus Axis interceptus 
Ad D, ordinatim-applicata DO, tangenſque O F axi produRto oc- 
currat in F; tangatque in vertice Ar T, = DO, divifa utcunque 
in 7; cui xqualis ponatur C44 (hg. 323.) Cmilicter in © divila ; 
h.arque angulo DFO, zqualis CA, determinans (in recta ipli 
C44 normali) retam CA, & juntis A, & A, xquales ponan- 
tur & 0, HO, ipli C A parallelz, farque (ut modo diftum eſt) AoO 
Hyperbola, cajus Semiaxis C A , fitque aſymptota Cm M : Erit, Ur 
ſpatiam hyperbolicum CAOA, ad CaM rriangulmm; fic AoO 
c:imva parabolica, ad ejus axem interceptum AdD: Iremque, ut 
CloA,adCam, ſic A ocuruva parabolica, adejus axew Ad; & 
fic ubique, Hoc demonſtramus in eodem De 'Evdw/ traftatu  itc- 
rumque hic monemus ad prop. 3 1. hujus Cap. V. 

3. Si converlione Parabolz A O D circa Axem AD deſcribatur 
Conoides parabolicum z & - cenveriione ReCtanguli circumſcripti 
ADOT circa eundem axem deſcribatur Cylindrus: Erit, Vq mo- 
mentum ſpatii hyperbolici CAOA, ad momentum trianguls CAM, 
reſpetn ejuſdem CA, ſen, ut eretta Ungula ſuver illud. ad Ungulam 
erettam eque altam ſuper hoc, quarum communts aczes fit eadem CA, 
ſen, vt Solidum ex converſune i/lins , ad Solidum ex converſione hujus , 
circa eandgem C A, (ſuntenim ha rationes, exdcm omnes ; ) Sir Co- 
nas hujres parabolict ſwrerficies curva, ad anos trientes ſuperficie: 
curve Crlinari circeumſcripti. Vel etiam(propter CaO A=Ca OD 
-— AOD.) Ut Afmentum Rettauguli CS OD minus momento 
Semihverbole AOD, ad momentum Triarguli CAM, (reſpettu 
cjuidera CAD, ) Sic Cenoiats hrgruus ſmperſicies Curva, ad duos tri- 
entes curve (uperficier Cylinars circumſcriptt. Quod tbidem demon- 
ſtramus, arque hic monemus ad prop. 31. hujus Cap. V. 

4- See, politis (ut $E prop. 32.hujus Cap.V.)}) AC—$S=—4+T, 


Latereque.re&@ =L, AD=d, DO=Ca=h=v/*73-£ £, 


F * 
S0:-CD=c=t*T-j-d=Sd= vs if + Thr =/i,T* 


+ l bh AM=/ 4 h*— hy - Momentum Semi-hyperbole AOD 


reſpettu refte CAD ( utpote Semiquadrata omnium DO) eſt 
a Fo T-|- 2 '3 Fon ; 
; — - L ; (Quod ibidem ut demonſtratum afſumimus ex 


prop, 
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prop.164. 4rirhw, Infin. iterumque oftendimus ad $ L, prop; 31. hujus 
Cap.V.) Momentum autem (reſpetuejuſdem CA D re&tz) ReRan- 


anguli CAO D, 43 ch*, & Trianguli CAM, {43 4/ -< (per pr. 
6. ejuſdem,) Ergo, Ut tht DEL L,ad h3 y/ 7; hoc eſt, 


” 
Ut cBT—jÞTL—$4L,44hT y 7 , Hec eſt (propter 


dT + a* 
c=*T-|-d & h = T L,) Ur £7*þ-d4T ++ 8, ad 
T --a, Mm $vy/:4T + 4*: Sic illa ſuperficies curva Convidica , ad 
+ Cylinarice : Sen, Ut {7 %*+4T-+434?, ad Ta, in :4T +4; 
vic Conotdica ad Cylinaricam. 

5. Sed & eadem eſt ratio momenti curvz parabolicz AO , ad 
momentum rex T O, reſpectu ejufdem rex AD, (nempe, gu 
eſt converlione fattorum : ) Cumitaque Momentorum ratio ex ratio- 
nibus ponderum 6 diſtantiarum' componatur z- {t ex hoc momentorum 
ratione eximatur ratio magnitudinum , hoc eſt (ut modo ofteniam eſt 
quadrilinet C4 O A ad triangulum A A M, (ſeu hujus converſa cum 
ea componatur : ) habebitur ratio dsſtantie Centr gravitatis curue 
paralolice AO, ad diſtantiam centri pravitatis refte T O, (ab ei- 

aT-\-a! 
dem AD,) hoceſt ad AT=Ca=DO=b=y/: = L 8 
L732 k- GT 1-2 47 AAM PR, 
Adeoque T-|-d, in TATE a> X caoOadt Diſrantia Cen- 
tri gravitatis curve parabolice AO ab ejus axe AD: Vel, prop- 


rer AAM=2b*v/7, ſt ponamus hg =CA4 OA, adeoque 


mn *#8.7 -; x 173-4 T 2 4 
aT-[-d* 


by bf , hoceſt, reductime facta, (propter þ=4/ T L & 


R- £ oo E7®Þ--bdTob+jd* 7b _ 374 64T +447 
WySYi8T+-e:) Tos ©o ” 1-00 


x GERtS: v = Ubi quantitates 9mnes ſunt Geometrxz de- 


3 
- 


rerminatX przter naam g, quz cum C4 = » intelligitur Reanga-* 


tum comprehendere xquale Quadrilineo C 5 O A; eaque ipſa ap-- 
Prove” 


ID 2 


\ + +4 * 
md . 


| 
| 


Fig.210, 
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Fig. 32 3, proximatione quam'ibet accurati dererminatur prop. 31. hujus Cap. V. 


Sed & hinc (imiliter haberur cjuſdem ab O T diſtantia.; adeoque ratio 
ſuperficiei ab AO curvi circa O T conversi detcriptzx,ad Cylt.dricam 
re&ti AD lic convers deſcriptam. Altaque de eju{modi aliis curyx 
parabolicz converlionibus; quz hic ulterius proſequi non eſt animus,ne 


nimis divagarer. 


6. Steadem curva Parabolica A O circa tangentem verticis A T 
ut axem convertatur , Conoidis Parabolici Acui fu; crficiem curvam 
deſcribens; re&aque AD fic converſa deicribat circulum : Ezir, 
Ur Unzule Auarrilines, yperbolict CAOA, aciemIribents CA, 
moe :tum reſpettu acie! (ues CA : ad Orguls Triangulst CAM, 
ariem item habentis C A, numeatum reſpetts ejuſdem CA: Sic (u- 
per ficies cara Convidens parabolici acuti eb AO circa AT aeſcriprty 
ad Circu/nm relta 1 D ut radio circa 4 ut centr.um converss aeſcriptum. 
Quod etiam in codera De 'Eufweo trattatu demonſtracur. Manente 
ſcilicer Magnitudinum ratione 0 ©, d d, in Parabola, ut 0, 4 m, in 
Hyperbola ; diſtantiz to, t 0, ſunt (non ut do, do, arithmetice pro- 
portionales, ſcd) ut quadrata arithn:tice proportionalium : adeoque 
comparantur (non cum Quadrilinei CAOA, & Trilinei CaM, 
Ungu'is ſeu Momentis reſpe&tu C A reftz, ſed) cum Momentis Ungu- 
larum C4 O A & CA M reſpettu communis aciei CA, Eadem- 
que (quz tatorum a converſione) eſt ratio momenti curvz AO , ad 
momentum retz AD, reſpettu A T retzx. Atque, ex hac mo- 
mentorum ratione , (i eximatur ratio magnitudinum, (vel hujus con- 
verſa cum ei componatur,) habetur ratio diſtantiz centri gravitatis 
Curvz parabolice A O, ad diſtantiam Centri retzx AD (quod eſt 
iplius punftum medivm,) ab A T eadem tangente verticis. Adeoque 
(propter habicam iſtius Centri diſtantiam a duabus rectis non paralie- 
lis) habetur ipſum curvz Parabolicx AO Centrum graviratis ; &, 
quz inde dependent. 


7. Fignra ex Primanitum Reciprocts conflata , eſt Sparuum Hyper- 
bolicum , Curve & Aſymptotic inter jews , retta A/ymptotarum al- 
teri parallels terminatum. Ut ASHh#s tg. 210 Hoc demon- 
ſtravimus prop. 94, 95. Arithmet, Infinir. iterumque prop. 31, 
hujus Cap. V. 

8. Ideimque ſpatinm Hyperbolicum , eft Figura Secantinns , finebus 
refFis compleneertorum (aut arcuum ſuorum ſinibus verſis) arithmerice 
proportionalibus veſpondentinm. Hoc inlinuatum eſt, 9 B. prop. 17+ 


hujus Cap,V. iterumque occurrit $ E.pr. 39. (Nam quz illic BR 
rear 
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Prop. I. FEpilogus, ex Miſcellanejs. "ct 


> 
rea px ſunt haz Szcantes.) Fſtque obvium & demonſtratu facile, 
Cum enim lit, in hg. 327. Ur linus complementi CV=x, ad 
. Az 
| radtum CB =R ; lic radius CA= R. ad fecantem CT==: Sumptis 


Finibus complementi CV==x arithmetice proportionalibus (adeoque 

& linibus verlis AV=» arithmetice item proportionalibus;) {i ponan- 

tur (fig. 325, 326.) retis CBT ſecantibus, xquales ordinatim- Fig. 32 5, 
po 


, R : 
applicatze V BO ; (quz itaque erunt totidem _ iplis x arithme- _ 


tice proportionalibus reciprocx, Figaram Secantiunm complentes ; ) 
erit, eadem Figura Secantium , ſpatium illud Hyperbolicum, (per 
modo difta ; ) utpote Figura ex Primanorum Reciprocis conflata, 

Nempe, ut CAHOM.: Ubi hyperbolz Centrum, C, Aſym- 
ptotz CM, & CA, Vertex, H. (Quz autemde C, A,H,O, M, 
| Gita ſunt ; pariter intelligantur de #, «, n, 0, w.) 

Er quidem , {1 fumatur AH, xqualis ſemidiametro Cixculi C A, 
(ur fig. 325, 326.) ordinatim ad Aſymptotam applicatz V O ſunt 
lis lecantihus C I zxquales; eritque H Vertex Axis. St vero bre- 
vior fit AH quam AC, im eadem ratione breviores erunt V O, quam 
CT, reſpettivz Secanres ad Radium CA: neque erit H vertex 
Axis , fed alterius alicujus diametri,; Axis avtem vertex licus erir 
propius ad Aſymptotam, (nempe ubi recta biſecans angulum C, 
occurrit curvz.) Sin longior (lit AH quam AC, etiam in e:dem 
ratione longiores erunt V O' quam CT ; (utrobique ſcilicer axquales 
Secamibus ad Radiura A H, five longior lit live brevior quam A C :) 
Nec erit H vertex Axis fed alterius diametri, Vertex autem Axis 
nuſquam comparet , quippe qui ibi futurus eflet ubi rea angulum 
C biſecans occurreret curvzx ultra H produdtz. Quippe recta Angu- 
km C biſecans, in figura Primaria, (ubi AH ipli AC zqualts,) 
occurrit retz AH, in H : Secus autem in Secz:raariis : Nempe, In 
Contrafta , (ubi AH brevior quam A C,) ultra H, intra Hyperbo- 
lam : In Pretratta, (ubi A H lengior quam AC, citra H (inter H & 
A) era Hyperbolam. 

Si vero Duo Circuli Quadrantes componantur , (ut fig. 32 5.) ſe- 
micirculum abſolventes ; erunt duz Hyperbolzx H O O, n 20, litu in- 
rerſo politz communem habentes Aſymptotam C M, ut & AC =: 
vin quadrantes duo inverſis verticibus componantur, (ut fig. 326.) 
Hyperbolx duz, HO O, Hes, communem verticem H habentes, A- 
{ymprotas habebunt oppolitas CM, * # , communem vero CA «. 

____ "WaSes Duz 


in 
£ 


752 Epilogus, ex Miſcellanes. Cap,XV. 


Duz antem-Hyperbolz, H O O, Ho, ſic compolitz ; utut limiles 
firt, & quidcm quamvis. (ut in Primaria, hg. 325.) communem 
habeant Axis Verticem H, non tamen eandem continuant Curvam 
hyperbolicam ; ſed Argulum in H faciunt (procutzque, ſe mutug 
ſecabunr,) R:&um quidem in Primaria ; Acutum, in Pretratta., 
Obtuſum, in Coxrratta ; magiſyuz vel Acutum vel Obtuſum, quo 
magis vel Protracta vel Contracta tuerit : adco ut, in valde contractis, 
tere videantur unam facere continuam curvam-. 

Ponuntur enim (fig. 526.) H OO, H- , ſemihyperbolx, ſitu di- 
Norto ; proprer direnip:a punta C,x, (quz, ut O Ho foret una 
Hyperbola, idem effent pun:tum, nempe commune centrum ſemi- 
hyperbolarum HO O, H -9, ) convergentibus punctis M, ( ; ades- 
que &, O,o. Neque eſt AH utriuſvis vel Axis vel Diametrorum 
ulla : urpote qua: per C tranſire debent omnes quz ſpectant HOO, 
& per «, que Ho9 ſpectant. 

Si vero, in figuri Primari2, (proprer H verticem Axis,) manente 
communi puncto H, divaricari intelligantur curvz Os, ſinulque 
Aſymprtotzin M,#, donec in unum coeant K, «, pencta , evanelcer 
angulus ad H, fietque o H O una Hyperbola, Sed non item in Secur- 
dariis, (in quibus H non eſt vertex Axis: ) Poſlunt quidem, etiam 
in his, manente H pune, ita divaricaricuryzxin Og, ut, evaneſcente 
angulo ad H, coeant in unam curvam , at non in unam Hyperbolan 
(ſed duarum porttones.) Maniteſtum enim eſt (ex conſtrutione) 
hyperbolas HO O & Hoo omnino limiles cſle & congruentes : fieri 
auem non potelt in ullo hyperbolz punRo , preter ipſum Axis Ver- 
ticem, ut curvz utrinque adjacentes congruant. 

9. Verum hic cavendum eft ne exiſtimetur O H O fig. 326. eadem 

£1g,1 $6, curva cum @@ fig. 186, Quanquam enim A O»« litetiam f- 
gura Secantium, (fed ContraCta, propter A O minorem quam A C,) 
| at $ B. prop. 17, inlinuatum eſt ; Sunt tamen illx (non, ut hic, $c- 
cantes (inibus verſis, ſen complementorum rectis, ſed) $inibus Rectis, 
arichmerice proportionalibus reſpondentes. Sunt enim illic rex 


R . 
Vo= —_ (finibus reftis 5 = V B, areuwum AB, reciproce , ) kic 


, : 
vero, VO = —, iplis x = V Clinibus complementorum B D re- 


ciproczx. Hocelt ; Sumptis A V arithmetice proportionalibus , ſpa- 
rium complentes retz V O fag, 326, ſunt arcuum AB ſecantibus 

Fig.3275 CT bg. 327, proportionales ; ſed V hg. x 86, proportionales com- 
plementorum B D ſecantibus C 7, 


20. Cumque 
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10. Cumque fint s = 4 : R*— x?, Siſumantur x =CV (adeo- 
que & v=AV) arithmetice proportionales ; erunt omnes 5, ut 
reftarum in parabola, axi parallelarum radices quadraticz, ſeu in 
ipſarum ratione ſubduplicat , puta quz ſintin rearum V & tig.164. 
ſemiparabolam complentium ratione ſubduplicata ; (cum enim re&tz 
84 complentes ſemiparabolz complementum int ut x?, quadrata pri- 
manorum ; erunt harum continuationes V &,axi parallelz,ut R*— x2 ; 
fumpto Axe ut £2: ) quzque ex iſtiuſmodi radicum reciprocis confla- 
tur tigura, eſt ipſa CA Os tg. 185, Omneſque 5?, ſunt ut ipſz 
retz axi Parabolz parallelze. Puta, ut ipſz V & hg. 164. (ut 
pr. 112+ Arithm. Infin, 8 $ V.pr.1 5, hujus Cap.5. oſtenditur: ) atque 


: K+ B R 
harum reciprocz, =; , ſunt ut reftarum V « (fg. 186.) —— 


Ra . . 
ow quadrata , ſcu ut earum momenta reſpeu A e, aut circuli earun- 


- 
dem converſione circa A « fagi, ReCtarum vero vO-6g, 326, 
(ſpatium hyperbolicum complentium) quadrata ſeu momenta , ut 
4 


= , ſunt ut ipſarum 8 (fig. 164.) reftarum reciprocx, Quz au- 


tem ſunt ipſis $5 b fig. 164. vel V p fig. 178. ordinatim-applicatis in 
parabola reciprocz , ſunt ut V « __ Ae O« (hg. 178.) com- 
plenres, curvz Cycloidalis particulis (continue ſumpus) proportio- 
nales ; ſpatiique (quod ill complent retz) A « O © portiones, pro- 
portionales reſpeEivis Curve Cycloidalis partibus quas illzx complent 

rticulz : ut $ B, C. prop. 22. oftenſum eſt. Sed retz V » hg.186. 
unt peripheriz circularis particulis ( continue famptis ) proportio- 
nales; ſpatiique quod illz complent re&tz , proportionales reſpeCtivis 
peripherix -—_ quas illzz complent particulz ; ut $ B, prop. 17, 
oſtenſum eſt. : 

Multaque alia adjungi poſſer, nilt ſic nimius efſem, 


F1g.205. 


Fi2.328, 


32 9e 
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P-ROP.. IT. 


De Ciſfoide , addi poſſunt ſupra traditis hxc quz ſe- 
quuntur. 


TEmpe, in Parte hujus Operis ſecunda, Cap. XXIX (ubi de Ci. 
| Y loide agitur,) ad finem, (pag..5 3 3+ lin, 20.) hac ſubjungantur, 


Sed & lic poteſt conftrui eadem Curva. 

DuRi rei «4 T, qui tangenti T AT occurrat in T , erit ubi- 
que Gb=AT. Eft enm «@V.V&::VA.,Vb::aAmcVv 
dl VA.AT=VE+Vb=EN. 


Demonſtratio D. Hugenii, 

Quod .utem Spatia Ciſſor4uliz ba Aba b, bar, &c, ſont trip! 
reſpettitorum in Semicirculo a B ®, B= B, B = A, &c. 6 lic ubique. 
Demonſtrationem Clar. Hugeait ingenioſam, (quam ab ipſo, poſt im- 
preilam partem ſecundam, accept nuper,) libet hic adjungere, ne pe- 
*eat.: cu! ſubjungam mean. . 


Erat autem D,-Hygenii Demonſtratio ad hunc ſenſum , (verbis non- 
2ihil, ipſo inſinuante , muzatis; ) quam potui proxime ad mentenr 
ſuam deſcripta. 

«Sit ACB, ſemicirculus, ( cui Centrum Z, tangens BF) & 
*AVPE Cifloides Dioclis inde :genita : Cujus hac proprietas, ut 
* ſir ubique AC=EF, Atrque eidem Semicircn!o (ſorſum tran- 
* {cripto, quo vitetur linearum confuſio,) circumponatur A BS cir- 
* culi Quadrans (Centro A radio AB deſcriptus; ) cut AG pro- 
«* ducta occurrat 17K, 

« Dico, Spatinm AVPEFB equari Triplo ſegmento CBT 
* 4na cm Triangulo ACB :; Hoc eſt, Setori A K B una cum Spatio 
*CTBK. Eſtenim Segm, CBT = Spat. CT BK. Nam (jun- 
«*&ta CZ) erit Ang. CZB=—2 Ang. CAB. Adeoque Sect. 
«*ZCB=—*+ Set. AKB, Ergo Set. ZCB = Triang. ACT -|- 
« Spat. CTBK. Autferantur xqualia, hinc Triang. A C Z,inde Tri- 
«ang. ZCB: Fit, Spat, CT BK = Segm. CBT. : 

* Oſtendencum ergo, quod Spat, AVPEFB =Set, AKB + 


"25, GSTBK> - Pro- 


+ — as et. i WIE "—_ 
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« (Praſumitur autem , tanquam facile d?monſtratu , pzr notas 
* exhauſtionum methodos, SefFors A KB Inſcrit: poſſe & circum- 
* {cribs figuram Deatatam , ua ut altera alteram excedat ſþatio minore 
« auolibet dato : Et ſmuliter, Spatio Ciſſoidals AVPEEB.) 
« $i dicatur Ciffoidis Spatiuim AVPEFB, minus efſe quam 
« Set. AK B--Spat. CT BK: Sit horum exceſſus Q Erinfcr1- 
* batur ſeftori AKB figura ordinate, ut duplum omnium Trilineo- 
«rem KND fit minus quam Q. Et Cifloidis Spatio AVPEFE, 
«* figura inſcribatur ex rotidem trapezits. Oſtendetur Trapezium 
* CEFGQ= Iring. AKN-+Trapez. CN. Eſt enim Trap:z, 
3 ©EGalTriang. ACIL, um FG-|-E Q_ad CL, (quia eandem ha- 
$4 © bentaltitudinem; ) Hoceſt, ut FA+AE ad AC; Hoceſft, ut 
« AF-|-FC ad AC; Hoc eſt, (demiſsa perpendiculari CR) ut 
* ©AB+BRadRA. Ergo, componendo, Trapez E G-|- Triang, 
1 <*ACLad Tring ACL, utzABad AR; Hoceſt, wr 2 Qu 
« (rat, A B ad Quadrat. AC ; Hoceſt, ut2 Qu. AKad Qu. AC, 
3 *©Hoceſt, 2 Triang. AKN ad Iriang. A CL. Ergo, Trapez. k G 
YL « -+ Triang. ACL — 2 Triang, AKN. Er, ablato utrinque Trr- | 
«ang. ACL, maner Triang. AKN-+ Trapez. CN = TIrapez. | 
«ECG. Etlimiliter decxterts. Ergo, figura in Seftore Inſcripta —- 
« Omn, Trapez. CN, = Figurz ſpatio Cilſowiis Inſcriptrz, Sed fi- 
« para in Setore afſumens omnia KN D, item Frapezia CN aflu- 
« mentia omnia KN D,. iſta inquam omnia ſimul ſumpra ſuperant 
« Setorem AKB-+ Spat. CTBK. Ergo, figura in Setore + 
« trapeziis CN (hoceſt, fhgura in Ciſloide,) aſſumens ſpatium  , 
« longe ſuperabit Setorem A K B + ſpat, CT BK. Sed iplum © 11- 
« ſgidis fpatitum AVPEFB + Q zquatur ex hypotheli SeRori 
« AKB-+ ſpat. CT BK. Ergo hgura in Ciſſoide ipſo Ciſloidis 
« ſpatio major erit. Quod eft abſurdum. 
« Dicatur jam Spatiom' idem AVPEFB, maju; Setore AKB x 9.550 
« .+-Spat, CTBK. Sitque exceſſus Q. Et circuniſcribatur Se&tori , ?*? * 
« fgur2, ut omnia K ND bis ſumpta (int minora exceſſu 2, Er ** 
« Ciſſoidis ſpatio, figura ex totidem Trapeziis ; (niii quod, pro vitimo 
« Trapezio, habeatur in Ciſſoide Trrangulam A HB — Triang. 
« AHB in Secore,) Oftendetur, ut ſupra, Trapez. PQFG — 
« Triang. AD N-+ Trapez. LD. Ergo, tora higurzcircumſcript4 
« Cifſoidi , xqualis circumſcriptz Setori +- omnibus Trapezits L D, 
« Sed ab his [1 demantur bis omnia Trilinea K D N, refidoum minus 
« erit quam Seor A K B-|- ſpat. CTB K. (Nam primum au'e- 
*rend0 omnia K D N, a figura circumfcripty SeRori , rellnquitue 
: ; 6* det by 0 
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« $:&or AKB: Ateadem K DN auferendo a Trapeziis L D, relidaz 2 
« gmnia {imul minora ſunt ſpatio CT B K : - Quin additis rurſus fpatits 

«EL I C, omnia fimul xquantur demum ſpatio CTBK) Erpo, 

« $i ab his iplis, a figuri nimirum circa Sectorem +4- Trapezijs L D ; | 
« Hoc eft, a fguri Spatio Cifloidis circumſcripta ; Auferatvr 2; Re- 
& Jiquum multo minus erit Setore A K B 4- m— CTBK. Sed 
« ſpatium ipſum Ciſſoidis dempto Q xquale diccbatur his iplis Ergo | 
« Cifſoidis ſparium raajus erit figura [bi circumſcripti, Quod eſt ab- | 
© ſurdum. : 

« Hoc itaque demonſtrato , _— Spat. AVPEFB=} Segm, | 
«CBT -|- Triang, A C B: facile oftendetur , Quod Spatizm :11/i- 
«im mm AVPEYFB=3; Semicire, ACB. 

«ſtem, LQuod Spatium A V PEB= 3 Segment. CBT, 

Atque haQtenus Demonſtratio D. Fugents Aliam fe dicit ad | 
D.S/«/ium olim miſiſle,(quam non v1..2,) ſed cut hanc prafert, 


Iicm aliter. 
Huic D. Hagenii demonſtrationi, libet etiam meam ſubjungere,(F/. 
geniane conſulto accommodatam,) ad eandem fere formam qui ſupra 
in Cycloide uſus ſum ; retertis item eiſdem Symbolis. Nempe , 

t1g.169, Intelligatur (ur, in Cycloide, $. C, H. prop. 20. & alibi,) Semi- 
1 74, Circuli Genitoris peripheria A D «, in pun&tis X, B, D, &c. in partes 
332. quorlibet zquales dividi ; puta, X B, BD, vel X B D, &c. Quibus re- 
ſpondeant SeRtores X « B, B = D, vel X « D, &c. ſcmicirculum com- | 

plentes : Seu ( quod in partibus infinite exiguis tantundem valct) 

Triangula figuram Inſcriptam complentia , quorum unum fit BaP, 

vel complentia figuram Circumſcriptam , quorum unum lit BaY, 

vel denique ( quod hic potiſſimum ſequemur) complentia figuram 
partim inſcriptam partim circumſcriptam , quorum unum lit P a Y. | 
Quious reſpondeant Triangula (litu contrario) ad Circvlum, B AP, | 
BAY, PAV; ad Ciſloidem, bAp, bAy, pAy:;; ad Tangen= + 

tem, 6 An, & Av, nx Av; & (Triangulorum ad Cifloidem, & ad 
Tangentem, differentix) Trapezia b&#=p, b&vy, prvy. Quz | 


CERT OT O_—_ NIE IIS 


quidem .(figuras partim inſcripras partim circumſcriptas ſpettantia) | 
PaY,PAY, pAy, rAv, prey, reprzlentent axes ſui « B, A B, J 
Ab,A#.bs. Quanquam enim, in ſectione definiti , major lit BY | 
quam BP, adeoque by quam bp, & £2» quam 8m , neque retz 
AN, eD, incodem Y puncto pracise cocant ; aut retz « X, AD, 
in eodem prxcise punto P: {eftione tamen in infinitum continuata, | 


ditterentiz 1llx evaneſcurg ; adeoque hic pro nullis habendz , ipsaque 
recta 
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rectaPB—=BXarw, & BY =BD, &PBY = XBD, Ut, ex 
ſupra traCitis de Cycloide, liquer. | 

His ita conſtru&tis ; Ponamus Triangulorum P « Y, PAY, (ſeu «PF, 
AB,) balm PBY=B#Z; Adeoque ( propter hujus altitudineui 
AV = »,) erit TriangulumP AY, ſeu AB, =4B. Sed, (propter 
{milia triangula) ut recta A B,ad Ab,&ad AS, hcceſt, u AV=z, 


1d AE =aV=h, & ad Az=2R, licet PY=B, ad =p Y, 
2 RB Be: = 
& ad - = —7v, Ad:oque (proper alttudinem , illic AE=4, 


hic A= =2 R,) erir Triangulum Apy, ſeu Ab, = =2, & . 


4 3B 


Arne, ſu AZ,—= =: _— , & (horumdifferentia) Trapezium pyvmT, 


A232 _ hz 
ſeu bf, = —_ . B ; hoc eſt (propter h =2 R—v, adeoque h*— 


20 


4a R—_D 
2 


B. Et lic 


4 —4vR+%?, & 4 Renb*=qvR—72",) 


ubique. 

Ur igitur , Omnia A B Triangula, hoc eſt Omn.4vB, (ſumptis 
arcubus 4 arithmerice proportionalibus uſque ad 2 maximum ſev 
arcum A B, quorum communis ditterentia Z,) complentia vel rotum 
Semicirculum A D = , vel illius Segmentum ABA, vel Seftorem BAa ; 


ad Omnia py »*, hoceſt Omn. Ly , complentia vel rotam 
ſpatium Ciſloidale interminatum Q b b A « 7, vel iplius partem (irem 
interminatam) b 87 Q_arcum A B ſpectantem, vel partem reliquam 
Abb#=zarcum B a ſpectantem, (nam de roto & de partibus perinde 
valet demonſtratio; ) vel (propter omnes ZZ invicem xquales) ut 
Omn. v, ad Omn. 4R—v, eo fſpectantia , lic ſpatta illa Circalaris, 
ad reſpeCtiva C:ſſozdalsa. 

Sunt autem ({umpti:, ut dictum eſt, & arithmetice proportionalibus) 
Omnes v arcum AB ſpetantes, (hoc eſt, AbK fig. 170.) =eK 
(per 5 B. prop. 17.) & Omnes 4R, =44R Adeoque Segmentum 
ABA, ad correſpondens ſpatium Cifloidale br Q, ut e R ad 44k 
—eR, hoc eſt, ut ead 44 —e, vel (propter e=a—s) ut a—s ad (45 
—a--=) 34+. Eſt autem Segmentum ABA, =;eR=7a/t 
—*;R (per $ G, prop. 1.) Ergo , Spattum Cifſoidale b#7 Q , 
= aR-|-isR, Et, additis Triangulis, illic 4 B A, hic eb 8, (invi- 

CEN -- 
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cem xqualibus , propter xquales baſes A B, b 8, & altitudinem ean. 
dem,) quorum utrumvis =sR , het Seftor B= A ={aR++:5R, & 
Spatium Cilloidale « bQT7 =$aR+#28, Sectoris Triplum, 

Similiter; Omnes v arcum B ſpeftantes, (Choc eſt Kbr T hy. 
170.) =<PR—eR=EPR— aR+5K=32 K-|-5R (per $B. prop.17.) 
8 Omnes 4R, =4@K, Adeoque Seftor BA a, ad correſpondens 
Spatium Cifloidale Abb «, ut «R+5R ad (qaR—aR—5R—) 
3aR—sR, hoc eſt, ut «-|-s ad 3#—s. Eſt autem Seftor BA « =: 
+. R-+2:5R (peryH, prop. 15.) Ergo, Spatium Cifloidale Abbe 
—2R—'sR, Et, 4ublatis zxqualibus Triangulis, (illic aBA, 
tic «b&,) =$s8 7 het Segmentum a B oy =zaXR—Z5R, & ſpatium 
Giifoidale « b b A == R—2sR, ſegmenti Triplum, 

Totum autem , quod AD « ſemicirculum ſpettat , Spatium Ciflvi- 
dale AbbQrTe, utrovis modo conſequemur, proprer evaneſcentis 
Triangula a B A, a b #; ſeu sR=0. 

Eadem non multo aliter conſequemur,, ope Triangulorum P « Y. 
Nam, ut (Omnia Triangula Pa Y arcum AB ſpettantia, hoc eſt) 
Omnia th2, ad (omnia reſpeRiva Trapezia p y ® 7, hoc eſt) Omnia 
= =B, ſcu ut Omn. h. ad Omn. (4R—v=) 2 R-{-h , lic Sector 


. 


(quem illa complent Triangula) B = A,ad Spatium (quod ea complent 
Trapezia) &þ Q7. S$unt autem Omn.h., eo ſpectantia , (hoc eſt, 
Ab8« hg. 170.) aR-j-5R (per $. B. prop. 17.) adeoque Omn. 
2 R +h reſpectiva, 24 K&-|-a R4-+R=3aR-1-5?. Ergo, ut a8-|-:R 
al 3a%-5R,; ſeu ut a+5 ad 54-5; lic Seftor Ba A —'aR 
-]-*5R (per $H. prop. 15.) ad Spatium # b QT =iaR-|-*sR, Si 
huic itaque addatur Triangulum &þba==BA—5zsR, het totum 
ſpatium « b QT =*a R-[-25R, Triplum SeRoris B a A, 

Item, ut Oxen, (Triang. P « Y, ſen) 4B arcum B « ſpeRantia, 


' FE 
ad Omn (Trapez py», cu) E . _B reſpe&tiva ; ſeu Omn, h 


ad Omn. (4K—v=) 2 R-|-h eo ſpetantia , lic Segmentum (quod 
iila complent) « B e, ad Spatium (quod hzc complenr) 2 b b A. Sunr 
aurem Om. h arcum B « ſpettantes (hoc eſt, b 2 r fig, 1750,) «R—:R 
(per $ B, prop. 17.) adeoque Omn. 2K-+h reſpetiva, 3eR—5R. 
Ergo, ut =R- sRad 34R—sR, ſeuut@—gad ;a—s , lic Segmen- 
tum «Ba =—;2R--5R (pers. G.prop. 15.) ad Sparum SbbA« 
—;«R-{sR. Unde (i auteratur Triangulumgba—«BA=sR; 
relinquitur Spattum 4 bbA=—=3aR—*5R; Triplum Segment 
a Ba, 


Hinc 


—_—— 
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Hine facilis efſet ad Momenta , & Centra gravitatis (ubi haben- 
tur,) Solidaque converſione fafta,& horum item(ubi habentur) Cen. 
tra Graviraris, tranſitus ; per methodos ſupra ſzpius adhibiras. 


PROP. IITL 


Ioflata Veſica poundus elevare, 


Xperimentum hoc primum vidi Oxoe inſtirutum Anno (li 

recte memini) 165 1. (faltem non anno integro ſerius citiuſve) in 
Conventu ſtudioſorum qui tunc temporis ibidem convenire ſolebamus 
ſtato die fingulis ſeptimanis, ad ſtudia communicanda , inſtituenda 
experimenta, & rem philoſophicam promovendam. Verum non tum 
primum inventum erat, ſed (ut res jam ante cognira)) repetirum. 1- 
demque poſt id tempus in Societate Regia Londzns repetitum fuit, Sic 
autem inſtituitur, 


Sit B velica ; cujuscervix N pegmati ſeu fulcroalicui firmo figatur , Fig, z ; -, 


ita ramen ut per calamum ſeu fiſtulam Q_inflari poſlic : fundoque afh- 
garur pondus P. Experimento compertum eſt, flatu ſpiritus humani, 
inflata velica, adeoque lateribus diſtentis & longitudine contract3 , 
pondus librarum 5 o, 60, 70, aut etiam plurium (pro viribus pulmo- 
num Hflantis) notabiliter elevari poſle. 

1d autem ne incredibile videatur z conſiderandum primo erit ; vim 
ſpiritus humani , przſertim ubi ſummo niſu intenditur, non ita exi- 

uam eſſe ut quis primi vice exiſtimet. Quod manifeſtum erit Ir” 
lideremus , ad quantam diſtantiam , & quam celeri fortique Wy, 
globulus argillaceus flando expelli ſolear ex Tubo oblongo , quali in 
occidendis avibus utuntur , etiam ad diſtantiam non exiguam. 

Conliderandum porro erir, (quod hic przſertim ſpettamus,) quam 
accommode ad motum hunc przſtandum adhiberur vis illa ; quippe 
non nili magni ſpiritus inflantis copii in velicam immiſsa ad 
exiguam altitudinem elevatur. 

In hunc finem conlideranda erit Veſica Bubula , utut irregularis (it 
figurz, ad Sphzroidem ramen proxime accedens, Ellipſeos M N © P 
circa !ongiorem Axem N P converlione faftam z cujus quid-m Ep» 
ſeos Perimeter {i cadem intelligatur vel ſibi ſemper zqualis, Ellipſeos 
Species continue mutabitur prout velica plus inflatur , audt (vlid3 
capacitate , proprer auctum axem breviorem M ©, dum longior N P 

Eccee CuNtid 
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contrahiturz ſphzroide fa&i latiore, ſed breviore , atque ad ſphz- 
ram magis accedente. Quod cum hieri non poſlir retrata cexvice, ut 
= intelligitur ſtabili fulcro firmiter alligari, fir elevato Pondere ; 
_— elevatio itaque tanta erit quanta eſt longitudinis N P contra- 

io, | 

Hanc autem Jongitudinis contraRtionem , adesque elevationem | 

ponderis , quo aliquatenus zſtimemus z ſepolita aliquantiſper Ellipli, | 
ſubſtiruamus Rhombum MNOP , adeoque, pro Sphzroide , | 
Rhombum Solidum , intellige , Solidum converlione Rhombi circa 
longiorem axem NP fatum ; adeoque ex duobus conis limilibus & 
xqualibus compolitum , quorum communis bafis fit MO circulus , 
& vertices N, P. Non quod hc figura propius ad Velica formam 
accedat ; ſed quod ad calculum fir accommodatior, nec ira ab velicz 
torma recedat quin przſenti negotio ſatis fit accommoda ; non enim 
propter peculiarem velicz formam res ita miranda videtur, fed proprer 
pondus tantum tantilli vi elevatum. ; 

Rectam NP (Rhombidiagonalem longiorem) appello So/zd: Al- 
titudinem : quz quoniam pro varia politione varia eſt , poſitionem 
promam eam ſuppono qui , nulla adhuc inflatione faQta, linex NMP, 

NO P, in reRtas extenduntur , adeoque cum N P rea coincidunt , 
quo caſu N P reRa zqualis erit duobus Rhombi lateribus ; puta N O, 
OP,vel NM, MP. Diftantiamque puncorum N, P, in hac poli- 
tione prima appello Primam Altirudinem. "x 

Calamus ſeu Fiſtula Q{per quam fit inflatio)intelligatur Cylindrice 
excavart , Cavique diameter ponatur , verbi gratia, 725 (pars Cen- 
telima) Prime Altitudinis. 

Flatas (quo aer in veſicam impellitur) quaſi zqualem reputo 
vi WMſculorum pe&tus comprimentium , adeoque acrem ex pectore in | 
velicam impellentium. Urut enim Flatus humanus in libero aere 1m- 
bellis videatur, eo quod quam primum ſpirits ex ore in acrem tran- 
ſeat undiquaque expandatur : quum tamen per fiſtulam impellicur , 
cujus lateribus cohiberur ne diff , Vis ejus 1n Fiſtulam eadem qual: 
eſt qui ex Petore detrudebatur. Dico ramen qzaſs eadem potius 
quam eadem precizez quoniam non negaverim quin virivm aliquid 
pectus comprimentium impendi potuerit in comprimendo expullo acre, 
reliquumque tantum in expellendo. ; 

Vim Flatas hanc (five major fuerit ſive minor) ponamus 2quipol- 
lentem prefſui ponderis in $ (cavi Summo) incumbentis, ſubjectum 
acrem im Fiſtulz ſpatiis 1, 2. 3, 4, &c. deprimentis, adeoque impel- 
lentis in Veſicam ,; unde Velicz latertbus diſtentis , capacitas augetur. 

pro 


ett wc. > # Sad 
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<9 204 SO aa. _ 


Proe.IIl. Epilogus, ex Miſcellaneis, 7261 


pro ratione ingeſti aeris ; ſeu pro ratione deſcenſas ponderis $S. Nam 
dum pondus v per ſpatia 1, 2, 3, 4, &c. deſcendir (quz ſunt in Cy- 
lindro altitudinibus p roportionalia) tantandem aeris 1n veſicam intru= 
ditur quantum illis ſpatits continebatur , atque tantundem augetur ve- 
licx capacitas. 

Quoniam vero negandum non eſt, quin aer, propter elaterem 
quem haber , compreſlionis capax fir ; adeoque velicz exteuſio minor 
aliquanto fir quam ſpatium quod $ deſcendens occupat, (virium parte 
aliqua in cormprimendo acre impensa , reliquaque tantum in exten- 
dendi velica : ) Deſcenſum ponderis $, utut reveri aliquanto major (ir, 
tantum jam reputabimus quanra eſt illa Veſicz extenlio ; hoc eſt , 
quantum oporteret deſcendere propter illarg extenſionem fi aer non 
eſſer _ compreſſionis. Quod tamen facio potius ne lit objeRioni 
color aliquis , quam quod lit przſenti inſtituto necefſarium. Nam 
(przterquam quod Calculo ſumme exquilito hic opus non ſit,) quic- 
quid id lir, non ram Quantitatem ſpectat quam Celeritatem aſcensus 
ponderis P. 

His ita Calculo przſtruftis ; Altitudinem Primam NP, hoceſt 
NM-+MP in quolibet Rhombo, ponamus =»; adeoque N M 
= +», Item NP proparticulari _ Rhombo, =4a; adeoque 
NR=5+% 4. Erit iraque in Rhombo illo MR = 4/ : NMq — NRq: 
=a/:in —$4*:=34/:n* —&: Adeoque MO=y: n*—a3: 
cujus quadratum MO q=3* —4* in NR =+ a duftum, exhiber 
*4* a — = 43 xquale Parallelepipedo circumſcripto Cono N M O ; 
hujuſque duplum »*4—43 zquale Parallelepipedo quod toti ſolido 
Rhombo M N OP circumſcribatur ; Cui parallelepipedo (i intelliga- 
tur Cylindrus inſcribi , erit hic Triplus Rhombi ſolidi. 

Intelligantur porro, Cylindri ſpatia' 1, 2, $, 4, &c. totidem 
efle Cylindros zque altos & ſuper zquales baſes ; Et ponamus Baſis 
diametrum QT =« =;557 #; atque altitudinem item TV=s, 
quz in diametri balis quadratum duCta, exhibet #3 xqualem Parallele- 
pipedo circumſcripto Cylindro Q V. 

Eſt autem , ut Parallelepipedum ad Parallelepipedum, ſic inſcriptus 
Cylindrus ad inſcriptum Cylindrum (propter zquales altitudines & 
baſes proportionales :YEſtq; (per prius polita)Cylindrus QY zqualis 
ſolido Khombo qui ft deſcenſu ponderis $ per ſpatium QV ; hoceſt, 
xqualis trienti Cylindri huic Khombo circumſcripti : Ideoq, & Paral- 
lelepipedum circumſcriprum Cylindro ill:, xquale trienti Parallelepipe- 
di Cylindro huic circumſcripti. Sed,per modo oftenſa, Parallelepipe- 
dum circumicriptum Cylindro QV elt 43 ; & Paiallelepipedum cir- 

: Eceee 2 cumicriptum 
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cumſcriptum reſpe&ivo Rhombo ſolido MN O P,, a—4#3, cum 
itaque illud (it hujus trienti zquale, erit #=3$#%a—243; adecque 
283=14—a3, Quz quidem quatio reſpondet ſolido Rhonke 
facto ex deſcenſu ponderis $ per primum ſpatiorum 1, 2, 3, &c, 

Er, conſequenter ; (cum, propter ilJa ſpatia zqualia, zqualia etiam 
ſint Rhomborum ſolidorum reſpeRiva incrementa,) 45#u3—9?7 — 43 
reſpondebir deſcenſui per ſpatia duo ; 9#*=#%a — a? deſcen 


by 
tria ; & ic de czterts, Hoceſt, (polito u»=100 & #=; ) w per 


ſ 


I . 
| 2 1 6 #4? 6. _ 
3 "ok 9 #3 " I 
Dum $ de- | 4+ | —_ " I2 #4? ly | | I2 oF 
ſcendit pere 5 ig. +” 154) >! = 4 + 
ſpatia | 6 oor ee » 
© vgs 6 | 
24 J 24. "yy 
fy C &c, TIA | 
. . . . -& 
Quibus zquationibus reſolutis ; propter cognitas quantitates #, «, on 


reperictur quantitas 4z hoc eſt, reſpeRiva altitudo N Þ pro quolibet 
Rhombo : Er conſequenter, quantum ea deficit ab altudine prima , hoc 
eſt , quantum aſcenderi interea pondus P ſupra primam ejus poſts 
tionem, 

ZXquationes illz lic reſolatz exhibebunt nobis ſubjetam Tabellam 
In qua Columna $S numerat ſpatia per quz deſcendifle ſu ; 


pres | 

, : nitur vi Y 

ſeu pondus 5, AX exhiber reſpeFivas xquariones his { Lin reſpon: | 
dentes. A, reſpeRtivas-.altitudnes N P- proillis deſeenſtbus. P, ha. . 
rum complementa ad altitudinem primam 1 00 , hoc eſt, menſuram J 
aſcenſyum ponderis P, deſcenſibus illis reſpondentium, D, differen. © 
tias complementorum continue conſequentium ; hoc eſt, quantum F 
aſcenderit P propter deſcenſum. $ per {ingula ſpatia 1, 2, 3, &c. 2 & 
ſpeRiva, Nempe . A 
( 

0 

? 

: 

Dum £ 

I 

© 

oe 


0 , 
v 
5 


— 2 OO __— —— 


Dum $ deſcendic per ſpatia. 
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Aquationes correſpondentes ſunt, 100004—e? 


A 


447 


450 


597 
600 


897 
900 


I197 
I 200 


1497 
I 500 


2997 
3000 


14997 
150coO 


29997 
30000 


[227ok 
_ 407388 


Adcoque reſpe&tivz alritudines, NP = 4 


———_—_. 


——— 


A 
99-977,642,50}, 
99-977+492 3402z 


99+970,136,624, 
99.969,9 86,489, 


99-95 5,119,789, 
99-954,9694589, 


99.940,096,1 34, 
99+9 3994) 39143 


99-92 5,065,795, 
99-924,915,455z3 


99. 849,811,522, 
99.849,661,147, 


99-241,542,959, 
99-241, 389,400, 


93.464,986,865, 
9 $.464,02 9,682 3 


| 


97-394,” 34» 392,786,6 | 


oO7.Ro4.cT2 4.7% TSS E, 


Le 


Compl. ad 100, ſeu Elevat. Pond. ſupra Alt. primam. 


P 
00.022,357,497z 
00.022,507,598, 


00,029,363,376, 
00,030,013,511, 


00,044, 580,211, 
00,045,030,411, 


00,059,903,B16, 
00.060,0 54,086, 


00,074,9344205, 
00,07 5,084,545» 


00.150,188,178, 
00.1 50,338,857, 


00.758,457,041, 
00.758,610,520, 


©1.535,013,1 35g 
O1.535,170,318, 


©02.105,2 65,607,217 


O22, 00 > Eos 


| 


14 


| Complementorum differentiz, ſeu elevatio P pro ſingulis ſpatis, 


| 


—— 


| 


| 


D 


00.000,1 50,101, 
00, 000,150,135 
00,000,1I 50,2 00, 

00.000,1 50,270, 

00,000,1 50,340, 
00.000,150,679, 
00.000,153,479z 


©0,000,157,183, 


OO.oOOoO,7T CoO,0o90950 » * 


- Dum Sdeſcendit per ſpatia 


_— 


© ew QAahd wy 


Zquariones correſpondentes ſunt, 1 9000 4—3 


? < 


— ww —_ -_ ns R89Vn# GO 7, 


| 


——— 
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Ade6que reſpective altitudines, N Þ = 4 


(99-999,349,999,06 


99-999,699,99 8,6 
99-999,349,99 7,9 
99-999,3 99+2 9449 
99-999,4249,991,5 
99-999,999,987,9 
99.99 8,949,938 3,4 
994998,799,97 ©,3 
99.99 ,649,97 29 
99-998,499,966,2 
96.998,349,95 94? 
99-998,1 99,951, 
99-99 $,049,943z 
99.997,899,933z 
99.997 ,7494923z 
99:997,5 99,9 13s 
99.997,449,902, 
99-997,2 99,390, 
99.997,1 49,878, 
99.996,999, 565, 


99-992,949,2k5 
99.992,7 99,22 


99-935,146,69 
99.954,996,62 


der 


10 pon 


imam) ſeu Elevat 


it. pr 
ionem primam, 


Quarum complementa ad 100 (alt 


CO #— 


— 


ſupra poſit 


— o”3 | WW a we 


f00.000,150,000,34 
00.000,300,001,4 
00.000,450,00 3,9 
00,000,600,9205,4 
00.000,750,008,4 
00.5900,900,012,1 
00.901,9250,916,6 
00,001,200,02 1,7 
00,001,350,02734 
00,001,500,03 3,8 
00,001,650,040,8 
00,001,800,049, 
00,001,950,957, 
00,00?,100,267, 
00,092,2 52,077, 
0C.,002 ,400,987, 
00.002,550,998, 
00.C02,700,I10, 
00,002,3850,122, 
©0,00 3,000,1 3F, 


00,c07,9250,75 
00.007,20C,78 
| 
| 00,014,35 3,3k 
| 00,01 5,202,386 


& 


IW- 


Complementorum ditferentiz, ſeu elevatio P pro fingulis ſpatiis, 


(00.000,1 50,00C,34 
©00.000,1 50,001,096 
©00.000,150,001,5 
00,000,1 50,002,4 
00.00C,IF0,00:7,0 
00,000,1FC,o0 3,7z 
00.00091 F0,904,5 
OO,COCyHIFO0OFLT 
O0,000,1L 5Jo,voSy7 
CO.C00,1 5 0,006, 4 

| 00.000, 150,007,0 
00,c 00, 5©,o08, 
09.000,150,909, 
©0,000,150,CIO, 
00.000,I50,010, 
00,000,150,01C, 
CO,000,1rFo0,o11, 
00,000,150,912, 
00,00C,150,017, 
00,.000,150,013, 


—— 


00.000,150,”3 


00.0900,150,07 


< 


1 PROP. INT. Epilogue, ex Miſcellaness. 765 


| Patet ex hac Tabellz, dum 5 per Spatium 1 deſcendit, vix plus 
__ ©,000,1 

, | aſſurgere P quam 1.000,00 

1 ut in decimalium frationum loco inferius quarto ne quidem 1 habea- 

7 rur, quod hic merito negigi poterit.) Adeoque, cum Deſcenſus $ 

\ Þ} ft ad Aſcenſum P, ut 100000 ad 15, 1 pondus ſeu vis Batus $ fir 

1 2d P pondus elevandum faltemut 15 ad 100000, (hoc eſt, ut 3 ad 


20000,) Vis Ponderi zquipoltebit ; {1 major,przpollebit,adeoque elc- 


iſtius altitudinis, (nempe rantillo plus , 


» ! yabit,ſalrem tantundem quantum Deſcenſui $ per ſpatium 1 reſpondeat. 
! Sed &illa proportio tam parum variatur pro ſpatiixſubſequentibus 
I ©} aliquammultis , ut donec 5 deſcendiſſe intelligatur ultra ſpatia 1 3596 
© (hoc eſt, donec per fſtulam ingeſtum fir in velicam tantum aeris quan- 
: tum impleat pluſquam 1 3 596 ſpatia ipſi Q.V 2qualia) non opus erit 
, . 6 p 
I tanta v1 in S quz ſir _ _— ponderis P,feu quz litad P ut 36 ad 
> © 100006, hoc eſt,ut 1 ad 62 50, Adeoque,ſi Vis Flatus S fir ad ponds 
© | Pfaltemut 16 ad 100000gſeu 1 ad 6250 : elevabitur P ſaltem tantun- 
a F dem quantum Deſcenſui $ per ſpatia 1 35 96 reſpondebit ; hoc eſt(ut ex 
— IJ Tabella liquet) plus quam ; — altirudinis prima. 


Cum itaque non incongruum fit ut Vis Flatus humani accedat fal- 


16 I R , : R - 
tem ad ——— ſeu FIT Ponderis ſatis magni , non mirum videri 


debet, ut Flata hoc Pondus illud attollatur, & quidem , ulira 


1000 
(pars quinquageſima) ſemiperimerri N M -þ- MP, quz fatis eſt no- 
tabjilis. Quod oſtendendum erat. - 

Patet hinc ettam, fi ponamus vel $ augeri vel P diminui , adhuc 
altius elevaturm iri P, eademvelica manente, eodemque fiftulz cavo. 

Pater etiam , pro diminuto foramine fiſtulz ſeu 61a;netro ejus QT, 
diminui etiam _—_— Sad P neceflariam ad pondus elevandum : 
Er quidem, {3 Mathematice ſolummodo res conlideretur , ad propor- 


= altitudinis primz, vel (pauld rotundius) pluſquam eſt oy 


£©5300%08$ i*000*00J 


4 
* 


Wai © 


-- 4 tionem quantumvis exiguam , ſeu ut datum pondus data vi fic movea- 
2 3 & tur , Verum, (i ad praxin Phyſicam deveniatur, non expeRtandum eſt 
> 5 | utres ſuccedat ; quoniam Aer per foramen valde exiguum non poteſt 
5 2 IF nilt magna vi protrudi etiamſi non contra urgeret pondus P ; fed 
- © F ncque ad exiguum iſtiuſmodi foramen poteſt quis ita fe accommedare 
oO 0 


ut rotam Hatus potentiam eo excrat, Eſt itaque mediocris quadam 
| : | wt foraminis 


90* 100" 
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foraminis magnitudo neceſlaria ad praxin hanc efficacius exercendam . 
quz, cum ex phylicis cir-umſtantiis dependeat , experimento po. 
x1us quam demonſtratione determinabitur. Sin Mathematice tantum 
rem ſpe&temus, (feciulis hujuimodi circumſtanttts ; ) auctio vel dimi- 
nutio Ciametri toraminis , contraria vice minuit augetque vim fAatus, 
in duplicati ratione iſtius auEtionis vel diminutionis diametri. Quod 
ex przmillis facile probarerur, !! res tanti efler, 

Facile irem oftenſu elt , Ad quaiiram altitudinem (pro dato fora- 
mine) data vis Hlatus Catum pondus elevare poſler : Et, vice vers ; 
quana vis (pro dato toramine) requiratur ut datum pondus ad datam 
altirudinem (poſſibilem) eleverur : Sed 6, datis altitudine (poſſibili,) 
vi flatus, & pondere, quantillum foramen efle debear, 

Dico , altitudinem Poſſibilem : quoniam non ad quantamvis alticu- 
dinem hc hiet , ſea ſalrem ubi, ad maximam valis capacicatem per- 
ventem eſt (ut alias omittam circumſtantias Phyſicas ) non ultra 
fAlando extendetur. Ea autem eſt (data perimetro MNOP) in Rhombo 
ſolido. (quo haRtenus u{i jumus ) quando quadratum lateris NM, 
#quat tria quadrata ſemialtitudinis N R, (hoc eſt N M g= 3NRq, 
vel :n*=24*: ) 1n Sphzroide vero (cui propius :ccedit velica) ubi 
ex Sphzroide fit Sphera , faRa peripheria cranſvecsra MO quali 
perimetro expolitxz MN OP. 

Verum quoniam hec a przſcnte propoſito aliena ſunt, demonſtra- 
riones horum omitto ; quas :amen fuſius olim, in ſcripto in Societate 
Regia Zondint exhibito, Martii die 4. 1662. expoſui. 

Sed redibimus tandem a Rhombo ſolido ad Sphzroidem, Quan- 
quam Sphzroides fit figura minus ad calculum accommodata : Cum 
ramen conſtet, Elliplin Rhombo (fi rite comparentur) capaciorem 
eſſe ; adeoque & Sphzroidem Rhombo ſolido ; non dubitandum eſt 
quin, quod de Rhombo ſolido oftendimus , de Sphzroide abundan- 
tius conſter, Cum enim, politis utriuſque 6gurz perimetris MNOP 
#qualibus, major {ir Sphzroidis Sphzraque capacitas quam Rhombi 
in reſpectivis politionibus ; adeoquz, quo extendantur, plus Aeris 
illic quam hic ingerendum,quod majori deſcenſui S zxquipoller ; contra 
vero major fit hic quam illic altitudinis contra&tio , adcoque aſcenſus 
P; (quz ex figurarum naturi fatis conſtant : ) Erit, propter majo- 
rem deſcensus ad aſcenſum rationem in Sphzroide (adeoque in Velica) 
quam in Rhombo rationem , facilior quidem (utut tardior & ad mino- 
rem altitudinem) Ponderis per Velicam quam per Khombum elevatio, 
Adeoque abundantius. conſtat propoſitum. Siquis vero exiſtimer, 


in intlaca Velics, non modo ambitum tranſverſum M O, ſed & refine 
MNOP, 


| 


-4 
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MN OP, augeri : Utut ego contrarium potius putem , contrahique 
non tantum altitudinem NP ſed & ambitum MNOP ob diſtentura am- 
birum NO;illud tamen fi concedatur,non officit jam poſitis,ſed prodeſt 
potius ; nam 6c lic augebirur Velicz capacitas, aſcenſus P minuetur , 
adeoque facilirabitur , propter minorem altitudinis N P contra&tio- 
nem , dummodo tamen contra&tio fiat, Unde fortius adhuc conhir- 
matur propolitum ; ne mirum ſir, (quod experimento comperimus,) 
inflata Velici ſat grave Pondus elevari. 


PA 


PROP. IV. 
Solvuntur aliquot aliz Quzſtiones Mechanicz: 


Ulea alia ſunt ad rem Staticam 8 doArinam de Motu ſpetan- 
tia, quz vel Capitibus ſuperioribus interſeri poſſent , vel plu- 
ribus adhuc capitibus materiam ſuppeditare , niſi quod operis moles 
jam nimium excreverit, Sed ea ex ſupra traditis pleraque non difh- 
culter elici poſſunt ad rem przſentem rite accommodatis. Nonnulla 
tamen hic ſtritim attingam ; quz utut res ludicrz non nemini forſan 
—_— ſeriam tamen in ſtaticis cauſam habent. 

Verbi grati2.Si quzratur,Cur,qui ad erettum murum ſtat erettus,dcr- 
ſo & ntriſq;calcibus murum attingens,non poreſt,niſy promoto pedums altero, 
nnnmum hams jacentem pror (um incurvatus tollere,quin precipitabitur : 
Ratio petenda a ſitu Centri gravitatis, Quippe,cum fulcrum corporis fir 
in pedibus, qui cadere non volet hoc curare deber ut rotius Corporis 
Centrum gravitatis pedibus emineat , faltem non extra eorum extrema 
hac vel ilJac nlterius defleRat quam ut muſculorum 6 tendinum vires 
lic politum fuſtinere valeant & revocare. Hinc, quierecus ſtat, ſtar 
firmus , utpote qui rota corporis molem habet pedibus ſupereminen- 
tem. Quivero quid humo tollere velir, dum demiſſum Caput pro- 
tendit antrorſum, Nates retrorſum tendit, quo fiat zquilibrium, 
centrumque totius pedibus ſeu fulcro ſupereminear, ſaltem extra pe- 
dum ambitum vel non omnino vel tantillum defletat. Qui autem 
propter murum a tergo hoc non poſſic, dum (quo quid humo tollar) 
protendit Capur non retra&is Natibus, przcipitatur, (propter totius 
Centrum politum extra fulcrum ſeu fulcrorum extremum ambitum, 
& quidem _ quam ut valeant tendines id oneris ferre iterumque 
fublevare , ) ſalrem, niſi vertebrarum tendines, muſculique ed ſpetan- 
tes, admodom robuſti fuerint, <- FEEEE Hinc 
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Rinc i:em eſt, quod Ali fortins, ali moliius terram ambulana; 
feriant , adeoque ſor:tum majorem minoremgue ſonoro paviments ince- 
dentes edant. Nempe , duo funr incedendi modi , utut pauci id ani- 
m.advertant, Quippe, Alii , dum pedem promovendum attollunt, 
corporis centrum gravitatis a reiiqui pedis perpendiculo non prius 
amovent quam pes promotus terram iterum attingat : (Atque hoc 
Charodidaſcals ſeu Saltatorie artis Magiſtri , li rem ſuam intelligant , 
inprimis curare debent diſcipulis infinuandum, quo falcem'uni ped inli- 
{tens corpus agiie in omnem partem prout opus erit convertere paratus 
lit: ) Alti vero feſtinantiores, dum pedem promovent, promovent (imul 
& Centrum gravitatis, quod itaque, relicto priore fulcro, proci- 
dere ſtatim incipit, donec pes promotus terram iterum attingens C4- 
ſurum ſuſtineat ; (apud quos iraque Inceflus eſt quaſi Caſus & Suſten- 
ratio ſe mutuo contiaue excipientes : ) Hi itaque , propter- prociden- 
rem corporis molem ponduſque , fortius terram feriunt 6c cum ma- 
jort ſoairu, quam qui (ſuſtentoa pede altero totius Centro gravitatiz 
& onere) pedem promotum mollius demittunt , & quo prxcipitan- 
tins Centrum gravitatis [ic promovent, eo fortius ſolum feriunt, 

Hinc item reddenda eſt ratio cur Als aliis ſepins tirubent,, & titu- 
bats Cadant : Nempe, poſtquam relio priori fulcro Centrum pro- 
moverur , promoto pedi mox ſtatuminando confidens, (i pes promo- 
tus vacillet aut infidz terrz ſe commirtat aut expeRato fulcro deſtitua- 
tur, decidir corpus, falrem caſui proximum eſt , pariterque (i inex- 
ſpeato pes impingat, ut non poſſit ſat cito eatenus promoveri ut 
valeat cadenti corpori mature ferre ſuppetias, Qui vero perſtantis 
pedis fulcrum non prius deſerunt quam pes promotus iterum firmetur, 
minus ſunt his periculis obnoxi : ; 970 i an qui incedunt ereftt, mi- 
nus quam qui prono Capite. 

Hinc porro eſt (quod Funambulos maxime ſpeRat) quod 2us Nex- 
rror ſum caſurt ſint , protendant brachium Siniſtrum ; out Siniſtror (um, 
Dextrum , qus Retrorſum , alterum wel utrumque Porrigant ; qui 
Prorſum , Retrahant. Nam qui Dextrorſum cafurus (ob corporis 
centrum dextrorſum propendens) Siniſtram protendit , finiftrz gravi- 
tationem auget (utpote remotiusa tulcri perpendiculo politz) adeoque 
commune totius Centrum graviratis liniſtrorſum retrahit , quo vel on 
omnino vel minus ad dextram propendeat, & caſum moliatur. Et in 
cXteris {1militer. 

. Arque ad idem intenti funt Athlete colluftantes, Quippe qui, An- 
:agoniſtze corporis varie rorquendo, Centrum gravitatis extra fulcro- 
vm ambicum longius dimoverit, facile illum ſubyertet, 


Huc. 
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Huc item referendum erit , - quod , 24; promijis lrachiis 5ncedunt, 
um pedem dextrum promovent , promove:t ſiniftrum brachium ; dum 
ſomiſtrum pedem , brachiim dextrym. Quippe hac alternatione totius 
Centrum melius rgtincrur in perpendiculo duobus pedibus cen fulcris 
intermediv ; nequa propendeat , totique caſum miniitetur. 

Item (quz inter Ar:i/tore/:s Quaſtiones Mechanicas occurrit) Cur, 
Ai ſeget, nou poteſt ſe in rettum erigere , niſt vel protenſs Capite, wel 
Pedibrs retrattis, Nempe , qui ſedet, (puta, in litu C NGP, factis 
in N & Gangulis re&is,) longe majorem corporis partem habet a G 
verſus N poſitam (nempe totam partem CN G, a Capite ad genua , ) 
adeoque Centrum gravitatis (ejuſve perpendiculum) procul a G ver(us 
N. Cum icaque ſtanti futurum fit Fulcrum in Pedibus P, adeoque 
(manentibus ut prius cruribus GP in litu perpendiculari) revocan- 
dum fit rotius CN G Centrum ad perpendiculum G P, ut ipfi G ſu- 
peremineat z vix aut ne vix illud fiet niſi ſupra modum robuſtos ſup- 
ponamus muſculos tendineſque eo ſpetantes. Erigendus enim elk, 
rotationis Centro G, vettis GN (8& ipſe gravis,) onere N C in ex- 
tremo onuſtus, $i vero retrahantur pedes a P ad 7, quo Fulcrum 
Centro gravitatis ſubjiciatur ; vel protendatur caput a C ad x, quo 
Centrum gravitatis propius ad P fulcrum Centrumque motus G fera- 
tur, aut etiam iplis immineat ; vel partim hoc, partim illud ; magno 
onere liberantur muſculi rendineſque. ; 

Hinc item reſpondendum quzſtioni, (qua quamvis ridicule proponi 


Fig. 336, 


ſolear, ſeriam tamen meretur reſpontionem,) Cur A»ſer horrei oftium 


witrans utcungue altum, (quod plauſtrum demeflo tritico dnuſtum 
admittere pollir,) Caput demittat. Cui ridicule reſpondere ſolent 
(acute forſan, ut ipli cogitant,) Quoniam Anſer eſt , (hoc eſt, ani- 
mal ſimplex & imprudens, ) id fattum reputantes , quali metuerir 
anſer ne caput ſuperliminari (in tanta diſtantia remoto) impingeret. 
Sed (nilLillud quandoque fiat , quod anſer etiam ab ipſo ſtatim horrei 
introitu grana quzrat quibus paſcatur; ) vera cauſa eſt , quod ad 
horrei oftium (licut ad oftia minora) poni ſoleat Limen (ſeu quod 
liminis inſtar ſit) ab anſere ſuperandum quo horreum ingrediatur : 
Quod ut hat , pedum antecedente limini ſuperimpolito , circa quod 
itaque ut fulcrum ſeu motus Centrum rotandum erit corporis tutius 
Centrum gravitatis , rotationem illam facilitat porre&o capite ultrz 
limen, adeoque audi ipſius gravitatione, Centrum totius propius 
ad fulcrum admovet. (Sin dicatur , non ſemper efle ad oſtium horrei 

uod Liminis inſtar fit, ſive Aſcenſus , dicendum , nec Anſerem 
ane introeuntem caput —_ : 


f 2 Quodque 


770 Epilogue, ex Miſcellaneis. Cap,XV. 


Quodque Anſer ipſis ridiculus , idem faciunt ipli, atqueobeandern 
caulam z Nempe , Dum ſcalam, gradus , montemve aſcenaunt, capt 
protendunt. Cauſa eſt, quod, hoc fafto, facilior fiat circa pedem an- 
reriorem , gradui ſcandendo impoſitum , rotatio , (quz omnino faci- 
enda erit ut fiat aſcenſus,) vb porre&tum capitis pondus ultra fulcrum, 
Saltem, fi hoc nondum faciant, ab Anſere diſcant. 

lrem, Cur Bajuls, ſi onus Humers ſeu Tergo geſtant , ſe antrorſum 
mncnrvant ; ſi Vinis , retrorſum : & Arcilla, ft aque ſutulam mſ} 
brachio ſiniſtro ferat , dextrorſum ſe incurvat , ( extento etiam brachio 
dextro; ) fi dextro, ſiniſtrorſum , ſi utroque , retta incedit ; ſimilittr- 
gae ſi capiti impoſitam ferat. Nempe his modis omnibus efticitur , ut 
Corporis Oneriſquez commune Centrum gravitatis communt julcrg 
ſupereminear, ſaltem extra fulcrorum ambitum minus recedar, 

Vidique ipſe non neminem, 2 cum pondus, manibus latum, antror- 
ſum projecit, cecigit ipſe retrorſum. Newmpe ; Quo Corporis Ponde- 
r:{que commune Centrum gravitatis fulcro wmmineret, Corporis ſui 
Centrum gravitatis nonnthil recro motum erat z quod itaque ipſum 
poſt ſeparatum quod manibus geſtaverat pondus, ita retraxit, ut ante- 
quam ſe in debituin (itum reſtituere poſlet, retro ceciderit, 

Aliique multa , quz a mutato totius Centro gravitatis ob mutatur 
litum dependent, (quorum exempla innumera , ne longe abeamus , 
animalium inceſſus alizque motus ſuppedirabunr,).ſolutionem ex eodern 
tonte ſortientur. 

Et quidem, de motibus pure Staticis (quz a ſoli Gravitate deper- 
dent) vel efficiendis vel non efficiendis , judicium fiet ex illo generali 
principio (a Torricellio aliiſque paſſim adhibiro ;) Sz, effetto mori 
propoſito, Gravis movendi Centrum gravitatis, vel Aggregati ex plu- 
ribus conjunttis Commune Centriim , deſcenſnrum ſit ; Motucs conſe- 
quetuy : ſin minis ; non conſequetrr, Quod nos Univerſalius ette- 
rimus, (quo ad alios etiam motus res extendatur,) $5 Proceſris Secun- 
d:im direttionem moventis , ( vel aggregats proceſſuum plurium , ) 
Aagnitudo (ex Virium gradu, & Altitudine proceſsur, eſtimanaa, ) 
prepolleat Mapnitndini ( ſimiliter eſtimande) Kegreſ2hs (regreſſuumve 
ageregati) Contra moventis direttionem , Motu efficietur : Sin mi» 
nies ;, non efficietur. Ur ex prop. 2, 5 6. Cap. 2. liquet. In motibus 
autem facilitandis, ſeu minori Vi perficiendis, Pro diminntic Viri- 
bus effettricibus , in eadem ratione diminuitur Celeritas ; (adeoque 
Virium dete&tus Temporis diſpendio redimendum : ) per prop. 27, 
28, Cap. 1, | : 


Atrque 
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Atque hac Principia, ad Quzſtiones Mechanicas innumeras ſive 
apud Ariſtotelem live alios occurrentes , ſive in communi vita humana 
paſſim obvias, ſolvendas ; facile efſet accommodare. Sed, creſcente 
volumine, alicubi randem fiſtendum erir, ne nimii ſimus ; totzque operi 
tus imponendus. 
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Eme. iandorum numerim facile excuſaret difficult1s operts, er1amſs 
p/ura eſſent. Sed eorum plurima ſunt non niſi menda nnins liters , que 
mn alto opere negligs poſſent, C& ſolent ; hic antem magni ſpe ſunt mo- 
ments, adedgue 1n Lebtorum gratiam ftndioſins colletta, numerum auger: 
t2acanmur, 
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